ν 


ὲ oy - " 
+ = << Ε 
Sais gar aoe 


κι Α͂Ρ Τ᾿ 


Library 
of the 


University of Toronto 


STILLMAN DRAKE 


‘ 
- é Le 5 
re oy 


EYKAEIAOY TA SQZOMENA. 
EUCLIDIS QUE SUPERSUNT. 


LES OEUVRES D’'EUCLIDE. 


Cet Ouvrage se trouve ausst ἃ Paris, aux indications suwantes : 


τς TREUTTEL et WURTZ, libraires ἃ Paris, rue de Lille, n° 17; 
ΠΕ 
ἢν ele DIDOT, rue Jacob, n° 24; 

Madame veuve COURCIER, quai des Augustins, n° 57. 


tceaee place Cambrai, ne 6; 
C 


LES OLUVRES 
D'EUCLIDE, 


EN GREC, EN LATIN ET EN FRANCAIS, 


D’aprés un manuscrit trés-ancien qui était resté inconnu jusqu’a nos jours. 


PAR F. PEYRARD, 


TRADUCTEUR DES OEUVRES D ARCHIMEDE. 


OUVRAGE APPROUVE PAR L'INSTITUT DE FRANCE. 


DEDIE AU ROL. 


TOME PREMIER. 


| Bip. GOLL. 
Revoceneis Sel 


A PARIS, 


(πε M. PATRIS, imprimeur-libraire, rue de la Colombe. en la Cité, n° 4. 
EERREE DRL PIR 


σας Yn Sn op Ye] 


: ἸΣ Ex munificentia 
1814. &Rmi D. Emerici Radnich 
᾿ E. C. Albaregalens. 

ς Γ᾿ Canonici. 
PEREIRA 


Digitized by the Internet Archive 
in 2009 with funding from 
University of Toronto 


http://www.archive.org/details/lesoeuvresdeucli01 eucl 


AU ROL 


SIRE, 


It y a long-temps que mon Euclide en trois langues 
aurait di paraitre. Je me plaignais des circonstances qui 
en retardaient la publicauon. Combien, au contraire, je 
me serais felicité de ce retard, sil m’ayait été donné de 
prévoir que le monde entier, bouleversé jusque dans ses 
fondements, devait bientét rentrer dans lordre accoutumé; 
que les tempétes allaient se dissiper, la sérénité renaitre 
dans le ciel, et le bonheur sur Ja terre! si surtout j'avais 
pu penser que VOTRE MAJESTE, reparaissant parmi 
nous comme un astre bienfaisant, daignerait permettre que 
mon ouvrage partit sous ses auspices augustes! 

SIRE, cette faveur inattendue, qui met le comble au 
plus cher de mes voeux, sera grayée dans mon coeur jusqu’a 
mon dernier soupir. 


Je suis avec respect, 


SIRE, 
DE VOTRE MAJESTE, 


Le tres-humble, trés-obdissant 
et tres-fidéle sujet , 


F. PEYRARD. 


PRAEFATIO. 


Eucupes visit temporibus Ptolemai-Lagi, circiter annum 272 ante xram 
vulgarem; Archimedes suis in libris seepe de illo meminit. Euclides a Pto- 
lemo interrogatus an non esset methodus discenda Geometrix methodo 
sua facilior : Non est regia, inquit Euchides, ad Geometriam via. Hiec tan~ 
tum de Euclide novimus : qua sit patria oriundus ignoratur. 


Ante Enclidem permulti floruerunt geometre. Primus omnium Gracco- 
rum, Euclides eorum opera collegit, colleeta digessit, et que fuerant mcon- 
dite demonstrata, ea demonstrationibus inconcussis exornavit. 


Plurima opera Euclides conscripserat 5. ex quibus tredecim libri Ele- 
mentorum et Data tantum supersunt. 

Librorum omnium qui de scientuarum elementis agunt liber perfectis- 
simus semper habita sunt Euclidis Elementa, que in omnes omnino 
linguas fuerunt conversa. 


De Elementis Fuclidis sic Cardanus : Quorum inconcussa dogmatum 
firmitas , perfectioque adco absoluta est, ut nullum opus huic aliud 
comparare audeas; quibus fit ut adeo veritatis lux in eo refulgeat, 
ut soli hi in arduis questionibus videantur posse a vero falsum dis- 
cernere, qui Euclidem habeant familiarem. 

Ait Pemberton se non semel Newtonem audivisse mcerentem quod sese 
Cartesii aliorumque algebristarum operibus totum dedisset , antequam 
studuisset Euclidis Elementis , et illa fuisset meditatus. 

D. Lagrange quem extinctum luget et diu lugebit Europa, mihi dic- 
titabat Geometriam esse linguam mortuam; et qui in Euclidis Elements 
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E UCLIDE vivait du temps de Ptolémée-Lagus , vers lan 272 avant l'tre 
vulgaire ; Archiméde fa cité dans plusieurs de ses livres, Ptolémée ayant 
demande ἃ Euclide s'il ny avait pas de maniére plus facile que la sienne 
pour apprendre Ja Géometrie , Euclide répondit quil n'y avait point de 
chemin royal pour arriver ἃ cette science. C’est tout ce que nous savons 
@Euclide: on ignore méme quelle fut sa_patrie. 

Beaucoup de géométres avaient paru avant Euclide. Le premicr des 
Grecs , Euclide rassembla lenrs ouvrages, les mit dans un ordre conve- 
nable , et donna des démonstrations inattaquables de ce qui n’avait pas été 
démontré d’ume maniére rigoureuse. 

Euclide avait composé un grand nombre d’ouvrages. Les treize livres des 
Eléments ct les Donnces sont les seuls qui soient parvenus jJusqu’a nous. 

Les Eléments d’Euelide ont toujours été regardés comme Ic plus parfait 
de tous les livres élémentaires 5 ils ont été traduits et commentds dans 
toutes les langues. 


Cardan, en parlant des Eléments d’Euclide , sexprime ainsi : Quorum 
inconcussa dogmatum firmitas, perfectiogue adeo absoluta est, ut 
nullum opus jure huic aliud comparare audeas ; quibus fit ut adeo 
veritatis lux in eo refulgeat , ut soli πὲ ἐπ arduis questionibus videantur 
posse a v.ro falsum discernere , qui Euclidem habeant familiarem. 

Pemberton nous apprend qu'il avait entendu plusieurs fois Newton se 
plaindre dc s’¢tre livré tout enticr aux ouvrages de Descartes ct des autres 
algébristes , avant d’avoir ctudié et médité les Eléments d’Euclide. 

M. Lagrange, dont Europe deéplore et déplorera long-temps la perte, 
me répetait souvent que la Géometrie était une langue morte ; que celui qui 
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Geometrie non studebat , eum perinde facere ac si quis graecam latinamve 
linguam in recentioribus operibus grsece et latine scriptis discere velit. 


Theoremata subsequentia, que in quolibet Geometrize tractatu adesse 
solent, in Elementis Euclidis desiderantur : 


Circulorum circumferentiz inter se sunt ut eorum diametri. 


Quilibet circulus equalis est triangulo rectangulo cujus unum es lateribus 
angulum rectum continentibus equale est semi-diametro, alterum autem 
zquale circumferentiz. 

Cujushibet eylindri recti superficies convexa zequalis est rectangulo cujas 
altitudo axqualis est cylindri lateri, cnjus autem basis equalis est circumfe- 
renu basis cylindri, vel circulo cujus semi-diameter media proportionalis 
est inter latus cylindri et diametrum basis cylindri. 


Cujuslibet cont recti, excepta basi , snperficies convexa sequalis est trian- 
gulo rectangnlo cujas unum laterum angulam rectum continentium zequale 
est coni lateri, alterum vero aquale circumfcrentize basis coni, vel circulo 
cujus semi-diameter media proportionalis est inter cont latus et semi-diame- 
trum circuli qui coni est basis. 

Superficies convex cylindroram rectorum et similium, et etiam cono- 
rum rectorum et similiam, sunt inter se ut diametri basium eorumdem 
cylindrorum et conorum. 

Cujustibet spherz superficies equalis est quatuor maximis ejusdem 
sphere circulis , vel superficiel convexe cylindri circumscript. 

Spherarum superticies inter se sunt ut quadrata earum diametrorom. 


Quelibet spheera sequalis est duabus tertiis parubus cylindri circumscript. 


Nonnulli credidere hac theoremata ex Euclidis Elementis evanuisse tem- 
porum inclementia; sed falso. Haec enim theoremata que demonstrari non 
possunt nisi ope quatuor primorum postulatorum in initio primi libri de 
Spherd et Cylindro positovum , demonstrari non potuerunt ab Euclide, 
qui bac Archimedis postulata non admiserat. 
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n‘étudiait pas la Géométrie dans Euclide, faisait la meme chose que celui 
411 voudrait apprendre le grec et le lain, en lisant [5 ouvrages medernes 
écrits dans ces deux langues. 

Les théorémes suivants, qui se trouvent ordinairement dans tout trailé 
élémentaire de Géométrie, ne se trouvent pas dans les Eléments d'Euclide : 


Les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs diamétres. 

Tout cercle est égal ἃ un triangle rectangle dont un des cétés de angle 
droit est égal au rayon, et dont l'autre οὐϊέ de Vangle droit est égal a la 
circonférence. 

La surface convexe de tout cylindre droit est égale ἃ un rectangle dont 
Ja hauteur est égale au cété du cylindre, et dont la base est égale a Ia cir- 
conférence de la base du cylindre , ou bien ἃ un cerele dont Je rayon 
est moyen proportionnel entre le cété du cylindre et le diamétre de sa 
base. 

La surface de tout cone droit, la base exceptée, est égale ἃ un triangle 
rectangle dont un des cétés de langle droit est égal au cote du cone, et 
dont Vautre cété de angle droit est ¢égal a la circonférence de la base du 
cone, ou bien a un cercle dont le rayon est moyen proportionncl entre 
le coté du céne et le rayon du cercle qui est la base du cone. 

Les surfaces convexes des cylindres droits et semblables , des cénes 
droits et semblables, sont entre elles comme les diamétres des bases de 
ces cylindres et de ces cdnes. 

Ta surface de toute sphére est égale aux quatre grands cercles de cette 
sphére, on ala surface convexe du cylindre circonscrit. 

Les surfaces des spheres sont entre elles comme les quarrés de leurs 
diamctres. 

Toute sphere est égale aux deux tiers du cylindre circonscrit. 

Des personnes ont pensé qne ces théorémes avaient disparu des Elements 
d’Euclide par Vinjure des temps; c’est une erreur. Ces théorémes , qui ne 
peuvent se démontrer qu’a Yaide des quatre premiéres demandes placées 


au commencement du premier livre de la Sphere et du Cylindre , n'ont 
pu etre par Euclide, qui n’avait point admis ces demandes d'Archiméde. 


. 


xij PRAEFATIO. 

Forsan dici potest solam dissimilitudinem quze intercedit Euctidis inter 
et Archimedis methodum, consistere in rejecuione vel in admissione postu- 
Jatorum de quibus hic incidit sermo. 

In prefatione mex versionis librorum 1, 2,3, 4,6, 11, 12 Flemento- 
rum Euclidis, que anno 1804 cdita fuit, suscept munus edendi versiones 
operum completorum Euclidis , Archimedisque et Apollomi. Mea versio 
opcruin Archimedis yulgata est anno 1808; quo quidem tempore, verten- 
dis Euclidis operibus ulttmam manum admoveram. Sed antequam prelo 
subjiceretur, consulcre volui codices manuscriptos bibhothecse regice 
de plurimis locis qui mibi videbantur muulati vel corrupti in editione 
Oxonix, qua usus fueram in couvertendo Euclide. Hi codices, tres et 
viginli numero, mihi commissi fuerunt, et statim animadverti editionem 
Oxonic nullius horum manoscriptorum esse excmiplar; hos omnes manu~ 
scriptos explerc lacnnas et resuiiuere locos corruptos in editione Basiliensi et 
in cditione Oxonize quse nihil alind est quam ejus exemplar. Quin ctiam anim- 
adverti hos omnes manuscriptos, manuscripto 100 tanlum excepto, inter 
se esse ferme consentaneos 5 Manuscriptum autem 190 explere lacunas, 
restitucre locos corruptos qui opealiorum manuscriplorum necexplebantur, 


nec restilucbantur. 


Manuscriptus 190 ad bibliothecam vaticanam pertinebat : is Roma Lute- 
tiam a comite de Peluse (uit missus. 

Tn manuscripto greco 2348, sub finem sxeculi decimi sexti exarato, quique 
continct Fuclidis Data cum quinque antiquissimis vaticanis manusery ptis 
grecis colluta a Josepho Auria, celebri geometra, ne unam quidem 
reperias 6 pretiosissimis lecuootbus manuscript. 190 varianubus 3 quod 
probare videtar hune manuseriptum tune temporis in bibliotheca vaticana 
fuisse desideratum. 

Manuscriptus 190 manuscriptorum excunte nono szculo exaratorum 
omnia pra se fert idicia; alii vero manuscripti pertinent ad sxeeula multo 
recentiora. 

Hoc manuseripto mili commisso, statin in animum incidit edere grace, 
jatine ct gallice Klementa et Data, sola procul dubio qua supersint Kuclidis 
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On pourrait peut-étre dire que la seule différence entre la méthode 
d’Euclide et celle d’Archiméde, consiste dans Ie rejet ou admission des 
quatre demandes dont je viens de parler. 

Dans la preface de ma traduction des livres 1, 2,3, 4, 6, 11, 12 des 
Eléments d’Euclide, qui parut en 1804, je pris engagement de publier 
les traductions des ceuvres completes d’Euchide, d’Archiméde et d'Apollo- 
nius. Ma traduction des ceuvres d’Archiméde parut en 1808. A cette 
époque j’avais mis la dernitre main a la traductiva des ceuvres d’Euelide. 
Mais avant de la livrer a impression, je youlus consulter les manuscrits 
de la hibliothéque du Roi sur les passages qui me paraissaient Gronqueés 
ou altérés dans l'édition WOxford, daprés laquelle javais fait ma traduc- 
tion. Ces manuscrits, qui sont au nombre de 23, me furent confiés, et 
je ne tardai pas ἃ m’apercevoir que Védition d’Osford mest la copie daucun 
de ces manuscrits; que tous ces manuscrits remplissent des lacunes, et 
rétablissent des passages altérés qui se trouvent dans Iédition de Bale, 
et dans celle d’Oxford qui wen est que la copie. Je remarquai aussi que 
tous ces manuscrits, le n° 100 seul excepté, sont ἃ pea de chose prés 
conformes les uns aux autres; que le n° 100. remplit des lacunes, et 
rétablit des passages altérés, qui ne peuvent pas Vétre a aide des autres 
manuscrits. 

Le manuscrit 190 appartenait ἃ la bibliothtque du Vatican : il fut 
envoye de Rome a Paris par le comte de Peluse. 

Dans le manuserit grec n° 2348, qui est de la fin du seiziéme sitcle, et 
qui content les Donneées d’ Kuchde collationnées par Joseph Auria, géométre 
célébre, avec les cing plus anciens manuscrits grecs de la bibliothéque du 
Vatican, on ne trouve aucune des précieases variantes da manuscrit 1993 
ce quisemble prouver que ce manuscrit u’était pas alors ἃ la bibliothéque 
du Vatican. 

Le manuscrit 190 porte tous les caractéres des manuscrits de la fin du 
ncuvieme si¢cle, tandis que les autres appartienent a des siccles beaucoup 
plus rapprocheés de nous. 

Ktant dépositaire de ce précieux manuserit, je me déterminai, sans ba- 
lancer, ἃ donner une édition grecque, latine et frangaise des Eléments ct 
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opera. Quapropter, contuli manuscriptum 190 cum editione Oxoniz, 
exaravique lectiones variantes in margine operis impressi. 


His perfectis, ad variantes Jectiones margini appositas sedulus attendi, 
el aliis manuscriptis eccersitis, hance aut ilam lectionem variantem in edi- 
tionem parisiensem admisi, vel ab ea rejeci. Mannscriptum 190 poulorem 
habui, quoticscumque nulla mili fuit ratio cur hane ant illam leciionem 
preferrem. 

Textum grecum sic constitutum in latinem converti, et quecunque 
ex variantibus quas admiseram lectionibus, mutari fuit opportunum, hae 
in versione gallica mutata sunt. 

Mea latina versio ad verbum textui greco congruit, nisi quid peculisre 
me coegerit ut secus facerem. Nonnulli in mea versione occurrent forte 
hellenismi, aut saltem quiedam locutiones a quibus lingua latina abhor- 
rere videtur. [las quidem vitare potuissem; sed mea versio cum textu 
grzeco minus fuisset consentanea. 

De mea convertendi ratione, viros in grca Jatinaque lingua versalis- 
simos consului. Ὁ. Delambre, secretarius perpetuus classis scientiarum 
physicarum et mathematicarum Instituu Francie, necnon Universitatis 
questor, meam versionem dignatus est perpendere, et utilia mihi dare 
consilia. Hanc ed de re ad me scripsit epistolain : 


Parisiis, 20 februarii 1812. 


Cum voluptate legimus sex prima foliatui Euclidis tilinguis, Tui commissarii desiderium 
enuntiaverant videndi editum Euclidis textum gracum expurgatum omnibus mendis 
quas Castigavisti manuscriptorum ope, et locupletatam omnibus incrementis que bi 


suppeditaverunt manuscripti : mox eorum onmiumque doctorum explebis desiderium. 


Multum probo quod constitutum habuisti reddere verstonem Iatinam tam consentaneam 
guam utraque lingua ferre potest.Gracis erant duz via indicandornm casnum obliquorum, 
terminatio scilicet et articulus; quando una earum duarum rationum eos deliciebat, 


quod sepe in geometria contingit, articulus satis erat ad omnem tollendam dubitationem. 
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des Données d’Euclide, qui sont certainement les seuis ouvrages qui nous 
restent de ce géométre ἃ jamais célébre. Pour cela, je comparai le manuscrit 
190 avec l’édition d’Oxford, et jécrivis les variantes en marge de lou- 
vrage Imprimeé. 

Ce travail terminé, j'examinai attenlivement les variantes marginales , 
et aVaide des autres manuscrits, jadoptai ou je rejetai, pour Védition de 
Paris, tclle ou telle variante. Le manuscrit 190 a toujours eu la prefé- 
rence, toutes les fois que je n’avais pas de motif pour préférer une lecon ἃ 
une autre. 

Le texte gree étant ainsi arrété, je le traduisis en latin, et je fis ἃ la 
traduction francaise les changements exigés par les variantes que j/avais 
adoptees. 

Ma traduction latine correspond mot pour motau texte grec, & moins que 
quelque régle particulitre ne m’ait forcé de faire autrement. On trouvera 
quelquefois des hellénismes dans ma traduction, ou du moins certaines 
expressions qui semblent s’écarter un peu du génie de la langue latine. 
Jurais pu les éviter; mais ma traduction aurait été moins fidéle. 

Javais soumis mon systéme de traduction ἃ des personnes versées dans 
Ja langue grecque et dans la langue Jatine. M. Delambre, secrétaire perpécuel 
de la classe des sciences physiques et mathématiques de VInstitut de 
France, et trésorier de PUniversité, eut la compliisance de l'exammer 
avec soin, ct de m’aider de ses sages conseils. Voici la lettre qu'il me fit 
Vhonneur de m’cerire ce sujet: 


Paris, 20 février 1812. 


Monsieur, j'ai lu avec plaisir les six premieres feuilles de votre Fuchde en trois langues. 
Vos commissaires avaient exprimé le vuwu de voir paraitre une cdition grecque du texte 
d'Enclide, purgée de toutes Jes fautes que les manuscrits vous ont fait rectifier, et envi- 
chie de toutes les additions quwils vous ont fournies : vous allez remplir leur vocu et celui 
de tous les savants. 

J'approuve beaucoup le parti que vous avez pris de rendre la version latine aussi litté- 
rale que le permet le génic des deux langues. Les Grecs avaient deux moyens pour indiguer 
les cas obliqnes, la terminaison et larticle ; quand Pune de ces deux ressources leur man- 


qnait, comme il arrive souvent en géometrie, Varticle δι βίαια pour dter toute incertitude. 


XVI PREP ATO. 
‘Tibi autem in Jingua latina hec via non erat; tua versio nimis consentanea , sepe obseura 
fuisset. Eorum qui te pracesserunt exemplo, usus es pronomine ipse, tpsius, ipsi. Now 
ignoras mili ea de re aliquid fuisse hisitationis; locutionibus illis ipsi ar, ipsi ΑΒΓ, 
anteposuissem has locutiones mea: ar, angulo ΑΒΓ, quod Jongiusculum est. 

Sed quoniam omnes geometrarum grecorum interpretes jamdudum iisdem interpola- 
tionibus usi sunt, capessivisti recte viam brevissimam amoyendorum impedimentorum que 
singulis momentis occurrunt, etc. 


Ad signifieandum duos angulos eumdem verticem et latus commune 
habentes super eadem recta collocatos esse, grace dicitur : at ερεξῆς γωνίαι. 
Commandini, Torelli, etc. exemplo, has tres gracas voces couverti in has 

uas voces latinas : deinceps angult. Sunt qui me dchortati sunt ab utendo 
d oces latinas : d i hi. Sunt q dehoriat tab utend 
voce hac deinceps , quia, inquiebant , deinceps in lingua latina rerum or- 

inem numaquarn signilicavit. Non illis morem gessi. Nam, cum in Thesauro 
d mq gnil t. Non ill gessi. Nam, Π 

incu Jatinss Rebertt Stephani, edito Lipsiz anno 17: egissem : duo 
linguz latinas Reberti Stephani, edito Li 739, leg I 
deinceps reges. Tir. Liv. Funera deinde deinceps duo duxit. Τὰν Liv. 
His perfectis collocatisque alias deinceps rates yungebat, Cas. Morem 
apud majores hunc epularum fuisse ut deinceps qui occubarent , ca- 
nerent. Cic., etc. pro certo habui Titum-Liviem, Ceesarem et Cicero- 
nem, ete. vocein deinceps eodem sensu accepisse, quo ego acceperam. 


Quod ad versionem gallicam attinet, ea cam textu greeco tam consentanea 
est quam per eam linguam licet. 


Sub finem cujusque tomi collocavi recensionem accuratissimam omnium 
variantium mee editionis cum manuscripto 190, εἴ cam editione Oxonice ; 
ita ut harum lectionum variantium ope, possit, si quis velit, habere 
manuscripli 190 exemplar huic plane congruum. 

Ad caleem tomi ultimi, qui hoc anno 1814 currente edetur, adjicientur 
animadversiones in variantes lectiones insignissimas, et in quosdam locos 
Euclidis. 

Summa diligentia usus sum ut mea editio quam maxime emendata esset ; 
specimina a me pralecta, lecta fuerunt deinde a D. Jannet, necnon a 
LD. Patris, mei operis editore , rursusque a me relecta. In nullo specimine 
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Vous n’aviez pas cette ressource en latin; votre version trop littérale ett été souvent obs- 
eure. Al’exemple de ceux qui vous ont précédé, yous vous étes permis l'emploi du pro- 
nom ipse, ipsius, ipsi, Yous savez que j'avais a cet égard quelqne scrupule; au lieu de 
ipst Av ipst ABL, j'aurais mieux aime linee av, angulo ΑΒΓ, ce qui est un peu plus long. 

Mais tous les traducteucs des géoméetres giecs vous ont deja donne lexemple de parcilles 
intercalations, et vous avez bien fait de choisir le moyen le plus court pour vous urer d'un 
embarras qui renait ἃ chaque instant, etc. 


Pour exprimer que deux angics, qui ont le méme sommet et un οὐϊέ 
commun, sont placés sur une méme droite, le grec dit: αἱ ἐρεζης yous. 
A Vexemple de Commandin, de Torelli, etc. j'ai traduit ces trois mots 
grecs par deinceps anguli. Plusieurs personnes m’avaient invité a ne 
pas me servir du mot deinceps, parce que, disaient-elles, le mot deinceps 
n’a jamais en latin exprimé l'ordre des choses. Je ne me rendis pas ἃ leur 
avis. Car, ayant lu dans le Tresor de la langue latine de Robert Etienne, 
édition de Leipsick, 1739 : duo deinceps reges. Tit. Liv. Funera deinde 
deinceps duo duxit. Tir, Liv. His perfectis collocalisque alias dein- 
ceps rates jungebat. Cxs. Morem apud majores hunc epularum fuisse 
ut d.inceps qui occubarent canerent. Cic., etc., il me parut démontré 
que Tite-Live, César, Cicéron, ete. donnaient au mot deinceps la méme 
signification que moi. 

Quant a la traduction frangaise , elle est aussi littérale que le permet le 
genie de cette langue. 

Jai placé a la fin de chaque volume la liste exacte de toutes les variantes 
de mon édition avec le manuscrit 1go et Pédition d’Oxford. Par le moyen 
de ces variantes, on pourrait, si on le désirait, avoir une copie du ma 
nuscrit 190 qui lui serait parfaitement conforme. 

Le dernicr volume, qui paraitra dans le courant de 1814, sera terminé 
par des observations sur les variantes les plus remarquables, et sur quelques 
passages d’Euclide. 

J'ai fait tous mes efforts pour que mon édition fut de la plus grande 
correction; [05 épreuves, aprés avoir été Iues par moi, ont été lucs par 
M. Jannet, par M. Patris, éditeur de mon ouvrage, et relues encore par 


c 


XV) Pe fA PPro. 
prius subseripsi, prelo subjiciatur, quam illud mendis omnibus fuissct 


expurgatum. Ope erratorum ad finem ultimi tomi collocatorum, corrig! 
poterunt mend, si quas detexero in legendo perattente opcre impresso. 


1). Nicolopoulo, smyrnzus, vir eximia doctrina commendabilis et dili- 
genussimus emendator, sponte sua legit plurima specimina. 1). Patris, qui 
linguam grzecam, Jatinam et gallicam diu excoluit, summa cura et diligentia 
usus est ut mea cditio prelis gallicis honori esset; in speciminibus legendis , 
versionem latinam ct gallicam cum textu greeco perattente comparabat, 
εἴ margini notationes apponebat. 


Ex lectionibus variantibus tomi primi , quedam presertim sunt no- 
tandie. 

In omnibus editionibus graecis et latinis postulata 4, 5, 6 inter com- 
munes noluiones collocata sunt. 

Demonstrauio propositionis sepime libri primi duos habet casus, εἴ 
tamen unus solum casus demonstratur in omnibus manuscripts , nullo 
excepto, ct in editionibus Basilive et Oxoniw. Secundus casus est ciim 
punctum A incidit in triangulum ABI, vel punctum Γ ἴῃ triangulum ADA. 
Ut secundus casus demonstraretur, antea demonstrandum fuerat, lateribus 
equalibus trianguli isocelis productis, angulos sub basi inter se xquales 
esse; quod quidem Euclides demonstravit in propositione quinta, et hoc 
tantum proposilionis septima causa, quandoquidem , propositione septima 
excepta, heec demonstratio nullam usum habet in reliquis Euclidis Elemen- 
tis; ex hoc mamileste sequitur, ingquiunt omnes Euclidis commentatores, tex- 
tum graecum propositionis septime csse mutilatum. Omnes commentatores 
in crrore versabantur. Figura incompleta erat in omnibus manuseriptis et 
in omnibus cditionibus. Secundam descripsi figuram; produxi rectas Br, 
BA, ct demonstratio completa fuit, in textu greco nulla voce mutata. 

Demonstratio propositionis 24 tertii libri tres casns habet. Posito enim 4 
super r, ect punctob super 4, oportet demonstrarc scg:nentum AEB non 
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moi. Je n’ai jamais donné de bon a tirer que je ne me fusse assuré au- 
paravant que toutes les corrections avaient été faites. Par le moyen d’un 
errata, que je placerai ἃ la fin du dernier volume, on pourra corriger 
les fautes qu’une lecture trés-attentive que je ferai de Vouvrage imprimé 
maura fait découvrir. 

M. Nicolopoulo, de Smyrne, homme recommandable par ses rares talents 
et trés-habile correcteur, a bien voulu lire un grand nombre de mes épreuves. 
M. Patris, quia cultivé long-temps les langues grecque, latine et francaise, 
s'est donné des peines infinies pour que mon édition fit honneur aux presses 
francaises ; en lisant les épreuves, il avait soin de comparer soigneusement 
la version latine et Ja version francaise au texte grec, et de me faire des 
observations marginales. 

Parmi les variantes de ce premier volume, il en est quelques-unes qui 
mcritent surtout d’ctre remarquées. 

Dans toutes les éditions grecques et latines, les demandes 4, 5, 6, sont 
placées au nombre des notions communes. 

La démonstration de la proposition 7 du livre Itt a deux cas, et cepen- 
dant un seul cas est démontré dans tous les manuscrits sans exception, et 
dans les éditions de Bale ct d’'Oxford. Le second cas est celui ou le point A 
tombe dans le triangle Abr, ou bien le point Γ' dans le triangle ABA. La dé- 
monstration du second cas exige quil soit démontré auparavant que les 
cotés égaux d'un triangle isocéle ctant prolongés, [05 angles au-dessous de 
Ja base sont égaux entre eux; et c’est ce qu’a fait Euclide dans la proposi- 
tion 5, et ce qu'il n’a fait que pour la proposition 7, puisque, hors dela, 
cette démonstration n’est plus nécessaire dans le reste des Elements d'Eu- 
clide; d’ot il suit évidemment, disent tous les commentateurs, que le 
texte grec de la démonstration de la proposition 7 est tronque. Tous les 
commentateurs avaient tort. La figure était incomplete dans tous les ma- 
nuscrits et dans toutes les ¢ditions. J’ai tracé une seconde figure ; j'ai pro- 
longé les droites ΒΓ.) BA, et la démonstration s’est trouvce complete, sans 
que j eusse changé un seul mot au texte grec. 

La démonstration de la proposition 24 du livre trois a trois cas. En effet, 
le point A étant sur le pomtT, ct le point B sur le point A, il faut démontrer 
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posse incidere vel intra segmentum AZA, vel extra, vel partim intra ct partint 
extra; hi tres casus in manuscripto 100 et in editione parisicnsi demous- 
trantur. 


Sed in omnibus aliis manuscripts, et in onnibus aliis editionibus greecis, 
lantum demonstratur segmentum AEB non incidere posse partim intra 
scementum ΓΖΔ. et partim extra. Commandinus dat aliorum casuum de- 
monstrauionem. At Htobert Simson ex proposiione 24 cximit partem quam 
proposition: 23 adjungit. 

In propositione 26 libri sexti locus quidam minime intelligi poterat : 
Jectio varians tcrua omnem ex ed obscuritatem dispulit. 

Gregorius , de corollario propositionts 19 libri quinti sermoneim habens , 
sic Joquitur : Corruptissimus est hic locus; nec ope veterum exempla- 
rium restitut potest : verstonem ideo mutavimus, ut sensus constaret. 
Clavius in locum hujus corollarii alterum subdidit. Robert Simson dicit : 
« Toc corollarium manifeste ostendere Jibrum = quintum a geometrie 
» ignaris corraptum fuisse, ct hoc corollariem nullo medo pendere cx 

propositione 19. » In hoe errat Robert Simson, et illum sawpissime 
errare In micis animadversionibus ostendam. 


Gregorii versio intellectu est perdiflicilis. 

SU a ha corollarii : 3934754. Loco proportionis : ὡς τὸ AB Rees 
τὸ ΓΔ οὖς ὡς 7 EB ages το ZN scrips sihane proportionem: w279 ABazes7o TA aaanie 
τὸ AE πρὸς -ὸ ΓΖ; loco tandem proportionis ; Weta AB ΠΡ: τὸ ΔῈ οὕτως τὸ TA πεὸς 
ΓΖ, scripsi bane proporuionem : ὡς τὸ AB πρὺς τὸ , EB οὕτως τὸ AT nees τὸ ΖΔ. Ope 
harum levium correctionum corollartum evasit inconcussum. 


In mca cditione, 1: γα 515 Bony Fy, Cz ὡς τὸ AB Taos τὸ “ EB οὕτως τὸ ΔΓ πρὸς τὸ 7A 3 
sed ostensum est ut AB ad EB ita AT ad 73 ( 19 Ὁ ): manifeste locum 
habet harum duarum phrasium : 2¢: sty. ὃ: ὡςτὸ AB π πρὸς τ Σ ΤΑ οὕτως τὸ ΕΒ π noe τῷ 


ΖΔ, ἐνάλλαξ ἀρα ὡς τὸ AB πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ ΓΑπρὸς τὸ ZA, ostensum autem ae 
Abad ΓΔ τα EBad ΖΔ (το. 5); alterne igitur ut ABad EL itaV sad Z\(16. 9.) 
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que le segment AEB ne peut tomber ni en dedans du segment AZA, ni en 
dchors, 11 partic en dedans et partie en dchors. Ces trois cas sont démon- 
trés dans le manuserit 190 ct dans 'édition de Paris. 

Mais dans tous Ics autres manuscrits et dans toutes les autres éditions 
grecques, on démontre seulement que le segment AEB ne peut pas tomber 
paruc en dedans du segment ΓΖΔ ct partie en dchors. Commandin donne 
Ja démonstration des deux autres cas. Robert Simson retrauche une partic 
de Ia proposition 24, qu'il ajoute a fa proposition 23. 


Dans la proposition 26 du livresix, il y avait un passage tout a fait inin- 
telligible; la variante 3 en a fait disparaitre Vobscurite. 


Grégori, en parlant du corollaire de la proposition 19 du livre cinq , 
s’exprime ainst : Corruptissimus est hic locus ;nec ope veterum exem- 
plarium restitut potest : versionem ideo mutavimus, ut sensus consta- 
ret. Clavius a remplacé ce corollaire par un autre de sa facon. Robert Sim- 
son nous dit que ce corollaire prouve manifestement que le cinquitme livre 
a cté corrompu par des ignares en géomctrie, et que ce corollaire ne dé- 
pend en aucune maniére de Ia proposition 19. Robert Simson a tort ici 
comme dans une foule d'autres occasions, ainsi que je le ferai voir 
dans mes remarques. 

La version de Gregori est inintclligible. 

at ‘al fait disparaitre le troisi¢me mot du corollaire ἐδ: ae A la pk: ice de 
i τὸ ABE meas τὸ TA odtus τὸ EB πρὸς τὸ ΖΔ, ih “al mis ὡς τὸ AB Uke τὸ ΓΔ οἷς τως τὸ AE 
ὃς τὸ ΓΖ; eta la δυο de ὡς τὸ AB πρὸς τὸ AE οὕτως τὸ ΓΔ πρός τὸ ΓΖ, Jat ὁ 


ὡς τὸ AB πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ Alc “pos τὸ ΖΔ. par le moyen de ces légeres corrce- 


tions, le corollaire se trouve rétabli dans toute sa pureté. 


Dans mon édition, la phrase ἐδείχθη ὃς ὡς τὸ AB πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ AT πρὸς 
το ZA, mars on a vides que AB est a EB comme ΔΓ est ὰ ΖΑ (10. 5), 
tient éevidemment Vicu de ἐδείχθη df ὡς τὸ AB 7 πρὸς τὸ ΓΔ οὕτως τὸ ER πῆος τὸ ΖΑ͂, 
ἑνγά)λαξ ἃ ἄρα ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ἘΒ οὕτως τὸ A πρὸς τὸ ΖΔ, muis on adémontré Gist 
AB est dVAcomme EB est ἃ ZA( 19.5 ); done par permutation ΔΒ est ἃ 
EB comme TA est ἃ 2Δ΄ 16,5). 


χιῆ PREFATIO. 


Euclides hoc corollarium mutare potuisset in theorema, hoc modo : 
Si magnitudines compositz (*)sint proportionales, proportionales erunt 
per conversionem, 


7 AX 


Sint magnitudines composite AB, AE, TA, TZ, et sit ut AB ad AE ita ΓΔ ad 
ΓΖ; dico per conversionem ut AB ad EB ita esse VA ad ZA. 

Quoniam enim ut AB ad AE ita PA est ad ΓΖ, alterne igitur ut AB ad PA ita 
estAEad’Z( 16.5); ostensum autem est ut AB ad PA ita esse EB ad Z4( 19.5); 
alterne igitur ut AB ad EB ita est PA ad ZA, hoc est ut ΑΒ δά AB—AE ita est ΓΔ 
ad Ts—rz (36.5; quod est per conversionem. Quod erat demonstrandim. 


Tn textu graeco manuscripti 190, nequaquam agitur de circulorum sccto- 
ribus in ultima sexti libri propositione. Manus aliena inter lineas et in 
margine manuscripti exaravit omnia quiead sectores altinent, et qua adsunt 
in lextu graeco omniuin aliorum manuscriptorum et in cditionibus Basiliz 
et Oxoniz. lioc addimentum, quod in meam cditionem adinittere non de- 
buissem, textuia Theone factum est. Sic loquitur Theon in suis in Almages- 
tum commentariis, p- 50, 1. 7, edit. Basilize, anno 1538: « ὅτι δὲ οἱ ἐπὶ 


ἴσων χύχλων τομεῖς π ee “ὡς CHINE εἰτὶν ὡς αἱ γωνίαι Zot) wy βεξήκασι ὀέδειχται quis ey τῇ 


ἐχδόσει τῶν στοιχείων πρὸς τῷ τέλει τοῦ ἔχτου βίξλιου. » Quod autem in cequalibus 
circulis sectores inter se sunt ut anguli in illis positi, cstensum fuit 
a nobis in cditione Elementorum ad finem libri sext. 


hoc Theonis addimentum, quod in subsequenubus nullum habet usum, 
F.uclidis festinationi moram affert. In libris prasertim 10, 14, 15, necnon 
in Datis bene multas surperfluitates reperias quarum nullaim in textu manu- 
seripto 190. Ob id pracipue Euclidem mirati sunt quod ille ad propositum 
directe tendit, numquam de via declinans sua demonstrandi causa que ad 
progredicndum neqnaquam sunt necessaria. Sed hoc soli manuscripto 190 
convenire potest; itaque non absurde conjecerim emendatum Fuclidis 


(Ὁ) Quatuor magnitudines dicurtur composilz, quando secunda est quedam fractio prime , et 
quatla quedam fractio tert. 
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Enclide aurait pu donner ἃ ce corollaire la forme d'un théoréme, en disant : 
Si des grandeurs composées (*) sont proportionnelles, elles sont pro- 
porlionnelles par conversion. 
A E B 


Γ Zz 4 


Soicnt les graudeurs composces AB, AE, TA , TZ, et que AB soit ἃ AE comme 
A est ἃ ΓΖ; je dis que par conversion AB est ἃ EB comme ΓΔ est a ZA. 

Car, puisque AB est ἃ AEComme FA esta ΓΖ, par permutation AB est ἃ ΓΔ 
comme AE est ἃ ΓΖ [τ0.. 5} mais on a démontré que AB esta PA comme EB 
esta ZA( 19.5); donc, par permutation, AB esta EB comme TA est ἃ ΖΔ, c'est- 
a-dire que AB esta AB— AE, comme FA est a FA—T'2Z (16.5); ce qui est par 
conversion. Ce qu'il fallait démontrer. 

Dans Ic texte du manuscrit 1go, il n'est nullement question de secteurs 
circulaires dans la derniére proposition du livre 6, Une main ¢trangére a 
interligné et écrit en marge de ce manuscrit ce qui se trouve de relatifaux 
secteurs circulatres dans le texte de tous les autres manuscrits , et dans les 
éditions de Bale et d’Oxford. Cette addition au texte, que je n’aurais pas 
di conserver, est de Théon. Voici ce quwil dit lui-méine dans ses com- 
mentaires sur l’Almageste, pag. 50,1. 7, édition de Bale, 1538: « ὅτι δὲ οἱ ἐπ᾽ 
ἴτων χύχλων τομεῖς mos ἀλλήλους εἰσὶν ὡς αἱ γωνίαι ξὼ ὧν βεβήχατι δὲθεικται ἡμῖν ἐντή ἔχδοσει 
τῶν στοιχείων πρὸς τῷ τέλει τοῦ ἔχτου βίξλιου. » αἱ demontré dans mon édition 
des Llémens ,etala fin du sixieme livre , que dans les cercles égaux 
les secteurs sont entre eux comme les angles places dans ces cercles. 

Cette addition de Théon, qui n’est aucun usage dans la suite , ne sert 
qua retarder la marche d’Euctide. On trouve dans les livres τὸς 14, 15 
surtout, ainsi que dans les Données , une foule de parcilles superfluités dont 
aucune n'est admise dans le texte du manuscrit 190. On a toujours admiré 
Euchide en e¢ qu'il marchait directement vers son but, sans jamais s'écarter 
de son chemin, pour démontrer ce qui ne lui était pas nécessaire pour aller 
en avant. Mais cela n'est vrai que pour le seul manuscrit 190; c'est pour- 


- i P 4 
( ) Quatre grandcurs sont dites composées , lorsque la seconde est une fraction de 


la premiere , et que Ja quatrieme est une fraction de la troisitme. 
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textnm in hoc manuseripto contineri, aliosque manuscriptos nihil aliad 
esse quam editionis vulgatze a Theone exemplaria. Non diffiteor tamen 
cditione in mea quasdam adesse superfluitates , qnarum indicem ad caleem 
ammadyersionum subjiciam, hoc est, indicem instituam omnium qux 


licet sublata subsequentibus nullo modo obesse possunt. 


Corollarium propositionis 15. primi ΠΥΡῚ suppressi, quamvis cidem 
manu in margine manuscripti 190 exaratum sit, quia hoc corollarium non 
pree se fert signum quod in hoe manuscriplo monet in margine exarata ad 
textum pertincre, acimsuper hoc corollarium tantum adest in textu unius 
ex manuscriplis, quia tandem hoc corollarium in subsequentibus nullum 
habct usum. 

Definiuo 5 sexti libri eadem manu in ima pagina evarata est cum signo 
quod monct eam ad textum pertinere; sed manifestum est erravisse trans— 
criptorem. Eam suppressi, quia nullum in Euclidis Elementis usum habet. 
Robert Simson sex paginas in-4° seripsit probandi causa illam a Geometrizx 
ignaro in textum fuisse admissam. 


Non plura dicam de lectionibus meze editionis variantibus ; Iectori se 
ceriorem facere licebit permulta evanuisse menda typographica, necnon 
ct plurimos locos obscuros vel corruptos, vel detruneatos, prasertim in 
libris 10, 14, 15, ct in Datis ; Euclidisque testum permaltis superfluita- 
tubus me curante fuisse expurgatum. 

Dixi Euclidis in omnes linguas conversa fulsse opera et commentariis 
ustrata ; cditiones et versiones notabilissimze Euchidis hie sunt: 


Campanus primum in latinum ex arabico convert Euclidem. Hac 
versio Venetiis anno 1482 edita, comprchendit quindecim hbros Ele- 
mentorum., 

Zambertus, venetus, ex groeco convertit in latinum quindecim libros 
Elementorum ct Data Enclidis. Hee versio edita fuit Parisiis anno 1516, 
deinde Basilix anno 1537 et anno 1546. Euclidis Data adsunt tantum 


in duabus posterioribus editionibus. 
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quoi il me sera permis de penser que ce manuscrit content le texte pur 
d'Euclide, et que les autres ne sont que des copies de I’édition de Théon. 
Javouc cependant qu'il existe quelques superfluités dans le manuscrit 190, 
et par conséquent dans mon édition; j’en donnerai la liste ἃ la suite de mes 
remarques, c’est-a-dire, que je donnerai la liste de tout ce qui peut se 
supprimer sans nuire ἃ ce qui suit.” 

J’ai supprimé le corollaire de la proposition 25 du premier livre, quoi- 
qu'il soit écrit de la méme main dans la marge du manuscrit 190, parce que 
ce corollaire n’est pas précédeé du signe qui, dans ce manuscrit, 5611 toujours 
a indiquer que ce qui est écrit en marge doit faire partie du texte ; parce 
que ce corollaire ne se trouve que dans Ic texte d’un seul manuscrit 5 et 
enfin , parce qu’il n’est d’aucun usage dans la suite. 

La definition 5 du sixiéme livre est écrite de la méme main au bas de la 
page, et avec le signe qui indique quwelle doit faire partie du texte; mais il 
est hors de apres que c'est une faute du copiste. Je l’'ai supprimée , parce 
qu'elle n’est d’aucun usage dans les Elements d’Euclide. Robert Simson 
a écrit six pages in-4° pour prouver quelle a été introduite dans le texte 
par un ignare en Géomcttrie. 

Jen’en dirai pas davantage surles variantes de mon édition ; lelecteur pourra 
s’assurer lui-méme quelle a fait disparaitre un trés-grand nombre de faates 
typographiques , beaucoup de passages obscurs ou altérés , ou tronqués, sur- 
tout dans les livres 10, τή, 15, et dans les Données, et que j'ai purgé le 
texte d’Enclide @un trés-grand nombre de superfluités. 

J'ai dit que les ceuvres d'Euclide ont été traduites et commentées dans 
toutes les langues ; voici quclles sont les éditions et les traductions les plus 
remarquables. 

La premiére traduction latine que nous ayons d’Euclide est celle de 
Campanus, qui parut & Venise en 1482. Cette traduction, quia été faite 
d'aprés Varabe , contient les quinze livres des F:léments. 

Zamberti, venitien , traduisit en latin, d’apres le grec, les quinze livres 
des E.léments et les Données d’Euclide. Gent traduction, qui parut ἃ Paris 
en 1516, reparuta Bale en 1537, et ensuite en 1546. Les Données d’Eu= 
clide ne se trouvent que dans ces deux derniéres editions. i 


° 


NAV] P Rove F A TO. 

Textus grvcus quindecim libroram Elementorum Euclidis cum com- 
mentario ‘Theonis οἱ Procli, primum editus fuit Basilize anno 1533, apud 
Werwagem, celeberrimum typographum. Simon Gryuaus textts greeci 
fuit editor. Quindecim libri Elementorum editi fuerunt ex duobus manu- 
seripus qui Simoni Grynzo suppeditati fucrunt, alter Venetiis a Lazaro 
Bay lio, alter Paristis a Joanne Ruellio. Commentarium Procli editum fuit ex 
manuscripto inemendato qui Oxonia Simoni Grynzxo missus fuit a Joanne 
Claymando. 

Candalla cdidit, anno 1566, versionem iatinam quindecim Jibrorum 
FElementorum. 

Commandinus, unus optimornm geometrarum suc etalis, οἵ apprime 
versatus in lingua greeca ct latina, converut in latinum quindecim libros 
Elementorum ex textu graco editionis basiliensis. Hac versio, omnium 
Euclidis versionum, textui graco erat maxime consentanea; illa edita fuit 
Pisauri anno 1552, ct deinde anno 16150. 

Versio latina quindecim librorum Elementorum quam Clavius edidit 
Rome, anno 1574, est quam minime consentanea; Clavius sibi concessit 
facultatem commutandi in permultis locis textum Euclidis; sed nonnullo 
in preuo est commentarium quod sux versions adjunxit , quamyis nimio plus 
sit diffusum. 

Textus griecus Datorum Euclidis, cum versione latina Hardizei, editus 
primum fuit anno 1695. 

Henrion edidit, anno 1615, versionem gallicam quindecim hbrorum 
FElementorum ct Datorum Euclidis. {᾿ς versio a textu Euclidis differt 
singulis moments. 

Le Mordeleé cd dit, non multo post, alteram versionem gallicam quin- 
decim librorum Llementorum. Hace versio in permultis locis differta textu 
Fuclidis. 

Gregorins edidit Oxoriz , anno 1703, greece ct latine, quindceim libros 
Flemestoruam ct Data Puclidis. Gregorius usus fuit, in quindecim 
libris Elementorum , versione lana Commandini, et in Datis, versione 
Tatiad Hardivt : qvas duas versiones Gregorins ipse recognoverat. 
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Le texte grec des quinze livres des Elements d’Euclide avce le com- 
mentaire de Théon et de Proclus, parut pour la premitre fois ἃ Bale 
en 1533, chez Herwage , céltbre imprimeur. Simon Grynzeus en fit Médi- 
teur. Les quinze livres des Eléments furent imprimes @aprés deux manus- 
crits grecs envoyés ἃ Simon Grynzeus ; un de Venise, par Lazare Baylius , 
ct Pautre de Paris, par Jean Ruellius, Le commentaire de Proclus fut 
imprimé, @aprés un manuscrit trés-défectuenx cnvoyé d’Oxford a Simon 
Grynzus, par Jean Claymandus. 

Candalle publia, en 1566, unc traduction latine des quinze livres des 
Eléments. 

Commandin , un des plus grands g¢ométres de son temps, et homme 
trés-versé dans les langues latine et francaise, traduisit en latin les quinze 
livres des Eléments d’aprés le texte gree de Pédition de Bale. C’était, de 
toutes les traductions, la plus conforme au texte grec d’Euclide ; elle 
parut & Pesaro en 1572, et ensuite en 1619. 

a traduction latine des quinze livres des Eléments que Clavius publia 
ἃ Rome, en 1574, nest rien moins que fidéle; Clavius s'est permis de 
faire de nombreux changements au texte d’Euclide 5 mais on estime le com- 
mentaire qui accompagne sa traduction, malgré sa trés-grande prolixité. 


Le texte grec des Données d’Enclide, accompagné d’une traduction 
laune de Hardi, parut pour la premitre fois en 1625. 

Henrion publia, en 1615, une traduction frangaise des quinze livres des 
Elements et des Données d'Euclide. Cette traduction différe a chaque 
instant du texte d’Euclide. 

Le Mardelé publia, quelque temps aprés, une nouvelle traduction des 
quinze livres des Liléments. Cette traduction différe dans une foule d’en- 
droits du texte d’Euclide. 

Grégort publia ἃ Oxford, en 1703, en gree et en latin, les quinze livres 
des Eléments et les Données εἰ Euctide. Grégori fit usage, pour les quinze 
livres des Eléments, de la traduction latine de Commandin, et pour les 
Données, de celle de Mardi, Ces deux traductions avaient été revues par 


Grégori lui-inéme. 
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In hac editione , preter quindecim libros Elementorum, et Data, adsunt 
plura opera que procul dubio Euclidis non sunt ; quod quidem Gregorius 


Ipse non diflitetur in sua preetatione. 


Robert Simson edidit , anno 1756, versionem latinam librorum 1, 2,3, 
4, 5,6, 11, 12 Elementorum. 


Robert Simson, in pluribus locis , commutavit textum Eucelidis, 
Disi in bibliotheea imperiali adesse manuseriptos grecos tres et vigintl. 
Eorum manuscriptorum secundum vetustatis ordinem hic est index: 


Ne rgo. Is manuscriptus pra se fert omnia indicia manuscriptorum sub 
finem noni swculi exaratorum, Data proxime sequuntur librum 13. 
Liber 14 et hber 15 post Data collocati sunt; quod in nullo contigit 
alio manuscripta. In mea editione eumdem ordinem sum secutus, ipsouet 
D. Lagrange suadente. 


No 1038. Is manuscriptus, in quo deest inittum Elementorum usque ad 
proposiuonem octavam secundi libri, ineunte undccimo sxculo exaratus 
videtur. Is manuscriptus, in quo deprehenduntur reliqua Elementa et 
Data, Roma Parisios fuit missus a comite de Peluse. 

Ne 2466. Is manuscriptus, in quo deprehenduntur tredecim libri 
Elementorum , duodecimo seculo exaratus videtur. 

Ne 2344. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim 
priores libri Flementorum , seeculo duodecimo exaratus videtur, 

Ne 2345. Is mannscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim 
priores libri E:lcmentorum , seculo decimo tertio exaratus videtur. 


Omnes ii manuscripti sant membranacei ; subsequentes sunt cartacei. 


Ne 23-3. Is manuscriptus, in quo deprebenditur Euclidis Geometria 
cum scholiis, seculo decimo quarto exaratus videtur, 

Ne 2342. Is manuscriptus, in quo ¢eest initium usque ad propositionem 
23 pring libri, et in quo deprehenduntur quindecim libri Llementorum , 
et Data, seculo decimo quarto exaratus videtur. 

Ne 2-62. Is codex, in quo tantum ¢ eprehenduntur octo priores libri 
Elementorum, sub tinem swculi decimi quinti exaratus videtur. 

Ne 2346. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredeciin privres 
libri Elementurum, seculo decimo quinto exaratus videlur. 


PREFACE. χχὶχ 


Dans cette édition, outre les quinze livres des Eléments, et les Données, 
on trouve plusieurs autres traités qui bien évidemment ne sont pas d’Eu- 
clide; Grégori luicméme en convient dans sa preface. 

Robert Simson publia, en 1756, la traduction latine des livres 1, 2, 
3, 4,5,6, 11, 12 des Eléments d'Euclide. Crest la traduction de Com- 


mandin, revue par Robert Simson. 


tobert Simson a fait de nombreux changements au texte d’Euclide. 
Jai dit que la bibliothéque imperiale renferme vingt-trois manuscrits 
grecs. En voici la liste par ordre d’ancienneté: 


Ne 100. Ce manuscrit porte tous les caractéres des manuscrits de la 
fin du neuviéme siecle. Les Donnces sont placées immediatement aprés le 
treizieme livre des E:léments. Le 14° et Je 15¢ livre viénent ensuite; ce 
qui _n’existe dans aucun autre manuscrit de la bibliothéque impeériale. 
Jai suivi le méme ordre dans mon edition, d’aprés le conseil de 
M. Lagrange. 

Ne 1038. Ce manuscrit, qui ne ccemmence qu’a la proposition 8 du second 
livre, parait étre du commencement du onzicme sitcle. Il contient le reste 
des Eléments , et les Données ; i appartenait ala bibliotheque du Vatican; ct il 
fut envoyé de Rome a Paris, avec le manuscrit 190, par le comte de Peluse, 
_ Ne 2466. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des 
Elements , parait étre du douzitme sitcle. 


Ne 2344. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres 
des Eléments, parait étre du douziéme siécle. 

Ne 2345. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premicrs livres 
des Eléments, parait étre du treizi¢me siécle. 


Tous ces manuscrits sont en parchemin; Ics suivants sont en papicr. 


Ne 2373. Ce manuscrit, qui conticnt la Géometrie d’Euclide avec des 
scholies, parait étre du quatorzicme siecle. 

N° 2342. Ce manuscrit, qui ne commence αι ἃ la proposition 23 du 
premier livre, et qui content le reste des Eléments, et les Données, 
parait etre du quatorziéme sitcle. 

Ne 2762. Ce manuscrit, qui ne contient que les huit premiers livrse 
des I:léments, parait etre de la fin du quinziéme siécle. 


Ne 2346. Ce manuserit, qui contient les treize premiers livres des Elé- 
ments, parait ctre du quinzieme siecle. 
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Ne 24Sr. Is codex, in quo tantum deprehenduntur decem pric res ΠΠ ri 
Elementorum, seculo decimo quinto exaratus vidctur. 

Ne 2531. Is codex, in quo tantum deprchenduntur tredecim priores 
libri Elementorum , seeculo decimo quinto exaratus videtur. 

Ne 2343. Is codex, in quo deprehenduntur qnindecim libri Elemento- 
ruin, seculo decimo scxto exaratas videtar. 

Ne 2549. Is codex, in quo tantum deprehenduntar tredeciin priores 
ibri Elementorum, et Data, incunte sxculo decimo sexto exaratus videtur. 

Ne 2448. Is codex, in quo Data deprehenduntur, seculu decimo quarty 
exaratus videtur. 

Ne 2352. Is codex , in quo Data deprehenduntur, a J. Rosst fuit exaratus 
anno 1488. 

Ne 2363. Is codex , in quo Data deprehcnduntur , sxctlo decimo 
quinto exaratus videtur. 

Ne 2349. Is codex, in quo Data deprehenduntur , szeculo decimo sexto 
exaratus videtur. 

Ne 2350. Is codex, in quo Data deprchenduntur, secelo decimo sexto 
exaratus videtur. 

Ne rg8r. Is codex, in quo Data deprehenduntur, szeculo decimo sexto 
exaratus videtur. 

Ne 2467. Is codex, in quo Data deprchenduntur, seeculo decimo sexio 
exaratus videtur. 

Ne 2472. Is codex, in quo Data deprehenduntur, seculo decimo sexto 
exaratus videtur ; sub finem nonnulla desiderantur. 

No 3366. Is codex, in quo Data deprehenduntur, siculo decimo sexto 
exaratius videtur. 

Ne 2348. Is codex comprehendit Euctidis Data, collata cum quinque 
antiquissimis manuseriptis bibliothecee vatican, a Josepho Auria, nea- 
politano, celebri geometra sxculi decimi sexti decedentis. 


Anno 1814 currente editurus sum versionem gallicam Diophanti operum, Lectiones 
variantes manuscriptorum biblhiothece imperialis cam editione 1670, meam versionem sub- 
sequentur, Imprimis usus sum mannscripto 2380 greco et latino, cujus initio legere est ; 
Diophanti Alexandrini arithmeticorum libri sex, ejusdem de numeris poly gons libellus 
Josepho Aurid interprete ; cum antiquissumis vaticants codicibus tribus greecis manu- 
scriptis diligentissime collaté operd et studio Josephit uric. 


Mca versio coijcorum Apollouii edetur anno £815 currents, 


PREFA CF. XXXj 

Ne 2481. Ce manuscrit, qui contient les dix premiers livres des Llc- 
ments, parait étre du quinziéme siécle, 

Ne 2531. Ce manuscrit, qui conticnt les treize premiers livres des 
Eléments, parait étre du quinzicme sicele, 

Ne 2343. Ce manuscrit, qui contient les quinze livres des Eléments , 
parait etre du seiziéme siccle, 

N° 2547. Ce manuscrit, qui contienl les treize premiers livres des [16 - 
ments, et les Données, parait étre du commencement du seizicme siécle, 

Ne 2445. Ce manuscrit, qui content les Donnces, parait cue du qua- 
torzicme siccle. , 

Ne 2352. Ce manuscrit, qui conuent les Données , fut écrit par J. Rossi 
en 1488. 

Ne 2363. Ce manuscrit, qui content les Données, parait étre du quin- 
zicme sitcle. 

Νο 2349. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait éue ¢ 
scizicme sitcie. 

No 2350. Ce manuscrit, qui content les Données, parait étre du 
scizieme sitele. 

Ne 1gS1. Ce manuserit, qui conticnt les Données, parait eure du 
SciZItMe SICCie. 

Ne 2467. Ce manuserit, gui contient les Données, parait étre du 
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seizicme sicele. 

Ne 2472. Ce manaserit, qui contient les Données d'Evelide, parait étre 
du quatorzi¢me siecle; il manque quelque chose ἃ fa fin. 

Ne 9366. Ce manusent, qui content les Données , parait cure du 
seizicme sitcle. 

Ne 2348. Ce manuscrit contient les données d'Fuclide comparées avec 
Jes cing plus anciens :manuserits de la bibliothéque du Vatican, par Joseph 
Auria de Naples, célebre gComeétre de ia fin du seizicme sicele. 

eee 


Je publierai dans le courant de Yannée 1814 une traduction francaise des ceuvres de 
Diophante, Les yariantes ccs manuscrits de Ja bibliotheque du roi, avec Védition de 
1670, scront placéesa la suite de ma traduction, J'ai fait principalement usage du manu- 
scrit 2380 grec et latin. On lit en téte de ce manuscrit : Diophantt Alexandrini arithine- 
ticorum libri sex , cjusdem de numeris poly gonts libellus » Josepho Aurid interprete ; cum 
antiquissimis vaticanis codicibus tribus gr@cis manuscriptis diligentissime collate opera ct 
studio Joseph “μείω. 


Ma traduction des coniynes d’Apollonius paraitra dans Je courant de lannée 1825, 


INSTITUT DE FRANCE. 


Rapport de MM. DevamsBre et Prony, sur une edition grecque , latine et 
Jrancaise des quinze livres des Elements et du livre des Données αἱ Euclide , 


par 77. Peyrard. 


hig classe avait deja, sur le rapport de MM. Lagrange , Legendre et Delambre , donné son 
approbation ἃ une traduction complete des OEuvres qui nous restent d’Fuclide ; M. Peyrard , 
auteur de ce travail , avait comparé tous les manuserits grecs qui sont ala Libhiotheque impériale, 
au nombre de vingt-trois. Il était résulté de cette comparaison qu’aucun de ces manuserits n’est 
enticrement conforme a l’édition d’'Oxford ; que cette édition, qui passe pour la meilleure , et 
qui est sans coniredit la plus belle , n’est pourtant , quant au texte grec , qu'une copie de I’cdition 
de Bale , dont elle a reproduit jusqu’aux fautes les plus palpables ; que la plupart de ces ma- 
nuscrits offrent des variantes qui remplissent quelques lacunes , ou ¢claircisscul quelques passages 
de ces deux €ditions principales ; qu’en général cependant tous ces manuscrits different peu les 
uns des autres, ct different beaucoup d’un manuscrit portant le n° 190, qui provient de la 
bibhotheque du Vatican , d’ou il fut enyoyé en France par M. Monge. 

Ce manuscrit porte tous les caracteres qui peuvent en attester Vancienneté, tous les autres 
paraissent plus modernes ; M. Peyrard le croit de la fin du ueuvieme siecle. Mais cette date 
n’est pas son principal mérite ; le texte y parait plus por, plus clair, moins prolixe , ct par-la 
méme plus intelligible. C’est ἃ ce manuscrit que M. Peyrard s’est principalement altaché, il 
en avait porté toutes Ices variantes aux marges d’uu exemplaire de l’édition d’Oxford ; cet 
excmplaire et le manuscrit qui ayail servi ἃ le corriger , furent remis aux commissaires nommés 
par la classe ; ils vérifierent les notes marginales de M. Peyrard ; ils y remarquerent des addi- 
ions nécessaires , d'autres simplement utiles, des suppressions qui u’dlaient pas moins avanta- 
geuses , d’autres changements sur lesquels les avis pouvaient étre parlagés , quelynes-uns méme 
qui ne semblaieut pas devoir étre adoptes , et leur conclusion fut que la classe pouvait donuer 
son approbation au travail de M. Peyrard ; que sil n’ctait pas permis d’espérer une ¢dition du 
texte grec purgé de toutes les fautes que les manuscrits pouvaicnt corriger, el enricli de toutes 
les additions qwils pouvaient fournir, édition qui ne pouvait manquer d'etre dispendiense οἱ 
qui demandcrait beaucoup de temps, il était au moins ἃ souhaiter que M. Peyrard ajoutit a sa 
traduction fa liste des variantes qu’il aurait adoptées ou simplement recueillies , afiu que les 
gcometres pussent corriger les ditions anciennes eu attendant l’édition plus correcte qui pourrait 
faire oublier toutes les précedentes. 

Ces conclusions adoptées par la classe inspirerent un nouveau conrage ἃ M. Peyrard; il 
entreprit dition grecquc, latine οἱ francaise , dont nous avons a rendre compte ; elle aura deux 
volumes in-4°; le premier est achevé. Sur la demande de Pauteur , 5. E. le Ministre de Yin- 
teneur , par sa lettre du 20 novembre 1813, invile la classe ἃ examiner si Pouvrage est aussé 
exact que [auteur a desiré le faire , si les legons choisies sont en effet celles qui méritaient 
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d'étre adoptées de preference , enfin δὲ le livre remplit bien toutes les conditions qui pouvaient 
etre exigees. 

La classe d’histoire et de littérature ancienne a été en méme temps invitée ἃ considérer la 
traduction sous le rapport du style et de l'exécution ; 5. E. prie les deux classes de vouloir 
bien, soit en particulier, soit en se réunissant, examiner le volume sous ces divers rapports. 

Deux commissions ont été nommees ; les deux rapporteurs choisis par elles ont eu plusicurs 
conferences ; ils se sont trouvés du méme avis , et chacun d’eux s’attachera plus particulierement 
aux objets qui sont de sa compétence , en observant la ligne de démarcatiou tracée par 5. E. le 
Ministre de lintéricur. 

L’ouvrage est précédé d’une preface , ot Péditeur rend compte des recherches qu'il a faites , 
des secours qu'il s’est procurcés , du systeme qu'il a smvi; cette preface est en deux langucs , nous 
n’en examinerons ici que les idées. 

Ce qu’on sait sur la personne d’Euclide se réduit a bien peu de chose, mais son ouvrage jouit de 
la plus grande réputation. On convient assez généralement qu’Euclide u’a fait que rassembler et 
mettre en ordre les théoremes trouvés par les géometres qui étaient venus avant lu; peut-ctre 
a-t-il augmenté le nombre de ces théoremes , 11 se peut qu'il en ait perfectionné les démons- 
trations ; cependant quelques auteurs attribuent ces démonstrations ἃ Théon , l'un des plus anciens 
et plus célebres commentateurs des Elements. Proclus » 401 nous a laissé quatre livres de com- 
mentaires sur le prenuer livre d'Euclide , dans une longue liste de tous les grecs qui se sont 
distingués dans les mathématiques , en cite quatre qui avaient composé des clements avaut Euclide. 
Le premier est Hippocrate de Chios , célebre encore aujourd’hui par ses Lunules ; le second est 
Léon , dont Vouvrage était plus plein, plus utile que celui de son prédecesseur ; le troisieme est 
Theudius de Magnésie , que Proclus loue pour Yordre qu'il a mis dans la rédaction ; apres Léon 
vient Hermotime de Colophon, qui, perfectionnaut les découvertes d’Eudoxe et de Thetete , 
mit aussi beaucoup du sien dans les éléments ; peu de temps apres vint Euchde , qui, suivant 
le témoignage de Proclus , rassembla les éléments , mit en ordre beaucoup de choses trouvées 
par Eudoxe , perfectionna ce qui avait été commencé par Theteéte , et démontra plus rigou- 
reusement cé qui n’avait encore été que trop mollement démontré avant lui. Euclide vivait sous 
le premier des Ptolémées , car Archiméde le cite dans son premier livre ; il avait fait beaucoup 
d autres ouvrages remarquables par leur admirable exactitude et pleins de théortes savantes. 
Proclus cite parliculierement son optique , sa catoptrique , ses éléments de musique , et enfin, son 
livre des diwreses , διαιρέσεων ; mais ce quil admire surtout c’est le livre des éléments , tant pour 
Yordre que pour le choix des théoremes et des problemes , qui méritent véntablement le nom 
Wélémentaires : il est ἃ remarquer que Proclus ne dit rien des données , οἱ quiln’a pas nomind 
Théon. 

Ce passage que nous traduisons fidelement , et dont Grégori dans sa préface avait seulement 
extrait quelques lignes , semble décisif ; aussi Pidée de ceux qui voulaient dépouiller presque en- 
ticrement Euclide en fayeur de Théon , a-t-elle été yivement combattue par Butéon et Savilius ; 
Robert Simson en se rangeant ἃ leur avis, le modifie dune manicre qui le rend eucore plus 
favorable ἃ Euclide. Par une espece de superstition , excusable dans un traducteur, il a Yair de 
poser comme un axiome qu’il cst impossible qu’Euclide se soit jamais trompé, ou qwil ait cu la 
moindre distraction. Ainsi quand il est obligé de reconnaitre qu’une definition n’est pas assez 
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juste , qu'une démonstration est incompléte ou peu rigoureuse, il en rejete assez durement la 
faute sur Théon ou quelque autre commentateur , qu'il accuse nellement d’imeptie ou au moins 
ignorance en mathématiques. Le nouveau traductcur , sans s'eloigner beaucoup de cette maniere 
de voir de Simson, est au moins plus modéré dans les termes ; et pour rejetter plusicurs choses 
qui veritablement paraissent peu dignes d’Euchide, il a , ce qui manquait ἃ Simson , l’autorité d’un 
bon manuscrit , dans Iequel les passages dignes de censure se trouvent omis ou corrigés. 

Cetle prevention en faveur de son autcur, ct la supériorité du manuscnit du Vatican sur tous 
Jes autres , ont fail penser ἃ M. Peyrard , que ce manuscrit pourrait bien étre le veritable texte 
d’Euclide , tandis que tous les autres, et en particulier ceux qui ont servi a l'édition de Bale og 
d’Oxford , seraicnt les éditions données par Théon , ow par les commentateurs venus apres lut..... 

En avouant que nous n’avons aucun argument bien péremptoire pour rejeter la conjecture de 
M. Peyrard, nous dirons pourtaut qu’'clle ne nous parait pas suffisamment ¢tablie....... 

Nous rattribucrons donc pas ἃ Theéon toutes les diffgrences qui se trouvent entre les manuscrits 
plus modernes et le manuscrit du Vatican ; nous ne dirons pas que ce manuscrit soit le texte 
véritable d’Euclide , car alors il faudrait attribuer a Euclide les mauvaises legons que δῖ. Peyrard 
a justement rejctées de son edition pour suivre ou les autres manuscrits ou les éditions de 
Bale et d’Oxford. Nous ne dirons pas méme que Théon soit décidément l’auteur de la delimtion 
condamnée par Simson ; il est vrai que Théon la développe et l’explique dans son commentaire 
sur l’Almageste ; mais il la rapporte sans pour cela s’en déclarer l'auteur, au eu que dans un 
autre endroit il donne formcllement comme de lui le théoreme concernant les secteurs , qui dit 
avoir démontré dans son explication d’Euclide , car c’est ainsi que pour éviter I'eéquivoque nous 
traduisons le mot éxdoces , qu’on traduit communément par le mot édrtéon. 

Nous n’accuserons point Théon d’avow supprund dcs démonstrations rigoureuses , pour en 
substituer d’autres qui ne prouvent rien ou qui sont immntelligibles. Nous admettrons aisément 
que Théon a pu commettre quelques fautes par inattention , mais non qu'il ait été assez ignorant 
pour ne sentir ni le meérite d'une bonne démonstration , ui les défauts de celles qu il mettait a 
1a place. Au reste, ce reproche que nous avons Yair d’adresser ἃ M. Peyrard , va bien plus 
justement 4 Simson , dont la préface toute entiere roule sur cette idée ; ct d’ailleurs nous sommes 
loin de donner trop d’importance a l’opinion d’un commentatcur sur Ia source des erreurs avouces 
quiil s’agit de rectifier. Que ces erreurs yienent d’Euclide lui-méme ou de lun de ses commen- 
tatcurs , ou, ce qui sonyent est plus probable , qu’elles vienent des copistes , ricn n'est plus 
indifférent ; pourvu que Ie nouvel cditeur les corrige bien, il aura rempli sa tache; οἱ sil peut 
prouver que ses corrections sont appuyées du témoignage d’un ancien manuscril, on n’a rien de 
plus ἃ lui demander. 

Ce qui distingue les Eléments d’Euclide » ce sont moins les théoremes eux-mémes, ou lordre 
dans Jequel il Jes a fait dériver les uns des autres , que la maniere dent il les a démontrés...... 

Le merite principal est dans la marche rigoureuse qu'il a suivie dans toutes 565 démonstrations ; 
on pourrail dire cependant que celte méthode méme a trouve plus de préneurs que d’imi- 
tateurs....... 

Mais sans nous declarer exclustvement les admiratenrs d’une maniere passe de mode , nous 
dirons que cette maniere a des ayantages précieux , en meme temps quelle a des inconveénients 
graves ; qu’clle forme un langage aujourd'hui peu connu οἱ qui merite de Vétre d'ayantage ; qu’en 
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la voyant appliquée par Euclide a des théoremes assez simples, on pourra devenir en ¢tat de 
suivre plus facilement les démonstrations plus longues et plus obscures d’Apollonius et d’Ar- 
chimede ; que cette étude sera du moins uu exercice uble pour s‘habituer ἃ la rigueur des deé- 
monstrations dont on n'est que trop disposé a se relacher. On ne scrait écouté de personne 
aujourd'hui si Pon proposait de commencer I'etude des mathématiques dans Euclide ; mais on 
dira une chose vraie en assurant que tout géometre fera tres-bien de hre une fois en sa vie 
Euclide en entier, pour avoir une idée vette de ce geure de démonstrations , ct se mettre en état 
de Pemployer dans l'occasion. 

Ces réflexions prouvent lutilité de leutreprise formée par M. Peyrard. Aujourd’hui que Pétude 
du grec commence ἃ refleurir dans [Université royale, il est a croire que peu de géometres 
deésormais se refuseront la satisfaction de lire Euclide, Archimede, Apollomus , Diophante dans leur 
languc. Ef ne faut pas avoir fait une longue etude du gree pour entcudre ces autcurs, qui ne sout 
pas plus difficiles que les fables d'Esope ,ct bien moins, certainement, que les dialognes de Lucien , 
ou les vies de Platarque , qu’on met entre les mains des enfants. Euchde surtout est d’une grande 
sunplicite , ses plirases sont courtes , elles offrent peu (inversions , on n’y voit pas une reilexiou , 
pas un raisonnement grammaticalement compliqué ; les mémes expressions reparaissent ἃ chaque 
instant ; le vocabulaire west que trop borné, ct les termes techniques gue Von y rencontre ne 
paraissent jamais sans avoir cté préalablement defuis. 

Lintelligence du texte grec sera rendue plus facile encore par Ice systeme que M. Peyrard a suivi 
dans sa traduction latine. Partout 1] lui a donud la méme fidelité qu’aus traductions interlingaires 
des ouvrages qui scryent 4 Ja prenuere instruction. Les termes correspondants se suivent dans 
le méme ordre dans Ies deux langues. I] n'est pas jusqu’aux articles qui manquent au latin , que 
le traducteur nail tenté de reproduire, par l'emploi continucl du pronom ipse , ipsius , etc. , pour 
marquer les eas obliques des lignes , des angles , des figures , désignés en grec par des lettres indé- 
clinables. Ces mots subsidiaires dont la répétition continuelle a quelque chose de faugaut, auraient 
pu étre dyités , sans doute , en les remplagant parfois par les mots recite, anguli, arcus , ou tels 
autres qui n’auraicnt gueres été plus longs ; mais M. Peyrard est suflisamment excusé par exemple 
des traducteurs gui l'ont préceédé , et méme par celui des géometres modcrnes qui ont écrit en 
latin, D’ailleurs , la traduction latine est moins destinée ἃ étre lue de suite , qu’a faciliter Vin- 
telligence du texte grec ; cl ceux qui y trouveraient trop de difficulté pourront se borner a la 
traduction francaise qui est au bas de chaque page; outre le sccours qu'il trouvail dans nos arti- 
cles ind¢finis , Yauteur n’a pas fait scrupule d’y introduire ces mots ligne , angle , εἴς. , que nous 
regretions toul-a-l"heure de ne pas trouver dans le latin. Cette licence est la seule qu'il ait prise ; 
A cela pres, le francais est presque aussi littéral que le latin ; on serait tenté quelqucfois d’en faire 
un reproche au traducteur; mais la phrase d'Euclide est si simple, quil n’y a gueres deux 
mauieres de la traduire , A inoius de prendre des libertés qui, sans avantages bicn récls , chan- 
geraicnt tout-a-fait le style de la démonsiration. 

ΤΙ nous reste a parler des variantes qui assurent ἃ la nouvelle cdition du texte une supériorité 
marquee sur les editions précédenics , lesquelles d’ailleurs commencent 4 devenir un peu rares. 

La premiere de ces variautes est celle qui place parmi les demandes trois propositions, que 
les Editions preceédentes ayaient rangcées parma les notions communes. Tous les auteurs qui ont 


depuis reproduit ces propositions se sont crus obligés de les demontrer; Euchde qui s’cn est 
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dispensé , n’a pu cependant les regardcr comme des vcrilés évidentes , mais seulement comme des 
principes qu’on pouvait lui accorder et qui lui étaient indispensables pour ¢tablir sa doctrime. 1] 
faut convenir pourtant que ces trois demandes sont d'un genre tout différent des trots préce- 
dentes. En effet, il faudrait étre d’un esprit bien difficile pour mier a Euclide la possibilité de 
mencr une droite d'un point dound a un point donné , de prolonger une droite donnée, ou de 
décrire un cercle d’un centre et d’un rayon dounés. Mais on pourrait lui demander la preuve-que 
tous les angles droits sont égaux , que deux lignes droites ne peuvent renfermer un espace , et 
surtout que deux droites se coupcront nécessairement si on les prolonge suflisamment du cété 
ou elles forment sur une autre droite deux angles dont la somme est moindre que celle de deux 
angles droits. 

Lcdition de Paris est conforme ἃ tous les manuscrits de Ia Bibliotheque royale, si ce n’est 
que le n° 2345 place parmi les notions communes la troisieme des propositions dont nous venons 
de parler, et que les n°* 23.46 et 2481 la placent tont ἃ la fois , et parmi les demandes et parmi les 
notions communes. L’édition de Paris est encore conforme ἃ I’édition arabe , ala traduction latine 
de Campau , faite d’aprés Parabe, et a la traduction latine de Zamberti , faite d’apres le texte grec , 
avant l’edition de Bale ; Proclus , qui a démontré d’une mauiére tres-simple que tous les angles 
droits sont égaux , place parmi les demandes, les deux premieres propositions , et la troisieme parmi 
les notions communes ; Bocce , qui a supprimé la troisieme , place aussi les deux autres parmi les 
demandes. Tout porte donc a croire que Simon Gryneus , qui est Vauteur de lédition de Bale, 
jugeant ces trois propositions déplacées , changea les accusatifs en nominatifs , les infinitifs en 
indicatifs , pour reposer ces propositions ἃ unc place quwil jugeait plus convenable. Quoi qu'il 
en soit, nous croyons ΔΙ. Peyrard plus qu’autorisé ἃ la lecon qu'il a adoptée de préference. 

La proposition 7 du premier livre a plusieurs cas ; un seul cependant est cnoncé ct démontré 
daus tous les manuscrits. Clavius a senti la nécessité de nonveaux développements, il y consacre 
cing figures et donne cing démonstrations , qu'il pouvait réduire 4 trois ; Simson donne double 
démonstration et double figure , ct la seconde est prise dans Clavius. M. Peyrard qui ne voyait 
dans les manuscrits qu'une seule figure et qu'une seule démonstration , pouvait dire tout simple- 
ment qu’Enclide avait en un moment de disiraction ; il pouvait complcter la démonstration dans 
une note. Il a voulu sauver Euclide de tout reproche; en empruntant comme Simson , une figure 
a Clavius, et prolongeant deux lignes dans la figure d'Euclide , 11 a fait que la démonstration 
@’Euclide s’applique 4 la fois aux deux figures et aux deux cas qui renferment tous les autres. 
Ainst la démonstration s'est trouvée compléte sans y changer un seul mot, dit M. Peyrard , 
ct cela est vrai; mais dans la préparation il a cté obligé d’ajouter unc ligne qu'il a enfermée 
entre deux crochets , parce qu’clle ne ne se trouve dans aucun manunscrit; il serait assez difficile 
d’imaginer comment les copistes anraient non-seulement omis une figure toute enticre , mais 
encore les deux prolongements de la premiere figure , et enfin la ligne du texte qui explique ces 
prolongements ; ce n’est donc pas ici une variante que M. Peyrard porte dans le texte, c’est 
une veriiable correction faite ἃ um passage incomplet, mais du moins il [ἃ faite dans les moindres 
termes , ct c’est par déyoucment ἃ son auteur quwil se borne au mérite d’avoir retrouvé la yeri- 
table lecon. 

La proposition 24 du livre III, a trois cas ; les éditions grecques n’en démonirent qu'un seul , 
Commandin dans sa traduction démontre les deux autres: Clavius déycloppe la proposition , il y 
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mploie cing figures ; Simson retranche une partie de la proposition qu'il reporte ala précédcute; 
«Paide de son manuscrit M. Peyrard remplit la lacune. 

Dans la proposition 26, la variante (3) éclarcit la d‘monstration, elle est donc utile ; M. Peyrard 
a bien fait de l'introduire dans le texte. Tous les traducteurs en ayaient senti Ia nécessité , le ma- 
uuscrit a légitimé leurs conjectures. 

Le corollaire de la proposition 19 du livre V a paru si corrompu, que Gregori s'est cru obligé 
de le changer pour y donner un sens raisonnable. Clavius lui en avait donné Fexemple. Robert 
Simson , avec son amenité ordinaire, dil que tout ce livre V a été corrompu par des ignares en 
g¢omelrie...... 

Le manuscrit est absolument semblable ἃ I'vdition d'Oxford, c'est par des changements assez 
légers que M. Pevrard a rendu ce corollaire intelligible ; mais ces changements nécessaires ne sont 
autoriseés par aucun manuscrit ; il lui donne ensuite la forme d’un théoreme, ct le démontre directe- 
ment dune maniere assez courte dans sa preface. 

Dans la derniere proposition du livre VI, ce qu regarde les secteurs circulaires parait une 
addition de Théon, qui en réclame formellement la démonstration ἃ la page 50 de son com- 
mentaire sur Ptolémée. Cet article ne se trouve pas dans le manuscrit du Vatican, et ΔΙ. Peyrard 
se reproche de ne layoir pas retranché de son €dition, par la raison quwil u’est d’aucun usage 
dans tout ce qui suit ; mais pulsque ce théoreme est vrai , nous croyons le scrupule exagéré. Pour 
guwun théoreme soit admis dans un livre d’éléments , 11 n’est pas bien necessaire quil serve a 
démontrer un théoreme subscquent...... Cet article des secteurs a cependant trouvé grace aux 
yeux de Simson, qui en ignorait probablement le veritable antcur, ou qui n’a pas vu dans le 
passage de Théon une preuve bien sire qu Euclide n’ett pas denne lui-méme ce théoreme. 

Le traducteur continue de donner les raisons pour lesquelles 11 a rejeté du texte plusieurs 
variantes 4} discute. Ces raisons sont assez plausibles , mais quand on ne les admettrait pas , 
comme les Iccons rejetées se retrouyent a la fin du volume, personne n’aurait a se plaindre ; 
on sait qu’en parcille matiere les éditeurs les plus esttmables sont rarement du méme avis. 

Apres ayoir examine la préface , nous aurions a passer en revue les variantes que lauteur, soit 
en les adinettant , soit en les rejetant, n'a pas jugcées assez importantes pour leur consacrer un 
article particulier ; mais cet examen serait beaucoup trop long, nous nous borucrons a celles qui 
pourront nous fournir quelque remarque ; nous laisserons toutes celles qui nous ont para ov 
indiffgrentes ou bien placces , soit qu’elles se trouvent dans le texte ou qu’elles soient ἃ la fiu du 
volume. 

Dans la definition 15 du livre Ie, 'éditeur, d’apres plusieurs manuscrits , a recu dans le texte 
les mots πρὸς τὴν τῦυ κύκλου mwepiPeperey, Qui nous paraissent un double emplot, une glose fort 
inutile des mots πρὸς ἄν qui se trouveut deux lignes plus haut. 

L’éditeur a marqué par des titres les différentes parties dont se compose la premiere propo- 
sition. Ces dénomuinations qui nous ont cté conservées par Proclus , ct qui sont exposition , déter- 
mination , construction , démonstration ct conclusion, paraissent une pédanterie de commen- 
tateur, et le nouvel dditcur a bien fait de ne les employer qwune seule fois pour exemple. 

ΤΙ a rejeté parmi les variantes le corollaire de la proposition XV, qui dit que la seomme des angles 
autour d'un méme point est toujours ¢gale ἃ quatre angles droits. Sa raison est qu'il manque 
dans la plupart des manuscrits, et que dans les autres il est éerit dune main etrangere. 1] nous 
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semble qu’on aurait pu le conserver, ἃ exemple de Simson. 5} n’est pas d’Euclide, s'il est im- 
plicitement renfermé dans ce qui précede, il a le merite d'étre court, et de contenir une re- 
marque qui aurait pu échapper 4 quelques lecteurs. I] aurait pu, sans iuconyénient , conserver 
quatre mots qu'il a retranchés de la proposition XX ; a la vérité, ils n’étaient pas bien nécessaires , 
raais ils paraissent dans la manicre d'Euclide. Dans la proposition XXII, au contraire, il a rétabli 
dans le manuserit deux lignes qui ne gatent rien, mais dont on pouvait se passer. 

Dans la proposition NXVI, laddition faite (13) était nécessaire, quoiqve dans le manuscrit 
elle fut écrite en marge et d'une autre main; elle se trouvait deja dans lédition d°’Osford. 

Dans la proposition XAVH, la lecon du manuscrit est plus concise et suflisante ; celle d’'Oxford 
est plus développée et plus dans la maniere d’Euclide. On peut en dire autant de la proposition 
XXVIII. La lecon nouvelle de la proposition XNIX a le mérite de la bricvete. 

A la proposition XAXI, Péditeur s’est écarté de son mauuscrit pour se conformer a l’édition 
d’Oxford ; il a cru parfaitement inutiles les mots quil supprimait : il y a dans tous ces choix un 
peu d’arbitraire, et nul inconvénient. Ainsi ἃ la proposition XXXIV, le mot χωρίον ajouté a 
παραλληλόγραμρεον n'était nullement nécessaire ; mais en le rétablissant, on a rendu l'énoncé plus 
conforme a celui de la proposition. A la proposition AXAVII, le retranchement autorisé par le 
manuscrit n’a aucun inconvenient: on fait toujours bien quand on retranche des mots inutiles; la 
démonstration y gagne toujours , car celles des Grecs sont toujours ur peu longues. 

A la fameuse proposition XLVI (le carré de Phypoténuse), on trouve une faute qui ne peut 
échapper au lecteur, et dont nous n’aurions pas fait mention, si elle ne se trouvait daus les trois 
langues : c’est un 4A au lien de BA. 

Dans le livre II, preposition VIII, on serait tenté de regarder comme inutiles les quatre lignes 
introduites d’apres le manuscrit ; mais dans la proposition IX, on a tres-bien fait d'introduire ces 
mots et elles sont égales, qu'on était obligé de sous-entendre. La yariante (12) de la méme 
proposition est préférable a la legon d’Oxford, qui pourtant revient ἃ peu prés au méme; car 
si les carrés sont €ganx, les racines ou les cétés le sont nécessairement. 

Le manuscrit ayait, dans la proposition X, une faute évidente, qui n’était ni dans I'édition 
dad Oxford, ni dans celle de Bale. 

Dans le livre ΠῚ, definition 2, 'éditeur a bien fait d’ajouter, d'apres le manuscrit, les mots 
ἐπὶ μηδέτερα yeepy 5 mais il a oublié de Ics traduire en francais. 

Dans Ja proposition VIII, Véditeur a bien fait de suivre Pédition d’'Oxford plutot que le 
manuscrit ; la longue vartante n’offre rien de bien intéressant. 

Dans la proposition AlII ona ajouté , d’apres le manuscrit , deux mots qui étaicnt si nécessaires, 
que Gregori les avait traduits; quoiqu’ils ne fussent pas dans le texte. 

Dans la proposition XXIV, le manuscrit et Pédition nouvelle présentent un sens moins 
incomplet : il y manque pourtant encore quelque chose, mais le sens ne peut étre douteux. 

La variante (6) de la proposition XXXVII, est certainement unc amelioration. 

Livre IV, au corrollaire de la proposition V, la correction tirée du manuscrit est bonne sla 
lecon d’Oxford était defectueuse ; cependant le sens était visible. 

Livre V , proposition IV , l’éditeur a rétabli d’apres le manuscrit deux mots qui manquaient , 
et que Simson avait jugés indispensables. Il y a ensuite, dans le manuscrit , trois lignes que 
Vrediteur a bien fait de ne point admettre dans son texte. 
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Proposition V, la variante (1) εἴα! nécessaire. 

Proposition VII, I’éditeur n’a peint inséré dans le texte un corollaire qui contient une propo-~ 
sition vraie, uule, et qui manque ἃ ce livre, mais qui ne peut se conclure de la proposition pré- 
cédente : il ne se trouve dans aucun manuserit, si ce n’est celur du Vatican. Simson a donné 
a part cette proposition, (αὐ! a marquee de la letire B. Dans la mamiere moderne de traiter les 
proportions, ce théoreme est evident; il suflira d’en trouver l’cnonce parmi les variautes ; mais 
il pouvait figurer dans le texte , avec une note. 

A la preposition VIII, les sept hgnes ajoutces d’apres le manuscrit ameliorent la démonstration 
sans la rendre encore bien claire. Simson avait raison de la trouver incomplete ; mais il ayait 
probablement tort d’en rejeter la faute sur Theon. Au reste, la proposition en elle-méme est st 
simple, qu’on serait tenté d’en faire un axidme ; et de la vient peut-étre la difliculté de la 
démontrer ἃ la maniere des auciens. Hy avait dans Il’édition d’Oxford une faute de grammaire , 
un indicatif pour un infinitif; cette faute a cté corrigcée d'apres le mauuscrit. 

A la proposition XXJ, variante (5), la lecon d'Oxford etait tronquée ; on y ajoutait une 
explication qu parait avoir été une note marginale, qui depuis aurait passé dans le teste. La 
lecgon rend la glose inntile; ainsi le passage devient ἃ la fois et plus court et plus clair. 

A la proposition XXIII, on trouve une longue variante fournie par quatre manuscrits. Elle est 
préférable a la lecon d'Oxford. Simson a refondu la démonstration , et dans ses notes il critique 
vivement les interpretes qui lont précédé. Sa démonstration n’est pas non plus d’une grande clarté. 
Le théoreme est un de ceux qu’on nexphique uulle part, et qu’on apphque sans le connaitre. Il 
suffit de l'écrire algébriquement pour en sentir la justesse. Cette espece de traduction est en général 
le moyen le plus sir pour juger les démonstrations des divers éditeurs; mais alors, si on les rend 
plus claires, on apercoit en méme temps qwelles sont longues ct peu naturelles. 

Au livre VJ, I'editeur a supprimé la 55. definiuon, parce qu'elle n'est pas dans son manuscrit. 
Elle pourrait étre de Théon; c'est celle que Simson a si vivement critiquée. La meilleure raison, 
cest quelle est ἃ peu pres mutile, et qwelle u’est point assez correcte. C'est la definition de Ja 
raison composée. 

Dans la proposition II, ’éditeur a supprimé deux fois le mot παράλληλος qui n’est pas dans le 
manuscrit , et qui est de trop dans les imprimés. Αγεῖν παρὸ signifie chez les Grecs ce qne nous 
exprimons par mener parallelement. On yoit donc que le mot paralléle devient inutile. Deux 
lignes sont paralleles quend elles sont ἃ cdté Pune de l'autre sans jamais se couper; c’est ce que 
signifie azz chez les géometres grecs. 

Dans la proposition iI], Péditeur a rétabli quelques articles qui manquaicnt, ct adopté quelques 
variantes qui, sans étre bien importantes par le sens, rendeut la phrase plus correcte. 

A la proposition X, il y avait dans V’edition @Oxford une répetition inutile, occasionnée par 
Vinsertion d’une phrase également superflue. L’editeur, d’apres quatre manuscrits, a donné une 
lecon plus courte et plus exacte. 

A la fin de la deuxieme démenstration de la proposition XIV, on a supprimé, d’apres le ma- 
nuscrit, quatre lignes qui formaient une glose peu nécessaire. 

La proposition XXI avait un double emploi plus sensible , que le manusent a fait supprimer. 

A la proposition XMIE, le manuscrit a fourm deux développements utiles, qu’on pouyait 
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A la proposition ΧΥΥΨΙ, les éditcurs de Bale οἱ d’Oxford offraient un texte altéré, une figure 
mal faite. Clavius avait changé la démonstration et substitué deux figures a la figure unique du 
texte. Le manuscrit a fourni un texte correct ct une figure exacte. Simson , cn conservant la figure , 
avait changé le texte pour l’y faire cadrer. Sa correction était bonne, mais ricn ne l’appuyait. Il 
est a croire que la nouvelle ¢dition offre la véritable rédaction d’Euclide. 

A la preposition NXVIT, τήν était une faute d’impression dans V’édition d’Oxford. 

Livre VIE. C’est le premier de ceux qui sont omis dans les editions communes d’Euclide ; il 
fraite des nombres. La definition de lunité ne signifie pas grand chose en grec, et ce défaut est 
bien plus sensible en latin et en francais, ob les mots un et unité ont une ressemblance que n'ont 
pas les mots monade et un; μονὰς et ἕν. 

L'éditeur ἃ retabli, d’aprés le manuscrit, la definition du nombre impairemeut pair qui manquait 
évidemment , quoiqu’on pit la supposer comprise dans celle du nombre pairement impair qui 
precede. 

A la proposition X, on trouve une addition utile. 

A la proposition XIX, δευτέρου pour rereprov, était dans I'édition d’Oxford une faute prise dans 
celle de Bale, et d’autant plus étonnante dans celle-la, qu'elle était corrigée dans la traduction. 

A la proposition XXIII], la premiere yariante a le mérite de plus de bricyeté, la seconde 
celui de plus de justesse. 

Nous sentons plus que personne combien ces détails sout arides et minutieux. Nous avons di 
les rapporter pour donner a la Classe la preuve du scrupule avec lequel nous avons fait l’examen 
dont elle nous avait chargés. Notre conclusion sera que, nonobstant quelques fautes d’impression 
dont nous ajouterons ici Ia liste (1) , qui étaient presque inéyitables dans une entreprise de ce genre , 
et qui d’aillenrs sont bien moins nombreuses que celles de la belle édition d’Archiméde , imprimée 
a Oxford , Vouvrage est eract , non pas sans doute autant que [auteur aurait désiré le faire, mais 
autant qu'il était possible de Pespérer; que les legons choisies sont en général celles qui méritatent 
la préférence. Si quelquefois ἃ cet égard nous nous sommes trouyés différer de sentiment ayec 
l’éditeur , nous n’oserions assurer que nous ayons toujours raison; et ceux qui se trouveraient de 
notre avis auraient toujours la ressource de consulter la table des variantes ; ainsi I’Inconvénient Ξ 
s'il en existe , est extrémement léger. Nous dirous que l'ouvrage remplit bien toutes les conditions 
qui pouvaient Etre exigées, et que l’cédition est évidemment supérieure ἃ toutes celles que nous 


connalssons. 


Fait ἃ Paris, le 2t février 1814. 


Signé PRONY ct DELAMBRE, rapporteur. 


Certifié conforme a loriginal. 


Le Sccrétaire perpeétucl , 


Signé DELAMBRE. 


(τ) Cette liste est imprimée ἃ la fin du volume. 
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INSTITUT DE FRANCE 
CLASSE D'HISTOIRE ET DE LITTERATURE ANCIENNE. 
Paris, le 26 Février 1814. 


Le Secrétatre perpétuel de la Classe, ἃ Son Excellence le Ministre de 
Pintérieur. 


Mownsieun LE COM‘TE, 


Les Elements d’Euclide ne renfermant que des definitions et des propositions de géometrie , 
sont essenticllement du ressort de la Classe des Scicuces physiques cl mathématiques , ct sont 
enuicrement ¢trangers , pour le fonds, au geure des travaux de celle histoire et de htterature 
ancienne. Cette Classe cependant , pour répondre , autant quil est en elle, au tUmoignage de 
confiance que Votre Excellence a jugé ἃ propos de hu douner en la consultant sur le merite du 
travail de M. Peyrard, s'est empressée de Vexaminer sous le petit nombre de rapports qui la 
concernent et sur lesquels elle pent avoir une opinion motiyce. Le compte que Δι. Delumnbre 
rendit il y a quelques années a la premiere Classe de la traduction francaise d’Euclide , et celui 
qwil vient de tui rendre de Pédition du texte et des traductions latine ct francaise dont il est 
accompagne , ainsi que de Pensemble du travail de ΔΙ. Peyrard , présentent les details les plus 
lnléressants qui supposent un examen tres-approfoud: de ce travail sous le rapport litléraire et 
sous cel de ta science , ct font connaitre suflisamment ce quon doit en penser. 

La classe @histoire a done cru devoir se berner a soumetire a Votre Excellence quelques 
observations générales sar la partic littéraive de Vouvrage, et sur la manicre dont il est exeeute, 

Le teate dEuelide lu a para plus correct dans la nouvelle edition que dans les édittons ante~ 
Ficures 5 cependant clle pense que celle qu ful publice a Bale en 1599, par Simon Grynaus , 
inalgre quelques fautes (impression, moins nombreuses quien ne le crow commreanciment, εἴ 
faciles ἃ cornger, sera toujours precieuse aux amateurs de la langue grecque. 

La partie typegraphique est en général soignée daus lédition de Δ. Peyrard : il 5Ὺ 51 néan- 
mieins glissé quelques fautes Winipressiou , surtout vers la fin du volume. 

Eu comparant Je texte grec de celle edition avec celui des editions précédentes , on y τὸς 
marque quelques différences. Les plus essentielles ont été relevees et apprcetées daus le rapport 
fait a la premiere Classe , qui coustate encore que Pediteur a ranpli heureusement plusicurs lacunes 
avec le secours des inanuscrits.....- 

Les deux traduchons jointes au texte sont tres-littérales ; peut-étre meme la traduction francaise 
Vest-elle trop. Cette mantere de tradaire mot amet peut ¢ire bonne pour une ver-1en latine , 
dans laquelle ou cherche plutot Pexactiiude et Ja fidelité que Vélégance , et dont quelques per- 
sounes peuvent avoir beso pour entendre le texte ; mas 1] semble que la traduction francaise 
aural da clre faite avec un peu plus de hberté (1). 


J'ai Phonneur de faire repasser a Votre Excellence Pouvrage de M. Peyrard quelle wvayait 
cuvoyé, cl de fui renouveler Phommiage de mes sentiments les plus respectucux. 


Signé DACTER. 
Cerlifié coufurme ἃ Voriginal , 


Signé BARBIER DF NECVILLE, chef de 


la τε diviton du Ministeve de Pintésicur. 


(1) Voxez le rapport de M. Delambre , page 36, alinéa trois. 
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INSTITUT DE FRANCE. 


Paris, 14 aout 1809 


Rapport de 2171. Lacrance, Lecenpre ef DevamBre, sur une traduction 
compléte des quinze livres des Elements, et des Données d’Euclide, par 
JM. Pevrarb. 


La Classe a déja donné son approbation ἃ une traduction d’Euclide, par M. Peyrard. 
A lexemple de presque tous les éditeurs qui l’ont précédé , il avait omis les livres qui 
traitent des Quantités numériques , les trois derniers livres, et le livre des Données ; mais 
il avait annonce dés-lors une traduction complete. Le désir de lui donner toute la perfec- 
tion possible lui a fait consulter tous [05 manuscrits de la bibliotheqne royale... 2... . 

Dépositaire de ces précieux manuscrits, M. Peyrard les a comparés soigneusement avec 
Védition grecque d’Oxford; il a noté en marge de Yimprimé toutes les variantes, les a tra- 
duites en latin; et c'est sur ce texte rectilié 4} a composé sa υ ersion, qui est aussi litterale 
que l’a permis le génie des deux langues. 

Il a fait principalement usage du n° 190, qu'il nous a remis pour que nous pussions 
examiner son travail, et vérificr toutes les yariautes dont il a enrichi les marges de son 
exemplaire de Pédition d’Oxford. Nous avons fait cette vérilication, et nous avons reconnu 
partout Ia plus grande conformité avec le manuscrit. 

Ces variantes , comme on peut s'y attendre, ne sont pas toutes de la méme importance, 
et ne méritent pas toujours fa préférence sur les lecons imprimées. Parmi ces variantes, 
il en est qui consistent en quelques mots omis dans les imprimés, dont les traducteurs 
avaicnt senti la nécessité, et que Grégori a fait entrer dans son texte » en les enfermant 
entre deux crochets; quelquefois c’est un présent au lieu d'un futur; ἔσται au lieu de ἐστὶν 3 
ou réciproquement; le mot ἴσος au lieu de ὁ aires, égal, pour le méme ; des expressions 
plus ou moins conformes au style ordinaire des géometres , ou d'Euclide en particulier. 
Toutes ces variantes n’anraient de yaleur qu’aus yeux des philologues ct des érudits ; 
miis il en est de vraiment dignes de Vattention des géoméetres, en ce quelles changent 
en micux le sens, on qu’elles donnent un sens raisonnable a ce qui nen présentait auenn. 
Ce sont des superfluités laguées, des lignes enticres omises dans les imprimés , et qui 
sont ou absolument néecessaires i Ja démonstration, ou y portent au moins de 


3 développe- 


ments utiles. Diautres fois on y rencontre des lecons plus concises, et qui présentent un 


sens tout aussi clair; des transpositions qui rendent parfaitement intelligible ce qui parais- 


salt obscur ou peu exact. La définition 5¢ du Vie livre, qui se trouve dans toutes les 
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éditions grecques , est une simple note placée au bas du manuscrit, d’ou elle avait été mal 
a propos portée dans le texte : Robert Simson a ccrit six pages contre cette mauvaise et 
inutile definition, et elle n'est pas d’Euclide. 

Le méme traducteur releve une bevue remarquable de tous les textes grecs imprimés; 
un changement de lettre dans Ja figure avait causé tout lembarras. Eu rétablissant la lettre 
veritable Φ au lieu de «, on ne donne plus a Enclide le ridicule de paraitre ignorer une 
verité de la géometrie Ja plus élémentaire. Voyez Prop. 17, liv. XII. 

La proposition 86 des Donnees avait fort inquicté Gregori qui, dans sa préface, en 
propose deux rédactions ideutiques, et a laquelle il voulait en ajouter une troisieme, qui 
compleéterait le systeme de la résolution des équations bi-quadratiques a la manicre des 
anciens. Cette dernicre conjecture n’est pas confirmeée par le manuscrit, qui woffre que 
Yune des deux premieres rédactions. Gregori croyait le théoreme singulicrement altére ; 
son erreur venait de ce qu'il ne connaissait pas un lemme qui se trouve dans le manuscrit a 
la fin des Données, et qui doit précéder la proposition 86. 

M. Peyrard donne ce lemme qui, au reste, est une proposition bien simple et bien 
connue. ἢ s’agit de trouver la surtace d'un parallélogramme obtus-angle; mais cette propo- 
sition renferme une constraction nécessaire ἃ la démonstration des propositions 86 et 87, 
qui disent que si deux lignes formant un angle donné comprenent un espace donne, εἰ que 
le carré de l'une, angmenté ou diminué d'un espace donnée, soit au carré de la seconde, 
en raison donnée, ces deux lignes seront connues. 

D’aprés toutes ces considérations, nous pensons que la classe peut donner son approba- 
tion au travail de M. Peyrard, pour Yencourager encore ἃ terminer lentreprise qu'il 
poursuit avec une perséverance digne d'cloges, et qui nous fera mieux connaitre tous les 
mathématiciens grees. Nous exprimerions le veu de voir paraitre une édition grecque du 
texte d’Euclide, purgée de toutes les fautes que les manuscrits ont fait rectifier , et enrichie 
de toutes les additions qu’ils ont fournies; mais cette edition serait dispendieuse ct deman- 
derait beaucoup de temps : nous nous hbornerons donc ἃ souhaiter que M. Peyrard ajoute 
ἃ sa traduction la liste de toutes les variantes qu'il a recueillies , et qui lui paraitront mériter 


quelque attention. Ainsi les géometres pourront corriger les éditions anciennes , en atten- 


dant celle qui pourrait faire oublier toutes les précédentes. 


Signé ala minute, LAGRANGE, LEGENDRE , DELAMBRE, rapporteur. 
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PAEROARD TRADE τινι τι BORO 


ΟΡΟΙ- 


5 eS , 
α΄. SHMEION ἔστιν, ov μέρος οὔὖθεν. 
΄ ν a ᾿ 
β΄. τραμμὴ de, μῆκος ἀπλατές. 
‘ ξ΄“ Ὁ ~ 
7. Τραμμῆς δὲ πέρατα, σημεῖα. 
‘a 3 -“- a bs 
δ΄, Εὐθεῖα γραμμή ἔστιν. ἥτις ἐξ ἴσου τοῖς 
SO Oe - 
EP εαὐυτῆς σημείοις κεῖται. 
, ᾿ ἅν a ~ ᾿ a 
ἐ. Ἐπιφάνεια δὲ ἐστιν, ὃ μῆκος καὶ πλάτος 
τῷ of 
μοῦνον ἔχει. 
, , ἃ -ὖ , 
ς΄. Ἐπιφανείας δὲ πέρατα. γραμμαῖ- 
ta ? , ,ρν gy ? wv 
. @. Ἐπίπεδος ἐπιφάνειά ἐστιν, ἥτις ἰξ ἴσου 


SO Oe 8 ὀ 
ταὶς ἐφ᾽ ἑαυτῆς εὐθείαες κεῖται. 


DEFINITIONES. 


1. Puncrum est, cujus pars nulla. 
2. Linea autem, longitudo non Ista. 
5. Liuce vero extrema, sunt puncta. 
4. Recta linea est, qua ex xquo intcr sta 


puncta ponitur. 


5. Superficies autem est, quod lengitudinem 
et latitudinem solum habct. 

G. Superficict vero extrema, sunt linex. 

rc. Plana superficies est, qua ex zquo inter 


suas rectas ponitur. 


LE PREMIER LIVRE 
DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Le point est ce dont la partie est nulle. 
2. Une ligne est une longueur sans largeur. 


5. Les extrémités d’une ligne sont des poimts. 


4. La ligne droite est celle qui est également placée entre ses poitits. 


5. Une surface est ce qui a seulement longucur et largeur. 


0. Les extrémités d’une surface sont des lignes. 
7. La surface plane est celle qui est également placée entre ses droites. 


1 
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[2 ΑΥ ral > i e > 2 ,ὔ , 
ἡ. Ἐπίπεδος δὲ γωνία ἐστὶν ἃ ἐν ἐπιπέδῳ duo 
γῶν ΄ ᾿ ? τὰ τ δ. Ὁ > 3 a 
ομαμμῶν ἁπτομένων ἀλληλων. καὶ μὴ eT εὐθείεις 
, ἡ Ἄ. " me σ Ἰὼ 
κειμένων) πρὸς aAANARS τῶν βαμμῶὼν HALOS 
θ΄ ae « ΄ cy > ΄ , 
.« Oray δὲ αἱ περιέχουσαι τὴν εἰρημένην 
΄ ᾿ς ἜΣ Ξ 58," 
garter γραμμαὶ εὐθεῖαι wow, εὐθυγραμριος πα- 
= ies € a 
AesTae ἢ pedi lee 
[2 Δ » 32 » > ray ~ λ ἢ 
4“. Otay δὲ εὐθεῖα ἐπ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰς 
7 EX ? " ἜΝ --. > wre ΄ 
τφεξῆς ἡ ὠνίες ἴσας ἀλλήλαις ποις, ὀρθὴ ἐκατερα 
~ ᾽ν» ~ > 2 ‘x > mn 3 co 
TOV ἴσων γωνιῶν ἐστι" καὶ Ἡ ἐφεστηκυῖε εὐθείας 


: nm so NA > ᾿ 
κάθετος καλεῖται iQ ἣν ἐφέστηπενς 


͵ Bs ob eee AS 
τώ. Αμέλεξα γωνίαι ἐστὶν. ἡ μείζων ὀρθῆς. 
ΞΕ. ae 
“Ε΄, οξεῖα δὲ, a ἐλάσσων ὑρθῆς. 
ΓΔ ? al ag a 3 , 
iy. Opse ἐστιν, ὃ τινὸς ἐστι πέρας. 
ὦ n ere: \ ε ΄ 3) a 
“δή, Σχῆμα ἐστι, πὸ ὑπὸ τινος ἢ τινῶν ὁρῶν 
: 
περιεχόμενον, 
΄ τ > ON ~ > oF " “ 
ten Κυκλος cots σχῆμα ἐπίπεδον. ὑπὸ μιᾶς 
͵ ὰ , : 
ἡραμμὴς περιεχόμενον. ἣ καλεῖται περιφερειοι" 
" a ee ἧς ἃ ~ 3 \ ὦ 
πρὸς ἣν, ἀφ᾽ ἑνὸς σημείου τῶν ἐντὸς τοῦ CYNMATOS 
~ 2 ~ »" 
κειμένων, TATA οἱ προσπίπτουσαι εὐθεῖσι πρὸς 


ν ~ ’ ᾿ 5᾽ a ΄ > ᾿ 
THY Tou RUZACU TWeplGicesey ἐσσι AAANACIC εἰσὶ- 


8. Planus autem angulus est in plano duarum 
lincarum sese tangentium , ct nonin directum 
positarnm , alterius ad allteram inclinatio. 

ω- Quando autem continentes dictum an- 
sulum line recta sunt, rectiliucus appellatur 
angulus. 

1o. Quando autem recta im rectam = insis- 
tens deinceps angulos wquales inter se facit , 
rectus uterque equaliuin angulorum est; et in- 
sistens recta perpendicularis yocatur in quam 
msisht. 

11. Obtusus angulus est, qui major recto. 

15. Aculus autem, qui recto minor. 

15>. Terminus est, quod alicujus est extremum. 

14. Figura est, quod ab aliquo vel aliquibus 
terminis continetur. 

15. Circulus est figura plana ab una linea 
conlenta , que yocatur circumferentia ; ad quam 
ab uno puncto eorum intra figuram positorum. 
omnes cadentes rect ad circuli circumfercutiam 


zquales mter se sunt. 


8, Un angle plan est Vinclinaison mutuelle de deux lignes qui se touchent dans 


un plan, et qui ne sont point placées dans la méme direction. 


9. Lorsque les lignes, qui comprennent ledit angle, sont des droites, Vangle 


se nomme rectiligne. 


το. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de suite égaux 
entre ceux, chacun des angles égaux est droit; et la droite placee au-dessus est dite 
perpendiculaire & celle sur laquelle elle est placée. 


it. L’angle obtus est celui qui est plus grand qu'un droit. 


12. L’angle aigu est celui qui est plus petit qwan droit. 


15. 


On appelle limite ce qui est Vexiréimité de quelque chose. 


χά. Une figure est ce qui est compris par une scule on par plusicars limites. 


15. Un cercle est une figure plane, comprise par une seule ligne qu’on nomme 
circonférence , toutes les droites, menées ἃ Ja circonférence d’un des pouwts 
placés duus cee figure, tant égales entre elles. 
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, ῃ ὃ ~ , \ 5 
ig. K γτρον δὲ τοῦ κυκλου, TO σημεῖον 
καλεῖται. 
. ’ ‘ ~ ’ ᾽ ἧς ᾿ 
ile ArapeT pos δὲ τοῦ κύκλου ἐστὶν evbeiae 
τ ~ , ? ’ x ᾿ 
τις δια τοῦ πέντρου ἠγμένη Υ καὶ περατουμιτνη 
8. » ὁ , A , e \ ~ 6 [2 
ἐφ᾽ ἐκάτερω τὰ μέρη ὑπὸ τῆς τοῦ κυπλου περι- 
τὴ a ἊΝ; f a a7 [2 
φερείας" ἥτις καὶ δέχα τέμνει τὸν κύκλον. 
,, H e Ἃ ae 2 Ἀν Lil 
in, Ἡμικύκλιον δὲ ἐστε τὸ περιεχόμενον 
“ὦ, c , ΩΦ, 4 3 , Ν ΩΣ ἘΞ 
σχῆμα. ὑπό τε τῆς" διαμέτρου, καὶ τῆς αττο-- 
f vd ¢ * 3 a 5 ad x 3 
λαμξατνομένης ὑπ αὐτῆς ᾽ τοῦ κύκλου περιφερείας. 
é on , Ἄν ἀν ἣν ὰ 
“θ΄. Ὑμῆμα κύκλου ἐστὶ, τὸ Tepteyolecvoy 
~ ee oe Ey 7 x ᾿ 
σχῆμα" ὑπό τε εὐθείας καὶ κύκλου περιφερείας, 
a : AL? © ͵ 
y μείζονος ἢ ἐλάσσονος ἡμικυκλίου 7, 
΄ , > Ψ ’ 1 8 4 + ‘ 
κ΄. Σχήματα εὐθύγραμμα ἐστι ὃ. τὰ ὑπὸ 
ΤΕ p 
εὐθειῶν arepsery operat. 
, ϑ i a © 1 ~ 
ud. Τριπλευρα μὲν, τὰ ὑο Ὑρίων, 
} , ἢ RS ἮΝ ΄ 
κ΄, Τετρώπλευρα δὲ, τὰ ὑπὸ τεσσάρων. 
τ ᾿ Δ bs εν , a 
uy. Πολυπλευρα δὲ. τὰ ὑπὸ πλειύνων ἢ 
, 3 ~ ᾿, 
τεσσάρων εὐθειῶν περιεχόμενοι, 
τὰ ~ Δ ΄ ca , 
ud’. Ta δὲ τριπλεύρων oynprtoy , ἰσόπλευρον 
νὴ i ee x ar) Brey ot 
μὲν τρίγωνόν ἐστε, TO τὰς" τρεῖς boas ἔχον 


πλευράς. 


16. Centrum autem cireuli, hoc punctuin 
vocatur. 

17. Diameter vero circuli est recta quedam 
per centrum ducta, ct terminata ex ulraque parte 
ἃ circuli circumfercutia; que οἱ bifariam secat 
circulum. 

18. Semicirculus vero est contenta figara 
ab et diametro, ct circumfercnud circuli ap- 
prehensa ab diametro. 

τῷ. Segmentum circuli est , contenta figura 
ab et recta, οἵ circuli circumferentid, vel 
majore yel minore scimeirculo existenie. 

20. Figure rectilinee sunt, qux ab reclis 
continentur. 

at. Trilatere quidem, quz ab tribus. 

22. Quadrilatere autem, que ab quatuor. 

23. Mullilatere vero , qua ab pluribus 
quam quatnor reclis continentur. 

24. Trilaterarum autem fignrarum, xquila- 
terum quidem triangulum est quod tria qualia 


habet latera. 


16. Ce point se nomme le centre du cercle. 


17. Le diamétre du cercle est une droite menée par le centre, et terminée de 


part et d’autre par la circonference du cercle : 


en deux parties égales. 


le diametre partage le cercle 


18. Un demi-cercle est la figure comprise par le diametre, et la portion de la 


circonférence , soutendue par le diametre. 


19. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par la 


circonférence du cercle ; le demi-cercle étant plus grand ou plus petit que 


le segment. 


20. Les figures rectilignes sont celles qui sont tcriminées par des droites. 


a1. Les figures trilateres sont termincées par trois droitcs. 


22. Les quadrilatéres , par quatre. 


25. Les multilatcres, par plus de quatre. 
24- Parmi les figures trilateres , le wiangle ¢quilateral est celle qui a 865 trois 


cles €gaux. 


, 


, x . ΕἾ " , ΄ ” of 

κε. Ἰσοσκιλὲς δε . Τὸ τᾶς δύο pores σὰς εἶχον 
πλευράς. 

᾿ A δ ἢ “4ἰ, se Ψ 

ἂς. Σκαληνον δὲ, τὸ τὸς Τρεῖς aveseus τὰ envoy 

πλευράς. 
Ὁ" 1: * 2 

nl’. Evi τε". τῶν τριπλευρὼν σχῆήματων 5 
> ἢ ’ ‘ , ΄ 2 Yoo ? \ 
BUCS νιον μὲν τρίγωνον ECT, τὸ εχον ὀρθὴν 

᾽ὔ 
“ὠνιᾶνο 


5 


, , Ἢ ww . Ὁ 
xn. Αμέλυγώνιον δὲ, τὸ ἔχον ἀμΌλεῖαν 
γωνίαν, 

a ᾿ ‘A v 4 2 ta w 
x6’. Ofu5 τιον δὲ Το" τρεῖς ὀξείας ἐχὸν 
γωνίας. 
᾽ ~ ἊΣ fa ᾿ ΄ 
λ΄, Τῶν δὲ τετραπλεύρων σχημαάτω"., τετρεῖ- 
, 3 a ᾿ ia . > Ἂς 
peavey μὲν ἐστιν) ὃ ἰσοπλευρὸν τε ἔστι καὶ 
ὑρθογώ: μον. 
Ε ᾿ 1) ae : ν : 
Aad. Ἑτερύμηπκες δὲ, 9 ὀρθογώνιον prev, οὐκ 
a μ « ἣν 
ἡσότλευρον δὲς 
~p? Ω ᾷ aos " > 
λα΄, Poubcs δὲ, ὃ ἰσύττλευρον μὲν, οὐκ ἐρθε- 
; ᾿ 
γώνιον δὲς 
5 a x x 3 ᾿ , 
λγ΄. Ῥομέξοειδὲς δὲ. τὸ τὰς area: Tier sAcupac 
Ν ͵ w > ,’ af a a 3 # 
τε καὶ γωνίας ἰσὰς αλλιλαις EXOV, 0 οὔτε ITO— 
ἜΝ ‘ 
πλευρόν ἔστιν. οὔτε δρθο7 ὠττον. 
ῃ ry δ = , 
λδ΄, Ta δ! παρὰ ταῦτα τετράπλευρα τρα- 


᾿ “ἢ 
TCA καλείσθως 
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25. Isosccles yero, quod duo solum sequalia 
habct latera. 

26. Scalenum autem, quod tria inequalia 
habet Jatera. 

27. Insuper, trilaterarum figurarum rectan- 
gulum quidem tnangulum est, quod habet 
rectum angulom. 

28. Obtusangulum autem, quod habet obtu- 
sum angulum. 

29. Acutangulum vero, quod tres acutos 
habet angulos. 

30. Quadrilaterarum autem figurarum, qna~ 
dratum quidem est, quod et xquilaterum est et 
rectangulum. 

51. Oblongum autem, quod rectangulum 
quidem, non vero xquilateruin. 

52. Rhombus vero , quod xquilaterum qui- 
dem , non vero rectangulum. 

53. Rhomboides autem, quod et opposila 
latera et angulos xqualia inter se habet, quod 
neque equilaterum est, nec rectangulum. 

54. Preter hac autem quadrilatera trapezia 


yoccntur. 


25. Le triangle isocéle, celle qui a seulement deux cétés égaux. 
26. Le triangle scaléne, celle qui a ses trois cotés inégaux. 
27. De plus, parmi les figures wilateres, Je tiangle rectangie est celle qui 


a un angle droit. 


28. Le triangle obtusangle , celle qui a un angle obtus. 


2g. Le triangle acutangle , celle qui a ¢cs trois angles aigus. 
50. Parmi les figures quadrilateres, le quarré est celle qui cst équilaterale εἰ 


rectangula:re. 


51. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, ct non équilatérale. 


52. Lerhombe, celle qui est équilatérale, ct non rectangulaire. 


55. Le rhomboide, celle quia ses cotés et ses angles opposes ¢gaux entre cnx, 
et qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire. 
34. Les autres quadrilateres, ceus-la exceptés, se nomment trapezcs- 


LE PREMIER LIVRE DES 
λέ. Παράλληλοί εἶσιν εὐθεῖαι, αἵ τινες ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι, καὶ ἐκξζαλλέμεναι; εἰς "ἢ 
ἄπειρον ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη, ἐπὶ μυηδέτερα 


συμπίπτουσιν ἀλλήλαις, 
AITHMATA. 


[2 ᾽ὕ ? Α 4 [2 . a ~ 
ad. Ἡτήσθω, ἀπὸ παντὸς σημείου ἐπὶ πᾶν 
On Ἅ > ~ 
σημεῖον εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγαγεῖν. 
x , Ey κ > > νὴ 7 ᾿ 
(ς΄, Καὶ πεπερασμένην εὐθεῖαν im εὐθείας κατὰ 
Ν 4 ἘΣ ΄ 
πὸ συνεχὲς! ἐκξάλλειν- 
᾿ ἴον vos N , , 
γ΄. Καὶ παντὶ κέντρῳ καὶ διαστήματι κύκλον 
: 
γράφεσθαι. 
᾿ QA ’ A εἰ 1 é 3» 2 Τὴ 
δ΄, Καὶ πάσας τὰς ἐρθας γωνίας ἴσας ἀλλή- 
~ 
λαες tires. 
Da any Pet di Brees ok 
ἐ, Καὶ tay εἰς δύο εὐθείας εὐθεῖα tic? ἐμπι- 
ἡ, o> τὰ BO Ὁ ἃ \ τἂν , ᾿ 
πτουσα τὰς ἐντὸς καὶ ἔπι τὰ αὐτὰ μέρη γωνίας 
τ > ως. γι. ) » > ES ΄ 4 
δύο ὀρθῶν ἐλάσσονας ποιῇ. ἐκξαλλομένας τὰς 
Ff mAs eke ἂν ᾿ ᾽ ᾿ 
duc εὐθείας ἐπὶ ATELY συμπίπτειν ἀλληλαις 2 
ss ΕἸ a td ey « ~ [2 3 ~ ΕΣ [2 
SY ἃ μέρη εἰσὶν αἱ τῶν δύο ὀρθῶν ἴλάσσονες 
ΠΕ 3 
qersas 3, 


ς΄. Kai dus εὐθείας “χωρίον μὴ 4 περιέχειν, 
55. Les paralleles sont des droites , 


et étant prolongées a Vinfini de part et 
ni de lautre. 


DEMA 
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ELEMENTS D’EUCLIDE. 
35. Parallele sunt recta, que in eodem plano 
existentes , et productz in infinitum ad niramque 


partem, in pneutram sili coimcidunt. 


POSTULATA. 


τ. PostuLetur, ab omni puncto ad omne 
punctum rectam lineam duccre. 

2. Et finitam rectam in directum secundum 
continuum producere. 

5. Et omni centro et interyallo circulum 
describcre. 

4. Et omnes angulos rectos xquales inter se 
esse. 

5. Et siin duas rectas recta quedam incidens, 
interiores et ad easdem partes angulos duobus 
rectis minores faciat, productas illas duas rectas 
in infinitum 5101 coincidere ad quas partes sunt 


duobus rectis minores anguli. 


6. Et duas rectas spatium non continere. 


qui, étant situées dans un méme plan, 
d’autre, ne se reacoutrent ni d'un « oté 


ΝῸ Ε 5. 


τ. Conduire une droite d’un point quelconque ἃ un point quelconque. 
2. Prolonger indéfiniment, selon sa direction, une droite finie. 


3. D’un point quelconque, et avec un intervalle quelconque, décrire une 


circonférence de cercle. 


4. ‘Yous les angles droits sont égaux entre eux. 


5. Si une droite , tombant sur deux droites, fait les angles intérieurs du méme 
cété plus petits que deux droits, ces droites, prolongées ἃ Vinfini, se rencon- 
treront du cété ou les angles sont plus petits que deux droits. 


6. Deux droites ne renferment point 


un espace. 
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KOINAI ENNOIAL 


’ aot: ~ > mw \ if Uy 
o. Ta τῷ ουτῷ isa, καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν LOR. 
ie oe Ὁ ” ᾽ ~ a 
€. Kas ἐὰν irose σὰ apootchy , τὰ ὅλα 
po 
ἐστιν 85a. 
ie, tensive MSEC gr Ὁ arty a 8 
2. Καὶ cay απὸ ise ise ἀφαιρεθῇ, Ta κατα- 
λειπτομένα ἐστιν ἴσας 
a Kai : 


» ὡς ὦ 
oTiv αὐσας 


\ eed ἢ ΔΝ ~ bam 
ν ἀνίσοις ica προστεθῇ, τὰ ὅλα 
τ τς Teer : > ~ 5 
ἧς Καὶ εν ἀπὸ aricwy 162 αφαιρεϑὴ a aed 
Aciwa ETT aviTs, 

foe eS A lode aon τὰ ἢ ” 

ς. Karta tou αὐτοῦ διπλάσια, ἰσὰ ἀλλήλοις 
ΕΝ 
στ 

eae : oe eee eo » een 

xe Kat τὰ Tou αὐτοῦ ἡμίση, soa ἀλλήλοις 
‘Coe 

es ἊΣ τ; ΄ > ΠΝ ul > 

ἢ. Kaa τὰ ἐδυρμόζοντα ἐπ ἀλλῆλα, ἴσα ἀλ- 
δῆλεις ἐστί, 


f - " εἶ ~ ᾿ alee 3 
&. Καὶ τὸ chor τοῦ μέρους μεῖζον ἐστε ', 


NOTIONES COMMUNES. 


τ. Que cidem aqualia, etinter se sunt aequalia. 

2. Et si xqualibus equalia addantur, lola sunt 
equalia. 

3. Et si ab aqualibus xqualia auferantur, 
reliqua sunt equalia. 

4. Et si inseequalibus equalia addantur, tota 
sunt inequalia. 

5. Et si ab inequalibus qualia auferantur . 
reliqua sunt inaqualia. 

Ὁ. Et que ejusdem duplicia, equaha inter se 
sunt. 

o. Et que ejusdem dinndia , equalia inter se 
sunt. 

8. Et qux congruunt inter se, wqualia tater 
80 sunt. 


9: Et totum parte miajus est. 


NOTIONS COMMUNES. 


τ. Les grandeurs égales ἃ une méme grandeur, sont égales entre elles. 

2. Sia des grandcurs ¢gales , on ajoute des grandeurs égules, Jes touts seront 
aud. 

5. Side grandeurs égales , on retranche des grandeurs égales, les restes seront 


¢ 


eaaur. 
4a Sia des grandeurs inégales, on ajoute des grandeurs égales , les touts seront 

inéganx. 

5, Si de grandeurs incgales, on retranche des grandeurs cgales, les restes 
scront in¢gaux. 

G. Les grandeurs , qui sont doubles d’une méme grandeur, sont ¢gales entre 
clles. 

7. Les grandeurs, qui sont les moitiés d'une méme grandeur , sont égales cutre 
elles. 

«(8 Les grandeurs, qui s’adaptent entre elles, sont égales entre elles. 

g- Le wut est plus grand gue Ja partie. 
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MIPOTASIS ὦ. 


Ἐπὶ τῆς δοθείσης εὐθείας πτεπερασμένης τρί- 
γῶνον ἰσόπλευρον συστσωσθαι. 

EKQESIZ ΄. Eoro ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα " πεπε- 
ρβασμένη ἡ AB, 

TIPOEAIOPIZMOE 3. Aci δὴ ἐπὶ τῆς ΑΒ 
εὐθείας πεπερασμένης * τρίγωνον ἰσόπλευρον συ- 
στήσασθαι. 

KATAZKEYH ΄. Κέντρῳ μὲν τῷ A, διαστήματι 
δὲ τῷ AB, κύκλος γεγράφθω ὃ ΒΓΔ’ καὶ πάλιν, 
κέντρῳ μὲν τῷ Β. διαστήματι δὲ τῷ BA, κύκλος 
,τγράφθω ὃ ΑΤΕ" καὶ ἀπὸ τοῦ Γ σημείου. καθ᾽ ὃ 
τέμτουσιν ἀλλήλους οἱ κύπλοε. ἐπὶ τὰ is 


ee: et 
causa ἐπεζεύχθωσαν εὐθεῖχι αἱ TA, TB. 
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PROPOSITIO 1. 


Super datam rectam terminatam , triangu- 
lum zquilaterum constituere. 


Expositio. Sit data recta terminata AB. 


DetrenminaTio. Oportct igitur super AB 
rectam terminatam triangulum equilaterum 
constituere. 

Consrxeuctio. Centro quidem A, inter- 
vallo autem AB, circulus describatur BA ; et 
rursus , centro quidem B, intervallo autem BA , 
circulus describatur ATE; et ab [ puncto, in 
quo sese secant circuli, ad A, B puncta adjun-~ 


gantur recta PA, ΓΕ. 


x 1 , 
ATIOAEIZIS δ, Καὶ ἐπεὶ τὸ A σημεῖον κέντρον 

5 x ~ c ᾿ I + e ~ 
ἐστὶ Tou BIA nuxAsu, isn ἐστιν Ὁ ΑΓ ta ΑΒ" 

΄ Ἂν Α πο ᾿ > AS ~ 
πάλιν. eves TS B σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ATE 


εὐ 2 Ἂ ε ~ ΄ δ Ae 
κύκλου. isa ἰστὶν ἡ ΒΓ τι BA. Εδείχβη δὲ καὶ ἡ 


DemoxsTratio. Et quoniam A pnnctum 
centrum est BFA circuli, aqualis est AT ipsi 
AB; rurses, quomiam B punctum centrum cst 


ΑΓῈ circuli, xqualis est ΒΓ ipsi BA. Osteusa 


PROPOSITION PREMIERE. 


Scr une droite donnée et finie, construire un triangle équilatéral. 

Exrosition. Soit AB une droite donnée et finie. 

Derermination. ἢ] faut construire sur la droite finie ΑΒ un triangle équilatéral. 

Coxstrection. Du centre 4 et de! intervalle ΑΒ, décrivons la circonférence Bra 
(dem. 5); etde plus, du centre B et de Vintervalle Ba, décrivons Ja circontérence 
ATE; et du point Γ, ott les circonferences se coupent mutuellement, conduisons 
aux points A, B les droites ra, ΓΒ (dem. 1). 

Demonstration. Car, pnisque le point 4 est le centre du cercle Bra, ἴα 
droite ar est égale ἃ la droite ΑΒ (def. 15); de plus, puisque le point B est le 
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ἘΣ »; e ’ ay, i 
TA τῇ AB isa’ ἐκατιρα ὥρα τῶν TA, IB τῇ AB 
> Low ean ΤΊ “ > αν ae ΄ 
ἐστὶν iva. Ta δὲ TH) αὐτῷ 17h, καὶ αλλήλοις 
a ‘ e iv ~ γ΄ 2 
ἐστιν 7 ise? καὶ ἢ TA ἄρα tH IB isn ἐστίν" αἱ 


- ww « ” Re ae Ἢ ? 
τρεῖς apa atT A, AB, BY σαὶ ἀλληλαις εἰσίν. 


ΣΥΜΠΈΡΑΣΜΑ ®, Ἰσόπλευρον ὥρα soi τὸ 
ABE τρίγωνον. καὶ curbs elas? ἐπὶ τῆς δοθείσης 


et 4gsae “τεπερασμένης τῆς ΑΒ. Οπερ ἔδει ποιῆσαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄. 


Πρὸς τῷ δοθέντι σημείῳ, τῇ δεθείσῃ εὐθείᾳ 
ἴσην εὐθεῖαν θέσθαι. 

Este τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον TOA, ἡ δὲ δοθεῖσα 
εὐθεῖα ἡ ΒΓ" δεῖ δὴ πρὸς τῷ A σημείῳ, τῇ δοθείσῃ 
εὐθεῖα τῇ ΒΓ ἔσην εὐθεῖαν θέσθαι. 

Ἐπεζεύχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ Α σημείου ἐπὶ τὸ Β 


χε: δ κ « x ’ 2 > > oy 
σημεῖον εὐθεῖα ἡ AB, καὶ συνεστάτω ἐπ αὐτῆς 


est autem εἰ ΓᾺ ipsi AB zqualis; utraque igitur 
Ipsarum (A, ΓΒ ipsi AB xqualis est. Que 
autem eidem xqualia, et inter se sunt zqualia ; 
ΟἹ ΓᾺ igitur ips: ΓΒ est aqualis; tres igitur FA , 
AB, ΒΓ xquales inter se sunt. 


Coxcrusio. Equilaternm igiter cst ABI 
triangulum, ct constitutum est super detam 


rectam terminatam AB. Quod oportebat faccre. 
PROPOSITIO IL. 


Ad datum punclum, datz recte equaiem 
rectam ponerc. 

Sit quidem datum punctum A, data autem 
recta BC; oportet reitur ad A punctum , datz 
rect Br aqualem rectam pouere, 

Adjungatur cnim ab A puncto ad B puncium 


recta AB, et conslituatur super cam triangulum 


centre du cercle ATE, Ja droite ΒΓ est égale ἃ Ja droite BA ; mais on a démontré 
que la droite ra ctait égale a la droite ΑΒ ; donc chacune des droites ra, IB est 
égale ἃ Ja droite ΑΒ; or, les grandeurs qui sont ¢égales ἃ une méme grandeur , 
sont ¢gules entre clles (not. 1); donc Ja droite ra est égale ἃ la droite rB ; donc 
les trois droites ra, AB, Br sont égales entre elles. 

Concivsion. Done le wiangle Apr (def. 24) est équilatéral, et il est construit 
sur la droite donnée et finie ΑΒ. Ce qu'il fallait faire, 


PROPOSITION If. 


A un point donnée, placer une droite égale ἃ une droite donnée. 

Soit A le point donne, et Br Ja droite donnée; il fautau point A placer une 
Croite égale a la droite donnée ΒΓ. 

Mencus du point 4 au point B Ja droite AB (dem, 1) ; sur cette droite construisons 
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τρίγωνον ἰσόπελευρον τὸ ΔΑΒ, καὶ ἐκξεξλήσθωσαν 
ἐπὶ εὐθείας ταῖς AA, ΔΒ εὐθεῖχε αἱ AE, BZ, 
καὶ κέντρῳ μὲν TOB, διαστήματι δὲ τῷ ΒΓ, 
κύκλος γεηράφθω δ΄ THO* καὶ πάλιν, κέντρῳ 
TOA, καὶ διαστήματι τῷ ΔΗ, κύκλος γεγράφθω 
ο HKA, 


xquilaterum ΔΑΒ, et pro ucautur in directum 
ipsis AA, AB recta AR, BZ, et centro 
quidem B, interval!o vero ΒΓ, circulus deseri- 
batur THO; et rursus centro 4, et intervallo 


AH circulus describatur HKA. 


Ἐπεὶ οὖν τὸ Β σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ THO 
κύγλου, izn ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ. Πάλιν". ἐπεὶ 
τὸ Δ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ HKA κύκλε, isn 
ἐστὶν ἡ AA τῇ ΔΗ, ὧν ἥ AA τῇ ΔΒ ἴση ἐστί 
λωπὴ ἄρα ἢ AA λοιπῇ τῇ BH ἐστὶν ica. 
Ἐδείχθη δὲ καὶ ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ ἔση" ἑκατέρα ἄρα 
τῶν AA, ΒΓ τῇ ΒΗ ἐστὶν ἴση, Τὰ δὲ τῷ ἀυτῶ 
ἴσα. καὶ ἀλλήλοις ἐττὶν ἰσχα" καὶ ἡ ΑΔ ἄρα 
τὴ ΒΓ ἐστὶν ἴση. 

Πρὸς ἄρα τῷ δεθέντι σημείῳ TO A, τῇ 
δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ BY ion εὐθεῖα κεῖται nv AA. 


ΕΙΣ ~ 
Οπερ edes ποιῆσαι- 


Quoniam igitur B punctum centrum est ΓΗ͂Θ 
circuli, zqualis est ΒΓ ipsi BH. Rursus, quoniam 
A punctum ceutrum est HKA circuli, xqualis 
est AA ipsi ΔΗ, quarum AA ipsi AB exqualis 
est; reliqua igitur AA relique BH est equalis. 
Ostensa est autem et BI ipsi BH zqualis; utraque 
igitur ipsarum AA, BF ipsi BH est equalis. Que 
autem eidem zqualia, et inter se sunt zqualia; 
et AA igitur ipsi ΒΓ est zqualis. 

Ad datum igitur punctum A, date recte 
ΒΓ equalis recta ponitur AA. Quod oportebat 


facere, 


le triangle équilatéral ΔΑΒ ( prop. 1); menons les droites aE, Bz dans la 
direction de 44, ΔΒ; du centre B et de lintervalle Br, décrivons le cercle rHe 
(dem. 3); et de plus, du centre 4 et de Vintervalle ΔΗ, décrivons le cercle HKA. 


Puisque le point Β est le centre du cercle rHo, Br est égal ἃ BH (déf. 15); 
de plus, puisque le poiut 4 est le centre du cercle HKA, la droite 3A est égale ἃ 
la droite ΔΗ ; mais AA est égal a ΔΒ; donc le reste AA est égal au reste BH (not. 5). 
Mais on a démontré que ΒΓ est égal ἃ BH; donc chacune des droites AA, BY est 
égale ἃ BH. Mais les grandeurs qui sont égales a une méme grandeur, sont égales 
entre elles (not. 1.); donc Aa est égal a Br. 


Donc, au point donné A, ona placé une droite AA égale ἃ la droite donnée Br. 
Ce qu’il fullait faire. 
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MPOTAZIZ γ΄. 


Ψ' ΓΝ ? κι Ἂν ΕΣ Α ~ δ᾽ 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων. ἀπὸ τῆς μείζονος 
~~? , ou > ἐν. ΕἸ ~ 
τῇ ἐλάσσονι ἰσὴν εὐθεῖαν ἀφελεῖν. 
a ee : 
Estwcay αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι as AB, 
- i u € ~ 4 ᾽ bs ~ 
T, ov μείζων ἔστω ἡ AB δὲῖ δὴ ἀπὸ τῆς μείζονος 
= ras Ξ Ἔα 
τῆς ΑΒ τὴ cAacoors τη Γ ἴσην εὐθεῖαν ἀαφελεῖνς 
͵ A ‘\ ~ 3 cd 
Κείσθω yap ' πρὸς τῷ A σημείῳ TH T εὐθείᾳ 
ae -- x , -“ = Ny 
ton ἢ ΑΔ" καὶ Ξεντρῷ μὲν To A, Ssagipats δε 


τῷ AA, κύκλος γράφθω ὃ ΔΕΖ. 


Δ 


° 
7 
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PROPOSITIO IIT. 


Duobus datis rectis inequalibus , a majore 
minori «qualem rectam auferre. 

Sint date duzx recta inequales AB, T, quarum 
inajor sit AB; oportct igitur a majore AB muuori 
r zequalem rectam auferre. 

Ponatur enim ad A punctum ipsi T rect 
πάπα! AA; et centro quidem A, intervallo 


vero AA circulus describatur SEZ. 


UT I 


4 ΝΠ ; ’ ee ue 
Καὶ ἐπεὶ τὸ A σημεῖον κπεντρον ἐστε τοῦ ΔῈΖ 
΄ . cy Xx ὃ “ > \ ae ~, 
uuHAv , sgn ἐστιν ἡ. AE TH AA* αλλὰ καὶ ἡ Τὶ τῇ 
ay ’ ἢ ~ 
ΑΔ ἐστὶν ton. Ἑκατερα ἄρα τῶν AE, Γ τῇ ΑΔ 
a oN ee “- τς τ" 
ori ᾿σῊ" ὥστε not ἢ AE τὴ T ἐστιν ion. 
Ἔν: αν το = 
Aus ἄρα δοθεισῶν εὐθεεῶν ἀνίσων τῶν ΑΒ. T, 
ἊΝ X ~ " ~ > τ “- oo 
αὐτὸ τῆς μείζονος τῆς ΑΒ τῇ ἐλάσσονι τῇ T ton 


a ᾿ 2 
apipatas ἢ AE. Οτερ ἔδει ποιῆσαι. 


PROPOSITION 


Et quoniam A punctum centrum est AEZ 
circuli, squalis est AE ipsi AA; sed et Γ᾿ ipsi 
AA cst equalis; utraque igitur ipsaram AE, Γ 
ipsi AA est equalis; quare ct AE ipsi T est equalis. 

Duabus igitur datis rectis nequalibus AB, I, 
a majore AB ΠΗ ΠΟΣῚ Γ΄ xqualis ablata est AE. 


Qued oportebat facere. 


IIT. 


Deux droites inégales étant données, retrancher de la plus grande une droite 


egale a la plus petite. 


Soient AB, T les deux droites inégales données, que AB soit la plus grande ; 
il taut de Ja plus grande ΑΒ retrancher une droite égale ἃ Ja plus petite r. 
Au point 4 placons une droite aa égale ar (prop. 2), et du centre A et de 


Vintervalle as, décrivons Je cercle sEz (dem. 5 ). 
Puisque le poit A est Je centre du cercle SEZ, AE est égal ἃ AA; mais T est 
égal a aa; done chacune des droites AE, T, est égale ἃ Ia droite aa; done Ja 


droite AE est égale ἃ la droite r. 


Done les deux drvites inégales ΑΒ, Tr, étant données, on a retranché de la 


plus grande ΑΒ une droite ak égale a la plus petite r. Ce qu il fallait faire. 
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a 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ΄. 
ΙΕ Τὰ rg ΝΥ ; A ~ 3 
Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρᾶς Taig’ δυσὶ 
~ 2» Μ c [2 € ie: A 4 

πλευραῖς ἴσας ἔχη, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, καὶ THY 
7 ~ i wv w ‘ © i ~ w 

γωνίαν TH γωνίᾳ tony ἔχη. τὴν ὑπὸ τῶν ἰσὼν 
Mi) ~ , Ἂν a7 ν᾿ ~ , 

εὐθειῶν περιεχομένην" καὶ τὴν βάσιν TH βάσει 


» Sys 
sony ¢Fes , 


. 4 , = , ” 
καὶ τὸ τρίγωνον τῷ τριγώνῳ σὸν 
a x © κ᾿ “ a 

ἐστον, HAS AE λοισσαι γωνίαι ταῖς λοίπαιες 7 ὠνίαες 
᾽»᾿ Ν ε , € , ec. a cw 
σᾶ! eOOvTaL, εἐκατεροι ἑκατέρᾳ, UP ἂς αἱ σαι 


ΑΨ , 
πλευραι ὑποτείνουσιν. 


E Ζ 


Ἐστω δύο τρίγωνα τὰ ABY, ΔΕΖ, τὰς δύο 
«πλευρὰς τὰς AB, AY, ταῖς δυσὶ πλευραῖς 
ταῖς ΔΕ, OZ ἔσας ἔχοντα. ἑκατέραν ἑκατέρᾳ. 
τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, τὴν δὲ AT τῇ AZ, καὶ γωνίαν 
τὴν ὑπὸ BAT γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴσην" λέγω ὅτι 
καί βάσις ἡ ΒΓ βάσει τὴ EZ ἴση ἐστὶν, καὶ τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΔΕΖ τριγώνῳ ἴσον ἔσται. καὶ αἱ 


Ν i ~ ~ uw wy 
λωποιγώνίαι ταῖς λοιπαῖς γωτίαις boas COON ταις 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO IV. 


Si duo trianzula duo latera duobus lateribus 

Do 
equalia habeant, utrumque utrique, ctangulwn 
angulo zqnalem habeant, ab equalibus rectis 
contentum; ct basim basi equalem habebunt, οἵ 
triangulum triangulo #quale erit, et reliqui an- 
guli reliquis anguhs zuales crunt, ulerque 


utrique, quos #qualia latera subtendunt. 


A 


B r 


Sist duo triangula ABT, SEZ, duo latera 
AB, AF duaobus lateribus AE, AZ zxqualia 
habentia, utrumque utrique, AB quidem ipsi 
AE, AL vero ipsi AZ, et angulum BAT angulo 
EAZ aqualem; dico et basim Br basi EZ 
zqualem esse , et ΑΒΓ tnangulum ΔΕΖ triangulo 
equale fore, et reliquos angulos reliquis angulis 


zquales fore utrumgue ulrique, quos equalia 


lV. 


Si deux triangles ont deux cétés égaux ἃ deux cétés, chacun ἃ chacun, et 


si Jes angles compris par les cétés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs 
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cotés 
egaux, seront égaux chacun ἃ chacun. 

Soient les deux triangles ΑΒΓ, AEZ; que ces deux tiangles aient les deux 
cétés AB, AT égaux aux deux cétés ΔῈ, az, chacun ἃ chacun, Je οὐϊέ ΑΒ égal 
an cété ΔῈ, et le coté ar au cété az, et qu’ils aient aussi Vangle Bar égal a 
langle £4z; je dis que la base Br est égale ἃ la base Ez, que le triangle ΑΒΓ sera 
égal au triangle ΔῈΖ, ct que 165 angles restans, soutendus par les cétés égaux, 


12 
ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι “πλευραὶ vm 
τείνουσιν5 ἡ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, ἡ δὲ ὑπὸ 
ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. 


Ε Ζ 


“ i. ~ ᾿ ? Ἁ i 
Ἐφαρμοζομένου yap τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἐπὶ TO 
ιν , as , 
ΔῈΖ τρίγωνον . καὶ τιθεμένου τοῦ μὲν Α σημείου 
3 4 Ἂν ~ ᾿ 2 > AY A 
ἐπὶ TO Δ σημεῖον. τῆς δὲ AB εὐθείας ἐπὶ τὴν AE, 
> ΄ x Ὁ n - 3 ν a ua ON: 5 
ἐφαρμόσει καὶ τὸ Β σημεῖον" ἐπὶ TOE, διὰ τὸ 
" ᾿ 1 = > ἢ ΡῈ ἐς 
sony eivas τῆν ΑΒ τῇ ΔῈ" εἦΦαρμοσασῃς δὲ τῆς 
3 a A " ld τ e ? ~ > 
ΑΒ ἐπὶ τὴν AE, εφαρμόσει καὶ ἡ AT εὐθεῖα ἐπὶ 
A 4 a > . ἃ. ἃ ν 
τὴν AZ, διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ BAT Jeviay 
~ € Ls Lid Ν A - > x x 
τὴ ὑπὸ EASZ* ωστε καὶ TOT σημεέιον tvs τὸ Z 
a8 , eer , Ξ \ 
σήμέείον ἐφαρμοσει» διὰ τὸ sony πάλιν εἶναι τὴν 
Ξ ety sey satis es 
AY τῇ ΔΖ. Adda μὴν καὶ τὸ B ἐπὶ τὸ E εἐφηρ- 
͵ ” , : Se pee ι 2 
Moxzer, wore βασις ἢ BY ἐπι βάσιν τὴν EZ ἐφαρ- 
is 3 ~ a 2 X ἡ ἢ 3 , 
Mores? εἰ Pap Tou μὲν Β επτὶ TOE εἐφαρμέσαντος. 
~ a 2 xv \ « τὴ > . 
τοῦ δὲ Τ ἐπὶ τὸ Ζ, ἢ BY βάσις ἔπι τὴν EZ 
> > , Pes ΩΣ: , , 
οὐκ :Papposer , δύο εὐθεῖαι χώριον περιέξουσιν, 


a > Ὁ » > . ΄ at . . 
ores ἐστιν ἀδύνατον. Εϑαρμόσε ape 9 ΒΓ Basis 
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latera subtendunt , ΑΒΓ quidem ipsi EZ, ΑΓΒ 


vero ipsi ΔΖΕ. 


A 


Β Γ 


Congruente enim ABT triangulo AEZ trian- 
gulo, εἰ posilo quidem A puncto super Δ 
punctum , AB vero recta super SE; congruet 
et B punctum ipsi £, quia est equalis ΑΒ 
ipst AE; congruente autem AB ipsi AE, con- 
gruet ct AT recta ipsi ΔΖ, quia xqualis est 
BAI angulus ipsi ΕΔΖ; quare et [ punctum 
Z puncto congruet , quia equalis rursus est AT 
ipsi AZ. Sed quidem et B ipsi E congrucbat; 
quare basis ΒΓ basi EZ congruet; si enim 
quidem B ipsi E congruente , T vero ipsi Z , 
Br basis ipsi EZ non congruat , due recte 
spatium continebunt, quod est unpossibile. Con+ 
gruct igitur ΒΓ basis ipsi EZ , et wqualis ei 


erit; quare et totum ΑΒΓ triangulum toti AEZ 


seront égaux chacun ἃ chacun ; Yangle ΑΒΓ égal ἃ angle ΔῈΖ, et Vangle ΔΒΓ égal ἃ 


Pangle ΔΖΕ. 


Car le triangle ΑΒΓ étant appliqué sur le triangle ΔῈΖ, Je point A étant posé 


sur le point 4, et Ja droite ΑΒ sur la droite ΔῈ, Je point Β s’appliquera sur le 
pointe, parce que AB est égal ἃ AE; mais AB étant appliqué sur ΔῈ, la droite ar 
s‘appliquera sur ΔΖ, parce que langle Bar est égal ἃ Vangle Eaz; donc Je point r 
s’appliquera sur le point z, parce que ar est égal ἃ ΔΖ ; mais le point B s’applique 
sur le point E; donc Ja base Br s’appliquera sur Ja base Ez; car si le point Β 
s'appliquant sur le point E, et le point r sur Je point z, la base Br ne s‘ap- 
pliquait pas sur la base Ez, deux droites comprendraient un espace, ce qui 
est impossible (dem. 6); done la base ΒΓ s’appliquera sur la base Ez , et lui sera 
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Ν Ἂς ἢ wv μὲ ἈΠ, " 
ἐπὶ τὴν ΕΖ καὶ ἴσῃ αὐτῇ COTA ὥστε καὶ OAOY TO 
Nipey. A Ξ ͵ 2 , 
ΑΒΓ τρίγωνον ἐπὶ ὅλον τὸ ΔῈΖ τρίγῶνον ἐφαρμόσει, 
+ Ἢ ? “νυ ‘ « Ἂς ‘ Sites 
καὶ ἰσὸν AUTH COTA, καὶ αἱ λοιπαὶ Yowids ἐπι 
‘ Α , ao bore τὶ > ΄ο 
τὰς λοιπὰς γωνίας ἐφαρμόσεσι > καὶ σαι αὐταῖς 
3) « \ ἘΠ κ -Φ ΓΨς \ ε ἈΝ ΠΕ " 
ἐσονταῖ. Ἡ μὲν urs ΑΒΓ tn ὑπὸ AEZ, ἢ δὲ ὑπὸ 
~ © 4 
ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. 
x , ᾿ A , ‘a n~ 
Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς δύο πλευρᾶς ταῖς 
Ν ny v € ΄ ε ’ Ν 
δυσὶ πλευραῖς ἐσᾶς EVN, εκατερᾶν EXATEPA, καὶ 
SS a ~ ’ a 3 δ © ᾿ δ ὧν 
THY γωνίαν TH ZOVIA ITAY SN, THY ὑπὸ τῶν ἰσὼν 
a ἐν ΄ Ss , ἜΣ 
εὐθειῶν Tepseyopeerny® καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει 
or a δ Ἁ Ω ~ ’ » 
sony ἐξει > καὶ τὸ τρίγῶνον τῷ τριγῶνῳ σὸν 
a x x ~ ~ 
ἔσται. καὶ αἱ λοιπαὶ Σὠνίαι Taig λοίταις 
τὰ yw 3] « ΄ a , © 3 a 
YOVILIG Mods ETONT AL, EXATEPA ExATEPA, UO ας 


cw 8 , “ af ΩΝ 
ai toa maAcupas ὑποτείνουσιν. O περ cote δεῖξαι. 
, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ εν 


~ 3 ~ ’ « Qa ~ ae 
Tov ἑτοσκελῶν τριγώνων ab πρὸς TH βάσει 
’ μὲ 5 , x ~ 
γωνίαι ἵσαι ἀλλήλαις εἰσι" καὶ. ποροσεκξληθειτῶν 
~ 37 7 ~ δι © A 4 ΄ ͵ | 
τῶν ἰσὼν εὐθειῶν. ai ὑπὸ τὴν βάσιν γωνίαι sous 


> ᾿ ΕΣ 
aAAnAaiC ἐσονται.- 


triangulo congruct , et xquale ei ert, et 
reliqui anguli reliquis angulis congruent, et 
zquales eis erunt, ΑΒΓ quidem ipsi ΔΕΖ, ΑΓΒ 
vero ipsi ΔΖΕ. 


Si igitur duo triangula duo latera duobus 
lateribus zqualia habeant, utrumque utrique, 
et angulum angulo zqualem habeant ab zequa- 
libus lateribus contentum ; et basim_ basi 
zqualem habebunt, et triangulum triangulo 
zxquale erit, et reliqui anguli reliquis angulis 
zquales erunt , uterque utrique , quos zqualta 


latera subtendunt. Quod oportebat ostendere. 
PROPOSITIO Υ. 


Isoscelmm triangulorum ad basim anguli 
zquales inter se sunt; et productis equa- 
libus rectis , sub lusim anguli equales inter se 


erunt. 


égale ; donc le triangle entier abr s’appliquera sur le triangle entier aEz, et 


lui sera égal; et les angles restans s’appliqueront sur les angles restans, et leur 


seront égaux , l’angle abr ἃ langle ΔῈΖ, et Pangle ΑΓΒ ἃ angle aze. 


Donc, si deux wiangles ont deux cétés égaux 4 deux cétés, chacun a chacun, 


et si les angles compris par Jes cotés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs 


bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cotés 


egaux, serout égaux chacun ἃ chacun. Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION VY. 


Dans les triangles isoscéles, les angles sur la base sont égaux entre eux, 
et les cotés égaux étant prolouzés, les augles sous la base seront aussi égaux 


entre eux. 


14 LE PREMIE 

Esta τρίγωνον ἰσοσκελὲς τὸ ΑΒΓ. sony ἔχον 
τὴν ΑΒ πλευρὰν τῇ ΑΓ πλευρᾷ, καὶ προσεκξε- 
Ολήσθωσαν ἐπ εὐθείας ταῖς AB, ΑΓ εὐθεῖαι αἱ 
BA, ΓΕ" λέγω ὅτι ἡ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ 
ΑΓΒ ton ἐστὶν, ἢ δὲ ὕπο ΓΒΔ τῇ ὑπὸ ΒΓΕ. 


“RR LIVRE DES ELE 


IMENTS D'EUCLIDE. 


Sit triangulum isosceles ABI, aquale habens 
AB latus ΑΓ lateri, et producantur in direc- 
fum ipsis AB, ΑΓ recte BA, TE; dico qui- 
dem ΑΒΓ anguluin ipsi ΑΓΒ xqualem esse, ΓΒΔ 


vero tpsi ΒΓΕ. 


EiAngbes 72 ἐπὶ τῆς BA τυχὸν σημεῖον τὸ Z, Sumatur enim in BA quodlibet punctum Z , 


Ν ? ig \ ~ 7 ~ x . - . . 
uae ἀφηρήσθω aro τῆς μείζονος tus AE TH ἐλάσ- et auferatur a majore AE numnori Az zequahs 


cove TH AZ ἴσὴ ἡ AW, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 7T, ΗΒ ipsa AH, ct jungantur Zr, HB recte. 


εὐθεῖαι. 


Α 


/ \ 
BAL 
Lf mA H 
i 


Qnoniam igitur est quidem AZ ipsi AH, 


Ἐπεὶ οὖν ign ist ἡ μὲν AZ τῇ AH, ἡ δὲ AB 
Ar duabus 


δύο δὴ αἱ ZA, AY δυσὶ ταῖς HA, ἄντε igitur ZA , 


τῇ AT, AB vero ipsi AT, 


», a, ok ri - 
AB σαν soir 7 eX ltrique , 


HA, AB zxquales sunt, utraque 


gi ag saat καὶ ἴδω fev 
ΑΗ περιέχουσιν τ ὑπὸ ΖΔΕ Bene ἄρα Σ et angulum communem continent ZAH ; basis 
20 βάσει τῇ HB isn lor, nas τὸ AZT τρίγωνον igitur ΖΓ basi ΗΒ wequalis est, et ΑΖΓ triangulom 
AHB triangulo zquale ent, et reliqui anguli 


~ 3 iu Ww Ν ε ἣν 
τῷ ΑΗΒ τριγώνῳ ἴσον ἔσται. καὶ ab λοῖπαι 


requis angulis equales crunt , uterque utrique, 


ATZ quidem 


, a : τ ᾽ wy 
weer ταῖς λοιπαῖς 7 fori ass 10} εὐονταῖϊ y 


os xquaha latera subtendunt 
:ατίρα ἑκατέρᾳ. ὑφ᾽ ἃς αἱ ices πλευραὶ ὑπο 5 τ ᾽ 


ayant le cété ΑΒ égal au οὐϊέ ar; menons Jes 


Soit le triangle isoscele ΑΒΓ, 
); je dis que angle ΑΒΓ est 


drvites BA, TE, dans la direction de ΑΒ, ar (dem. 2 
éval a Vangle arB, et que T’angle rea est aussi égal a Vangle ΒΓΕ. 
Car prenons dans BA un point queleunque Z, et de la droite AE, plus grande 


que az, retranchons une drvite AH égale ἃ la plus petite 4z, et jeignons les 


droites ΖΓ, HB. 

Puisque az est égal ἃ AH, et AB ἃ Ar, les deux droites 24, ΑΓ sont égales aux 
deux droites EA, AB, chacuue ἃ chacune ; mais elles comprennent un angle 
commun ΖΔΗ ; done (4) le wiangle ΑΖΓ sera 


égal au wiangle ANB, et Jes angles restans , soutendus par les coles egaux , Seront 


la base zr est égale ἃ la base HE, 
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ες ΑἹ - X n~ ἑ ε ἣν ΤᾺ ἊΝ 
τείνουσιν. 4 μὲν ὑπὸ ATZ τὴ ὑτὸ ABH, 4 δὲ 
~ © 4 Ae τ A} © εἴ 
ὑπὸ AZT τῇ ὑπὸ AHB. Καὶ ἐπεὶ ὅλη ἡ ΑΖ Ὁλῃ 
~ Ν τὰ - . fod 3 Ν 3) 
τῇ AH ἐστὶν ἴση. ὧν 4 AB τῇ ΑΓ ἐστὶν ton, 
af ΩΣ ~ 3 Ἂς -ἤ ΠΣ 
λοιπὴ ἄρα ἡ BZ λοπῇ τὴ TH ἐστιν ton, Εδείχθη 
δ ~ ig ΄ a ε ay 
δὲ καὶ ἡ 2Γ τῇ HB ἴση" δύο δὴ αἱ BL, ZT δυσὶ 
᾿ ε toe , \ 
ταῖς TH, HB ἴσαι εἰσὶν. εκατερα ἐκατεροι.5 HOLE 
7 ἘΠ κε ‘ 7 νον \ 4 ν 
γωνία n ὑπὸ BLT χων τὴ ὑπὸ THB ton, καὶ 
Ly ~ 4 c ΝΥ ‘ ar , 
βάτις αὐτῶν κοινὴ ἡ ΒΓ’ καὶ τὸ ΒΖΓ ape τρι- 
~ ΄ . 3. = © Ἂν 
yovor τῷ THB τριγώνῳ σὸν ἐεσταιγ καὶ αε λοιῆται 
fad , we of 
γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἰσαι ἔσονται. 
= ᾿ ε ‘5 ἘΠῚ ἘΝ a © "») ᾿ς ὦ 
ἐκατερα ἑκατέρᾳ. UP ας αἱ boas πλευραι UTTO- 
f 3. ν᾿ 3 7 © a c 1 n~ Ff i 
τείνουσιν" 14 Apa ἐστιν ἢ μὲν ὑπὸ ZBI τῇ ὑπὸ 
e ἃ ἃ 4 aoe Sh ea Εν μὰ ἰχὲ 
HIB, ἡ δὲ ὑπὸ BIZ τὴ ὑπὸ TBH. Eves οὖν ὅλη 
es τ μὲ Μὰ X ’ 2 ͵ 
2 ὑπὸ ΑΒΗ γωνία ὅλῃ τῇ ὑπὸ ATZ γωνίᾳ ἐδείχθη 
37 © € Ἂν ~ ε \ ἌΓ A 
ἴση. ov ἡ ὑπὸ TBH τὴ ὑπὸ BYZ ion, λοιίπῃ 
af ἘΠ ie ~ ~ ey > x, »” 
ape ἢ ὑπὸ ΑΒΓ Δλοιπῆ τὴ ὑπὸ ΑΓΒ ἐστιν isn, 
δ " Ὁ ΄ ~ a 2. 
καὶ εἶσι πρὸς τῇ βάσει Te ΑΒΓ τριγωνου" ἐδείχθη 
‘i Ae Ge € me ON ” a) ΓΕ 
δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZBI τῇ ὑπὸ HIB ion, καὶ εἰσιν ὑπτὸ 


‘ ca ~ Ya 2 Ὁ Ν Ν Sige a 
τὴν βάσιν" τῶν pe ἰσοσκελὼν 7. καὶ τὰ LENG. 


ipsi ABH, AZI vero ipsi ΑΗΒ. Et quoniam tota 
AZ toti AH est equalis , quarum AB ipsi AT 
est xqualis, rchqua igitur BZ relique TH est 
zqualis. Ostensa est autem ct ΖΓ ipsi HB 
zqualis ; duz igitur BZ, ZF duabus TH , HB 
zequales sunt, utraque utrique , et angulus ΒΖΓ 
angulo THB zqualis , et basis eorum communis 
Br; et ΒΖΓ igitur triangulum ΓΗΒ tnangulo 
zquale erit, et relqui anguli reliquis angulis 
zquales erunt , uterque utrique, quos zqualia 
latera subtendunt ; zqualis igitur est quidem 
ΖΒΓ ipsi HTB, BIZ vero ipsi ΓΒΗ. Quoniam 
igitur totus ABH angulus ἴοι! ΑΓΖ angnlo os- 
teusus est zqualis, quorum [BH ipsi ΒΓΖ equa- 
his ; reliquus igitur ABI reliquo ΑΓΒ est equalis , 
et est ad basim ABI trianguli; ostensus est 
autem ct ΖΒΓ ipsi HIB equalis, ct sunt sub 


Lasim ; isoscelium igitur triangulorum , etc. 


égaux chacun ἃ chacun ; langle arz ἃ V'angle ΑΒΗ, et Pangle azr ἃ Pangle ane. 
Et puisque la droite entiere AZ est égale a Ja droite entiere AH, et que AB est 
égal a ar, la restante Bz sera égale ἃ la restante TH (not. 3). Mais on a démontré 
que zr est ἔβα] ἃ HB; donc Jes deux droites ΒΖ, Zr sont égales aux droites TH, HB, 
chacune ἃ chacune ; mais angle ΒΖΓ est égal ἃ Pangle rHB, et la droite ΒΓ est 
leur base commune; donc le triangle bzr sera égal au triangle ΓΗΒ», et les angles 
restans , soutendus par les cotés égaux , seront égaux chacun a chacun ; done 
Pangle ΖΒΓ est égal ἃ langle HrB, et Vangle ΒΓΖ égal ἃ Vangle rp. Mais on a 
démontré que langle entier ΑΒΗ est égal a Vangle enticr arz, et langle rBH est 
égal a l’angle rz; donc Vangle restant ΑΒΓ est égal a langle restant ΑΓΒ (not. 3), 
et ces angles sont sur la base ; mais on a démontré aussi que langle ΖΒΓ est égal 
a langle HIB, ct ces angles sont sous Ja base; donc, etc. 


16 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


Ἐὰν τριγώνου αἱ δύο γωνίαι ἴσαι ἀλλήλοις 
Hol, καὶ αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνεσοι 
πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις ἔσοιται. 

Este τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, ἴσην ἔχον τὴν ὑπὸ 
ΑΒΓ γωνίαν τῇ ὑπὸ ΑΓΒ γωνίᾳ" λίχω ὅτι καὶ 
πλευρὰ 4 AB πλευρᾷ τῇ AT" ἔστιν ion, 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇ AT, pa? ἀν τῶν 
μείζων ἐστίν. Erte μείζων ἡ ABS καὶ ἀφηρήσθω 
ἀπὸ τὴς μείζοιος τῆς ΑΒ τὴ ἐλάσσονι; τῇ AT ἰσὴ 


ἡ ΔΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΔΓ, 
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PROPOSITIO VI. 


Si trianguli duo anguli equales inter se sunt , 
et xquales augulos subtendentia latera qualia 
inter se erunt. 

Sit triangulum ΑΒΓ aqualem habens ΑΒΓ an- 
guluin ΑΓΒ angulo ; dico et Jatus AB lateri AF 
esse xquale. 

Si cnim imequale est AB ipsi AT, unum 
eorum majus est. Sit majus AB, et auferatur 
a majore AB minor AP aqualis 4B, et jun- 


gatur ΔΙ. 


Α 
a/\ 


} 


Β 


Ἃ 3»; > ~ x Δ Ξε 

Ἐπεὶ οὖν ton ἐστὶν n AB tn AT, xosvn dea bry 

ie πὶ Ξ ᾿ τιν 
duc δὴ αἱ AB, BY δυσὶ ταῖς ΑΓ. TB izes εἰσὶν. 

ε ee , τ Pos ͵ 
τκατέρα exaTepa , καὶ γωνία ἢ ὑπὸ ΔΒΓ Jorma 
΄“-“,« ww ΄ » a “Ὁ 
Tn ure ΑΓΒ ἐστὶν ion? βάσις ἄρα ἡ. AT βάσει τῇ 


AB icy ἐστὶν. καὶ τὸ ΔΒΓ τρίγωνον τῷ ΑΓΒ᾽ 


Γ 


Quoniam igitur equalis cst ΔΒ ipsi AT, com- 
munis aulem ΒΓ, dux igitur AB, ΒΓ duabus 
ΑΓ, ΓΒ zquales sunt, utraque ulriqne , et 
angulus ABP angulo ΑΓΒ est xqualis; basis 
igitur AV basi AB wqualis cst, et ΔΒΓ trian- 


PROPOSITION VI. 


. . ’ Ἢ ᾽ , ᾿᾽ 
Si deux angles d’un triangle sont égaux entre eux, les εὐϊόβ opposés a ces 
8 8 8 
angles égaux , seront aussi Cgaux entre eux. 
Soit le wiangle abr, ayant l'angle abr égal ἃ langle ΑΓΒ ; je dis que le cété AB 


est égal au οὐϊό ar. 


Car si le cété Ab n’est pas égal au οὐϊέ ar, l'un d’eux sera plus grand que 
Yautre. Soit AB le plus grand; retranchons du plus grand οὐϊέ ΑΒ la droite ΔΒ 
égale au plus petit ar (3), et joignons 4r. 

Puisque ΔΒ est égal ἃ ar, et que ΒΓ est commun, les deux cétés ΔΒ, BF sont 
égaux aux deux οὐϊόβ Ar, TB, chacun ἃ chacun ; mais Vangle abr est égal a 
Vangle ΑΓΒ; donc Ja base ar est égale ἃ Ja base az, et le iangle Avr sera égal 
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᾿ aw af % a ~ , 
τριγώνῳ σὸν eTTaAk , TC sAaoooy TH μείζονι ὍΣ 

» Ε " yo ἵν -“ ὰ 
δσερ ἄποσον" οὐκ ape avsoog ἐστιν ἢ ΑΒ τῇ AT 


ion apa. Ἐὰν ἄρα τριγώνου, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


ca ἣν - a ~ 
Ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας. δυσὶ tale αὐταῖς 
u “2 3 ws € t € ΄ 
εὐθείαις ἄλλαι δύο εὐθεῖαι ἔσαι ἑκατέρα ἐκατερᾳ 
’ \ of ΧΑ Υ é 
ov συσταθήσονται, pos APAW καὶ AAAW σημείῳ 
> ἈΝ \ . ‘ ᾿ ay > 4 ’ " 
πὶ τὰ αὐτὰ μέρη, τὰ αὐτοὶ πέρῶτα ἔχουσαι 


ταῖς ἐξ aegis εὐθείαιες. 
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gulum APB iriangulo equale erit, minus majori , 
quod est absurdum; non igitur inzequalis est AB 


ipsi AT; ergo xqualis. Si igitur trianguli, etc. 
PROPOSITIO VII. 


Super e4dem recta, duabus cisdem rectis 
aliz duz recta xquales ulraque uirique non 
conslitucentur, ad aliud ct aliud punucium ad 
easdem partes, eosdem terminos habentes quos 


prime recta. 


A 


2 2 Ls ° x ~ 3 -- > , 
Ei γὰρ duvatov , ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας 
~ . 2 “- > a = 
πῆς AB, δυσὶ ταῖς αὐταῖς εὐθείαις ταῖς AT, 
wy , 2 ora ε , 
ΓΒ ἄλλαι δύο εὐθεῖαι αἱ" AA, ΔΒ ἴσαι ἑπατέρα 
« ΄ [2 ᾿ of Ἀ " 
εκατερᾷ συνεστατωσαν,), πρὸς aAAW καὶ αλλῳῷ 
id Xx 2 xX A Ἂν A ca A 
σημείῳ τῷ Fe Τ καὶ Δ. ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ 


4 » ‘ ΄ va x a 
T, A, τὰ αὐτῷ περῶτα excuses TA A, B° wore 


B 


Si enim possibile , super eadem recti AB 
duabus eisdemrectis AV, ΓΒ, alia dua rect AA, 
ΔΒ xyquales utraque ulrique constituantur ad 
alind et aliud punctum Γ et A, ad easdem partes , 
r, A, et eosdem terminos habentes A, B; ita ut 


zquahis sit quidem TA ipsi AA, cumdem ter- 


au triangle ΑΓΒ, Je plus petit au plus grand, ce qui est absurde; donc les 
droites AB, BI ne sout pas inégales; donc ΑΒ est égal ἃ Br. Donc, etc. 


PROPOSITION VII. 


Sur une méme droite, eta deux points différens placés du méme cété, on ne 
2 
peut pas construire deux droites égales ἃ deux autres droites, chacune ἃ chacune, 
ct ayant les mémes extrémités que ces deux autres. 
Car, si celaest possible, sur unc méme droite A B, et ἃ deux points différens r 
2 2 


et 4, placés du méme cété, construisons les deux droites 4a, ΔΒ égales ἃ denx 
autres droites AT, ΓΒ, chacune ἃ chacune , ctayant les mémes extrémités a, B; de 


3 


13 


ar yy 3 6 A > A ΄ 
sony civas τὴν μεν TA ta ΔΑ. τὸ auto περας 


“ > κ᾿ ἂν ι . ΩΝ " 8 
ὄχουσα: αὐτῇ τὸ A, τὴν δῈ TB τῇ AB, τὸ αὐτὸ 


, “ eee νν ͵ ε 
reps -χουσαν αὐτῇ To Be καὶ ἐπεζεύχθω "ΓΔ, 


“A : 

Ἐπεὶ οὖν ion ἐστὶν ἡ AY τῇ AA, ἴση ἐστὶ καὶ 
“νέα ἡ ὑπὸ ATA τῇ ὑπὸ AAT? μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ 
AAD vig ὑπὸ ΔΓΕ" «πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ TAB 
pelo ἐστὶ τῆς ὑπὸ AYR, Πάλι» ἐπεὶ ton ἐστὶν 
a TB τῇ AB, ἔτη ἐστὶ παὶ γωνία ἡ ὑπὸ TAB 
Jere τῇ ὑπό ΔΓΒ. Ἐδείχθη ὅ: αὐτῆς χαὶ πολλῷ 
μείζων. o7ep ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα ἐπὶ. καὶ 


τὰ elite 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4. 


\ , t \ ἊΣ ‘ nw 
Ἐὰν dvo τρίγωνα τὰς duo πλευρᾶς ταῖς δυσὶ 
wo κ᾿ ΕἸ « ΄ 4 ’ wt Δ, 
πλευραῖς ἰσὰς ἔχη. εκατέραν ἑπατέρᾳ. ἔχῃ δὲ 
Ἀ a7 ΄ ~ a we δὴν 4 ἣν ~ 
καὶ τὴν Rag τῇ βασει ἴσην" καὶ τὴν periar TH 
7 » ce a: ες A ΓΝ 3 ΕἾ ~ 
γωνία σὰν e£es, τήν ums τῶν ἰσὼν εὐθειῶν 


Teg seg Oe: Ve 
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mimun habens quem illa, punctum A, ΓΒ vero 
ipst AB, cumdem terminmn habens quein illa, 


puuctuin B; et jungatur ΓΔ. 


r A 


ἐν 


Β 
Quomam igitur zqualis cst AT ipsi AA, 
wqualis esiet angulus ATA ipsi AAF ; major igitur 
AAP ipso AFB; multo igitur ΓΔΒ major est ipso 
AFB. Rursus quoniam zqualis est ΓΒ ipsi AB, 
wqualis est ct angulus PAB angulo AFB. Ostensus 
est autem ipso οἱ multo major, quod est in- 


possibile. Non igitur super, cte. 


PROPOSITIO Vill. 


Si duo triangula duo latera duobus lateribus 
wqualia habeant, utrumyue utrique, habcant 
auiem et basim basi «qualem; ct angulum an- 
gulo wqualem habebuni, ab «equalibus rectis 


contentum. 


maniére que la droite ΤᾺ svit égale ἃ Ja droite 4A, ct ait la méme extrémité A 
que celle-ci, et que la droite ΓΒ soit égale ἃ la droite AB, et aitla méme extrémité Β 
que celle-ci; ct joignons Ta, 

Puisque Ar est égal a aa, Tangle ara est égal ἃ l'angle aar (5); donc langle 
ΑΔΤ est plus grand que Vengle are ; donc langle ΓΔΒ est beaucoup plus grand que 
Yangle ars. De plus , puisque ΓΒ est égal a 4B, Vangle ΓΔΒ est égal a langle are ; 
mais on a démonueé qu’il est beaucoup plus gravd, ce quiest impossible. Dunc, etc. 


PROPOSITION VIII. 


Si deux triangles ont deux cétés égaux ἃ deux cotés, chacun a chacun, et s’ils 
ont la base égule & la base, les augles compris par les cdi¢s ¢gaux seront ¢gaux. 
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Eorw duo τρίγωνα τὰ ΑΒΓ. ΔΕΖ, τὰς δύο 
πλευρὰς τὼς ᾿ ΑΒ. ΑΓ ταῖς δυτὶ πλευραῖς τοῖς 
AE, AZ isa ἔχοντει. ἑκατέραν ἑκατέρᾳ 5 τὴν 
μὲν ΑΒ τῇ AE, τὴν δὲ AV τῇ AZ* ἐχέτω δὲ καὶ 
Beow τὴν ΒΓ βάσει τῇ EZ trast λέγω ὅτι καὶ 


΄ ἘΝ Εν τὴν τὰς δι, ree) ν » 
γώνια wus BAT γωνέῳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ton. 


Ἐφορμοζομένου yap τοῦ ABT τριγώνου ἐπτὶ τὸ 
ΔΕΖ τρίγωνον, καὶ τιθεμέτου τοῦ μὲν Β σημείου 


5 ὮΝ ἙΝ wo Ὁ A 3 Ὧ . 7 
ἐπὶ To E σημεῖον. τῆς δὲ BY εὐθείας ἐπὶ τὴν EZ, 


Sint duo triangula AB, ΔΕΖ, duo latera AB, 
AP duobus lateribus AE, AZ xqnalia habentia 
utrumque ulrique, AB quidem ipsi ΔῈ, AT yero 
ipsi ΔΖ; habeat autem et basin BP basi EZ 
equalem ; dico οἱ angulum BAT angulo ΕΔΖ 


esse equalem 


A ΔΗ 
Ζ 
Β ΤΕ Ζ 


Congruente cnim ΑΒΓ triangulo ips: ΔῈΖ trian- 
gulo, ct posito quidem B puncto super E punctum, 


ΒΓ vero recta supcr EZ, congruct et Γ᾽ punctum 


" “i ete & : : ae? 
ἐφαρμόσει καὶ TOT συμεῖον ἐπὶ τὸ Ζ. διὰ τὸ ipsiZ, quia xqualis est ΒΓ ipsi EZ; congruente 
igituy ΒΓ ipsi EZ, congruent οἱ BA, UA ipsis 


EA, AZ. Si enim basis quidem Br basi EZ con- 


ἔσην εἶναι chy ΒΓ τῇ ἘΖ᾽ ἐφαρμοσάσης δὴ τῆς ΒΓ 
ἐπὶ τὴν EZ, ἐφαρμέσουσι καὶ αἱ BA, TA ἐπὶ 
gruat, ΒΑ, AT vero latera ipsis EA, ΔΖ non 
ΗΖ, 


τὰς ΕΔ, ΔΖ. Εἰ zp βάσις μὲν ἡ ΒΓ ἐπὶ βάσιν 


τὴν EZ ἐφαρμόσει, αἱ δὲ BA, ΑΓ πλευραὶ ἐπὶ  congruant, sed situm mutent ut EH , 


τὰς EA, AZ οὐκ ἐφαρμόζουσιν. ἀλλὰ παραλ- conslluentur super eidem recta duabus rectis 
λέξουσιν. ὡς αἱ ἘΠῚ ΗΖ: συσταθήσονται. ἐπὶ alie due recte zequales » utraque utrique , 
τῆς αὐτὴς εὐθείας, δυσὶ ταῖς αὐταῖς εὐθείαις ad aliud ctalind punctum, ad casdem partes , 
ἄλλαι δύο εὐθεῖαι ἴσαι, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, πρὸς cosdem terminos habentes. Non constituuntur 

Soient les deux triangles ΑΒΓ, ΔΕΖ, ayant les deux cétés AB, ΑΓ égaux aux deux 
cétés AE, AZ, chacun a chacun, le cété ΑΒ égal au cété ΔῈ, et Je cole Ar egal au 
cété ΔΖ; quwils aient de plus la base ΒΓ égale ἃ la base Ez ; je dis que langle Bar 
est Coal ἃ langle ΕΔΖ. 

Car Je triangle apr étant appliqué sur le triangle ΔΕΖ, Je point & étant place sur 
Je point E, et la droite ΒΓ sur la droite EZ, le point Γ s‘appliqucra sur Ie point Z, 
parce que Br est égal ἃ ΕΖ; la droite Br s’appliquant sur Ja droite EZ, les droites 
BA, TA S’appliqueront sur les droites EA, ΔΖ; car si la base ΒΓ s’appliquant sur 
la hase ΕΖ, les cétés BA, AT ne s’appliquaicnt pas sur Ics cols AE, AZ, et 
prenaient une autre position, comme EH, HZ, On pourrait construire sur une 


méme droite, et ἃ deux points différens placés du meme cote, deux droites 
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ΕΝ of. ͵ > = X τὰ af é XN 
ἄλλῳ καὶ AAAW σημείῳ» ἐπὶ TA αὑτὰ μερῆ τὰ 
Ἂ τ ld 3 3 f = ? 
αὐτὰ wepaTe ἔχουσαι. Οὐ συνίστανται de> οὐκ 

᾿ 5 , = , » νι 

ape y ἐφαρμοζεμένης τῆς BY βάσεως ews τὴν EZ 
᾿ 2 τ , Ν > Ν 

βασιν. οὐκ εφαρμεσουσι καὶ as” BA, ΑΓ πλευρᾶι 

35 x ‘ , of a La 

evs τὰς EX, AZ. Ἐφαρμοσουσιν ἄρα" Gate καὶ 

ἡ ἘΠ τε ᾿ * . , 1 a \ > 

γωνία ἡ ὑπὸ BAT ἐπι γωνίαν τὴν ὑπὸ EAZ eGap- 
Lé +r > ~ oD ‘ 4] ¥ = 

Mocel, καὶ ion αὐτῷ coTas. Ἐὰν apa δύο, καὶ 
Leen 

τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ θ΄. 


Τὴν δοθεῖσαν γωνίαν εὐθύγραμμον δίχα τεμεῖν. 
ΠΣ ee. 
Este ἡ δοθεῖσα γωνία εὐθύγραμμες. ἡ ὑπὸ 


\ . ἡ 


BAY: δεῖ δὴ αὐτὴν δίχα τεμεῖν. 


Β 


. “ ν᾿ -“ \ 
Εἰλήφθω zap ἐπὶ τῆς AB τυχὸν σημεῖον τὸ A, 
. ΚΞ ΄ aN σῷ - " ε Ν 
και ἀφυρήσθω ἀπὸ τῆς ΔΓ τῇ ΑΔ σὴ ἢ AE, καὶ 
ὃ ͵ « ᾿ 3 * ~ 
πεζεύχθω ἡ AE, καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆς AE 


’ x 2 we ΄ 
τριγῶνον ἰσόπλευρον τὸ ΔΕΖ. καὶ ἐπεζεύχθω 


quidem. Non igitur , congruente ΒΓ basi EZ 
basi, non congruent et BA, AY latera ipsis 
EA, AZ. Congrucnt igitur; quare οἱ angulus 
ΒΑΓ angulo EAZ congruet, οἵ xcualis ci erit. 


Si igitur duo, ete. 


PROPOSITIO IX. 


Datum anguhm rectilineum bifariam secare. 
Sit datus angulus rectilincus BAT ; oportet 


igitur ipsum bifariam secare. 


r 


Sumatur cuim in AB quodlibet punctum 4, 
et auferatur ab AL ipsi AA exqualis AE, et 
jungatur AE, οἱ constitnatur super AE trian= 


gulo wquilatero ΔΕΖ, ct jungatur AZ ; 


écales ἃ deux autres droites , chacune ἃ chacune , et ayaut les mémes extrémités 
que ces deux autres ; mais elles ne peuvent pas étre construites (7); donc la base br 
s'appliquant sur Ja base Ez , Jes cotés BA, AT ne peuvent pas ne point s’appliquer 
sur les cétés ἘΔ, ΔΖ; donc ils s’appliqueront les uns sur les autres ; donc Vangie 
ΒΑΓ s’applique sur langle ΕΔΖ ; donc il lui est egal. Donc, etc. 
PROPOSITION IX. 

Partager un angle rectiligne donné en deux parties égales. 

Soit Bar un angle rectiligue donné; il faut le partager en deux parties egales. 

Prenons dans Ja droite ΑΒ un point quelconque 4, retranchons de la droite ar 
une droite AE égale ἃ la droite aA, joignons ΔῈ; sur la droite SE, construisous 


LE ἘΒΕΜΙΕΒ LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 21 


ἢ ΑΖ" λέγω ὅτι ἡ ὑπὸ BAT γωνία δίχα τέτμηται 
ὑπὸ τὴς ΑΖ εὐθείας. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ AE, κοινὴ δὲ 
n AZ, δύο δὴ ai ΔΑ. ΑΖ δυσὶ ταῖς EA, AZ ἴσαι 
εἰσὶν. ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βώσις ἡ ΔΖ βάσει 
τῇ EZ ἴση ἐστί" γωνία apa ἡ ὑπὸ ΔΑΖ γωνίᾳ 
τὴ ὑπὸ EAZ isn ἐστίν᾽. 

H ἄρα δοθεῖσα γωνία εὐθύγραμμος . ἡ ὑπὸ 
ΒΑΓ. diya τέτμηται ὑπὸ τῆς ΑΖ εὐθείας. Ovep 


» n~ 
ἔδει “ΤΟέησα!. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ &. 
4 - ΄΄- 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην δίχα τεμεῖν. 


Este ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη" ἡ ABS 


Sei δὴ τὴν AB εὐθεῖα: πεπερασμένην δέχα τεμεῖν. 


Α 


΄ 5 ἡ 3. “ὦ , ze 
Συνεσταστὼ «Ὁ αὐτῆς τριγῶνοὸν ἰσοτελευρον 


ἢ ν 6 ἄς es 
ΤῸ ABT, καὶ τετμήσθω ἡ ὑπὸ ATB γωνία δίχα 


dico BAY angulum bifariam sccari ab ΑΖ 
recta. 
Quoniam enim zqualis est AA ipsi AE , com- 


munis AZ, dum AA, AZ 


autem duabus 
EA, AZ ayuales sunt, utraque utrique, et basis 
ΔΖ basi EZ xqualis est; angulus igitur AZ 
angulo EAZ equalis est. 

Datus igitur angulus rectilinens BAT bifariam 


secatur ab AZ recté. Quod oboriebai facere. 


PROPOSITIO X. 


Datam rectam terminatam bifariam secare. 
Sit data recta terminata AB; oportet igitur 


AB rectam terminatam bifariam secare. 


B 


Constituatur super ipsa trianguluin equila- 


terum ABI, et secetur ΑΓΒ angulus bifariam 


le triangle équilatéral ΔῈΖ (1), et joignons Az; je dis que langle Bar est partage 


en deux parties égales par la drvite Az. 


Puisque Ad est égal ἃ AE, et que Ja droite ΑΖ est commune, les deux droites 


4A, AZ seront égales aux deux drvites EA, ΑΖ, chacune a chacune; 


miuis la base 


ΔΖ est égale ἃ Ja base Ez; donc Vangle 44z est egal ἃ Vangle Eaz (8). 


Donc Yangle rectiligne donné Bar est partagé en deux parties egales par la 


droite Az; ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION X. 


Partager une droite donnée et finie en deux parties cgules. 
Soit donnée une droite finie ab; il faut partager Ja droite finie AB en deux 


parties égales. 


Construisons sur cette droite un triangle équilatéral apr (1), et partageons 
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es 3 ͵ rs Lad © 3 “-“ 
τῇ ΤᾺ εὐθείᾳ") λέγω cts ἡ AB εὐθεῖα diye 


ἕ ΠΝ 
τιτμήται κατὰ τὸ A σημειαῖς 


ἊΝ 


8 cee ᾿ ees 
Ἐπεὶ γὰρ ion ἐστὶν » AT τῇ TB, κοινὴ δὲ 
: Cae νι : 
nw TA, δύο δὴ αἰ AY, ΤᾺ δυσὶ τοῖς ΒΓ. ΓΔ σας 
; ; ey =e 
εἰσιτ y ἐκατέρα CHELTIER 9 nak Gavia ἢ ὑπὸ ATA 
oc A z 2 δ ιν ΄ ” Ss 
jeria TH ὑπὸ ΒΓΔ isn ἐστί " βάσις apa a ΑΔ 
i Ξ ΡΝ 
βασι 7H BA ἐσὴ ertiv’. 
Ξ ae : 
H aps δυθεῖσα εὐθεῖα πεπερασμει ἢ AB diye 


\ \ wT . 

τέτμηται κατὰ TO A. Οσερ ἔδει ποίταις 
; 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ sa. 
? , 4 ~ 4A > heed ΄ 
Τῇ δυθείση ubei2, ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτὴ δοθέιπος 
Ξ is ‘ , Spiers \ 
σημείου, πρὸς ἐρθὰς γωνίεις εὐθεῖαν γραμμὴν 
| 


at αγεῖνο ee 2 

Esta ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ ὃς δοθεν 
σημεῖον πὶ αὐτὰς τὸ Τ᾽ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ T σημείου 
τῇ ΑΒ εὐθείᾳ πρὸς ὀρθὰς γωνίας εὐθεῖαν γραμμὴν 


: δι 
ΕΣ ΤΣ 


ab TA recta; dico AB rectain bifariam secari 


in A puncto. 


B 
Qnoniam enim #qualis est AT ipsi ΓΒ, com- 
mums autem TA, dux ΑΓ, TA duabus Br, 
ΓΔ xquales sunt, utraque utriqne , οἵ angulus 
ΑΓΔ angulo ΒΓΔ wqualis est; basis igitur AA 
basi BA wqualis est. 
Ergo data recta terminata AB bifariam se- 


catur in puucto A. Quod oportebat facere. 
PROPOSITIO XL 


Date rect , a puncto in cd dalo, ad rectos 


angulos rectam lincam duccre. 


Sit quidem data recta AB, datum vero 
punctum in ea ©; oportet igitur a P puncto ipsi 
AB recte ad rectos angules rectun lineam 


ducerc. 


Vangle are en deux patties gales par la droite ra (9); je dis que Ia droite AB est 


partagée en deux parties égales au point A. 
Car puisque la droite ar est €gale ἃ Ja droite rB, et que la droite ra est commune, 


les deux drvites Ar, ΓΔ sont égales aux deux droites Br, TA, chacune a chacune ; 
mais Vangle ara est égal ἃ Pangle Bra; donc Ja base aa et égale ἃ la base ΒΔ (4). 
Done Ja droite donnée et finie ΑΒ est partagée endcux parties égales au point ἃ; 


ce quill fallait faire. 


PROPOSITION XI. 


A une droite donnée, ct ἃ un point donné dans cette droite , mener une 


ligne droiie ἃ angles droits. 
Soit AB une 


droite douncée, et Γ le point donné dans cette droite; 11 faut du 


point r mener ἃ Jo droite AB unc ligne droite ἃ angles droits. 
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Εἰλήφθω ἐπὶ τῆς AT τυχὸν σημεῖον τὸ A, Sumatur in AP quodlibet punctuin 4, et po- 
natur ipsi FA wequalis TE, ct constituatur super 
AE triangulo xqulatero ZAE, et jungatur 


ZV; dico date recte AB a dato in ca puncto 


καὶ κείσθω τῇ TA ἴση ἡ ΤῈ. καὶ συνεστάτω ἐπὶ 
τῆς ΔῈ τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ LAE, καὶ ἐπ- 
εζεύχθω ἢ ZT* λέγω ὅτι τῇ δοθείσῃ εὐθεία Ta AB, 
ἀπὸ Tou πρὸς αὐτῇ δοθέντος σημείου τοῦ T, πρὸς r, ad rectos augulos rectam lincam ductam 


ὀρθὰς γωνίας εὐθεῖα γραμμὴ ἥκται ἡ ZT. esse ZIP. 


ΑΔ Γ E B 


ἂν ἢ ᾿ ‘ 2 titty: 
Ἐπεὶ γὰρ ton ἐστὶν ἡ TA τῇ TE, κοινὴ δὲ Quoniam enim xqualis est ΓΔ ipsi TE, com- 
veep ‘ 


512. do δὴ αἱ AV, 12 δυσὶ ταῖς EY, ΓΖ ἴσας munis vero TZ, due sane AT, ΓΖ duabus 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις ἡ AZ βάσεε EY, TZequales sunt utraque ulrique, et basis AZ 
Ore | ao He c8 as : en le 
τῇ ZE ἴση ἐστί" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΔΥΖ γωνίᾳ τῇ basi ZE xquals est ; angulus igitur APZ angulo 
ὑπὸ ἘΓΖ ἴση ἐστὶ, καί εἶσιν ἐφεξῆς. Οταν δὲ ἘΓΖ wxqualis cst, ct sunt deiceps. Quando au- 
εὐθεῖα ἐπ᾿ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰς ἐφεξῆς φωνίας tem recta im rectam insisicns deinceps angulos 
ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων wquales inter se [δος ,. rectus wlerque aqua- 
linm angulorum est; reclus igitur est uterque 


ipsorum ATZ, ZTE. 


~ 3 Ton ἡ 3 i τεὶ , wi 4 
Fwrioy ἐστιν " opba apa τιν επατερα TOY στὸ 


ATZ, ΖΓΕ. . 


Ta ἄρα δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ AB, ἀπὸ τοῦ πρὸς 
Sie foe ΄ ͵ as eee} \ , 
αὐτῇ dcberrog σημείου ToT, πρὸς ὀρθὰς γωνίας 


? o , 5 ae af tad 
εὐθεῖα γράμμη ᾿κται ἡ ZT. Οπερ edeh ποιῆσαι. 


Ergo datz recta AB a dato in οἂ puncto Γ, 
ad rectos angulos recta linea ducta est ΓΖ, Quod 


oportechat facere. 


Prenons dans la ligne droite AT un point quelconque Δ, faisons TE égal ἃ ra (3), 
construisons sur AE le triangle équilatéral zSE, et joignons ΖΓ ; je dis que Ja droite 
TZ est menée ἃ angles droits ala droite ΑΒ du point T donné dans cette droite. 

Car puisque la droite ΓΔ est égale 4 la droite rE, et que Ja droite ΓΖ est commune, 
Jes deux druites Ar, ΓΖ sont égales aux deux droites Er, FZ, chacune ἃ chacune ; 
mais la hase ΔΖ est égale a la base zz; done Vangle ΔΓΖ est σα] aVangle Erz (3); mais 
ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite placce sur une droite fiit Jes 
angles de suite égaux entre cux , chacun des angies eaux est droit (def. 10) ; done 
chacun des angles ΔΓΖ, ΖΓΕ est droit. 

Donec }a ligne droite zr a été mence ἃ angles droits ἃ la droite donnée ΑΒ du 
point r donné daus cette droite. 
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ΠΡΟΩΤΑΣΙΣ sf. 


= ‘ a Ao Bi > \ ~ 
Evi τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον. ἀπὸ τοῦ 
Υ' , ἃ ,» 2 3 3 “~ Ls 
δοθέντος σημείου, Ὁ μὴ ἐστιν ie αὐτῆς. κάθετον 
Ψ' - Ἧι > o 
εὐθεῖαν γραμμὴν opap εἶν. 
« \ e . ta of sf ΝΥ 
Ἑστω 4 μὲν διθεῖσα εὐθεῖα ἄπειρος ἡ. AB, τὸ 
ms τῶ ὃ ae > > 3 Fs Υ̓ 
δὲ δοθεν σημεῖον. ὃ μὴ ἔστιν ἐπ εὐυτῆς, τὸ Te 
~ Ξ Ἂν ᾿ - 2 - + \ 
δὲν du «τὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν AB, 
aN Ζ, , , “ a ros > > 
ἀπὸ τοῦ δοθέντος σημείου τοῦ. ὃ μή ἔστιν ἔπ 


εὐτῆς, πάθετον εὐθεῖαν γρομμὴν ἐγ} εἶν 
αὐτῆς, παῦετον cule PER 79 7:1Ὁ 6 


᾿ ᾿ 
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PROPOSITiIO AIL 


Super datam rectam infimiain, a dato puncto, 
qnod ton est in ed, perpendicularem rectam 
lincam ducere. 

Sit quidem data recta infinita AB, datum 
vero punclum ©, quod non est in ea; oporict 
igitur super datam rectam infimitam AB, a dato 
puncto ©, quod non est in ea, perpendicularen 


rectam hueam ducere. 


oe ἢ gs, ΤῊΣ Γ 
Εἰληῶθω 5 ἀρεπετὰ ττορα μηρὴ τὴς ΑΒ evbesec 
δ ral 4 | . ’ % ο 
τυχὸν σημεῖον τὸ A, καὶ πέιτρῳ μὲν τῷ T, 
; ἘΣ ; 5 ἢ 
διαστήματι δὲ τῷ ΓΔ. κύκλος pep pogo ὁ ELH, 
᾽ ε % ec Ve ἊΝ x Ν 
καὶ τετμήσθω ἢ EH εὐθεια! δίχα κατὰ τὸ ©, καὶ 
ee: ὙΠῸ {πὶ 
ἐπιζιύχθωσαν αἱ TH, TO, TE εὐθεῖδε ᾽" λέγω 
᾿ : ΕΣ ΤΉΝ ” ἴ .ν 
ὅτε evs τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν AB, ἀπὸ 
wo La tA n~ a if 3 > > κι 
τοῦ δοθέντος σημείου TOUT, Ὁ μὴ ἐστιν ἐπὶ αὐτῆς, 


: - G 
uaberos netTat ἡ TO. 


Sumatur enim ad alteram partem AB rect 
quodhibet punctum 4, ct centro qudem Γ, 
intervallo autem PA, circulus describatur ΕΖΗ, 
ct secetur EH recta bifariam in ©, et jun- 
ganlur TH, ΓΘ, FE rect; dico super datam 
rectam 


infinitam AB, a dato puncto T , 


quod non est in ed, perpendicularem ductam 
esse ΓΘ. 


PROPOSITION XII. 


A une droite indéfinie et donnée, et d’un point donné qui n'est pas dans cette 
droite, mener une ligne droite perpendiculaire. 


Soit ΑΒ une droite indéfinie et donnée, et Γ un point donné qui n’est pas dans 


cette droite; il faut ἃ cette droite indéfinie et donnée AB, mener du puint donné Γ 
qui n’est pas dans cette droite , une ligne droite perpendiculaire. 

Prenons de lautre cété de la droite AB un point quelconque a, οἱ du centre Γ 
et dun intervalle ra, décrivons le cercle EzH (dem. 5), partageons la droite En 
en deux parties egales au point ©(10), οἱ joignons rH, re, TE; Je dis qu’a la droite 
madéfinie et donnée ΑΒ, et du point donné Γ qui n’est pas dans Cette droite, on a 
mene une perpendiculaire re. 
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Exel γὰρ ton ἐστὶν ἡ HO τῇ ΘΕ, κοινὴ δὲ 
n ΘΓ. δύο δὴ αἱ ΘΗ, OF δυσὶ ταῖς EO, ΘΓ ἔσαι 
εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρᾳ 9 καὶ βάσις # ΤῊ βάσει 
τῇ ΤῈ ἐστὶν ἔση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ TOH γωνέᾳ 
τῇ ὑπὸ EOY ἐστὶν ton, καί εἶσιν ἐφεξῆς. Οταν δὲ 
εὐθεῖα ἐπὶ εὐθεῖαν σταθεῖσα, τὰς ἐφεξῆς ,ὠνίαις 
one ἀλλήλαις ποιῇ 9 ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων 
γωνιῶν ἔστιν" παὶ ἡ ἐφεστηκυῖα εὐθεῖα κάθετος 


as a a συν 
καλείται εῷ ἣν ἐφεέστηκεῖ- 


᾿ ~~ wf > ig w AY 
Ἐπ’ tay δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν AB, 
poy -» , ΄ ἊΣ a > > > 
ἀπὸ τοῦ δοθέντος σημείου τοῦ Γ. ὃ fan ἐστιν ew 


αὐτῆς, κάθετος ἧκται ἡ ΓΘ. Οπερ ἔδει σπτοιῆσαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ sy. 


Edy" εὐθεῖα ἐπ᾿ εὐθεῖαν σταθεῖσα γωνίας σοι ἢ" 
ἧτοι δύο ὀρθὰς, ἢ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσας «τοιΐσει. 

Εὐθεῖα γάρ τις ἡ AB ex εὐθεῖαν τὴν TA 
στειθεῖσα γωνίεις ποιείτω 5 τὰς ὑπὸ YBA, ABA‘ 
λέγω ὅτι αἱ ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ γωνίαι, ἤτοι" δύο 


ὀρθαί εἰσιν, ἢ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι. 


Quoniam enim 2xqualis est ΗΘ ipsi OF, 
communis autem ΘΙ, ἄμα ulique ΘΗ, ΘΓ 
duabus E© , ΘΓ xquales sunt, utraque utrique , 
et basis FH basi FE est equalis; angulus igitur 
ΓΘΗ angulo EOF est xqualis, et sunt deinceps. 
Quando autem recta in rectam insistens, 
deinceps angulos zqualecs inter se facit , 
rectus uterque zxqualiumn angulorum est; et 
insistens recta perpendicularis appcllatur in 
quam. insistit. 

Super datam igitur rectam infinitam AB a dato 
puncto F quod non est in ca, perpendicularis 


ducta est ΓΘ. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIII. 


Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel 
duos rectos , vel duobus rectis xquales facict. 

Recta enim quedam AB in rectam ΓΔ in- 
sistens angulos faciat TBA, ABA; dico ΓΒΑ, 
ABA angulos, vel duos rectos esse, vel duobus 


recs equales. 


Car puisque Ja droite He est égale 4 Ja droite GE, et que Ja droite er est 


commune, les deux droites ΘΓ, OH sont égales aux deux droites ΕΘ, eT, cha- 
cune 4 chacune; mais Ja base rH est égale ἃ Ja base rE (déf. 15); done langle rou 
est égal a langle ΕΘΓ (8); mais ces deux angles sont de suite, ct Jorsqu’une droite 
placée sur une droite fait 105 angles de suite égaux entre eux, chacun des angles 
égaux est droit, et Ja droite placée au dessus est dite perpcendiculaire a celle 
sur laquelle elle est placée. 

On ἃ donc mené ΓΘ perpendiculaire ἃ la droite indéfinie AB, du point donné r 
placé hors de cette droite. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION XIII. 


Si une droite placée sur une droite fait des angles, clle fera ou deux angles 
droits, ou deux angles égaux ἃ deux droits. 

Qu’une droite ΑΒ placée sur unc droite ra fasse les angles TBA, ABA; je dis 
que les angles ΓΒΑ, ABA sont ou deux droits, ou égaux ἃ deux drvits. 


h 


30 

Εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἢ ὑπὸ ΓΒΑ τῇ ὑπὸ ABA, 
δύο ὀρθαί εἰσιν. Ei δὲ ov, ἤχθω ἀπὸ τοῦ B 
σημείου τῇ TA εὐθείᾳ ' πρὸς ὀρθὰς ἡ ΒΕ" αἱ ἄρα 
ὑπὸ TBE, EBA duo ὀρθαί εἶσι. Καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ TLE 
δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΓΒΑ, ABE ἴση ἐστὶ, ποινὴ προσκείσθω 
ἡ ὑπὸ EBA* αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ, EBA τρισὶ ταῖς 
ὑπὸ TBA, ABE, EBA ἴσαι εἰσί, Πάλιν. ἐπεὶ 


ἡ ὑπὸ ΔΒΑ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ABE, EBA ἔφη ἐστὶ, 


a Β 


κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ABT* αἱ apa’ ὑπὸ ABA, 
ΑΒΓ τρισὶ ταῖς ὑπὸ ABE, EBA, ΑΒΓ ἴσαι εἰσίν. 
Ἐδείχθησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΓΒΕ. EBA τρισὶ ταῖς 
1 n uy A nd ΄“- 2 ΄ 3 Ἀ 3 ΄ 
αὐταῖς ἴσαι" τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσοι. καὶ ἀλλήλοις 
ἐστὶν ἴσια" καὶ αἱ ὑπὸ TBE, EBA ἄρα ταῖς 
ὑπὸ ABA, ΑΒΓ ious εἰσίν" ἀλλὰ αἱ ὑπὸ TBE, 
EBA δύο ἐρθαΐ εἶσι, καὶ αἱ πὸ ABA, ΑΒΓ ἄρα 


? ~ Μ > x ΕΣ cat 
δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν. Ἐὰν“ ἄρα. καὶ τὰ ἑξῆς. 
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Si igitur quidem wqualis cst PBA ipsi ABA, 
duo recti sunt. Si vero non, ducatur a B puncto 
ΓΔ rectz ad rectos ipsa BE; crgo ΓΒΕ, EBA duo 
recti sunt. Et quoniam ΓΒΕ duobus TBA, ABE 
aqualis est, communis addatur EBA; ergo ΓΒΕ, 
EBA tribus TBA, ABE, EBA xquales sunt. 
Rursus , quoniam ABA duobus ABE , EBA 
aqualis est, communis addatur ABr ; ergo 


A 


ABA, ΑΒΓ tribus ABE, EBA, ABI zquales 
sunt. Ostensi sunt autem ct ΓΒΕ, EBA tribus 
eisdem xquales; que autem eidem equalia, et 
inter se sunt «qualia; ergo et TBE, EBA ipsis 
ABA, ΑΒΓ xquales sunt; sed ΓΒΕ, EBA duo recti 
sunt; ergo et ABA, ABE duobus rectis zquales 


sunt. δὲ igntur, etc. 


Car si Pangle ΤΒΑ est égal ἃ l’angle ΑΒΔ, ces deux angles sont droits (def. 10). 
Sinon, du point B conduisons BE ἃ angles droits 4 ra (11); les deux angles ΓΒΕ; EBA 
scront droits; et puisque langle ΓΒΕ est égal aux deux angles TBA, ABE, si l'on 
ajoute l’angle commuu EBA, 105 angles TBE , EBA seront égaux aux trois angles 
TBA, ABE, EBS. De plus, puisque langle ABA est égul aux deux angles ABE, 
EBA, sil’on ajoute l’angle commun ΑΒΓ, les angles ΔΒΑ, ΑΒΓ seront €gaux aux 
trois angles ABE, EBA, ΑΒΓ. Mais on a démontré que les angles ΓΒΕ, EBA leur 
sont égaux ; et les grandeurs égales & une méme grandeur sont égales entre 
elles; donc les angles ΓΒῈ, EBA sont égaux aux angles ABA, ΑΒΓ; mais les 


angles ΓΒΕ, EBA sont deux angles droits; donc les angles SBA, ΑΒΓ sont égaux ἃ 
deux droits. Donc, etc. 
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TIPOTAEIZ ιδ΄, 

Eay πρός τινι εὐθείᾳ, καὶ τῷ ἘΠ αὐτῇ 
σημείῳ, δύο εὐθεῖαι, μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ ΠΝ 
οὐ ιθρίσρεν τὰς ἐφεξῆς γωνίας δυσὶν ὀρθαῖς ἴσας 
“ποιῶσιν 5 ἐπ ἢ εὐθείας ἔσονται ὠλλήλαις αἱ εὐθεῖαι. 

Πρὸς a sive εὐθείᾳ τῇ AB, καὶ τῷ cli 
αὐτῇ FS τῷ B, δύο εὐθεῖαι ai BY, ΒΔ, μὴ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρ" "κείμενα! τὰς ἐφεξῆς γωνίας 
τὰς ὑπὸ ΑΒΓ, ABA δυσὶ οὐδ ἴσας ποιείτωταν" 
λέγω ὅτι ἐπὶ εὐθείας ἐστὶ τῇ ΓΒ ἡ ΒΔ. 

Ei γὰρ μή ἐστι τῇ ΒΓ ἐπὶ εὐθείας ἡ ΒΔ, ἔστω 


τῇ ΤΒ ἐπὶ εὐθείας ἡ ΒΕ. 


Γ 


\ 4’ > ε ee > ᾿ 
Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ AB ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν TBE 
> i e Ff 4 \ é ἢ 
ἐφεστηκεν) at ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ. ABE jovias δυσὶν 


ὀρθαῖς σαι εἰσίν" εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ. ABA 


PROPOSITIO XIV. 


Si ad aliquam rectam, et ad punctum im δᾶ, 
duzx recte, non ad easdem partes posite, 
deinceps angulos duobus rectis aquales faciant, 
in directum erunt sibi ipsis rectz. 

Ad aliquam enim rectam AB, ct ad punctunt 
in cA B, ἄμα: recte BP, BA, non ad easdem 
ABA 


duobus rectis equales faciant; dico in direc- 


partes posite, deinceps angulos ΑΒΓ, 


tnm esse ipsi ΓΒ ipsam BA. 
Si enim non est ipsi ΒΓ in dircctum BA, sif. 
ipsi FB in directum BE. 


Quoniam igifur recta AB super rectam ΓΒΕ 
insislit, ΑΒΓ, ABE anguli duobus rectis equa- 
les sunt; sunt autem ct ΑΒΓ, ABA duobus 


PROPOSITION XIV. 


Si ἃ me droite, et ἃ un point de cette droite, deux droites, non placées du 
méme cété font les angles de suite égaux ἃ deux droits, ces deux droites seront 


dans la méme direction. 


Qu’a une droite ΑΒ, et 2un point B de cette droite, les deux droites Br, BA, non 
placees du meme céte, fassent 105 angles de suite ABT, ΑΒΔ égaux a deux droits ; 


je dis que Ba est dans Ja direction de ΓΒ. 


Car si BA n’est point dans la direction de Br, que BE soit dans la direction 


de rz (dem. 2). 


Puisque la droite ΑΒ est placcée sur Ja droite TBE, les angles ABI, ABE sont 


égaux ἃ deux droits (13); mais les angles ΑΒΓ, 


ABA sont ¢gaux ἃ deux droits ; 
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ΠᾺΡ εὐ ἐν Ἄν, 3 

δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι" αἱ apa ὑπὸ TBA, ABE ταῖς 
» 2 ᾽ 

ὑπὸ TBA, ABA ἴσαι εἰσί. Κοινὴ ἀφῃρήσθω ἢ ὑπὸ 

A w © € ‘ ~ nw ‘ 

ΓΒΑ" λοιπῇ apa ἡ ὑπὸ ABE λοιπῇ Ty ὑπὸ ΑΒΔ 

> N 3» € ? , ~ 2 a 3 Ν 

ἐστὶν ἴση. ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι. ὅπερ ἐστὶν 

a " es Naa 

ἀδύνατον. Οὐκ ape ἐπ εὐθείας ἐστὴν ἡ BE τῇ Br. 

ae cs 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν. ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς 
Ss wv 3 x e ΄- ἣν a 
ΒΔ" ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶν n TB τῇ ΒΔ. Ἐὰν ep, 
x ae. ΩΣ 
πεὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ μέ. 


+7 , ’ ro , > , ἢ 
Ἐὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν αλληλας. Tag κατα, 


QA é w . ΄ ᾿ 
κορυφὴν γωνίας τὰς αλληῆλαις TOINTOUTE, 


reclis xquales; ergo TBA, ABE ipsis ΓΒΑ, 
ABA axquales sunt. Communis auferatur PBA ; 
rcliquus igitur ABE reliquo ABA est xqualis , 
minor majori, quod est impossibile. Non igitur 
in directum est BE ipsi BF. Similiter autem 
ostendemus neque esse aliam quandam preter 
BA; in directum igitur est ΓΒ ipsi BA. Si 


igitur, εἷς. 


PROPOSITIO XY. 


Si duz rect sese secent, ad verticemm angulos 


zquales inter se facient. 


B 


» ΄- « rt 3 
Δύο pap εὐθεῖαι αἱ AB, TA τεμνετῶσαν αλ- 
ΠΕ , τ ” > . - 
λήλας κατὰ τὸ E σημειον" λεγὼ ὅτι 1TH ἐστὶν ἢ 
-«-- Ἂ ε ‘i e x 
μὲν ὑπὸ AEDT γωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΒ; 3 δὲ ὑπὸ ΤῈΒ 


nm © ᾿ 
τὴ ὑπὸ AEA. 


Duz enim recte AB, ΓΔ sese secent in EB 
puncto ; dico zequalem esse quidem AEP an- 
gulum ipsi SEB, FEB vero ips AEA. 


donc les angles rBA, ABE sont égaux aux angles rBA, ABA. Retranchons langle 
commun TBA, langle restant ABE sera égal ἃ Iangle restant ABA, le plus petit au 
plus grand; ce qui est impossible. BE n’cst donc pus dans la direction de Er. 
Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a pomt d’autre excepté BA ; donc TB 
est dans la direction de Ba. Donc, etc. 


PROPOSITION XY. 


Si deux droites se coupent mutuellement, elles font les angles au sommet égaux 
entre eux. 

Que les droites AB, Ts se coupent mutuellement av pointE; je dis que langle 
AET est égal ἃ Vangle o£B, ct langle reB égal ἃ Vangle ΑΕΔ. 
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Ἐπεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ ΑΕ ἐπὶ εὐθεῖαν τὴν TA 
ἐφέστηκε. γωνίας ποιοῦσα τὰς ὑπὸ TEA, AEA* 
αἱ ἄρα ὑπὸ TEA, AEA γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι 
εἰσί. Ππάλιν. ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΔῈ ἐπ᾿ εὐθεῖαν τὴν 
ΑΒ ἐφέστηκε» γωνίας “ποιοῦσαι τὲς ὑπὸ ΑΕΔ. 
AEB? ai ἄρα ὑπὸ AEA, ΔΕΒ γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς 
ἴσαι εἰσίν. Ἐδείχθησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ TEA, AEA 
δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι" αἱ ἄρα ὑπὸ TEA, AEA ταῖς 
ὑπὸ AEA, AEB ἴσαι εἰσί, Κοινὴ ἀφηρήσθω ἡ 
ὑπὸ AEA, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ TEA λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ ΒΕΔ ἴση ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δειχθήσεται. ὅτι 
καὶ αἱ ὑπὸ ΤῈΒ » AEA ἴσαι εἰσίν, Ἐὰν ἄρα δύο, 


καὶ τὰ ἐἑξῆς '. 
TMPOTAZI= τες 


δὰ , » “» ~ 

Παρτὸς tpsywvey Meas τῶν πλευρῶν orpooexCan- 
6 1 «©? \ , « , cad ? A Ν 
thong, Ἡ ἐκτὸς γωνία εκατερας τῶν ἐντὸς καὶ 
> t ~ 2 a ? , 
ἀπεναντίον γωνιῶν" μείζων ἐστίν. 

XN og 
Eorw τρίγωνον τὸ ABT, καὶ προσεκζεξλήσϑω 


τὰν \ \ , a 
αὐτοῦ μία πλευρὰ ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ Δ' λέγω ὅτε 
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Quoniam enim recta AE in reclam ΓΔ in- 
sistit angulos fuciens TEA, AEA; ipsi TEA , 
AEA anguli duobus rectis zquales sunt. Rursus , 
quoniam recta SE in rectam AB iusistit , 
angulos faciens AEA, AEB; ipst AEA, AEB 
anguli duobus rectis wzquales sunt. Ostensi sunt 
autem el TEA, AEA duobus rectis «quales ; 
ergo TEA, AEA ipsis AEA, AEB xquales sunt. 
Communis auferatur AEA, rcliquus igitur TEA 
reliquo BEA exqualis est. Similiter autem os- 
tcndemus ct ΓΕΒ, AEA esse wquales. Si 


igitur duo, etc. 


PROPOSITIO XYI. 


Omnis trianguli uno laterum producto, exte- 
rior angulus utroque interiorum et oppositorum 
angulorum major est. 

Sit triangulum ABr, et producatur ipsius 
unum latus ΒΓ ad 4; dico exteriorem angulum 


Car puisque la droite aE est placée sur Ja droite ra, faisant les angles TEA, 
AEA, les angles TEA, AEA sont égaux ἃ deux droits. De plus, pusque Ja droite 
4E est placée sur la droite AB, faisant les angles AEA, AEB, les augles AEA, 
SEB sont €gaux ἃ deux droits. Mais on a démontré que les angles TEA, AEA 
Sont égaux ἃ deux droits; donc Jes angles TEA, AEA sont égaux aux angles 


AEA, ΔΕΒ, Retranchons Yangle commun ΑΕΔ ; Vangle restant TEA sera ég 


ἯΙ ἃ 


Vangle restant ΒΕΔ. On démonuera semblablement que Jes angles TEB, aka 


sout égaux. Donc, etc. 


PROPOSITION XVI. 


La Ld ᾿ . a Lad 
Ayant prolongé un cété d'un triangle quelconque , | angle extérieur est plus 
grand que chacun des angles iutérieurs et opposés. 


Soit le wiangle ΑΒΓ, prolongeons Je céte ΒΓ vers 4; je dis que langle 
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ἡ ἐκτὸς γωνία, ἡ ὑπὸ ATA, μείζων ἐστὶν ἑκα- 
τέρας τῶν ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον γ τῶν ὑπὸ ΓΒΑ, 
ΒΑΓ γωνιῶν. 

Τετμήσθω ἡ AT δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ean 
ζευχθεῖσα n ΒΕ ἐκξεζλήσθω ἐπὶ εὐθείας ἐπὶ τὸ Ζ. 
καὶ κείσθω τῇ BE ion ἡ EZ, καὶ ἐπεζεύχθω 2 ZT, 


καὶ διήχθω ἡ AY ἐπὶ τὸ He 


Ἄ, iy i t A ec Δ 

Ἐπεὶ οὖν ion ἐστὶν ἢ μὲν AE τῇ EY, κ"" δὲ BE 
~ hg ‘ x nw 
τῇ EZ, δὺο dy αἱ AE, EB duos ταῖς TE, EZ 
Ἢ 3 € ΄ « x Τὰ Ἐ: 5 Ε \ 
ἴσαι εἰσὶν. εκατερα ἑκατέρᾳ καὶ γωνία ἢ ὑπὸ 
n~ t Ν ε 3 Ἀ A 4 
AEB γωνίᾳ 7H ὑπὸ ΖῈΓ son ἐστι 5 κατα κορυφὴν 
΄ 3) « , n~ 3, > ᾿ 

yap? βάσις apa » AB βάσει τῇ ZT ἴση ἐστὶ» 

Ν 4 - ~ , 3 Ν ‘a 
καὶ τὸ ABE τρίγωνον τῷ ZEY τριγώνῳ eoriv igor, 

Ν x o~ ΩΝ , Γ 
καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι 
Pan ε Γ ε , eo 8 ay Ν 
εἰσὶν ἑκάτερα EKATEPA, UP ας αἱ Sous πλευραι 
ἐμ ͵ » 5» > εε \ χῷ oe oY 
ὑποτείνουσιν" bon ape ἐστὶν ἢ ὑπὸ ΒΑΕ τῇ ὑπὸ 


ΕΓΖ. Μείζων δὲ ἐστιν ἡ ὑπὸ ἘΤΔ τῆς ὑπὸ ETZ* 


ATA majorem esse utroque interiorum οἱ opposi- 


torum TBA, ΒΑΓ angulorum. 


Secetur AT bifariam in E, et juncta BE 
producatur in directum ad Z, et ponalur psi BE 
exqualis EZ, et jungatur ΖΓ, et producatur 
AT ad H. 


Zz 


x 


H 


Quoniam igilur aqualis est quidem AE ipsi 
Er, BE vero ipsi EZ, duw AE, EB duabus 
TE, EZ xqualcs sunt, utraque utrique , el an- 
gulus AEB angulo ΖῈΓ xqualis est, ad verti- 
cem cnim est; basis igitur AB basi ZT aqualis 
est, et ABE triangulum ΖΕΓ triangulo zquale 
est, et reliqui anguli reliquis angulis xquales 
sunt, uterque utrique, quos aqualia Iatera 
subtendunt; zqualis igitur est BAE ipsi ἘΓΖ. 
Major autem est EPA ipso ELZ; major est 


extérieur ATA est plus grand que chacun des angles intérieurs et opposés 
TBA, BAT. 

Partageons la droite ar en deux parties égales en E (10); et ayant joint la 
droite BE, prolongeons-la vers Ζ, faisons Ez égal a BE (5), joignons la droite zr, et 
prolongeons ar vers H. 

Puisque ΔῈ est égal a Er, et BE égal ἃ Ez, Jes deux droites AE, EB sont égales aux 
deux droites rE, Ez, chacune ἃ chacune; mais ]’angle AEB est égal ἃ langle zEr (15), 
puisqu’ils sont au sommet; donc la base ΑΒ est égale ἃ Ja base zr (4); le triangle 
ABE est ¢gal au triangle ZEr, et Jes angles restans, soutendus par les cotés égaux , 
sont égaux chacun ἃ chacun; donc I’angle BaE est égal ἃ langle Erz (not. 9 ) ; 
mais l’angle Era est plus grand que langle ΕΓΖ; donc l’angle ara est plus grand 
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μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ ADA τῆς ὑπὸ ΒΑΕ. Ομοίως δὲ, 
τῆς ΒΓ τετμημένης δίχα, δειχθήσεται καὶ ἡ ὑπὸ 
BIH, τουτέστιν ἡ ὑπὸ ATA, μείζων καὶ τῆς 


ὑπὸ ΑΒΓ. Παντὸς ἄρα > καὶ τὰ ἐξῆς. 
MPOTAZI= ιζ΄. 


Παντὸς τριγώνου αἱ δύο γωνίαι δύο ὀρθῶν 
ἐλάσσονές εἶσι, πάντη μετειλαμξανόμεναι. 

Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ’ έγω ὅτε τοῦ ΑΒΓ 
τριγώνου αἱ δύο γωνίαι δύο ὀρθῶν ἐλάσσονές εἰσι, 


ὃ ' 
πάντῃ μεταλαμξανόμεναις 


Ἐκ(εξλήσθω yap ἦ ΒΓ ἐπὶ τὸ Δ. 

Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ΑΒΓ ἐκτός ἐστι γωνία 
ἡ ὑπὸ ΑΓΔ, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον, 
τῆς ὑπὸ ΑΒΓ. Κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ΑΓΒ᾽ αἱ 
ἄρα ὑπὸ ATA, ΑΓΒ τῶν ὑπὸ ΑΒΓ. ΒΓΑ μείζονές 
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igitur ATA ipso ΒΑΕ. Similiter autem, ΒΓ secté 
bifariam, ostendetur et BTH , hoc est ATA, 


major οἵ ipso ABI. Omnis igitur, etc. 


PROPOSITIO XVIL 


Omnis trianguli duo anguli ducbus rectis 
minores sunt, omnifariam sumpti. 

Sit triangulus ABI; dico ABI trianguli duos 
angulos duobus rectis minores esse , omnifariam 
sumptos. 


A 


Β 


Producatur enim ΒΓ ad A. 

Et quoniam trianguli ABI exterior est an- 
gulus ATA, major est interiore et opposito ΑΒΓ, 
Communis addatur ATB; ergo ATA, ΑΓΒ ipsis 


ABI, BIA majores sunt. Sed ΑΓΔ, ΑΓΒ duobus 


que langle ΒΔΕ. Si on partage le coté Br en deux parties égales , on démontrera 
semblablement que langle BrH, c’est-a-dire ara, est plus grand que langle ΑΒΓ. 


Donc, etc. 


PROPOSITION 


AVII. 


Deux angles d'un triangle quelconque , de quelque maniére qu’ils soient pris , 


sont moindres que deux droits. 


Soit le triangle ΑΒΓ; je dis que deux angles du triangle ΑΒΓ, de quelque maniére 
4118 soient pris, sont moindres que deux droits. 


Prolongeons ΒΓ vers Δ (dem. 2 )e 


Puisque Vangle ars du triangle ΑΒΓ est extcrieur, il est plus grand que I’angle 
intcrieur et oppose ABr (16). Ajoutons langle commun ΑΓΒ, les angles ΑΓΔ, ΑΓΒ seront 
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εἰσιν. AAX αἱ ὑπὸ ATA, ΑΓΒ δύο ὀρθαὶς ἴσαι reclis wquales sunt; ergo ΑΒΓ, BFA dnobns 


εἰσίν" αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ. ΒΓΑ δύο ὀρθῶν ἐλάσσονές rectis minores sunt. Similiter antem osten- 
5» A : . 2 
εἰσιν. Ὁμοίως δὴ " δείξομεν. δτικαὶ αἱ ὑπὸ BAT, demus et BAI, ΑΓΒ dnobus rectis minores 

ATB δύο ὀρθὼν ἐλάσσονές εἰσι. καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ esse, ct adhuc ipsos TAB, ΑΒΓ. Onunis 


TAB, ΑΒΓ. Παιτὸς ape 9 καὶ τὰ εξὴῆς. σῖτα, οἷο. 


OPOTATIZ μή’. PROPOSITION XVIIT. 


" τ i : is \ . = ᾿ᾧ = = . 
Παντὸς τριγώνου ἡ μείζων πλιυρὰ τὴν μεί- Omnis trianguli majus latus majorem an- 
od , € F - 

Cove γωνίαν ὑποτείνεις gulum subtendit. 
\ , \ - a] 1 -- ᾿ 8 2 
Eore γὰρ τρίγωνον τὸ ABT, μείονα exer τὴν Sit enim triangulum ABE, majus habens Ar 


AT πλευρὸν τῆς AB* λέγω ὅτι καὶ γωνία ἡ ὑπὸ — latus ipso AB; dico ct angulum ABI majorem 


ΑΒΓ μεείζων ἐστὶ τῆς ὑπο ΒΓΑ. esse ipso BTA. 


Ba Sr 


Quoniam enim major est AP ipsd ΑΒ, po- 


Evi γάρ μείζων ἐστὶν a AT τῆς AB, κείσθω 
natur ipsi AB zqualis AA, et jungatur ΒΔ. 


vi ΑΒ ἴση ἡ AA, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ BA. 


ἘΞ: ee Ἶ : : ἡ 
Kah ἐπεὶ τριγώνου ποῦ ΒΓΔ ἐκτός ἐστι “νέα Et quoniam trianguli ΒΓΔ exterior est an- 


gulus ΑΔΒ, major est intcriore et opposito ΑΓΒ. 


ἡ ὑπὸ BAB, μείζων ἐστὶ τῆς ἐντὸς καὶ ἀπε- 
fEqnalis autem ΑΔΒ ipsi ABA, quia et latns AB 


A € ν᾿ By ὁ ὦ ας a 
varsiov, τῆς ὑπὸ ATB* ion δὲ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ τῇ 


plus grands que les angles ΑΒΓ, Bra. Mais les angles ATA, ΑΓΒ sont égaux a deux 

droits (13); donc Jes angles ABT, ΒΓΑ sont moindres que deux droits. Nous démon- 
3 Ὁ 

trerons semblablement que 105 angles ΒΑΓ, ATB, et les angles ΓΑΒ, ΑΒΓ sont moindres 


que deux droits. Donc, etc. 


PROPOSITION XVIII. 


Dans tout triangle, un plus grand cété est opposé ἃ un plus grand angle. 

Soit le triangle ΑΒΓ, ayant le cété ar plus grand que le cété AB; je dis que 
Vangle Azr est plus grand que I'angle Bra. 

Puisque ar est plus grand que AB, faisons AA égal ἃ AB (5), et joignons Ba. 

Puisque ΑΔΒ est un angle extérieur du triangle Bar, cet angle est plus grand que 
langle intérieur et opposé ars (16); mais l’angle AaB est égal & angle ΑΒΔ (5), parce 
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ὑπὸ ABA, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ AB τῇ AA ἐστὶν 
ion’ μείζων ἄρα καὶ n ὑπὸ ABA τῆς ὑπὸ ΑΥΒ" 
πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΤ μείζων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ATB. 
Παντὸς ἄρα τριγώνου. καὶ τὰ ἑξῆς. 

ΠΡΟΤΑΞῚΣ 48, 
Παντὸς τριγώνου ὑπὸ τὴν μείζονα γωνίαν ἣ 
μείζων πλευρὰ ὑποτείνει. 
Ἑστω τρίγωνον τὸ ABT, μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ 
ABI γωνίαν τῆς ὑπὸ ΒΓΑ" λέγω ὅτι καὶ πλευρὰ 


4 AT πλευρᾶς τῆς ΑΒ μείζων ἐστίν. 


Β 


4 toe χὺ > ye “ a 
Ei γὰρ pu, ἤποι ton ἐστὶν n AT τῇ AB, ἢ 

> ᾿ we ~ > af ~ ἌΡ 

ελασσων" bon μένουν οὐκ ἐστιν n AT τὴ ΑΒ" icn 
᾿ ΕἸ rod ν᾿ ee \ n~ © \ 

γὰρ ἂν ἥν καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΑΓΒ" 
> wv , ? wt yw 3 Ἀ ες ~ 

oun ἔστι δ᾽" οὐκ apa son ἐστὶν ἃ AT τῇ ΑΒ, 
re δ > Lf ? e ~ ? Le 

Orde μὴν ἐλάσσων ἐστὶν ἢ AT an ΑΒ" ἐλασσὼῶν 


γρ ἂν ἣν καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ τῆς ὑπὸ ATB. 
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ipsi AA est xquale; major igitur et ABA 1pso 
ΑΓΒ; multo igitur ABE major cst ipso ΑΓΒ. 


Omnis igitur trianguli, etc. 


PROPOSITIO XIX. 


Omnis trianguli majorem angulum majus 
latus subtendit. 

Sit tnangulum ABI, majorem habens ΑΒΓ 
angulum ipso ΒΓΑ ; dico εἰ latus ΑΓ latcre 


AB imajus esse. 


r 


Si enim non; vel xqualis cst AP ipsi AB, vel 
minor ; 


zqualis cum esset et angulus ABI ipsi ΑΓΒ, 


wyualis quidem non est AT tpsi AB, 


Non est autem; non igitur zqualis est AT ipsi 
AB. Tveque tamen minor cst AT ipsa AB; minor 


cnim esset ct angulus ΑΒΓ ipso ΑΓΒ; non cst 


que Je cété ΑΒ est egal au cété Aa; donc langle ΑΒΔ est plus grand que l’angle are ; 
donc angle ΑΒΓ est beaucoup plus grand que langle ars. Donc , etc. 


PROPOSITION XIX. 


Dans tout triangle, un plus grand cété soutend ua plus grand angle. 


Svit le triangle abr, ayant l’angle ΑΒΓ plus grand que Vangle Bra; je dis que 
le cété AT est plus grand que le cété AB. 

Car si cela n’est point, ar est égal ἃ ΔΒ, ou plus petit. Mais ar n’est pas 
égal ἃ AB, car alors langle apr serait égal ἃ langle ΑΓΒ (5) ; mais il ne lest pas; 
donc ΑΓ n’est pas égal ἃ AB. Le cété ΑΓ n’est pas plus petit que le cété AB, car 
alors langle ΑΒΓ serait plus petit que Vangle arg (18); mais il ne Vest pas; donc le 


5 
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Ao) a eee eee DN oe 

Οὐκ ἔστι δε" ouz apa ἐλάσσων ἐστιν ἃ AT τῆς AB. 
, AO δὰ oo 3 

EdzixOn δὲ ὅτι οὐδὲ ton ἐστι" μείζων ἄρα ἐστὶν 


4 ΑΓ τῆς AB, Παντὸς ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ΄. 


Παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοιπῆς 
μείζονές εἰσι. πάντῃ μεταλαμβξανόμεναι- 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ" λέγω ὅτι τοῦ ΑΒΓ 
τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοιπὴς μείζονές 
εἶσι. πάντῃ μεταλομᾷ(ανόμεναις αἱ μὲν ΒΑ, 
ΑΓ τῆς BY, αἱ δὲ AB, BY τῆς AT, αἱ δὲ ΒΓ. 
TA τῆς AB. 


autem 5 non igitur minor est AT ipsi AB. Os- 
lensum est autem neque sequalem esse ; major 


igitur est AD ipsa AB. Omnis igitur , εἰς. 
PROPOSITIO XX. 


Omnis tranguli duo Tatera reliquo majora 
sunt, omuifariam sumta. 

Sit enim tringulum ABI; dico ABI trian- 
guli duo latera reliquo majora esse , omni- 
fariam sum'pta; ipsa quidem BA , AI ipso Br, 


Ipsa vero AB, Br ipso AI, ct ipsa Br, ΓᾺ 


1030 AB, 


\ ε ἘΝῚ \ ἧς 
Διήχθω γὰρ ἡ. ΒΑ ἐπὶ τὸ Δ σημεῖον, καὶ 
~ ἐᾷ ἐ ἄν 2 ᾿ c 
κείσθω τῇ ΤᾺ ton ἢ AA, καὶ ἐπεζεύχθω n AT. 
". oF oe Suen δὲ > . . 
Eves ouy ton ἐστιν » OA τῇ ΑΓ. “σὴ ἐστι καὶ 


Moe ergs , τ πες 
γωνία ἡ ὑπὸ AAD τῇ ὑπὸ ΑΓΔ ᾽" μείζων apa ἢ 


Producatur enim BA ad A punctum, ct po- 
natur ipsi ΓᾺ wqualis AA, et jungatur AT. 
Quoniam igitur wqualis est SA ipsi ΑΓ, 


xqualis est οἱ augulus AST ipsi ATA, major 


coté AT n’est pas plus petit que le cété ΑΒ. Mais on a démontré qu il ne lui est pa 
égal ; donc ar est plus grand que AB. Donc, ete. 


PROPOSITION 


AX. 


Deux cétés d'un triangle quelconque , de quelque manicre qu’ils soient pris , 


sout plus grands que le coéteé restant. 


Soit le triangle ΑΒΓ; je dis que deux οὐκέθ du triangle ΑΒΓ, de quelque 
maniére qu’ils soient pris , sont plus grands que le coté restant; les cétes BA, AT 
plus grands que Br ; les cétés AB, ΒΓ plus grands que ar, ct les cotés ΒΓ, TA plus 


grands que AB. 


Prolongeons BA vers 4, faisons ΑΔ ρα] ATA, et joignons Ar. 
Puisque a est égal a Ar, Vangle ΑΔΓ est égal a Vangle ara (5); donc Fangle Br 
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ὑπὸ BIA τῆς ὑπὸ AAT* καὶ ἐπεὶ τρίγωνὸν ἐστι 
τὸ ATB, μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΓΔ γωνίαν τῆς 
ὑπὸ BAT, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα γωνίαν 4 μείζων 
πλευρὰ ὑποτείνει, ἡ ΔΒ ἄρα τῆς ΒΓ ἐστὶ μείζων. 
Ion δὲ ἡ ΔΑ τῇ AT ** μείζονες ἄρα αἱ BA, AT 
τῆς ΒΓ. Ομοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ αἱ μὲν AB, 
ΒΓ τῆς ΓΑ μείζονές εἰσιν" αἱ δὲ BY, TA τῆς ΑΒ. 


Παντὸς ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς, 
HPOTASIE£ κά. 


A ᾿ es “ ~ “~ > 4 id 
Ἐὰν τριγώνου ἔπι μιᾶς τῶν πλευρῶν ame τῶν 
’ , 3 tas 3 X ~ e 
“τεράτων δύο εὐθεῖαι ἐντὸς συσταθῶσιν, αἱ συστα-- 
~ "Ὁ ~ ~ [2 ’ ~ 
θεῖσαι τῶν λοιττῶν τοῦ τριγώνου δύο πλεῦρων ἐλάσ- 
‘ a ls Δ , ᾿ 
σονες μὲν ἔσονται. μείζονα δὲ γωνίαν περιέξουσι. 
᾿ ᾿ ~ a i, κι ~ τὸ 
Ὑρέγώνου yap τοῦ ΑΒΓ ἐπὶ μιας τῶν πλευρῶν 
~ > A -Ὁ , “Ὁ τὸ 3 ra 
πῆς ΒΓ. απὸ τῶν περάτων τῶν Β.Γ, δὺο εὐθεῖαι 
® ν ’ © 5. ἢ ΩΣ 
εντος συνεστατωσαν at BA, ΔΙῚ εγὼ ov αἱ ΒΔ, 
Ν “ “- ~ . ’ 
OT wAcupat' τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευ- 
“ ΄- > , , ? , Δ 
pov τῶν BA, ΑΓ ἐλασσονες μὲν εἰσὶ 5 μείζονα δὲ 


te he 4 ©: 4 a € A 
Joriay περιεχουσι5 THY UTE BAT τῆς ὑπὸ BAT. 


ulique est BPA ipso AAT; et quoniam tnangulum 
est ATB, majorem habens ΒΓΔ angulumipso BAT, 
majorem autem angulum majus lalus subtendit ; 
AB igitur ipsa ΒΓ est major; wqualis aulem AA 
ipsi AP; majores igilur BA, AT ipsa ΒΓ. Similiter 
autem ostendemus cl ipsas quidem AB’, ΒΓ ipsa 
TA majores 6550 ; ipsas vero ΒΓ, TA ipsa AB. 


Omuis igitur, etc. 


PROPOSITIO XAL 

Si trianguli super uno laterum a terminis dus 
rect intus constituantnr , construct reliquis 
trianguli duobus lateribus minores quidem 
erunt, majorcm yero angulum contincbunt. 

Trianguli enim ΑΒΓ super uno laterum Br, 
a terminis B, I, πα: recta intus constituantur 
BA, ΔΙ; dico BA, ΔΓ latera reliquis trianguh 
duobus lateribus BA, AT minora quidem 
esse, Majorcm vero angulum continere , ipsum 
ΒΔΓ ipso BAT. 


est plus grand que l'angle ΑΔΓ (not. 9); donc , puisque dans le triangle are, langle 
ΒΓΔ est plus grand que langle ΒΔΓ, ct qu'un plus grand cété soutend un plus grand 
angle (19), le cété ΔΒ est plus grand que le cété Br ; mais ΔΑ est égal ἃ ar; donc 
les cétés BA, ΑΓ sont plus grands que Br. Nous démontrerons semblablement 
que les οὐϊέβ AB, ΒΓ sont plus grands que TA, οἵ les οὐϊόβ ΒΓ, ra plus grands 
que AB. Donc, etc. 


: PROPOSITION ΧΧΙ. 


Si des extrémités d’undes cotés d’un triangle, on construit intéricurement deux 
droites , ces deux droites seront plus petites que les deux cétés restans du 
uiangle , mais elles comprendront un plus grand angle. 

Des extrémités B, Γ du cété Br du triangle ABI, construisons intérieurement 
les deux droites ΒΔ, ΔΙ; je dis que les droites BA, ar sont plus petites gue 
Ies deux cétés restants BA, Ar, ct qu’elles comprennent un angle Bar plus 
grand que-Tangle Bar. 
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Διήχθω γὰρ ἅ BA ἐπὶ τὸ Ἑ. 

Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς 
λοιπῆς μείζονες εἰσι 5 “tov ABE ἄρα τριγώνου αἱ 
δύο πλευραὶ "ὁ αἱ AB, AE τῆς ΒΕ μείζονές εἶσι" 
κοινὴ προσκείσθω ἡ ΒΓ" αἱ ἄρα BA, AT τῶν BE, 
ET μείζονές εἶτι. Τιάλιν. ἐπεὶ τεῦ TEA τριγώνου 
αἱ δύο πλευραὶ αἱ TE, ἘΔ τῆς TA μείζονες 
εἶσι, ποινὴ προσκείσθω ἡ ΔΒ" αἱ ΓΕ, ΕΒ ἄρα τῶν 
TA, ΔΒ μείζονές εἰσι. Αλλὼ τῶν BE, ED μείζονες 
ἐδείχθησαν αἱ BA, ΑΓ’ πολλῷ apa αἱ BA, ΑΓ 
τῶν BA, ΔΓ μείζονές εἶτι- 


Β 
, Γ AQ ᾿ ᾿ eos. XN ¥ 
- Tlaas, eves artes τριγώνου a ἐκτὸς γωνία 
~ \ . 9 ΄ σὺ > ἃ 
τῆς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον μείζων este? που ΓΔΕ 
’ «5 δ ad cee x ΄ 
ape τριγώνου vn ἐκτὸς γωνίαι HW ὑπὸ BAT μείζων 
% ~ « " ι ςο f Ἂν 
ἐστὶ τῆς ὑπὸτῈ.Δ. Aim τοῦτα τοίνυν ἢ καὶ τοῦ 
͵ es 4 7 ee “- 
ABE τριγωτου a εττὸς γωνία ἡ ὑπὸ TEB μείξων 
Ἂς ~ e X ‘ e ‘ ΄ 
ἐστὶ τῆς ὑπὸ BAT. Αλλὰ τῆς ὑτὸ ΓΕΒ μείζεν 
, ee x ~ a ee ‘ . 
ἐδείχθη a ὑπὸ BAT? πελλῶ ἄρα ἡ ὑπὸ BAT μει- 


Ἂς; ~ c 4 \ ru Ἂν Ἅ 4 raed 
Cov ἐστὶ τῆς ὑτπτὸ ΒΑΓ. Ear apt, καὶ τὰ ἑξῆς. 


Prolongeons BA vers E. 


Producatur enim BA ad E. 

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo 
majora sunt, ABE trianguli duo latera AB, AE 
ipso BE majora sunt. Communis addatur EP; 
ergo BA, AT ipsis BE, EY majores sunt. 
Rursus, quoniam TEA trianguli duo latera TE, 
EA ipso ΓΔ majorasunt; communis addatur AB; 
crgo TE, EB ipsis TA, AB majores sunt. Sed 
ipsis BE, EC majores ostense sunt BA, AT; 


miulio igitur BA, AT ipsis BA, ΔΓ majores sunt. 


Rursus , quoniam omnis trianguli exterior 
angulus imleriore et opposito major est, ΓΔῈ 
triangult exterior angulus BAT major est ipso 
TEA. Propter eadem utique οἱ ABE trianguli 
exterior angulus TEB major est tpso BAY. Sed 
ipso TEB major estensus est BAT; multo igitur 


BAT major est ipso BAY. Si igitur, ete. 


Puisque deux cotés d'un triangle quelconque sont plus grands que le cété res- 
tant (20), les deux cotés ΑΒ, AE du iriangle ABE sont plus grands que le cote ΒΕ; 
donc si nous ajoutons la droite commune ΒΓ, les droites BA, Ar serontplus grandes 
que EE, Er. De plus, puisque les deux cotés TE, EA du triangle TEs sont plus 
grands que ra, si nous ajoutons Ja droite commune AB, 105 droites TE, EB seront 
plus grandes que ra, ΔΒ; mais on a démontré que 105 droites Ba , AT sont plus 
grandes que BE, ΕΓ; donc les droites Ba, ΑΓ sont beaucoup plus grandes que Ba, AT. 

De plus, puisqu’un angle extérieur d‘un wiangle quelcouque est plus grand 
qu'un des angles intérieurs et opposés (16), Vangle Bar, qui est un argle exté- 
rieur du triangle AET, est plus grand que langle 1£4. Par Ja méme raison langle 
ΓΕΒ, qui ¢st un angle extérieur du triangle ABE, est plus grand que angle Bar ; 
mais il a été démontré que langle Bar est plus grand que Pangle reB; donc Vangle 
rar est beaucoun plus grand que langle Bar. Donc, cic. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κί. 


Ἐκ τριῶν εὐθειῶν y as εἶσιν ἴσαι τρισὶ ταῖς 
δοθείσαις εὐθείαις ᾿. τρί wrov συστήσασθαι" dei δὴ 
τὰς δύο τῆς λοιπῆς μείζονας εἶναι. πάντῃ μ:τα- 
λαμβανομένας, διὰ TO καὶ πα:τὸς τριγώνου. 
τὰς δύο πλευρὰς τῆς λοιπῆς μείζονας εἶναι 5 
στάν ΤῊ μιταλαμξανομένας *. 

ἙΕστωσαν αἱ δεθεῖσαι τρεῖς εὐθεῖαι αἱ A, B,T, 
ὧν αἱ δύο τῆς λοιπῆς μείζονες ἔστωσαν. πάντῃ 
μεταλαμ(ανόμεναι, ab μὲν A,BracT, αἱ δὲ Α,Τ' 
τῆς B, καὶ ἔτι αἱ BST τῆς At δεῖ δὰ ἔκ τῶν ἴσων 


ταῖς A, BT τρίγωρον συστήσασθαι. 


PROPOSITIO XXII. 


Ex tribus rectis , qua sunt zequales tribus 
datis rectis, triangulum constituere; oportet 
autem duas reliqua majores esse, omnifariam 
sumptas , quia el omuis triangul: duo latera 


reliquo majora sunt, omnifariam sumpta. 


Sint data tres recte A, B, TI, quarum duz 
reliqua majores sint, omnifariam sumpt, ipse 
quidem A, Bipsa T, ipse vero A, I ipsa B, et 
denique ips B, Γ ipsa A; oportet igitur ex rectis 


equalbus ipsis A, B, Γ trianguluin conslitucre. 


f > ΄ e oe A 
Ἐπ:πείσθω τις εὐθεῖα a AE, πεπερατμτνη μὲν 


Exponatur alia recta ΔῈ, terminata quidem 


4 A it ν be ἣν ~ 
κατὰ TOA, ἀπειρες δὲ κατὰ τὸ ἘΠ καὶ κείσθω τῇ 


ἕν ἃ ἔση ἡ AZ, τῇ δὲ Βὶ ἴση ἡ ΖΗ, ta δὲ Τ ἴση 
μ > δῦ oy 


ad A, infinita vero ad E; et ponatur ipsi quidem 
A equalis AZ, ipsi vero B xqualis ZH, οἱ ipsil 


PROPOSITION XXII. 


Avcc trois droites qui sont égalesa trois droites données, construire un triangle: 
i] faut que deux de ces trois droites, de quelque maniére qu’elles soient prises , 
soicnt plus grande que la troisiéme ; parce que deux cotés d’m triangle, de 
quelque manicre qu ils soient pris , sout plus grands que le troisiéme. 

Soient données Jes trois droites A, B, Fr, dont deux, de quelque manicre qu'elles 
soicnt prises , soient plus grandes que la troisitme ; les droites A, B plus grandes 
que T; les droites A,r plus grandes que B, et enfin les droites B, T plus grandes 
que A; il faut, avec trois droites égales aux droites A,B, Γ᾽ construire un triangle. 

Soit la droite AE, terminée en 4, ctindéfinie en E; faisons la droite 4z egale a 
la droite A {prop. 5), la droite zH égule & la drove B, et la droite Ho cgale a 
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ἢ ΗΘ’ καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Ζ, διαστήματι δὲ τῷ 
χζὺν κύκλος ES 27 ρέφθω ὁ AKA® καὶ TAAL y κέντρῳ 
μὲν TOH, διαστήματι δὲ " τῷ HO, κύκλος 
Δ} ον ὁ KAO, καὶ τ αἱ ΚΖ. ΚΗ" 
λέγω ὅτι ἐκ ὙΠΟ εὐθειῶν . Τῶν ἴσων ταις A, B, 


is τρίγωνον συνίσταται ὁ τὸ ἈΖΗ. 
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wqualis HO; ct centro quidem Z, inter- 
vallo vero ZA, circulus deseribatur AKA; ct 
rursus, centre quidem H, intervallo vero ΗΘ, 
circulus deseribatur ΚΑΘ, et junganlur KZ, 
KH ; dico ex tribus rectis, equalibus ipsis A, 


B, ©, irianguluin constilutum esse ΚΖΗ, 


Γ 


Ἐπεὶ οὖν" τὸ Ζ σημεῖον sla ἐστὶ τοῦ AKA 
κύκλου, bon ἐστὶν ἡ ZN τῇ ΖΚ ἀλλὰ ἡ ΖΔ THA 
lot tout καὶ ἡ ΚΖ ἄρα τῇ Α ἐστὶν ἴση, Τιώλινο 
τοῦ ΛΚΘ κύκλου, 


᾿ ae Eas toe = ? . 
ἔφη ἐστὶν ἡ HO τῇ ΗΚ’ ἀλλὰ ἡ HO τῇ Γ ἐστὶν 


Baa sy ES ; : ΕΝ 
eres ΤΟῊ δσΉμειον Ἐεύτρον τῦτι 


ica? καὶ ἢ KH dpe τῇ Γ ἐστὶν ἴση. Ἐστι δὲ καὶ 
4 ZH τῇ Ὁ ἴση" αἱ τρεῖς ἄρα εὐθεῖαι αἱ KZ, ZH, 
HK, τρισὶ παῖς A, Β.Ὺ ἴσαι εἰσίν. 

Ex τριῶν ae εὐθειῶν τῶ; KZ, ZH, HK, αἵ εἶσιν 
ἔσαωι Tpitt τοὺς δοθείσαις εὐθείαις ταῖς AZ BLT, 


' see " Ξ 
τριγώνον συτίσταται τὸ KZH. Οτέρ ἔδει στσοιῆσα!. 


Quoniam igitur Z punctum centrum est AKA 
circuli, wqualis est ZA ipsi ΖΚ; scd ZA ipsi A 
est wqualis; ct KZ igilur ipsi A est wqualis. 
Rursus, gnomanm: Η punchun centrum cst AKO 
circull, #qualis csL ΗΘ ipsi HK; sed ΗΘ ipsi Γ 
est xqualis; cl KH igilur ipsi Γ est equalis. Est 
autem ct ZH ipst B aqualis; tres igitur recte 
KZ, ZH, HK tribus A, B, Γ zquales sunt. 

Ex tribus igitur recs KZ, ZH, HK, quz sunt 
wquales datis rectis A, B, I, triangulum cons- 


titum est KZH. Quod oportebal facere. 


la droite στ; du centre z ct de Vintervalle zs décrivons le cercle aka (dem. 5); 
et de plus du centre Η et de Vintervalle Ho décrivons le cercie ak@, et joignons 
KZ, KH; je dis que le triangle KzH cst construit avec wois droites égales aux 
droites A, B, I. 

Car puisque le point z est Ie centre du cercle aKa, ΖΔ est θα] a ZK (def. 15); 
mais ZA est gal ἃ A; donc ΚΖ égal ἃ A. De plus, puisque le point Η cst le centre 
du cercle AK©, HO cst ¢gal ἃ HK; mais HO est Cgul A; donc KH est égal aT. 
Mais ZH est égal ἃ B; donc les trois droites Kz, ZH, HK sont égales aux twois 
droites A, B, T. 

Done 16 triangle ΚΖΗ a été construit avec trois droites KZ, ZH, HK, qui sont 
égales aux trois droites données a, B, rT. Ce qu'il fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 27’. 


Πρὸς τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ. καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ 
σημείῳ. τῇ δοθείσῃ γωνέᾳ εὐθυγράμμῳ bony γω- 
νίαν εὐθύγραμμον συστήσασθαι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ πρὸς 
αὐτῇ σημεῖον τὸ Α΄ ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία εὐθύ- 
ρᾶμμος n ὑπὸ ATE: des δὴ πρὸς TH δοθείσῃ 
εὐθείᾳ τῇ ΑΒ. καὶ τῷ πρὸς ἀυτῇ σημείῳ τῷ A, 
τῇ δοθείσῃ γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ τὴ ὑπὸ ATE iznv 


, > τς ΄ 
“οὐίαν εὐθύγραμμον συστήσασθαι. 


» 


Γ Ε 


Εἰλήφθω ἐφ᾿ ἑκατέρας τῶν TA, ΓΕ τυχόντα 
σημεῖα τὰ Δ. E, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΔῈ" καὶ ἐκ 
τριῶν εὐθειῶν. αἵ εἰσιν ἔται τρισὶ ταῖς TA, AE, 
TES τρίγωνον συνεστάτω τὸ ΑΖΗ. Gore ἔστην εἶναι 
τὴν μὲν TA τῇ ΑΖ, τὴν δὲ TE τῇ AH, καὶ ἔτι 
τὴν ΔῈ τῇ ΖΗ. 


PROPOSITIO XXIII. 


Ad datam rectam, οἱ ad punctum in ca, 
dato angulo rectilinco zqualem angulum recti- 
lincum conshiucre. 

Sit quidem data recta AB, in e& vero 


punctun A, οἱ datus angulus rectilincus 
ATE; oporict igitur ad datam rectam AB, ct ad 
penctum in ed A, dato angulo rectilineo ATE 


azqualem angulum rectilineum coustitucre. 


H ΒΒ 


Sumantur in utrague ipsarnm TA, TE quelibet 
puncta 4,E, ct jungatur AE; ct ex tribus rectis, 
quie sunt zquales tribus TA, AE, TE, triangulum 
constiluatur AZH , ita ut equalis sit ΓΔ quidem 
ipst AZ, ipsa γοιὸ TE ipsi AH, et denique dE 
ipsi ΖΗ. 


PROPOS:TION XXIII. 


A une droite donnée, et ἃ un point de cette droite, construire un angle recti- 
ligne égal ἃ un angle rectiligne donne. 

Soient donnés Ja droite AB, οἵ un point A dans cette droite ; que ΔΙῈ soit 
Yangle rectiligne douné ; il faut ἃ la droite donnée ΑΒ et an point A de cette 
droite, construire un angle rectiligne égal ἃ langle rectiligne donné are. 

Soient pris , dans Pune et Vautre des droites ra, TE, deux points quelconques 
Δ; E, joignons ΔῈ, οἵ avec trois droites égales aux droites Ta, AE, TE, consiruisons 


le triangle AzH (22), de mani¢re que ra soit égal ἃ az, TE égal ἃ AH, et AF égal 
a ZH. 
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ea oe ς δ 
Ἐπεὶ εὖν ' due αἱ ΔΙ, ΤῈ δυσὶ ταῖς ZA, AH 
ἣν .» ἢ ε ΕΣ ε , Ni ’ © 
ἴσαι εἰσὶν, ἐκατερὰ «πατέρα, καὶ βάσις ἡ AE 
΄ “ .» Z ΕἸ -- , 
ζάσω τῇ ZH τὴ" γώγια ὥρα ἢ ὑπὸ ATE yori 
a eA \ > Ἂ bie 
τὴ usta ZAH eotty ion. 
ι a a ’ 3 7ὔ ~ A ~ 
Πρὸς apa τῇ δοθείτῃ εὐθείᾳ τῇ AB, καὶ TO 
\ 3 ~ : ~ a ta ie ? 
πρὸς αὐτὴ σημείῳ THA, TH δοθείσῃ gorse εὐθυ-- 
, ~ ε aT . ͵ > ’ 
pape τῇ ὑπὸ ATE icy γωνία εὐθύγραμμος 


συνίσταται ἡ ὑπὸ ΖΔΗ. Οτερ ἔδει ποιῆσαι. 
, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ κό΄, 


ν ω ᾿ ij τῇ ᾿ ΡΞ 
Ἐὰν duc τρίγωνα τὰς duc πλευρὰς tats δυσὶ 
5 na re ΡΒ. Ἂν 2 ι \ 
πλευραῖς ἐσεῖς ἐχή 5 ἐκατερα: exarepa, τὴν dz 
a ~ ul ἢ a ¥ e ‘ a wv 
yoriay Tug γῶτιας μείζονα 20 THY ὑπὸ τῶν σῶν 
oS ῃ . ͵ τ , 
εὐθειῶν πτερι:χομειην καὶ THY (σιν τῆς βάσεως 
t H 
μείζονα ἔξει. 
; : ἢ x ͵ 
Ἔστω duc τρίγωνα τὰ ABT, ΔΕΖ, τὰς δύο 
ι : - oe a a 
πλευρὰς tac AB, AT ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 
w c ’ © , \ 
AE, AZ σας ἐχρύταχ ἐκατεραν ἐκατερες, τὴν 
\ ω a] δ - ͵ aie 
μὲν AB τῇ AE, τὴν δὲ ΑΓ τῇ AZ, γωνία δὲ a 
Fr \ ~ ε εἶ a wv ’ 
ὑπο BAT ωνίαις τῆς ὑπὸ ἘΔΖ' μείζων ἐστί" Azz HD 


δ Ἂς, ε , ~ 3 
ὅτι καὶ βώσις ἡ BY βάσεως τῆς EZ μείζων eoT iy. 


Quoniam igitur dua AT, TE duabus ZA, 
AH wquales sunt, utraque utrique, et basis 
AE basi ZH wqualis, augulus ulique ATE angulo 
ZAH est mqualis. 

Ad datam igitur rectam AB, et ad punctum 
ined A, dato angule rectilineo ATE, xqualis 
angulus rectilineus constitutus est ZAH. Quod 


oportebat facere. 


PROPOSITIO XXIV. 


Si duo tmangula duo latera duobus lateribus 
qualia habeant , utrumque utrique, angulum 
autem angulo majorem habeant, qui ab aqua- 
libus lateribus contiuetur; et basin basi majorem 
habecbunt. 

Sint duo tviangula ABP, ΔΕΖ, duo latera 
AB, ΑΓ duobus lateribus AE, AZ awqualia ha- 
benha, ulrumque utrique, AB quidem ipsi AE, 
AT vero ipsi 4Z, ct angulus BAT angulo ΕΔΖ 
major sit; dico et basim ΒΓ basi EZ majorem 


0556. 


Puisque Ies deux droites ΔΓ, TE sont égalcs aux deux droites ZA, 4H, chacune 
ἃ chacune, et que la base ΔῈ est égale ἃ la base ΖΗ, Tangle are sera égal a 


Vangle zau (δ᾽. 


Donc ἃ Ja droite AB, et au point ἃ de cette droite, on a construit Mangle rec- 
uligne zAH égal ἃ Vangle rectiligue are. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION XNXIY. 


Si deux triangles ont denx cétés égaux, chacun ἢ chacun, et la base de l'un 
plus grande que la base de Vautre, ils auront les angles compris entre les cétés 


égaux plus grands l'un que lantre. 


Soient les deux triangles ALT, AEZ, ayant Ies deux cdtés AB, AT Cgaux aux deux 


célés AE, 42, chacun &chacun, le coté ΑΒ egal au cote ΔΕ, et le coté ar égal au 
coté 4Z; que langle Bar soit plus grand que langle Ez; je dis que Ja base Br est 
plus grande que la base Ez. 


LE PREMIER LIVRE DES 


Ἀ Ἢ a δ J ee \ ri ia 
Eves ap μείζων ἐσἼιν > ὑπὸ BAT ῶνία τῆς 
τ x ‘s Li τῇ το 2 ͵ 

ὑπὸ ἘΔ7 γωνίας, συνεστάτω πρὸς τὴ AE εὐθείᾳ. 
Ν “κω ay 2 ~ , “ -- ¢ x 

καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ A, TH ὑπὸ BAT 
ΜΝ ee ᾿ ᾿ x , € , oa 

Jeri ton ἡ ὕπο ἘΔῊ" καὶ κείσθω ovotepa τῶν ΑΓ. 


AZ ich ἡ AH, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ EH, ΖΗ. 


Α 


Β 


Ἐπεὶ οὖν ton ἐστὶν ἡ μὲν ΔΒ τῇ AE, ade ΔΓ 
τῇ AH, δύο δὴ αἱ BA, ΑΓ δυσὶ ταῖς EA, ΔΗ 
ἴσαι εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκειτέρᾳ , καὶ γωνία ἢ ὑπὸ BAT 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAH ton ἐστί "" βάσις ἄρα " ΒΓ 
Ceiozs τῇ EH ἐστὶ- ton. Πάλιν. ἔπει ἴση ἐστὶν ἢ 
ΔΖ τὴ ΔΗ, ἴση ἐστὶ καὶ ᾿ ἡ ὑττὸ AZH γωνία τῇ ὑπὸ 
AHZ* μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ AZH, τῆς ὑπὸ EHZ, 
πολλῷ apa μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΖΗ τῆς ὑπὸ EHZ* 
Καὶ ἐπεὶ τρίγωνόν ἐστι τὸ ΕΖΗ μείζονα ἔχον τὴν 
UTOEZH γωνίαν τῆς ὑπὸ ἘΗ7" ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα 
γωνίαν ἡ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει" μείζων ἄρα καὶ ; 
πλευρὰ ἡ EH τῆς EZ. Ion δὲ ἡ EH τῇ ΒΓ μείζων 


v ‘ os a \ w ΄ \ vec 
ἄρα καὶ ἡ BU τῆς EL. Ἐὰν ἄρα δύο, καὶ τὰ ἑξῆς. 
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Quoniam cnim major est BAP angulus ἘΔΖ 
angulo, conslituatur ad AErectam, οἱ ad punctuin 
in οὐ A,ipsi BAT angulo wqualis EAH ; et ponatur 
alterutri ipsarum AP, ΔΖ zqualis OH, et jun- 
gantur EH, ΖΗ. 


ὰ 


Η 


Vi 


E Ζ 


Quoniam igilur equalis est AB quidem ipsi 
AE, AT ipsa vero ipst 4H, dux utique BA, AT 
duabus EA, AH xquales sunt, ulraque ulrigue, 
et angulus BAT angulo EAH xqualis est; basis 
igitur ΒΓ basi EH cstaqualis. Rursus, quomiam 
aqualis esl ΔΖ ipsi AH, equalis estet AZH angulus 
ipsi AHZ ; major igitur ΔΖΗ ipso EHZ; multo 
igitur major est ΕΖΗ ipso ΕΗΖ. Et quoniam trian- 
gulum est ΕΖΗ, majorem habens EZH angulum 
ipso ΕΗΖ ; majorem autem angulum majus latus 
subtendit ; majus igitur ct latus EH ipso EZ. 
JEquale autem EH ipsi BP; majus igitur et ΒΓ 


ipso EZ. Siigitur duo, etc. 


Car puisque langle Bar est plus grand que I'angle EAZ, construisons sur Ia 


droite 4E, etau point 4 de cette droite, un angle EAH égul ἃ J’angle Bar (23); faisons 
la droite 4H égale &Vunc ou ἃ l'autre des droites ar, ΔΖ (3), et joignons EH, ZH. 

Puisque AB est égal ἃ AE, ct ar ἃ aH, les deux droites BA, Ar sont égales aux 
deux droites ἘΔ, AH, chacune ἡ chacune ; mais angle Bar est égal ἃ Vangie ΕΔΗ ; 
done Ja base br est égale ἃ la base EH (4). De plus, puisque ΔΖ est égal ἃ an, 
Yangle 42H est égal 4Vangle uz (5); donc langle 42H est plus grand que Vangle ΕΗΖ ; 
done Vangle ΕΖΗ est beaucoup plus grand que V’angle ΕΗΖ ; et puisque ΕΖΗ est un 
triangle , ayant Pangle ἘΖΗ plus grand que Vangle EHz, et qu'un ples grand 
cété soutend un plus grand angle (19), le cots EH est plus grand que le cété ΕΖ; 
mais EH est ¢gal ἃ Br; donc Je cété ΒΓ est plus grand que le cote Ez. Donec, etc. 

6 
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MPOTASI= κε. PROPOSITIO XXV. 
Ἐὰν ue τρίγωνα τὰς δύο πλευρὰς ταῖς! δυσὶ S: duo triangula duo latera duobus ἘΠῚ ΠΝ 
“λευραῖς ἴσοῖς ἔχη ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν δὲ᾽ φηθλ]α habeant, utrumque utrique, basin 


x, Ge baa Le a 3 x ‘ . - 
Cams τῆς βάσιως μείζονα ayy 5" καὶ τὴν γωνίαν autem basi majorem habeant; οἱ angulam angulo 


~ , r - ἃ. φησ ~ ow ᾽ = . a a φ 
τῆς γωνίας μείζονα tke, τὴν UTE τῶν ἴσων εὐθειῶν majorem hzbebunt , qui ab equalibus rectis 


“περιεχομένην. conunetur. 

Ἑστω δύο τρίγωνα τὰ AET, ΔΕΖ. τὰς δύο Sint duo triangula ΑΒΓ, ΔΕΖ, duo latera AB. 
“πλευρὰς τὰς ΑΒ. ΑΓ ταῖς δυσὶ τ ταῖς AY duobus lateribus ΔῈ, ΔΖ wyualia habentia, 
AE, AZ ἴσας ἔχοντα, ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν ulrumque ulviqne, AB quidem ipsi AE, AT 
μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, τὴν δὲ AT 73 AZ* Césse δὲ PY νεῖο Ips AZ, basis autem ΒΓ best EZ MuyOr 511» 
ζάσ:ως Tie EZ μείζων ἔστω" λέγω ἔτι καὶ γωνία  dico οἵ angulum BAF ansulo ΕΔΖ majerem esse. 


coe ‘\ 4 , ~ ics ‘ ‘ 3 ΄ 
n ὑπὸ BAT γωνίας τῆς ὑπὸ EAZ μείζων Ἐ7 ΤΙ} 


Α 


Β Ζ 


Εἰ a! th x at ? x 3 -- a ef Le ἣ Si eet re] li st y= “ὦ - 2 
1 )αρ Pn, ΤῸ] ion ἐστιν αὐτὸν. ἢ τλα σσῶν oF ΟἽ] non, Vel wqualis est cr, Vel minor ; 
3 -- * aw - ες ΙΝ “a © - - - . 
5 pacveuy οὐκ ἐστιν ἢ στὸ BAT 4 τὴ ure EAZ, ayualis autem non est BAT 1051 EAZ, zequalis 
ἴση gop av av’ καὶ ἡ θέσις ἡ DY Bases τῇ EZ* enim esset ct basis BY basi EZ; non est autem; 


᾽ ΕῚ Ἢ , 7 " 5 es δὰ - - - -  ν- 
οὐκ ἔστι δὲ" οὐκ ἄρα ἴση ἔστι γωτία " ἡ ὑπὸ Don igilur xqualis est angulus ΒΑΓ ipsi ΕΔΖ. 


PROPOSITION XXY. 


Si deux triangles ent deux cotés égaux , chacun ἃ chacum, ct la base de l'un 
plus grande que la base de l'autre, ils aurout les angles compris cntre Ics cotés 
égany plus grands Pun que Fautre. 

Soient deux wiangles abr, AEZ, ayant Jes deux cétés AB, AT égaux aux deux 
cdlés SE, ΔΖ, chacun & chacun, le cété AB égal au cote SE, etle coté ar égal au 
εὐϊό ΔΖ; que ja base Br svit plus grande que la base EZ; je Cis que langle Bar est 
plus gr a que Tangle ΕΔΖ, 

Car si cela vest poiit, il Ini est ρα], ou i est plus petit; mais langle Bar n’est 
pas cgal ἃ Vangle ἘΔΖ, car alors la base Br seroit égale ala base Ez (4); mais 
elle uc Vest point; done Vangle bar n'est pas ¢gal ἃ langle ΕΔ2, Mais Vangle bar 
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~ © A 2 ‘ = > τῷ > x ce \ 

BAT τῇ ὑπὸ EAZ. Oud: μὴν ἐλάσσων ἐστὶν Ἡ ὑττὸ 

δ» ey 7 257 \ a & Ὁ Ν 

BAT τῆς ὑπὸ ἘΔΖ ’, ἐλάσσων gap av ny” καὶ 

Ἄ ͵ ~ 3 i A 3 a 

Cassie ἡ ΒΓ Casews τῆς EZ* οὐκ ἔστι δὲ" οὐκ σρα 
5» Lg 3 s. « ε - Τὰ n~ ε ᾿ 

ἐλατσῶν ἐστιν a ὑπὸ BAT γωνία τῆς ὑπὸ EAZ. 

Δ δ on ν᾽ ΠῚ > ᾿ Ἰδὲ ἡ 

Ἐδείχθη δὲ ὅτι cud” ἴση" μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 


ΒΑΓ τῆς ὑπὸ EAZ. Ἐὰν ἄρα δύ). καὶ τὰ τξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ xe. 


ι , ’ ᾿ , , n x 
Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς δύο γωνίας ταῖς! δυσὶ 
Ν᾿ εὐ Reena Mer 3. ae 
γωτίαις ἴσας ἔχῃ ἐπατέραν exaTepe, καὶ μίαν 
x ~ ~~ aw - ἣν \ 
πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ isa, ἤτοι " τὴν πρὸς ταῖς 
ἅμ [2 ? . € . € Ἂ , ~ 
σαῖς γωνίαις, ἢ THY ὑποτείνουσαν ὕπο μίαν τῶν 
» ~ X \ A \ o 
IOV γωνιῶν" καὶ τὰς λοιπὰς πλευρὰς ταῖς 
a a τ eee SF 
λοιπαῖς πλευραῖς σας EC, ἐχατεραν ἐπατέρᾳ. 
ἐν (ἢ : a Ξ ὃ 
καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν TH λοιπῇ γωνίᾳ. 
Η , ΄ ᾿ ny 
Est > δύο tpeposa τὰ ΑΒΓ. AEZ , τὰς 
, A τὰ τς wees: a fF ἃ 
δύο .ariag τὰς ὑπὸ ABT, BIA δυσὶ ταῖς ὑπὸ 
” "7 « ᾿ ε ΄ ᾿ 
ΔΕΖ. EZA σὰς ἔχοντα. εκατεραν ἐκύτερα, THY 
5) © \ ~ \ BS Sy ae x ~ 
per ὑπὸ ABT ty ὑπὸ ΔΕΖ. τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ τῇ 
€ A 3 is Ἢ Ν ΄ aT ~ 
ὑπὸ EZA* ἐχέτω δὲ καὶ μίαν πλευρὰν pe 


~ κῃ la A τ ~ » 
TAcupa ἐσὴν" προτερὴν 5), τὴν πρὸς Tass σαῖς 
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Neque tamcn minor est ΒΑΓ ipso EAZ, minor 
enim essct ct basis BF basi EZ ; non est autem ; non 
igilur minor est BAT angulus ipso EAZ. Ostensum 
est autem neque xqualem esse; major igitur est 
BAT ipso ΕΔΖ. Siigilur duo, ctc. 


PROPOSITIO XAVI. 


Si duo triangula duos angulos duobus angulis 
aquales habeant, utrumque utrique, et unum 
latus uni lateri equale, vel quod est ad aquales 
angulos, vel quod subtendit unum xequalium 
angulorum ; ct reliqua latera reliquis lateribus 
xqualia habebunt , utrumque ulrique, et reli- 
quum anguluin reliquo angulo. 

Sint duo triangula ABT, AEZ, duos ansulos 
ABI, ΒΓΑ duobus ΔΕΖ, ΕΖΔ wquales habentia, 
utruinque utrique, ΑΒΓ quidem ipsi AEZ, Bra 
vero ipsi EZA, habeant autem et unum latus uni 
laleri wquale ; primum , quod est ad zxquales 


angulos, ipsum ΒΓ ipsi EZ; dico et rcliqua latera 


n'est pas plus petit que langle E4z, car alors la base ΒΓ serait plus petite que la base 
EZ (24); mais-elle ne lest point; donc langle Bar n’est pas plus petit que l’angle 
EAz. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas égal; done J'angle Bar est plus 
grand que Vaugle Eaz. Donc, etc. 


PROPOSITION XXVI. 


Si deux triangles ont deux angles égaux, chacun ἃ chacun, et un cété égal ἃ 
un coté, ou celui qui est adjacent aux angles égaux, ou celui qui est opposé ἃ un 
des angles égaux, ils auront les autres cétés égaux, chacun ἃ chacun, et langle 
restant égal a langle restant. 

Soient les deux triangles ΑΒΓ, AEZ, ayant les deux augles ΑΒΓ, Bra égaux 
aux deux angles ΔῈΖ, ΕΖΔ, chacun ἃ chacun, Vangle ΑΒΓ égal ἃ langle ΔΕΖ, ct 
langle ΒΓΑ égal ἃ langle ΕΖΔ ; que ces deux triangles aient aussi un cété égal ἃ un 
coté, et dabord celui qui est adjacent aux angles égaux, le cété ΒΓ égal au 


hy 
A \ a , a] aN \ 

“ωνίαις τὴν BY TH EZ* λεγὼ ove καὶ τὰς λοιπας 
πλευρὰς Taig λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας ἕξει. ἐκα- 
τέραν ἑκατέρᾳ 9 τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, τὴν δὲ ΑΓ 
TH ΔΖ, καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν TH λοιπὴ γωνίᾳ. 
τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ἘΔΖ. 

Εἰ γὰρ ἄνιτός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇ AE, μία αὐτῶν 
μείζων ἐστίν", Este μείζων ἡ AB, καὶ κείσθω τῇ 


ΔῈ jon ἡ EH, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΗΓ. 


Β ΘΓ 


s St ¥ . © ᾿ ~ © ι 
Ἐπεὶ οὖν ion ἐστιν αὶ μὲν ΒΗ τῇ AE, a δὲ ΒΓ 
1 ogy . ; » 
τῇ EZ, duc δὴ αἱ BH, ΒΓ δυσὶ ταῖς AE, EZ icas 
ee | € , e ’ x ΄ « Ἂν x 
εἰσιν.) εκατερα exaTipa, καὶ γῶνια "ὑπὸ HET 
’ - ε " 3 Ἅ, ΄ aw = 
gerd τῇ ὑπὸ AEZ ton ἐστὶ" βασις apa ἡ HI 
: = By ie aN ee , ~ 
face τῇ AZ son ἐστὶ, καὶ TO HED τρίγωνον τῷ 
' w Zs Ἂν x « ἡ ἢ ’ 
AEZ Tprporm s7oy ἐστι 5. καὶ ab λοπαὶ Qurice 
τι ων γ᾿ » -" ς » ἃ ew 
ταῖς λοιπαὶς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, UG ἃς αἱ ἴσαι 
a Ἄν ΄ ” » ἄς ἀκ . 
πλευραι ὑποτείνουσιν" σὴ apa ἡ ὑπὸ HIB γωνία 
“ὦ ἃ \ - ᾿ eo. \ ~ ὧδ rv 
τὴ ὑπὸ ALE, AAAa » υτὸ AZE τῇ uve LIA 


oe » © ew » Ἐν ἄμε 
υποκεῖται σὴ" Kas ὑπὸ BIH ἀρὰ τῇ Uae BIA 
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reliquis lateribus «qualia habitura esse, utramque 
ulrique, AB quidem ipsi AE, AL vero ipsi 
AZ, ct reliquum angulum reliquo angulo, 
BAT ipsi EAZ, 


Si enim inzqualis est AB ipsi AE, una caram 
major est. Sit major AB, ct poualur ipsi SE 


gqualis BH, et jungatur ΗΓ, 


A 


Α 


Ε Zz 


Quomam igitur wqualis est EH quidem ipsi 
ΔῈ, ΒΓ vero ipsi EZ, due utique BH, Br 
duabus AE, EZ xquales sunt , ulraque ulri- 
que, ct angulus HB? angulo AEZ zwqualis est; 
basis igitur ΗΓ basi AZ wequalis esk , εἰ 
HBr triangulum AEZ triangulo xquale est, et 
reliqui anguli reliquis angulis «quales crunt , 
quos xqualia latera subtendunt; aqualis igitur 
HIB angulus ipsi ΔΖΕ. Sed ΔΖΕ ipsi BA po-~ 


nitur zqualis; igitur οἱ ΒΓΗ͂ ipsi BPA xqualis est, 


colé EZ; je dis quwils auront les autres cotés égaux aux autres cotés, cbacun 


a chacun, Ie coté AB égal au cote ΔΕ, 


le cote AT égal au εὐϊέ ΔΖ, et Vangle 


restaut ¢gal ἃ angle restant, langle Bar égal a langle E42. 


Car si le cété AB n’est pas égal au coté ΔῈ, Tun deux est plus grand que 
Vautre. Soit ΑΒ le plus grand; faisons BH ρα] ἃ ΔῈ (5), ct joignons ΗΓ. 


Puisque BH est égal ἃ aE, et ΒΓ égal ἃ ΕΖ, 105 deux cotés BH, ΒΓ sont égaux 


aux deux οὐϊός ΔῈ, EZ, chacun ἃ chacun; mais langle ΗΒΓ est égal ἃ Vangle 
ΔΕΖ; donc la base Hr est égale ἃ la base az (4); Je triangle Her est ¢gal au 
twiangle ΔῈΖ 2 ct les angles restants, soutendus par les cotés 6gaux, seront égiux aux 


angles restants ; dunc langle ΗΓΒ est égal ἃ] angle ΔΖῈ ; mais langle ΔΖΕ est suppose 
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ion ἐστὶν. ἡ ἐλάσσων τῇ μείζονι, ὅπερ ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα ἄνισός ἔστιν 4 AB τῇ ΔῈ" ἐσὴ ἄρα. Este 
δὲ καὶ ἡ ΒΓ τῇ EZ isn, δύο δὴ αἱ AB, ΒΓ δυσὶ 
παῖς AE, EZ ive eich , ἑκατέρα ἑκατέρει. καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ, ωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔῈΖ ἐστὶ: ἰσηλδάσες 
ἄρα ἡ ΑΓ βάσει τῇ ΔΖ ἴση ἐστὶ, καὶ λοιττὴ γωνία 
ἡ ὑπό BAL τῇ "λοιπῇ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ἘΔΖ ion ἐστίν, 

Αλλα δὴ Wet, ἔστωσαν αἱ ὑπὸ τὰς σὰς 
γωνίας πλευραὶ ὑποτείνουσαι ἴσαι, ὡς ἢ ΑΒ τῇ 
ΔΕ" λέγω πάλιν. ὅτι καὶ εἰ λοιπαὶ πλευραὶ ταῖς 
λοιπταῖς πλευραῖς ἴσοι ἔσοιται, ἡ μὲν AT τῇ ΔΖ, 
a δὲ ΒΓ τῇ EZ, καὶ ἔτι n λοιπὴ γωρία n ὑπὸ 
EAD τῇ λοιπῇ γωνία ὃ τῇ ὑπὸ ἘΔΖ ion ἐστίν, 

Ei 25 ἀτισὸς ἔστιν ΒΓ τῇ EZ, μία αὐτῶν 
μείζων ἐστίν. Erte μείζων. εἰ δυνατὸν, a ΒΓ τῆς 
EZ'°, καὶ κείσθω τῇ EZ isu ἡ BO, καὶ ἐπε- 
ζεύχθω ἡ ΔΘ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ μὲν ΒΘ τῇ ΕΖ, ἢ δὲ AB 
τῇ AE, δύο δὴ αἱ ΑΒ. ΒΘ δυσὶ ταῖς AE, EZ 
ἴσαι εἰσὶν, ἑκατέρα ἑκατέρα» καὶ γωτίας ἵτας 


περιέχουσι" βάσις ἄρα a ΔΘ Cases τῇ ΔΖ ion 


ks 
minor major: , quod impossibile. Non igitur inz- 
qualis cst AB ipsi AE ; equalis igitur est. Est autem 
cl ΒΓ ipsi EZ wqualis, duz uttgue AB, ΒΓ duabus 
AE, EZ xquales sunt, utraque utrique, et an- 
gulus ABP angulo AEZ est zqualis; basis igitur 
AD basi AZ wqualis est, el reliquus angulus BAT 
reliquo angulo EAZ xqualis est. 

Sed ct rursus, sint ipsa wquales augulos latera 
subtendentia equalia, ul AB ipsi AE; dico 
rursus et reliqua latera reliquis lateribus equalia 
futura esse , AT quidem ipsi ΔΖ, ΒΓ vero ipsi 
EZ, et adhuc reliquum angulum BAT reliquo 
anculo EAZ aqualem esse. 

Si entm inxequalis est ΒΓ ipsi EZ, una carum 
major est. Sit major, si possibile est, ΒΓ ipsa 
EZ, et ponalur ipst EZ axqualis BO, ct jun- 
gatur ΔΘ. 

Et quoniam aqualis est BO quidem ipsi EZ, 
AB vero ipsi SE, due ulique AB, BO duabus 
AE, EZ zquales suut, utraque utrique, et an-~ 


gulos xquales continent: basis igitur AO basi AZ 


égal ἃ langle pra ; donc langle Bru est égal ἃ Vangie Bra, le plus petit au plus 
grand , ce qui est impossible ; donc 105 cotés AB, ΔῈ ne sent pas inégaux ; donc 
ils sont égaux- Mais ΒΓ est égal ἃ Ez; donc les deux cotes 4B, ΒΓ sont égaux 
aux deux cotés ΔῈ, EZ, chacun ἃ chacun; mais J'angle abr est egal a langle ΔῈΖ; 
donc la base ar est égale a Ja base ΔΖ (4), et langle restant Bar est égal a langle 
restant ἘΔΖ. 

Mais de plus, que les cétés opposés aux angles égaux soient égaus , le coté 
AB égal au οὐτέ AE; je dis que les cétés restants seront csaux aux colés restauls , 
le cété ar égal au cote 4z, et le coté Br égal au οὐϊέ EZ, ct que Vangie restant BAT 
est égal ἃ angle restant ΕΔΖ. 

Car si le coté Br n'est pas égal au cété EZ, Jun d’enx est plus grand que l'autre ; 
que ΒΓ soit plus grand que Ez, si! est possible; faisons ΒΘ égal a Ez (5), et joi- 
Snons ΔΘ. 

Puisque ΒΘ est ¢gal ἃ Ez, et AB Ggal ἃ AE, les deux cdtés AB, BO sont égaux anx 
deux cétés ΔῈ, EZ, chacun ἃ chacun; mais ces cot's comprennent des angles 
égaux ; donc Ja base ΑΘ est égsle ἃ la base az (4)3 le triangle abo est égal au 
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πὰ ‘ 7 δ ~ ΄ we 

ἐστὶ. παὶ τὸ ABO τρίγωνον τῷ ΔῈΖ τριγώνῳ ἐσὸν 

5 : ι , τ a 

ἐστὶ. καὶ αἱ λοίπταὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γ ταις 

" » eos’ ow A 8 

tran ἐσοιται jue ὡς αἱ ἴσαι πλευραι ὑποτείνουσιν" 

ἄν. aw 3 x € © iy ~ ς ι 

ion apa ἐστίν ἢ" ὕπο BOA γωνιὰ cn ὑπὸ ΕΖΔ. 
a he ey τ τὸν τὰ ΤῊΝ ᾿ 12? No” m © 

Adda ἡ ὑπὸ EZA τῇ ὑπὸ BYA™ ἐστιν sone xan 

᾿ U nm © Ἅ > ‘ ᾿ . 

ὑπὸ LOA ἄρα τὴ υπὸ ΒΓᾺ ἐστιν son!’ pg ὥνου 
¥ ~ am Q Φ a 

én τοῦ ΑΘΓ ἡ ἐκτὸς γωνία n ὕπὸ BOA ita ἔστι 


Es nes πὶ BI 
τὰ εὐτὸς καὶ απεραύτέον TH ὑπὸ BIA, ὑπερ 
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sequalis est, οἱ tnangulum ΑΒΘ triangulo AEZ 
aquale est, et reliqai anguli rcliquis angulis 
aquales crunl, quos equalia latera subtendunt 3 
wqualis isitur cst BOA angulus ipsi ΕΖΔ. Sed 
EZA ipsi Bra est wqualis; el BOA igitur ipsi Bra 
est equalis; trianouli igitur A@YT exterior an- 
gulus BOA ccqualis estinteriori ct opposite BPA, 


quod est iupossibile. Non igitur lnsequalis est 


A 


B OF £ 7 


ἘΝ , ᾽ ΨΜ w ᾿ e ~ 
ἀδύνατον, Οὐκ ape ατισὸς εὔτῖν a ΒΓ τῇ EZ, 
“»- nigh ἂν ᾿ 5 
ton apa, Eors de καὶ ἡ AB τῇ AE ἰσηο" δύο δὴ αἱ 
Oe ” . oe ͵ 
AB, BY duct ταῖς AE, EZ ἴσαι εἰσὶν. ἑκατέρα 
e ΄ i O » ’ e F 
EXATEPA, καὶ DMNILE ἔσοῖς TepleyouTE βάσις ἄρα 
- ’ ΩΝ wv 3 ἈΝ Ἂ sy f 
ἡ AD Cages Ta AZ 7a ests, xs τὸ ΑΒΓ rpig@roy 
~ , w Ἄς are f κι A 
τῷ LEZ τριγώνῳ 17074 καὶ AciTH '* γώνιία ἢ ὑπτὸ 
ἘΝ Ε ἌΣ ΤῊΝ ΤΈΣ τε ἢ 
BAY τῇ λοιτῃ γώνιες TH um ἘΔΖ sou’. Ἐὰν apa 


᾿ vies 
duc, καὶ τὰ ἑξῆς, 


BF ipst EZ; wqualis izitur. Est autem ct ΑΒ ipsi 
AE wqualis; due igitur AB, ΒΓ duabus AE, 
EZ aquales sunt, ulraque ulrique , el angulos 
wquales continent ; basis igitur AP basi AZ 
wqualis est, cl triangulum ΑΒΓ triangulo AEZ 
aquale, et reliquus angulus BAF reliquo angulo 


EAZ wxqualts. Si igitur duo, cle. 


triangle AEZ, et les angles restants, opposes aux cétés égaux, seront ¢gaux aux 
angles restants , chacun ἃ chacun ; done Faugle Boa est égal ἃ langle £z4 ; mais 
Vangle Eza est ¢gal alangle Bra; donc langle Bea est égal ἃ langle pra ; donc 
Tangle extérieur 504 du triangle ΑΘΓ est égal ἃ l’angle intérieur et oppose Bra; ce 
qui est impossible (16) ; donc les cétés Br, Ez ne sont pas inégaux ; douc ils sont 
égaux. Mais le cote ΑΒ est égal au cété AE; donc les deux cotés AB, ΒΓ sont égaux 
aux deux cotés AE, EZ, chacun a chacun ; mais ces cétés comprennent des angles 
€gaux ; donc la base ‘ar est égale a Ja base 4z (4); le triangle ΑΒΓ cst égal au 
triangle ΔΕΖ, et langle restant Bar ¢gal ἃ Vangie restant ΕΔ2. Douc , etc. 
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MPOTAZIS xf. 


Ἐὰν εἰς duo εὐθείας εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὰς 
ἐναλλὼξ γωνίας ἴσας ἀλλήλαις ποιῇ 5 παράλ- 
ληλοι ἔσονται ἀλλήλαις αἱ εὐθεῖαι. 

Εἰς ,ἀρ δύο εὐθείας τὰς AB, ΓΔ εὐθεῖα ἐμ- 
πίπτουσα ἣ EZ, Tac ἐναλλὰξ γωνίας “ἐς ὑπὸ 
AEZ, EZA ἴσας ἀλλήλαις ποιείτω" λέγω ὅτι 


παράλληλός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ" 


PROPOSITIO ΧΧΥΊΙ. 


Si in duas rectas recta incidens allernos an- 
gulos axquales inter se faciat, parallel erunt 
iuler se rect. 

In duas enim rectas AB, TA recta incidens 
EZ, alteruos angules AEZ, ΕΖΔ aquales iter se 


faciat; dico parallelam esse AB ipsi ΓΔ, 


7 V A} ’ 4 « 
Es yap pa, ex€aracueras αἱ AB, TA συμ- 
6 at i ig a A 
“πεσοῦνται. ἤτοι ἐπὶ τὰ BA μέρη» # ἐπὶ τὰ AT. 
ἂν ἣν ͵ %, ‘ 
Ἐκ(εβλύήσθωσαν. καὶ συμπεπτέτωσαν ἐπὶ τὰ BA 
τ \ εν 
μερη κατὰ τὸ He 
’ \ τ“ ε«» 4 ΓΑ 
Ὑριγῶνου δὴ τοῦ EHZ ἡ ἐκτὸς γωνία ἡ ὑπὸ 
ww ὩΣ ‘ ~ 3 x x ᾽ ul ~ Lg μὲ 
AEZ σὴ ἐστι τὴ ἐντὸς καὶ αὐτεναντεον τῇ UTTO 
2 “ ᾽ εν 3 Δ’ By e 
ΕΖΗ". ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα αἱ AB, 


> ΄ ~ Ἀ ‘ 
TA exGaraAoueras συμπεσοῦνται ἐπὶ ta ΒΔ 


PROPOSITION 


Si cnim non, productic AB, TA, conyenicnt 
vel ad BA partes, vel ad AT; producantur, οἱ 


conyeniant ad BA partes in H. 


Triamguli igitur EHZ esterior angulus AEZ 
wqualis est interiori cl opposite EZH, quod est 
impossibile; non igitur AB, FA producta: con- 


venicnt ad BA partes. Sintiliter autem osicn- 


ΧΧΥΊΤΙ. 


Si une droite tombant sur deux droitcs fuit les angles alternes egaux cntreux, 


ces deux droites seront paralleles. 


Que la droite EZ tombant sur les deux droites 4B, TA fassc Ies angles alternes 
ΔΕΖ, EZA égaux euur’eux ; fe dis gue la droite AB esl parallcle a la droite ra. 

Car si elle ne Ini est pas parallele, les droites aB, ΓᾺ étant prolongécs se 
rencontreront, ou du coté BA, ou du coté ar. Qu’elics soient prolongées, ct qu'elles 
86 rencontrent du coté BA, an point He 

L'angle extéricur ΔΕΖ du triangle EHz est égal ἃ Fangle intéricur et opposé 
ΕΖΗ, Ce qui cst impossible (16); donc les droites ΑΒ, ΓΔ prolongeées du coté ΒΔ 


he 86 rencoutreront point. On démontrera de Ja méme manicre qu’elles ne se ren- 
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ppu. Ὁμοίως δὰ δειχθήσεται, ὅτι oud: eri τὰ 
AT* αἱ δὲ ἐπὶ μηδέτερα τὰ μέρη συμπίπτουσαι, 
παραλληλοί εἰσι" παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ 


τῇ Τὰς Ear ἄρα εἰς δύο, καὶ τὰ εξῆς. 
ΠΡΟΤΆΣΞΣΙΞ xn, 


‘ 9 ᾿ τῷ ? > tay ? , ‘ 
Ext εἰς dus euSziog εὐθεῖα ἐμτιπτουτ Tuy 
ΕΣ . ~~ 3 \ x 3 ᾿ . 
ἐκτὸς ZoViay τὴ SITS παὶ ATEasTior Κ͵Ὶ 
Ἂ, 3 κ , 3: “ a \ , 
το αὐτῶ μερὴ bony TON, ἡ τας εἰτες καὶ 
ἥν 7 . ΄ " » = he -- ΄ 
τα αὐτὰ μερὴ Suri ὀρθαὶς ives Tota " πορα).- 
ee Aeris 
ληλοι ἔσουται ἀ)λήλαις ab εὐπδεῖαι. 
* Ἢ ᾿ ? a ? ΕΣ 
Ετξ γὰρ dus εὐδείας τας AB, TA 20 4ele eu 
. ν᾿ ‘ > ᾿ Ξ - \ 
“ιπτουτὰ ἢ EL tas «κτος perszy τὴν ὑπὸ EHB 


ae . 4 Rare a τοις 
TH STIG καὶ αἰτενα Τοῦ Jorila τῇ UTS HOA 
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detur neque ad AT; que autem in neutras 
partes conveniunt , parallel sunt ; parallela 


igitur est ABipsi FA. Si igitur in duas, etc. 


PROPOSITIO XXVUL 


Si in duas rectas recta incidens extcriorem an- 
gulum interior ct opposito et ad easdem partes 
τα πα πὶ faciat, vel interiores et ad casdem partes 
duobus rectis aquales faciat; parallele crunt 
inter se rect. 

In duas enim reectas AB, TA recta incidens 
EZ exteriorem angulum ἘΠῚ interior et oppe- 


silo, angulo HOA axqualem faciat, vel inte- 


A u/ B 


7 9 
Ζ 
“ ᾿ a AY ᾿ ᾿ sors ‘ 2 
ἐτὴν πειεῖτῶ. Ἡ TAC ETI Kb ETI 12 Τα 
δος" 


μΞ:5 τὰς ὑπὸ ΒΗΘ. HOA δυσὶν ἐξβϑαὶς i 


riores ct ad casdem partes ipsoe BHO, HOA 
duobus rectis equales; dico parallelam esse AB 
ipsi Td. 


λέγω ὅτι Taper? nase ἔστιν ἢ AB τῇ ΓΔ, 
contrerout pas non plus du coté ΑΓ ; mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun 
coté sont paralleles (def. 55}; donc la droite ab est parallele a la droite Ta. 


Donc, ete. 


PROPOSITION XXVIII. 


Si une droite tombant sur deux droitcs fait langle extérieur égal a Vangle 
intcrieur, Oppose, et placé du méime core, ou bien si elle fait les angles iutérieurs 
et placés du méme coté égaux a deux droits, ces deux droites seront parallcles. 

Que la droite EZ tombant sur les droiies AB, TA fasse Yangle extéricur EHB 
égal ἃ Vaugle intéricur Hoa, oppose, et placé du méme coté, ou bien Jes angles 
BHO, ΗΘΔ intérieurs, et placés du méme coté, ¢gaux ἃ deux droits; je dis que la 
droite AB est parallele ἃ Ja droite Ta. 
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Ἐπεὶ γὰρ isa ἐστὶν 4 ὑπὸ EHB τὴ ὑπὸ HOA, 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ EHB τῇ ὑπὸ AHO ἐστὶν ion, καὶ ” 
πὸ AHO ἄρα τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἐστὶν isnt vat εἰσιν 
καλλάξ- παράλληλος ἄρα ἐστὶ: ἡ ΔΒ τῇ ΓΔ. 

Πέλιν, ξπεὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΘ. HOA δυσὶν ὀρθαῖς 


" \ ΕΥ̓ δ. Ν © Ν ᾿ 
ἔσαι εἰσὶν. εἰσὲ δὲ καὶ oi ὑπὸ AHO, ΒΗΘ δυσὶν 


ὀρθαῖς σαι" αἱ ἄρα ὑπὸ AHO, EHO Taig ὑπὸ 
BHO, HOA ἔσαι εἰσί. Keir ἀφῃρήσθω ἡ ὑπὸ 
ΒΗΘ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AHO λοιπῇ τῇ ὑπὸ HOA 
ἐστὶν ἴση" ταὶ εἰσιν ἐτα)λέξ» παράλληλος ἄρα 
ἐστὲ ἡ ΔΒ τῇ TA. Εὰν ἄρα εἰς δυο. καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΥΆΑΣΙΣ 2. 


" Ἂν ᾿ > Ls hd 
Η εἰς τας περαλληλους εὐθείας εὐθεῖα ἐμτί-- 
΄ 2 \s wv , 
σπτουτα τὰς τε «ταλλα ,νίας σας ἀλλήλαις 
Ὁ Ἂν Ἂ >? " -ν» Ν . . 
ποιεῖ. καὶ THY ἐκτὸς TH ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον. 
De ὐγῖδος ἐν ‘ cl ΄ . τ: * y 5 x \ 
και ETE TL αὐτὰ pep ἐσὴν ᾽γ καὶ TAS ἐντος Has 
3 ἢ ‘ τὰ ἐς , bs 2 -“ od 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυτιν ὀρθαῖς Prog. 


Εἰς γὰρ παραλλήλους εὐθείας τὰς ΔΒ ΤᾺ 
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Quoviam enun xqualis est EHB ipsi HOA, 
sed EHB ipsi ΑΗΘ cst xqualis, οἱ AHO igitur 
ipsi ΗΘΔ est wqualis ; et sunt alterni ; parallela 
igitur est AB ipsi ΓΔ. 

Rursus , quoniam anguli BHO , ΗΘΔ duobus 
reclis equales sunt, sunt autem anguliAH©, BHO 
duobus rectis equales ; ergo ΑΗΘ, BHO ipsis 
ΒΗΘ, HOA equeles sunt. Communis aufcratur 
BHO ; rcliquus igituar AHO reliquo HOA est 
aqualis ; et sunt alterni; parallela igitur cst AB 


ipsi ΓΔ. Si igitur in duas , etc. 
PROPOSITIO XXIX. 


In parallelas rectas recta incidens, et alternos 
angulos zquales inter se facit, et extcriorem inte- 
riori et opposito et ad casdem partes rqualem , 
elinteriores et ad easdem partes duobus rectis 
xquales. 

In paralleias enim rectas AB, TA recta incidat 
EZ, dico camaltcruos angulos AHO, ΗΘΔ aquales 


ως ie cue ee ; : 
εὐθεῖα ἐμπιπτέτω ἃ EL* λέγω crs τάς Te 


Car puisque πο] 6. ἘΠῚ est ¢gal ἃ Vangle Hos, et que langle EHB cst écal ἃ 
Vangle ΑΗΘ (15), langle aHo est ἐμαὶ ἃ langle HOA; mais ccs angles sont alterucs ; 
done la droite AB est parallcle a Ja droite TA (27). 

De plus, puisque les angles BHO , HOA sont éganx ἃ deux droits, et que les 
angles AH©, BHO sont aussi égaux ἃ deux droits (15), les angles AHO, BHO seront 
égaux aux angles BOH, ΗΘΔ. Rewanchous langle commun BHO ; Tangle restant AHO 
sera égal ἃ angle restant Hoa; mais ces deux angles scut alierues ; dunc la croite 
AB est paralléle ἃ Ja droite rs. (27). Donc, etc. 


PROPOSITION XXIX. 


Une droite qui tombe sur deux droites paralleles, fait les angles alternes égaux 
entreux, langle extéricur, égal ἃ Vangle intérieur oppose ct placé du méme 
coté, ct les angles intéricurs placés du meme cété, égaux ἃ deux droits. 

Que Ia droite EZ tombe sur les droites paralleles aB, TA; je dis que cette droite 
fait les angles alternes AHO, HOA égaux entr’eux , Vangle extcéricur EHB, θα! a 


7 


le 

20 
; sey : 

ἐναλλαξ νας Tag ὑπὸ AHO, HOA «σας 
σοιεῆς καὶ TAY ἐκτὸς 2ωλίαν τὴν ὑπὸ EHB τὴ 
\ 2 f x 2 Ν & ? 4 ’ . 
ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον καὶ ETE τὰ αὐτὰ μέρη 
~ ff " ” ἊΝ A > ‘ yx oF \ 

τη ὑπὸ HOA sony, καὶ τὰς εὐτὺς καὶ ETE TA 


ἀντὰ μέρη τὰς ὑπὸ BHO, ΗΘΔ δυσὶν ὀρθαῖς ἴτας. 


᾿ ᾿ 


Ἐπ αν ἈΝ “εν Ae felts 

Es pap arigcg ἐστιν ἢ ue AHO τῇ ὑπο HOA, 

5: ἢ po ὄ το 

μια αὐτῶν μείζων err, Ἑστω μείξων a ὑπὸ 

Ξ ee ᾿ πον 

AHO Tie ὑπὸ HOA. Kosa προσκείσθω 3 τὸ 
€ w © ¥ ~ « % 

ΒΗΘ’ as apa υπὸ AHO, BHO των υπὸ BHO, 

: = ἐς 
HOS μείζονές εἰσιν. Αλλα αἱ ὑπὸ ΑΗΘ, BHO 
~ ie Uy La 3 

δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰτίν" αἱ ἀρὰ ὑπὸ BHO, 

᾿ 6 , , « Δ * 2 

HOS δύο ὀρθῶν ἐλάσσονες εἶτιν. Αἱ δὲ ἀπ 
© a ~ ? cA a 

ἐλασσόνων ἢ δύο ἐρθῶν ἐκξαλλόμεναι εἰς απειρον 

ore > τ : 

συμπιπτουτιν" αἱ ἄρα ΑΒ. ΓᾺ ἐκξζαλλύμεναι is 

wv ~ 2 a ae A 

ἄπειρον συμπισουνται" CU Cup TITTCUTE Ce, διὰ 

΄ ν « “- > a» 
πὸ παραλλήλους ἀυτας ὑποκεῖσθαι" οὐκ ape 


Pee ΠΡ. Ἐς σον eee 
acces cori nuws AHO Ta u7T6 HOA ion ape. 
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facere , et exteriorem angulum EHB iuteriori et 
opposito ct ad easdem partes HOA aqualerm , 
elinteriores ad easdem partes ΒΗΘ, HOA duobus 


reclis xquales. 


Si enim inwqualis est AH© ipsi HOA, unus 
corum major est; sil major AHO ipso HOA. Com- 
munis addatur BHO; ergo AHO, BHO ipsis BHO, 
ΗΘΔ majores sunt. Sed AHO, BHO duobus 
recuis aquales sunt; cligitur BHO , HOA duobus 
reclis nnnores sunt. Rectze autem a minoribus 
quam duobus rectis product in infinitum con- 
currunt. Ipszx igitur AB, PA product in infi- 
nilum concurrent; non autem concurrunt, quia 
parallela ponuntur; non igitur inequalis est AHO 


ips1 HOA; zualis igitur. 


Vangle Hos intérieur opposé et placé du méme εὐϊό, et les angles BHO, ΗΘΔ 
intérieurs et placés du méme cote, égaux ἃ deux droits. 


Car si angle Avo n'est pas égal ἃ langle Hos, l'un d’eux est plus grand. Que 
langle ΑΗΘ suit plus grand que Hes. Ajoutons langle cominun BHO, les angles 
AH®, ΒΗΘ scront plus grands que les angles BHO, ΗΘΔ; mais les angles AHO, BHO 
sont ¢égaux a deux droits (15); done les angles BHO, HOA sont moindres que 
deux droits. Mais si deux droites sont prolongées ἃ Vinfini du cété οὐ les 
angles intcricurs sont plus petits que deux droits, ces drcites se rencontrent 
(dem. 5); donc Jes droites ΔΒ, ra prolongées a Vinfini se rencontreront. Mais 
elles ne se rencontreront pas, puisqu’elles sont parallcles; douc les angles AHO, 
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Αλλὰ ἡ ὑπὸ ΑΗΘ τῇ ὑπὸ ἘΠ ἐστὶν isa 
καὶ ἡ ὕπο EHB ἄρα τὴ ὑπὸ HOA ἐστὶν ion. 

Κοινὴ προσκείσθω ἢ ὑπὸ ΒΗΘ’ αἱ ἄρα ὑπὸ 
EHB, ΒΗΘ ταῖς ὑπὸ ΒΗΘ. HOA ἔσα, εἰσίν, 
Αλλὰ αἱ ὑπὸ EHB, ΒΗΘ δυσὶν ὀρθειῖς ἴσαι εἰσί" 
καὶ αἱ ὑπο BHO, HOA apa δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι 


εἰσίν. Η ἄρα εἰς τὰς παραλλήλους, καὶ Te ἑξῆς. 
MPOTAXIZ 24. 


Ai τὴ αὐτὴ εὐθείᾳ παμελληλοι καὶ ἀλλήλαις 
εἰσὶ παράλληλοι. 

Ἔστω ἑκατέρα τῶν AB, ΓΔ τῇ ΕΖ παρέλ- 
ληλος" λέγω ὅτι καὶ ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ ἐστὶ wapaa- 
AnAcg. 


μ᾿ xX . 2 J ? ~ © 3 
Ἐμπιπτετὼ pap tig αὐτὰς εὐθεῖα ἢ HK. 


I E 


, x . ΄ 2 7 A 
Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους εὐθείας Tag AB, 
See, ὦ plee © ΞΕ ce 4 
EZ εὐθεῖα ἐμπέπτωκεν a HK, son apa ἢ υττὸ 


ΑΗΘ τῇ ὑπὸ ΗΘΖ. Πάλιν. ἐπεὶ εἰς τὰς ' παρ- 


Sed AHO ips EHB est aequalis; et EHB igitur 
ipsi HOA est cequalis. 

Communis addatur ΒΗΘ; ergo EHB, BHO 
ipsis ΒΗΘ, HOA xquales sunt. Sed ΓΗΒ, BHO 
duobus rectis xquales sunt ; ct BHO, HOA 
isitur duobus rectis xquales sunt. Ergo in 


parallelas , ete. 


PROPOSITIO XXX. 


Que cidem recte parallele sunt, ctinter se 
sunt parallel. 


Sit ulraque ipsarum AB, ΓΔ ipsi EZ paral- 
lela; dico ct AB ipsi FA esse parallelam. 


Incidat ecuim in ipsas recta HK. 


Ls! B 
ΒΘ Zz 
a 


Et quoniam in parallelas rectas AB, EZ recta 
incidit HK , xqualis est ΑΗΘ ipsi HOZ, Rursus 


quomiam in parallclas rectas EZ, ΓΔ recta in- 


ΗΘΔ πὸ sont point incgaux ; donc ils sont égaux. Mais langle ane est égal a 
Vangle EHB (15); donc l’angle EHB est égal ἃ langle He. 
Ajoutons Vangle commun ΒΗΘ, Tes angles EHB, BHO seront égaux aux angles 


ΒΗΘ, HOA; mais les angles EHB, BHO sont ¢gaux a deux droits (15) ; donc les 


angles ΒΗ͂Θ, ΗΘΔ sont égaux a deux droits. Donc, etc. 


PROPOSITION XXX. 


Les droites paralleles ἃ une méme droiic sont paralleles entr’elles. 
Que chacune des droites ΔΒ, ΓᾺ soit parallele ἃ ΕΖ ; je dis que AB est paralléleare. 
Que la droite HK tombe sur les droites ΑΒ, ra. 
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αλλήλουεϊ εὐθείος τὰς EZ, TA εὐθεῖα tun 
απἰπττῶπεν ἡ HK, ion ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΗΘΖ τῇ ὑπὸ 
HKA. Ἐδεέχθη δὲ καὶ ἢ ὑπὸ AHK τὴ ὑπὸ HOZ 
ion, Καὶ ἡ ὑπὸ AHK ἄρα τῇ ὑπὸ HKA ἐστὶν ἐση" καὶ 
εἰσιν ἐναλλάξ, Παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ. 


" - ? -“- 5) ,ὔ ns Ἀν fad 
Αἱ ago τῇ αὑτὴ εὐθείᾳ". παὶ τὰ ἑξῆς. 
ἢ 
ΠΡΌΤΑΣΙΣ λας: 


Διὰ τοῦ Sober tes σημείου". τῇ δοθε σῃ εὐθείᾳ 
παράλληλον εὐθεῖαν ἡραμιυῆν ἀη αη τυ. 

Ἑστὼω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον τὸ Agu δὲ 
δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ἘΓ’ δεὶ da, διὰ τοῦ σημείου, 
τὴ ΒΓ εὐθείᾳ παράλληλον εὐθεῖαν. γραμμὴν 


» Α 
αγαγεῖνς 


cidit HK , xqualis est HOZ ipsi HKA. Ostensus 
esl autem cl AHK ipsi ΗΘΖ wqualis ; AHK igitur 
ipsi HKA est wqualis; et sunt allerni. Paral- 
Icla igitur est AB ipsi ΓΔ, Que igitur cidem 
rect, etc. 


PROPOSITIO XANXI. 


Per dsium punctam , date recte parallclam 
reciain lincam ducere. 

Sit quidem datum punctum A, data yero 
recla ΒΓ ; oportet igitur , per A punctuin, ipsi 


Br recix parallelam rectam lineam ducere. 


is] 


a 


Εἰλήφθω ἐπὶ τῆς ΒΓ τυχὸν σημεῖον τὸ Δ, 


Ἂς - ἊΝ * ~ 
καὶ ἐπεζεύχθω HAA καὶ συνεστάτω πρὸς TH AA 


Sumatur in ΒΓ quodhbet punctum 4, οἱ jun- 


galur AA ; ct constiluatur ad AA rectam , ect ad 


Puisque Ja droite HK tombe sur Jes droites paralleles AB, EZ, angle AH© est 


égal ἃ langle ΗΘΖ (27). De plus, puisque la droite HK tombe sur les droites paral- 
leles Ez, 73, V'angle ΗΘΖ est égal a Vangie HK (28). Mais on a démontreé que angle 
AHK est ¢gal a lungle Hoz ; donc Vangle AHK est ὅσα! ἃ angle HkA ; mais ces 
angles sont alternes; donc AB est parallele ἃ ra (29). Donc, etc. 


PROPOSITION XXXI. 


Par un point donne, condiire une ligne droite parallcle a une droite donnée. 
Soit A le point donne, et Br Ja droite donnée ; il faut par le point A conduire 
une ligne droite parallele ἃ Ja droite ΒΓ. : 


Prenons sur Ja droite ΒΓ un point quelconque 4, ct joignons ΑΔ; construisons 
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εὐθείᾳ, 9 καὶ TH πρὸς αὐτῇ σημείῳ THA, TH 
ὑπὸ AAT γωνίᾳ ton ἡ ὑπὸ AAE* καὶ ἐκξεδλήσθω 
ἐπὶ εὐθείας τῆς EA εὐθ:ῖα ἡ ΑΖ. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς δύο εὐθείας τὰς BY, EZ εὐθεῖα 
ἐμπίπτουσα" ἡ ΑΔ τὰς ἐναλλὰξ qowles τὰς ὑπὸ 
EAA , AAT ἴσεις ἀλλη aig πεποίηπε, πταρεέλληλος 
ἄραι ἐστὶν ἡ EZ τῇ BY. 

Διὰ τοῦ δοθέντος ἄρα σημείου τοῦ Α΄. τῇ δὸ- 
βείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΒΓ παράλληλος εὐθεῖα γραμμὴ 


nutes ἡ EAL: ὅπερ ἔδει πποιῆσσι. 
ΠΡΟΤΑΞῚΙΣ λβ΄. 


ι eas a 
Παντὸς τριγώνου μιᾶς τῶν πλευρῶν προσε:- 
͵ © > ι ͵ ᾿ no ᾿ N 
(ληθείσης , ἡ ἐκτὸς γωνία δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ 
i! 7 3, ? ᾿ ἣν εν 4 Ὁ , 
ἀπεναντίον ἰσὴ ἐστί" καὶ αἱ ξ:τὸς TOU τριγώνου 


- ΄ Co er τ᾿ ἣν sor 
τρεῖς pores duc epuars σας εἰσ! 


τος 


Ἐστω τρί ὠνὸν τὸ ΑΒΓ, καὶ προσεκξεξλήσθω 


Ψ ~ Τὰ * «ε 3 x 4 # i 
αὐτοῦ μία πλεῦρα a ΒΓ ἐπὶ τὸ At λεδὼ os 


Α 


Ἧ 
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punciuin in ca A, angulo AAP equalis angulus 


AAE, εἰ producaturin directuim ipsi EA recta AZ. 


Et quouiim im duas rectas BY, EZ recta in- 
cidcus AA alteruos angulos EAA, AAT xquales 
inter se facit, parallela est EZ ipsi BY. 


Per datum igitur punctum A , data recta ΒΓ 
parallela recta lea ducta est EAZ. Quod opor- 
tebat facerc. 


PROPOSITIO XXXIL 


Omnis trianguli uno latere producto , ex- 
terior angulus duubus intertoribus ct oppositis 
wqualis est; cl interiores tianguli tres anguli 


ducbus reclis aquales sunt, 


E 


4 


Sit triangulus ABI, ct producatur ipsius 


unum latus BF in Δ ; dico exleriorem angulum 


sur Ja droite AA, et au point A de cette droite, langle 44k égal ἃ Vangle aar (25), 
ct prolongeons la droite ΑΖ dans la direction de Ea. 

Puisque la droite 44, tombant sur Jes deux droites Br, EZ, fait les angles 
alternes EAS, Adar égaux entr’enx, Ja droite EZ est paralléle ἃ droite Br (27). 


Donc la ligne droite ἘΑΖ a été menée, par Ie peint douné A, parallcle ἃ la droite 


donnée ΒΓ; ce qu il fallait faire. 


PROPOSITION XXXII. 


Ayant prolongé un cété d’un wiangle quelconque, Vangle extéricur est égal 
aux deux angles intéricurs et opposés; ct les ois angles intérieurs du triangle 


sont ¢gaux a deux droits. 


Soit le triangle ΑΒΓ; ct prolongeons Je εὐ Br en A; je dis que langle exic- 
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\ “ει τ, 3 . 

ἡ ἐπτὸς λα ἡ ὑπὸ ATA ,7ὴ ἔστι ταῖς dust 
χὰ, Ἢ \ » ’ ~ e δ 

ταῖς eyTO παὶ ἀπεναντίον Fase ὑπὸ TAB, ΑΒΓ’ 
. a) n- ῃ ~ 

καὶ σὲ ἐντὸς τοῦ τριγώνου τρεῖς sorta, αἱ 
᾿ a δι" ͵ 

ὑπὸ ΔΒΓ, BrA, ΓᾺΡ δυσὶν ὀρθαῖς box εἰσιν. 

\ eos ἢ ~ ree 

ἤχθω; 2p . διὰ TOUT onpzicy, τῇ AB cuscee 


A ἢ ao 
παιταλληλος ἢ TE. 


Β 


ἜΜ : aes : 
Καὶ ἐπεὶ ταρπλληλός ἐστὰν ἃ AB τῇ TE, καὶ 
τ 


" . e εν ΠῚ ‘ 
εἰς αὐτοῖς ἐμ τιεττοκεν ἡ ΑΓ. αἱ Ξξραλλὰξ Qeoreas 
ε Ἧ vw i td , 
ai ὑπὸ BAT, ATE ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί, Πάλιν. 
i τ; ε τ A 4S 
ἐπεὶ παραλληλος ἐστν n AB tn TE, καὶ εἰς 
. 4 2 ΄ 3 - © εν ν. ͵ 
αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖ ἡ BAt  ἐπτὸς puviea 
eo See ane : a 
ἡ ὑπο EDA ion στι Ta τὐτῦς Ἐπὶ απτεναντιίον Τὴ 
εν Ap x ce ‘ a © \ 
ὑπὸ ΑΒΓ" Εδείχθη z vag ἡ ὑπὸ ATE τὴ ὐπὸ BAT 
4. a af © e %, > A 2 a > > % 
ign? CA αρὰ ἡ. ὑπὸ ATA εἐχτὸς Gaver σὴ ἐστι 
a o ? ‘ a ? , -“ . ι 
dust Taig εὐτὸς καὶ αἀπτεναιτιον ταις ὑτὸ BAT, 
ΑΒΓ. 
, eer « aw εν 
Kora προτκείσϑω nu ὑτὸ ΑΓΒ’ ab eca ὑπὸ 


ΑΓΔ. ΑΓΒ τρισὶ ταῖς ὑπὸ ALT, ΒΓΑ, ΓΑΒ σαι 


ACA wqualem esse duobus interioribus οἱ op- 
posilis PAB, ALI, et intcriorcs trianguli tres 
angulos ABC, BCA, TAB duabus rectis equales 
esse. 

Ducatur cnim . per F puncium, ipst AB recta 


paraltela TE. 


Tr 4 


Et quoniam parallela cst AB ipsi TE, et in 
ipsas meidit AP, atternt anguli ΒΑΓ, ATE 
wzquales inter se sunt. Rursus , quoniam paral- 
Jela cst AB ipsi TE, ct in ipsas ineidit recta BA, 
exterior angulus EPA wqualis est interiori ct 
opposito ΑΒΓ. Ostensns autem est et ATE ipsi 
BAT wqualis ; totus igitur ATA exterior angulus 
wquahs esL duobus inleriovibus et opposilis BAT , 
ABr. 


Communis addatur APB; crgo ATA, ΑΓΒ 
tribus ΑΒΓ, ΒΓΑ, PAB xquales sunt. Sed ATA, 


ricur ΑΓΔ est égel aux angles intéricurs et opposts TAB, ΑΒΓ; ct que les trois 


angles inigricurs ΑΒΓ, BrA, ΓᾺΒ sont égaux ἃ deux droits. 


Mecions, par le point r, Ja droite rE parallele ἃ 4B (31). 


Puisque AB est paralléle ἃ TE, et que ar tombe sur ces droites, les angles 
alternes BAT, ATE sont égaux enw’eux (πη. De plus, puisque la droite AB est 
paralléle a la droite rE, et que Ja droite BA torabe sur ces droites, Pangle exté- 
ricur Era est égal ἃ angle intérieur ct opposé abr. Mais on a démontré que 
Vangle are est égal ἃ Fangle Bar; donc langle extérieur ara est égal aux deus 
angles intericurs et opposcs ΒΔΓ, ABI. 


Ajoutons Vangle commun ΑΓΒ; les angles ara, ΑΓΒ seront égaux aux trois 
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me A we  ὡςνςν 
εἰσίν. AAN αἱ ὑπὸ ATA, ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἵσαι 
τὸ ε w x 

εἰσί" καὶ αἱ ὑπὸ ΑΓΒ, TBA, ΓΑΒ ἄρα δινὶν 
~ " > ΑἹ » ΄ Me 
ὀρθαῖς ἴσαι εἰσί. Παντὸς ἄρα τριγώνου», καὶ 


ἢ ease ee 
τὰ εξῆς- 


4 A vis ἣν , ? ἣν 4 ΕἸ a 
Al τὰς 1525 τε παι παραλληλοῦς 27s TH αὐτῶ 
’ Β : ane Ὁ λων 
μερη ἐπιζευγνύουσαι εὐθεῖσι. καὶ αὐταὶ ταὶ 
᾿ , pe 
Te ues παράλληλοι ETE. 
: . ’ e 
Estwoay tour Te καὶ παράλληλοι αἱ ABTA, 
Ν > , 3 A 2 Ὺ a 3 A ΄ 
καὶ επιζοευγτυτῶσαν αὐτὰς ews TH αὐτῶ μερη 
Ξ - ἘΝ 
εὐθεῖαι αἱ ΑΓ. BAY λέγω ὅτι καὶ αἱ AT, BA 


: ᾿ a 5 
ἴσαι τε Bab παράλληλοι E6416 


Ἐπεζεύχϑω pap 3. ΒΓ. 
Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇΆὸ ΓΔ, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν ἡ BT, αἱ ἐναλλαξ γωνίδι 


ee. 3 ἄξιος Ὁ ΤΉΝ τ - 
as ucro ΑΒΓ. BIA ζῶν αλληλαις εἰσὶ. Καὶ τπτεῦ 


angles ABT, ΒΓΑ, ΓΑΒ. Mais les angles ara, 
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ATB duobus rectis equales sunt ; ct ΑΓΒ, TBA, 


PAB igitur duobus rectis zquales sunt. Omnis 


igitur trianguli, cle. 


PROPOSITIO XNAXIII. 


Que οἵ equales et parallelas ad casdem partes 
conjungunt recta , ct ipse axquales ct parallela 


sunt. 


Sint ct xquales et parallel2 AB, TA, ct con- 
jungant Ipsas ad casdem partes τες ar, BA; 


dico et ΑΓ, BA et aquales ct parallelas esse. 


Jungatur enim” BF. 
Et quoniam parallcla cst AB insi TA, ct in 
ipsas incidit Br, alterni anguli ΑΒΓ, ΒΓΔ 


squales inter sc sunt. Εἰ quoniam aqualis est AB 


ATE sont égaux ἃ deux droits (15) ; doxe 


les angles ATE, TBA, FAB sont égaux ἃ deux droits. Donc, etc. 


PROPOSITION 


XXXITII. 


Les droites qui joignent, des mémes cotés, des droites ¢gales ct parallcles, sont 


clles-mémes égales et paralleles. 


Soient AB, ra deux droites egales ct paralleles; que les droites ar, BA Jes jui- 
gnent des mémes cotés ; je dis que les droites ar, Ba sont égales ct parallcles. 


Joignons EF. 


Puisque AB est parallcle ἃ ra, et que ΒΓ tombe sur ces droites, Ics angles 
alternes ΑΒΓ, ΒΓΔ sont ¢gaux entr’cux (29). De plus, puisque ab est égale ara, ct gue 


lee - 
26 
e ~ 4 ‘ c ’ AY 
isn ἐστὶν ἡ AB τῇ TA, κοινὴ δὲ ἢ ΒΓ. duo δὰ 
- ᾧ δὲ \ ~ 35: . Ξ Ἂν 
as AB, BI, cues ταῖς Τὰ. BY ἐσῶι εἰσι" καὶ 
΄ .« τ \ Ὁ “- Ἅ A 5, = 
»ωνία ἡ ὑπὸ ABT γωνίᾳ τῇ ὕπο BIA ton ἐστίν', 
τὰ of € La ~ ? a » x 1 
Baows apa ἡ AT Bare τῇ BA ἐστιν» ton, ἘΠῚ 79 
- x ba Ἄν x ε 
ΑΒΓ τρί! ὠνον τῷ BPA τριγώγω ἐστὸν ἐστι 5 παι αἱ 
ιν ͵ δ : on Ἃ«ὦ 
λοιπαὶγωνίαι ταῖς ACET AIC γι ίαις ἔταιι LTS TIL, 


ε 1 © , oa es Le 
EXETER EHATECA, UP ας αἱ Mead πιλεύραὶ UTC 


I 


᾿ 
_ 


- 


τοιγουσιν" ἴση ὥρα ἡ ὑπο ATB γωνία τῇ ὑτὸ 
TBA. Κυὶ ἐπεὶ εἰς dus εὐδι ας τὰς ΑΓ: ΒΔ 
cuzin ἐμπίπτουτα a ΒΓ τὰς ἐιαλλὰξ γώτνιας 
τὰς ὑπὸ ΑΓΒ. ΓΒΔ sas ἀλλήλαις πετοίηπεν" 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ AD τῇ BA. Ἐδείχθη δὲ 


auTH καὶ ἴσῃ, Αἱ ἄρα τὰς ἴσας, καὶ τὰ vale 
NPOTASIZ Ad. 


"Ἢ ΠῚ ͵ : ὟΣ 
Τῶν apart nacy paper χωρέων ab agree 
τιον AEUPak TE καὶ ZW bes σας αλλήλαιῖς εἰσι. 


are ay: E 
καὶ ἡ διάμετρος αὐτὸ Sine τεέμυτις 
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ipsi PA, communis aulem ΒΓ; dua igitur AB, ΒΓ 
duabus FA, ΒΓ aquales sunt, ef angulus ΑΒΓ 
angulo ΒΓΔ zequalis. Basis igitur ΑΓ bast BA est 
axqualis , cl ABC trangulum BA triangulo 
aquale est; cl reliqui angel reliquis angulis 
wquales ernnt ulerque uiriqnue, quos aqualia 


latera subtendunt ; equalis est igitur ΑΓΒ an- 


A 
! 


/ 


Γ 


gulus ipsi ΓΕΔ. Ei quoniam in duas rectas AT, 
BA recta incidens BP, alternos angulos ΑΓΒ, 
ΓΒΔ axquales mter se facil, paralleia esl AP ipsi 
ΒΔ. Ostensa cst autern ipsi et equalis; que igiiur 


xquales , ete. 


PROPOSITIO XNATY. 


Psrallelograimmorum spatiorum et opposita 
latera et anguli wequaliainter se sunt, ct diameter 


ea bifariam secat. 


la droite ΒΓ est commmne, les deux droites AB, ΒΓ sont égales aux deux droites 
TA, ΒΓ; mais langle abr est égal ἃ langle Bra; done la base ar est égale ἃ Ja base 
BA, le triangle atr est ἐσ} au triangle Bra, et Jes angles restans, opposes 4 des 
cotés egaux, seront égaux , chacun ἃ chacun (4); donc langle ars est égal ἃ langle 
TEA. Mais Ja droite ΒΓ tombant sur les deux droites ar, ΒΔ fait Jes angles alterncs 
ΑΓΒ, TBA égaux entr’eux ; donc Ia droite ar est parallele ἃ Ja droite Ba (27)- 
Mais on a démontré qu'elle lui est égaic; donc, etc. 


PROPOSITION XXXIV. 


Les cétés ct les angles opposes des parallclogramines sont égaux entreux, ct 
Ja diagonale les partage en deux pastics égales. 
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Ἑστω “παρα λληλό} ράμμον χωρίονὶ τὸ ΑΓΔΒ, Sit parallelogrammum spalum ΑΓΔΒ, dia- 


διώμιπρος δὲ αὐτοῦ ἢ Bre λέγω ὅτι τοῦ ΑΥΔΒ πλοῖον autem ipsius BI ; ἀϊοο ATAB parallelo- 


παραλληλογράμμου οἱ ἀπειαντίον πλιυραί τε grammi opposita οἱ latera ct angulos zxqualia 


καὶ γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσὶ, παὶ ἡ ΒΓ διά- inter se esse, et BY diametrum illud bifanam 


μέτρος αὐτὸ δίχα τέμτει. secare. 
8 Α 
Sa 
_——————— 
a T 


Ἐπεὶ pop παράλληλός ἐστιν n ΑΒ τῇ ΤΑ. καὶ Quoniam enim parallela est ΑΒ ipsi TA, ct 


εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ BT, αἱ ἐναλλὰξ in ipsas incidit recta BY, alterni anguli ΑΒΓ, 
γωνίαι αἱ ὑπὸ ALY, ΒΓΔ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. ΒΓΔ, zquales inter se sunt. Rursus, quoniam 
Maas, ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἢ AT τῇ BA, parallela est ΑΓ ipsi BA, οἱ in rpsas incidil Br, 
= alternt anguli ΑΓΒ, ΓΒΔ sequales inter se sunt. 


. aby. ας. ε Ξ ᾿ 
καὶ εἰς αὐτας εἐμπτεττωκεν ἡ Br, αἱ εναλλαξ 
Duo igitur triangula sunt ΑΒΓ, ΒΓΔ, duos an- 


jevies ai ὑπὸ AYB, FBA tvas ἀλλήλαις εἰσί, 
gulos ΑΒΓ, ΒΓΑ duobus angulis ΒΓΔ, ΓΒΔ 


Δύο δὴ τρίγωνα ἐστι τὰ ABT, ΒΓΔ τὰς δὺο 
γωνίας τὰς ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΒΓΔ, —equales habentia, utrumque ulrique, ct unum 


TBA ἴσας ἔχοντα. ἑκατίραν ἱκατέρᾳ καὶ μίαν latus uni lateri xquale, quod est ad xquales 


- Ξ “. oo A A a ” - . “4 . oe Ἂ 
πλευραν3 Mid. πλευρᾷ bony, τὴν πρὸς ταῖς ἰσαῖς angulos » commune ulrique Br; ct reliqua igitur 
joriag, κοινὴν αὐτῶν τὴν ΒΓ" καὶ τὰς λοιπὸς —reliquis lateribus wxqualia habebunt, utrum«ue 


ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαῖς ἴσας ἐξει 4 ἑκατέραν ulriqne , et reliquum angulum reliquo angulo ; 


ὁκατέρᾳ. καὶ τὴν λοιπὴν γωνίαν τῇ λοιπῇ γωνίᾳ" zxquale igilur est AB quidem latus ipsi ΓΔ, 


Soit le parallélogramme arab, ct que ΒΓ soit sa diagonale ; je dis que les cétés 
et les angles opposés du parallélogramme arab sont égaux enu’eux, et que la 
diagonule Br Je partage en deux parties égales. 

Car puisque AB est parelléle ἃ Ta, ct que la droite ΒΓ tombe sur ces droites , 
les angles altcrnes ΑΒΓ, ΒΓΔ sont égaux cntr’eux (20). De plus, puisque Ar est 
paralléle ἃ ΒΔ, et que ΒΓ tombe sur ces drvites, les angles alternes ΑΓΒ, ΓΒΔ sout 
égaux enu’eux; donc Jes deux tiangles abr, Bra ont les deux angles Abr, BFA 
égaux aux deux angles Bra, TBA, chacun&chacun, et un colé égal ἃ un cote, savoir, 
Je cété commun ΒΓ, gui est adjacent aux angles égaux ; 115 auront donc les autres 
coétés égiux aux autres célés, chacun ἃ chacun (26), et langle restant égal a Vangle 
restant ; douc 16 cété AB est egal au cdté TA, le cété ar égal au οὐϊΈ BA, ct Vangie 


8 
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” ‘ Vos e op - 
ion ἄρα ἡ μὲν ΑΒ πλευρὰ THTA, ἡ δὲ ΑΓ τῇ BA, 
ae » a in ὦ «οὖν τῶ τ ὡς ἢ 
παὶ ork bon ἐστὶν" ἡ. ὑπὸ BAT χωνία τῇ ὑπὸ 
Ὡς > 37 3 5 e Ν Ἐς ͵ 
ΒΑΓ, Καὶ ἐπεὶ ton εττιν ἢ μὲν uve ABT γωϊα 
- . ἢ € A e A ™ nm \ [ἢ 
τῇ uss ΒΓΔ. ἡ ὃς ὑπὸ TBA τὴ ὑπὸ ΑΓΒ" can 
oo Cele τ ae an 88 > a , 
epa ἡ ὑπὸ ABA oAy τῇ ὑπὸ ATA «στιν τσὴ 1" 
> \ Neen - εν 5’ 
ἐδείχθη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ ΓΔΒ ἰση" 
Ὁ a7 es Ω ᾽ 
Toy apa παρολληλοηραμμὼν yeapior αἱ ἀπο 
τὺ ͵ x ͵ 2 ? ᾿ 
εναντίον πλευραὶ τὸ καὶ Yokes ἔσει! αλληλαις 
εἰσὶν. 


Ρ 


ΑΓ vero ipsi BA, οἱ adhuc aqualis est BAT 
angulus ipsi BOP. Et quoniam xqualis est quidem 
ΑΒΓ angulus ipsi BPA, ct ΓΒΔ ipsi APB; totus 
igitar ABA tou ATA est xqualis ; ostensus est 
aulem ct ΒΑΓ ipsi ΓΔΒ xqualis ; 


Ergo parallelogrammorum spatiorum oppo- 


sila etlatera ct auguli aqualia iter se sunt. 


A 


nell 


L 
a 
, ἽΝ # ve ? aN. ῃ 
Λέγω δὲ’ cts καὶ ἢ διάμετρος αὐτὰ dive 
Ἢ Ν ‘ ” > © - \ 
τέμτει, Ἐπεὶ pup son eotir Ἡ AB Ta TA, weir 
ΔῈ w \ © a 
dea Br, δύο da ai AB, BT δυσὶ ταῖς AY, ΓΒ 
” 5) ¢ ti « ᾿ xX f ee YY 
ἐσαι CITE y ἐπατερα ἐπατερεὶγ καὶ POV AUTO 
rf Ὡν Ἢ \ », ᾽ ͵ x , , . 
AED jorida τὴ ὑπὸ ΒΓΔ toa ἐστι" καὶ βασις apa 
΄ - “ > WG Ἢ ΤΕ 7 
AT Bases τὴ BA in ἐστι" καὶ To ΑΒΓ apa τρί- 
ne roy 
qevoy τῷ BAY τριγώνῳ ἐσοὺ ἐστίν. ᾿ 
a ͵ , : ᾿ 
Η ἀρὰ DY διάμετρος δίχα τέμνει τὸ ATAB 


παραλληλύγραμμοι, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Γ 


Dico ct diametrum ipsa bifariam  sccare. 
Quoviam cnim wqualis est AB ipsi TA, com- 
mutts autem BP, du igitur AB, ΒΓ duabus ΔΙ, 
ΓΒ wxquales sunt, utraque ulrique , ct angulus 
ΑΒΓ angulo ΒΓΔ wqualis est; ct basis igitur AT 
ipst BA equalis est; ct igitur triangylum ΔΒΓ 
triangulo BAT equale est; 

Ergo ΒΓ diameier bifiriam secat ATAB paral- 


Iclogranmmum. Quod oportebat ostendere. 


Bar ¢gal ἃ Tangle Bar. Puisque l’angle ΑΒΓ est égal ἃ langle Era, et langle rps 
égal ἃ Vangle ars, Vangle total ΑΒΔ est égal ἃ Vangte total ara. Mais on a démontré 
que Pangle Bar est égal ἃ Tangle Tap; 

Donc les coiés ct les angles opposés des parallélogrammes sont ¢gaux 
cntr’eux. 

Je dis de plus que la diagonale partage les parallclogrammes en deus parties 
égales. Car puisque ΑΒ est σὰ ἃ ra, et que Ja droite Br est commune, les deux 
droites AB, ΒΓ sont égales aux droites ar, TB, chacune ἃ chacune; mais langle 
ΑΒΓ est égal ἃ Vangle era; donc la base ar est égale 4 ta base Ba (4), et Ie 
twiangle ABr ¢gal au triangle Bar. 

Done la diagonale BF partage le paralldlogramme Aras en deux parties ¢gales 
ce quil fallait démontrer. 


we 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ λέ. 


TL παραλληλόγραμμα, τὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς 
βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις) 
ἔτα ὀλλήλοις ἐστίν- 

Este παραλληλόγραμμα τὰ ABTA, EBIZ 
ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄνταὶ τῆς ΒΓ καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ταις Agi.) ἘΠ᾿" λέγω ὅτι 


3, 


ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ τῷ EBIZ’. 


Lb r 


x ay ᾿ ΕΣ ᾿ 

Exes yep παραλληλόγραμμον cote τὸ ABTA, 
2 > Xe Cat . \ cee ‘ CG 
son ἐστιν " AN τῇ BY’. Mia τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἢ 

= jee bat es = eee 

EZ τῇ ΒΓ eater ton te wote καὶ 5 AA Ta EZ ἐστιν 
.» = \ eee. a wv ε “ ~ 
son 7° καὶ nein nw ΔῈ" cAn apa ἢ AE oan τῇ AZ 
5 Ἀ ” ] © n 3 ty hd 
ἐστὶν ton. Ἐστι δὲ καὶ AB τῇ AT ἴση" δύο δὴ 

8 ι in ᾿ ἜΝ Ye 
αἱ EA, ΑΒ δυσὶ ταῖς ZA, AT ἔσαι εἰτὶν. ἐτατ 


“ΠΣ , ι ae 5 pee 
TipacKatepa, καὶ γωνία ἢ ὑπὸ ZAT γωνιὰ Ti 
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PROPOSITIO XXNXYV. 


Parallclogramma , super cddem basi consti- 
tula el in cisdem parallclis , aqualia inter se 
sunt. 

Sint parallclogramma ΑΒΓΔ, EBIZ super 
cadem basi BT constituta ct in cisdem parallelis 
AZ, BL; dico equale esse ΑΒΓΔ ipsi ΕΒΓΖ. 


Quoniam enim parallelogrammum est ABA, 
wqualis est AA ipsi ΒΓ. Proptercadem, et EZ ipsi 
BI est equalis. Quare et AA ipsi EZ est xqualis ; 
ct communis AE; tota igitur AE toli ΔΖ est 
wqualis. Est autem et AB ipsi ST wqualis; due 
igitur EA, AB duabus ZA, AT aquales sunt 


ulraque uirique , et angulus ZA angulo EAB 


PROPOSITION XXXYV. 


Les parallélogrammes , contruits sur Ja méme base et entre Jes mémes paral- 


leles , sont égaux entr’eux. 


Que les parallclogrammes ΑΒΓΔ, EETZ soient construits sur Ja méime base ΒΓ, 


et entre les mémes paralleles Az, BT ; 
égal au parallclogramme ἘΒΓΖ. 


je dis que le parallélogramme Abra est 


Car puisque ΑΒΓΔ est un parallélogramme, ΑΔ est égal a Br (54); par la méme 


raison, ΕΖ est égale ἃ Br; donc ΑΔ est égal ἃ EZ; mais la droite AE est commune; 
donc la droite totale ΔῈ est égale 4 la droite totale az (not. 2); mais ΑΒ est égal 
a Ar (54); donc les deux droites EA, AB sont égales aux deux droites Za, aT , 
chacunc ἃ chacune ; mais langle extéricur Zar est égal ἃ Vangle intéricur 


6u 
ὑπὸ EAB ἐστὶν ion, ἢ ἐκτὸς τῇ ἐντός" βάσις 
ἄρα ἡ EB βάσει τῇ ZT ion ἐστὶ. καὶ τὸ EAB 
τρίγωνον τῷ ATZ Τρ eves ἴτον ἔσται 7. Κοινὸν 
ἀφηρήσϑω τὸ AHE* λοιπὸν ἄρα τὸ ABHA τραπέ- 
ζιον λοιπῷ τῷ ἘΠῚΖ πτραπεζίῳ ἐστὶν iow ὃ, 
Κοινὸν προσκείσθω τὸ HBT τρίγωνον" ὅλον ὄρα 
τὸ ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμον chm τῷ ἘΒΙΖ παρ- 
ἀλληλεηράμμῳ ἴσον ἐστί. Τὰ ἄμα παραλληλύς- 


\ \ tye. 
γράμμα; καὶ τὰ TNC. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ Aas. 


τὰ παραλληλοη POA τὰ ἐπὶ τῶν" ἴσων 
βάσ:ων G:ta καὶ ἐν ταῖς αὐταῖςπαραλλλ OS 5 
ion ἀλλήλοις ἐστὶν. 

Eorw παραλληλόγραμμα τὰ ABTA, ΕΖΗΘ 
ἐπὶ ἴσων Bec ὄντα ᾿ τῶν BY, ΖΗ καὶ ἐν ταῖς 
αὐταὶς Topo λλύλοως ταῖς AQ, ΒΗ" λέγῳ ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ παραλληλύγραμιμον τῷ ἘΖΗΘ. 

Ἐπεζεύχθωσαν 720 ai BE, ΤΘ. 
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est xqualis, exterior interiori 5 basis igitur EB 
hast ΖΓ. waualis est, el EAB trianguluin ipsi AZ 
iriangulo aquale erit. Commie auferatur AHE; 
reliquum igitur ABHA trapezium reliqao EHTZ 
trapezio est axquale. Commune addatur ΗΒΓ 
tnangulum ; totum igitur ΑΒΓΔ parallclogram- 
mum tei EBPZ parallclogrammo sxquale est. 


Ergo paralleiogramma, etc. 


PROPOSITION XXXVI. 

Parallelogramma, super xqualibus basibus 
conslituta ct in etsdem parallelis, aqualia 
lnicr 50 sunt. 

Sint parailelogramma ABA, EZH© super 
wqual:bus Lasibus constitula BP, ZH, et in 
cisdein parailelis ΑΘ, BH; dico xquale esse 
ΑΒΓΔ peralltclogrammum ipsi ΕΖΗΘ. 


Jungantur cnim BE, ΓΘ, 


EAB (29); donc Ja base EB est égale ἃ In base zr (4); donc Je triangle EAB 
scra égal au triangle arz. Retwanchons la partie commune SHE; le wepeze 
restant ABHA sera égal au trapeze restaut EHTZ (not. 5); ajoutons le triangle 
commun HET, le parallélogramme total ΑΒΓΔ sera égal au paraliclogramme 
total EBrz. Donc, etc. 


PROPOSITION XXXVI. 


Les paraliélogrammes, construits sur des bases égales et entre les mémes paral- 
leles, sont ¢gaux entr’eux. 

Que les parallélogrammes ABTA, EZH9 soient construits sur des bases ésales 
ΒΓ, ZH, et entre Jes mémes paraliéies ΑΘ, BH; je dis que le parallelogramme 
ΑΒΓΔ cst égal au parallelogramme ΕΖΗΘ. 


Joiguons BE, re. 
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ἘΝ ἃ Yo. 2 i ε ~ 3 Nae ἐν 
Καὶ ἐπεὶ ton ἐστιν ἢ BY πὴ ZH, αλλ 4 
~ 3 Δι, 3; 5, a of ~ ? Ἀ 
ZH ty EO ἐστιν sone καὶ ἢ ΒΓ ape TH EO εστιν 
ΕΣ ” Δ ἣν , x ἃ y , 
ion. Ἐἴϊσι δὲ καὶ παραλλήλοις καὶ ἐπτεζευ ruouciv 
> 4 δι x, "9 NX 
αὐτὰς ai BE kor αἱ δὲ τὰς ἴσας τεῦ καὶ παρελ- 
ta ° ἧς A > Ἀ ’ > [2 w 
λέλους ETE τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευγνύουσαι ἐσας Te 
x , toe . εἶ } 7 ΄ 
καὶ παραλλῆλοι εἰσι" καὶ αἱ EB, ΓΘ ape ἰσαε TE 


tick καὶ παράλληλοι. Παραλληλόγραμμον ἄρα 


Α A 


3 ‘ 1 ἂν y > 
ἐστι τὸ EBTO, κοὶ ἐστιν ἰσὸν τῷ ABTA* Bessy τε 
\ Siliee A 5 A “] % τ . 3 ~ 
γὰρ αὐτῷ τὴν αὐτὴν exer τὴν BY, nee ev ταὶς 
Baa ’ lee es = 
εὐταῖς “παραλλήλοις ἐστιν αὐτῷ. tose BF, ΑΘ. 
‘\ \ 3 Ν Ἁ Ν ‘ n~ 2 .. ~ 
Mia τὰ auta δὴ καὶ τὸ ἘΖΗΘ τῷ αὐτῷ τῷ EBTO 
τ εν τ “ - , 
ἐστὶν ἴσοι" ὥττε καὶ TO ABTA “παραλληλογλρομ- 
ε » ἣν ᾿ὔ = rv iu Pad 
por τῷ EZHO εστὶν ἐσον᾽. Ta apa παραλληλος 


ν εν 
Ἴρῦμ»Μμα,ς καὶ Τὰ ἐξΖηξς 


G1 


Τὰ quoniam «qualis est ΒΓ ipsi ZH, et ZH 
ipst EO est equalis; el ΒΓ igitur ipsi EO 
est xqualis. Suut autem et parallcla, ct jun- 
gaunt 1psas ipsx BE, TO, qua autem zequales 
ct parallelas ad easdem partes conjungunt, 
zquales ct parallele sunt; el EB, ΓΘ igitur 


ct equales sunt ct parallel. Parallelogrammum 


E Θ 


Η 


igitur cst ΕΒΓΘ, et est equale ipsi ΑΒΓΔ; bzsim 
enim eamdem habet BP quam ipsum, ct in 
eisdem parallclis est BP, 490. Propter cadem, ct 
EZH© cidcem ἘΒΓΘ est xquale; quare ct ABA 
parallclogranimum ipsi ΕΖΗΘ est equale. Ergo 


parallelogramma , ctc. 


Puisque Br est ὅσα] ἃ ZH, et ZH égal ἃ EO, Ia droite Br est égale ἃ EO ; mais 
les droites BE, ΓΘ joiguent ces droites qui sont paralicles, et les droites qui joignent 
des mémes cdtés deux droites égales et parelleles, sont égales οἱ paralléeles (33); 
done les droites EB, TO sont égiles et paralleles; donc EBT@ est un parall¢- 
gal 
ila Ja méme base ΒΓ que Ini, et il est construit entre les mémes paralliles. 


logramme, et ce parallélegramme est égal au parallélogramme ΑΒΓΔ (55); car 


Par Ja méme raison Ie parallélogramme ΕΖΗΘ est égal au parallélogramme 


EBT ; done le parallélogramme atra est égal au parallelogramme EZ >. 
Donec, etc. : 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 2¢, 


A ν᾿ .»Ν ὦ zoom ’ w 
Ta τρίγωνα, Ta ewe TAS αὐτῆς βασ:ως ὄντα 
ἂν » οι. 3 Ὄο [2 “ 
καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς “ταραλληλοις. σα ἀλλή- 
«- 3 , 
FOG ECT. 
, A ? Ν τ > ΩΝ 
Esto τρίγωνα τὰ AET, ABI evs τῆς αὐτῆς 
, 2 1 ~ Δ - > nn 
Baczwe crave! πῆς BY καὶ τὸ ταῖς αὐταῖς Teper = 
’ ~ ΄ a 3" Ν im 
ληλοιῖς ταῖς AA, ΒΓ" λέγω crs ἱσὸν ἔστη τὸ ABT 


aie πρὸ, Ae 4 
τρίγωνον τῷ ADT Ths7z rw. 


LE PREMIER LIVRE DES 


ELEMENTS D’EUCLIDE. 
PROPOSITIO XXXVIL 


Triangula super cédcm basi constituta et in 


eisdem parallclis, qualia inter se sunt. 


Sint triangula ΑΒΓ, ΔΒΓ super eadem basi cons- 
titita BY et in eisdem parallelis ΑΔ, ΒΓ; dico 


quale esse ΑΒΓ triangulum ΔΒΓ triangulo. 


Ex€:fricho ἡ ΑΔ ἐφ᾽ ἑκάτεροι τὰ μέρη ἐπὶ τὰ 
E, 25. καὶ διὰ μὲν τοῦ Β τῇ ΤΆ παράλληλος 
ἤχθω # BE, διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΔ παράλληλος 
ἤχϑω 4 TZ. 

Τροιλληλόγραμμον ape τστὶν éxeirepey τῶν 
EBT A, ABIZ* καὶ εἶσιν ἔσα ὁ" ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς 
βάσεως εἶσι + τῆς BY καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλ- 


λήλοις ταῖς ΒΤ, ΕΖ" καὶ ἔστε τοῦ μὲν EBTA “τεῖος 


PROPOSITION 


Prodncatur AA ex utraique parte in E, Z, ct 
per B quidem ipsi TA parallela ducatur BE, 


per Γ vero ipsi BA parallela ducatur ΓΖ. 


Parallelogrammum igitur est utrumque ipso- 
rum EBrA, ABZ; et qualia sunt, nam super 
eadem basi sunt BY ct in cisdem parallelis Br, 


EZ; ct est ipsius ESTA quidem parallelogramuni 


XXXVII. 


Les triangles, construits sur la méme base et entre les mémes paralleles, 


sont égaux. 


Que les triangles abr, ΔΒΓ soient sur Ja méme base ΒΓ et entre les mémes 
paralleles ΑΔ, Br; je dis que le triangle ΑΒΓ est θα] au triangle ΔΒΓ, 

Prolongeons de part et d’autre Ja droite As aux points E,Z, et par le point B 
conduisons BE paralléle ἃ ra (51), et par Je poiut Γ᾽ conduisons rz paral- 


1616 ἃ Ba. 


Les figures EBA, AETZ sont des paralldlogrammes, et ces parallélogrammes 
sont égaux (75); car ils sont sur la méme base Br, ct entre 105 mémes 
paralléles ; mais le triangle abr est la moitié du parallélogramme Esra ; car 
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αλληλογράμμου ἥμισυ τὸ ALL τρίγωνον. ἡ γὰρ 
ΑΒ διάμετρος αὐτὸ δίχα πέμνει" τοῦ δὲ ΔΡΙΖ 
παραλληλογράμμου ἥμισυ τὸ ΔΡΓ τρίγωνον 5 a 
γὰρ AT διάμετρος αὐτὸ δίχα τέμνει" τὰ δὲ τῶν 
ἴσων ἡμίση ἴσα ἀλλήλοις ἐστὶν" ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΔΒΓ τρίγωνον τῷ ABT τριγώνῳ, Te ἄρα τρί- 


γῶνα., καὶ τὰ ἐξῆςι 
ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ An 


Ν ΄ ἡ νὸς ον , 5) Ne 
Tot τρίγωνα τὰ ἐπὶ Τῶν ἔσῶν βετεων orravaiey 
ἘΠ ͵ ee er pee 
TAG AUTALS παραλλήλοις, toa ἀλλήλοις ἐστινἢς 
A 2 Ἂς Ela 

Esra τρίγωνα ταῦ ADL, ΔΕΖ ἐπὶ σῶν 

} > ~ ed n 3 
βάσεων ὕνταϑ τῶν BY, EZ καὶ ev ταῖς αὐταῖς 
, a , a oh rane 
παραλλήλοις ταῖς BL, Ad AEG OTS σὸν ἐστι 


~ ’ 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΔῈΖ τριγώνῳ. 


Η 


5 i 
Ex€cCanode γὰρ ἡ AA ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη 


3 ug Ἂν x A A “- ὰ 
ewst τὰ H, ©, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β τῇ TA 


03 


dimidium ABI triangulum, nam AB diameter 
ipsum bifariam secat; est vero ipsins ABLZ pa- 
rallelogrammi dimidium ABI triaugulum, nam 
AY diameter ipsum bifariam secat; aqualium 
autem dimidia zequahia inter se sunt; aquale igitur 
est ΑΒΓ triangulum ipsi ΔΒΓ triangulo, Ergo 


triangula, etc. 
PROPOSITIO XXXYIII. 


Triangula, super equalibus basibus constiluta 
clin cisdem parallelis, equalia inter se sunt. 

Sint triangula ΑΒΓ, SEZ super aequalibus 
basibus conshituta BP, EZ eLincisdem parallelis 
BZ, AA; dico xquale esse ΑΒΓ triangulum ipsi 
AEZ triangulo. 


A Θ 


ZL 
Producatur enim AA ex utraque parle in 


H, ©, et per B quidem ipsi TA parallcla 


Ja diagonale ΑΒ le partage en deux parties égales ; le triangle ΔΒΓ est la moitié 
du parallélogramme sBrz , car Ja diagonale ar Ja partage cn deux parties 


ry’ 


égales (54); mais les moiti¢s des guantités ¢gales sont égalcs entr’elles ; donc Je 
triangle ΑΒΓ est égal au wiangle ΔΒΓ, Donc, etc. 


PROPOSITION XXXVIII. 


Des triangles, construits sur dcs bases égales et entre les mémes parallclcs, 


sont égaux entr’cux. 


Que les wiangles abr, ΔῈΖ soicnt construits sur des bases égales Br, EZ ct 
entire les mémes paralléles ΒΖ, as; je dis que le triangle ΑΒΓ est égal au 


triangle ΔΕΖ. 


Prolongeous de part et d’autre la droite AA aux points H, ©; par Ie 


64 
παράλληλος ἤχθω ἡ BH, dea de τοῦ Z τῇ AE 
παράλληλος ἤχθω ἡ ZO. 
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ducatur BH, per Z vero ipsi SE parallcla du- 
calur 20, 


Ππαραλληλώ ρομμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
HBA, AEZ@* καὶ ἔσον τὸ ΒΓΑ τῷ AEZO, 
ἐπί Te γὰρ ἵτων βεσεόν εἶσι τῶν ΒΓ. ΕΖ. καὶ ἐν 
ταῖς αὐτοῖς παραλλήλοις ταῖς BZ, HO* καὶ 
ἔστι τοῦ μὲ: ἮΒΓΑ “ωραλληλογράμμου ἡμισυ 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον. " γὰρ ΑΒ διάμετρος αὐτὸ 
Sina? τίμνει" τοῦ δὲ ΔῈΖΘ παραλληλογ άμμου 
ἥμισυ τὸ ZEA τρίγωνον, ἡ γὰρ ΔΖ διάμιτρις 
αὐτὸ δίχα 5 τέμνει. Ta δὲ τῶν ἴσων ἡμίση ἴσα 
ἀλλήλοις ἐστίν" ἵσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον 


~ , \ oo νι οὐ σον 
τῷ AEZ τριγώνῳ, Τὰ ἔρμα τριγῶναγ καὶ τὰ ELS. 


ΔΝ 


Parallelogrammum igitur est ulrumaue 1050- 


rum HEA , AEZO ; et eqnale HBA ipst 
ΔΕΖΘ, inwqualibus enim et basibus sunt BI, EZ, 
et in cisdem parallelis BZ, HO; et est autem 
ipsius HBPA parallelogramou dimidium ΑΒΓ 
triangulum, AB cnun diameter ipsum bifariam 
secal3 est vero ipsius ΔΕΖΘ parallelogrammi 
dimidium ZEA triangulum, nam AZ diameter 
ipsum bifariam secat. Equalium autem dimidia 
wqnalia inter se sunt; axquale igitur esl ABIL 


triunguluin ipsi SEZ triangulo. Ergo inangula, ete. 


point B conduisons la droite BH parallele ἃ Ja droite rA (52), et par le point z 
conduisons la droite ΖΘ parailéle ἃ Ja droite ΔῈ. 

Les figures HBrA, ΔῈΖΘ sont des paralllogrammes; mais Ie parallélogramme 
HErA est ¢gal au paralldlogramme ΔΕΖΘ (36), car 115 sont construits sur des bases 


égales Br, ΕΖ et entre 105 mewes p.ralieles Bz, HO; mais le triangle ΑΒΓ est la moitié 


du paralliogramme ΒΓΑ,» car ladiagonale ΑΒ le partage en deux parties égales (34); 
Je triangle zea est Ja moitié du parallclogramme ΔΕΖΘ, car la diagonale 4z le 
parlage en deux parties cgales, et les moiti¢s des quanuiés égales sunt égales 
euti’clles ; done le wiangle apr est égal au triangle aEz. Donc, ctc. 


LE PREMIER LIVRE DES 
TIPOTAZI= av’. 


Ta ἴσα τρίχλωνα 9 πὰ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 
τ . 2 ἋΣ x τὰ \ . NI » ~ > ~ 
ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. καὶ! ἐν ταὶς αὐταῖς 
παραλλήλοις ἐστίνο 

Erte ἴσα τρίγωναβ +a ΑΒΓ. ABI, ἐπὶ τῆς 
αὐτῆς βάσεως Ure τῆς BY, καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη" λέγω ὅτι καὶ ἢν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις 
ἐστί. Ἐπεζιύχϑω γὰρ a ΑΔ' λέγω τι παράλ- 
ληλὸς ἐστιν ἢ AA τῇ BY. 


Lb 


> \ 537 ‘ ~ ~ 
Ei γὰρ μὴ, ἤχθω διὰ ποῦ A onpeicu τῇ BY 
εὐθεῖα παράλληλος n AE, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ἘΓ. 
a a x a 
Igor apa? ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ EST tpi~ 
. i 7 x ~ 3 ~ ἐᾷ € 2 3 ~ 
γῶώνῳ" ἐπί τε pap τῆς αὐτῆς βάσεως ἐστιν αὐτῷ 


τῆς ΒΓ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 


ΒΓ. AE®, Αλλὰ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον" τῷ ΔΒΓ ἐστὶν 
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PROPOSITIO ἌΧ ΧΙΧ. 


JEqualia triangula, super cadem basi cons- 
liluta ct ad casdem partes , οἱ in cisdem paral- 
Ichis suut. 

Sint wqualia triangula ABI, ΔΒΓ, super 
eadem basi ΒΓ et ad casdem partes; dico et in 
cisdem parallelis esse. Jungatur enim AA; dico 
parallclara esse AA ipsi ΒΓ. 


Γ 


Si enim non, ducatur per A punctum ipsi 
ΒΓ reciz parallcla AE, et jungatur EF. 

/Equale igitur cst ABI triangulum ipsi EBT 
iriangulo ; super eddem cnim basi est BP super 
qua ipsum BET, etin cisdem parallelis ΒΓ, AE ; 


sed ΑΒΓ triangulum ipsi ABI est xquale; ergo 


PROPOSITION XXXIX. 


Les triangles ¢ganx, construits sur la méme base οἱ placés du méme coté, sont 


compris entre les mémes paralléles. 


Que les deux triangles égaux ΑΒΓ, ΔΒΓ soient construits sur la méme base Er, 
et places du méme coté; je dis que ces deux wiangles sont compris cutre les 
mémes paralléles. Joignons Aa; je dis que AA est paralléle ἃ Br. 

Car si ccla n’est pas, par le point A conduisons AE paralléle ἃ Br (51), et 


jOignons Er. 


Le triangle abr est égal au triangle EBr (57), puisque ces deux triangles sont 
construits sur la base tr, et placés cntre Jes mémes paralleles br, AE. 
Mais Ic triangle abr est €gai au uiaugle spr; douc le wiangle aur est égal au 


9 


66 
ἴσον" καὶ τὸ ΔΒΓ ἄρα τρίγωνον τῷ ἘΒΓ ἴσον ἐφ τὶν» 
τὸ μεῖζον τῷ ἐλάσσονι. Ὅπερ ἐστὶν" ἀδύνατον" οὐκ 
ἀρα παράλληλες ἔστιν a AE τῇ BY. Opcsos δὴ 
δείξομεν, ὅτι cud: ἀλλὴ τις πλὴν τῆς ΑΔ" ἡ ΑΔ 
ἄρα τῇ BY ἐστὶ παράλληλος. Ta apa ἵστα. 


> \ ten 
καὶ τὰ ECIUSe 
ΠΡΟΤΆΣΙΣ μ΄. 


a a , w 
τὰ ἴσα τρίγωνα, τὰ ἐπὶ tar" ἴσων βάσεων ὄντα 
7 ¥ > . ᾽ ν 3 rs | ἴω 
Yok Ἐπὶ τὰ αὐτὰ Pepa s και ey ταῖς αὐταῖς τρῶς 
2 inp 
paar HACEE ἐστι 
3) ᾽ 3 A > \ "ν᾿ 
Est® ἔσὰ Tei; ava” τὰ ABI, ATE, ¢7s8 ἐστὸν 
͵ ἘΞ Sew Ree 
βασεων ἔ: τα τῶν BI, ΤΕ καὶ ἐπὶ τα αὐτὰ pint 
’ cad ΄Ν ᾽ ιν , >» 
FER CTE “oy ay ταῖς αὐταῖς περαλληλοῖς τστὸνω 
: hese , ἡ ἦ ; 
Ἐπ: εὐ, §a gap ἡ" ΑΔ' λελὼ τέ. πταραλλῆλος 
Ξε ὦ 4 r 
ε Ξ 
ἐστιν ἡ ΑΔ τῇ BE. 
Εἰ γὰρ μὴ. ἄχϑω διὰ τοῦ α τῇ BE iA 
i yap Mi, ays dia teu Ata παραλ- 
ν3 . ᾿ 
ληλὸς ἡ ΑΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ EZ. 


LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


et ΔΒΓ triangulum ipsi EB’ aquale est, majus 
mivori, quod est impossible. Non igitur paval- 
Iela est AE ipsi BF. Similiter autem ostendcmus 
neque aliam quampiam esse preter AB; Ad 


igilur ipsi ΒΓ est parallcla. Ergo equalia , etc. 


PROPOSITIO XL. 


FEqualia triangu'a, super wqualibus basibus 
conslitula ct ad easdem partes, et in eisdem pa- 
rallelis sunt. 

Sint wqualia triangula ABT, ATE, super equa- 
libus basibus constituta BT, TE οἱ ad ecasdem 
partes; dico et in cisdem parallelis esse ; 
jengatur enim ΑΔ; dico parallclam esse AA 
ipsi BE. 

Si enim non, ducatur per A ipsi BE parallela 


AZ, ct jungatur EZ. 


wiangle ἘΒΓ, Je plus grand au plus petit, ce qui est impossitle; donc AE n’est 
point parallele a ΒΓ. Nous démontrerons semblablement qu’aucune autre droite, 
exceptée Ad, nest paralléle ἃ Br; donc Aa est parallele ἃ Br. Douc, ete. 


PROPOSITION XL. 


Les triangles égaux, construits sur des bases égales et du méme coté, sont 


entre Ies mémes paralléles. 


Que les triangles égaux ABT, ATE soicnt construits sur les bases égales Br, ΓΕ et 
placés du méme coté; je dis qu’ils sout entre Jes mémes paralleles. Joignons 


AS; je dis que A est parallele ἃ BE. 


Car si cela n’est pas, par le point A, conduisons ΔΖ parallele a BE, et 


joignons EZ. 
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Roles τς ͵ τ 
1σὸν ἄρα ἐστι τὸ ΑΒΓ τρέγζωνὸν τῷ ZTE τρι- 
2 Souls as = 

γῶν" ἐπὶ Te γὰρ ἱσὼν βασειόον εἶσι τῶν BT, TE 

\ 23 ~ > 6 , - 
BLE εν τοὺς αὐταὶις παραλληήλοῖς T2:¢ BE, AZ. 
\ ‘ ‘ Y 3 5 - i 
Αλλα τὸ ΑΒΓ τρίγῶνον τὸν ἐστὶ τῷ ATE τρι- 


6 


’ 5 ι , ee ὦ ’ > ~ 
γῶν" καὶ Τὸ ATE τρίγωνον ape τὸν ἐστι TH 


Α 


5:1" 


ZTE τριγώνῳ, τὸ μεῖζον τῷ ἐλάσσονι, ἔπερ 
ἐστίνβ ἀδύνατον" οὐκ ἄρα παράλληλός ἐστι 
ἡ ΑΖ τῇ ΒΕ. Ομείως δὴ δείξομεν ὅτε οὐδὲ ἄλλη 
τις πλὴν τῆς ΑΔ' ἡ ΑΔ ἄρα τῇ ΒΕ ἐστὶ παρώλ- 


ληλοςῖο, Τὰ ἄρα σα. καὶ τα ξξῆς. 
NPOTAZIZ pe. 


᾿ a : ’ 2 , μ᾿ 
Ἐὰν παραλληλόγραμμον τριγώνῳ βάσιν τεϊχη 
a > a yo ~ 2 ΄- , ον 
Μὴν αὐτὴν. αὶ εν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις n° 
͵ τς 5 : vs 
διπλάσιον ears! τὸ παραλληλόγραμμον τοῦ 


ῃ 
τριγώνου, 
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“Equale igitur est ΑΒΓ triangulum ipsi ΖΓῈ 
triangulo 5 in zqualibus cuim basibus sunt Br, 
TE et in eisdem parallelis BE, AZ. Sed ΑΒΓ 
triangulum zquale est ipsi ATE triangulo; et 


ATE iriangulum igitur zquale est ipsi ZTE trian- 


A 


E 


galo, majus minori, quod est impossibile; non 
igilur parallela est AZ ipsi BE. Similiter autem 
ostendemus neque aliam quampiam esse preter 
AA; AA igilur ipsi BE est parallela. Ergo 
xqualia, ete. 


PROPOSITIO ALL 


Si parallclogrammum quam triangulum basim 
habeat eamdem, et in cisdem parallelis sit, 


duplum est parallelogrammum trianguli. 


Le triangle apr est égal au triangle ΖΤῈ (38) ; puisque ces deux triangles 
sont construits sur des bases égales Br, TE, et qu‘ils sont entre les mémes 
parallcles BE, ΑΖ. Mais le triangle ΑΒΓ est égal au triangle are; done le triangle 
4TE est €gal au triangle zrE, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible ; 
donc ΑΖ n’est point poralléle ἃ BE. Nous démontrerons semblablement qu’aucune 


autre droite , excepté aa, nest paralléle ἃ BE ; donc Aa est parallele ἃ BE. 
Donc, etc. 


PROPOSITION XLI. 


Si un paraliélogramme a la méme base qu'un triangle, et s‘il est dans les 
mémes paralletcs, le parallélogramme est double du triangle. 
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Tlapeaanas; p2pycr 3 2p Soe BiN Thy ave τῷ Parallelogrammum cnim ΑΒΓΔ quem trian- 
EBY βάσιν τε ἐχέτω τὴν αὐτὴν τὴν BY, καὶ ἐν gulum EB basim habcat camdem ΕΓ » clin 
ταῖς αὐταῖς παραλλύλοις ἔστω" ταῖς BY, AE*  cisdem parallelis BP, AE sits dico duplam esse 
λέγω ὅτι διτλίσιόν tors πὸ ABTA παραλληλό- ΑΒΓΔ parallelogranunum EBr trianguli. 


7 pepysov ποῦ EBT τριώνους 


Ἐπεζεύχθω γὰρ ἡ AT. Jungetur cuim Ar. 


th 


Μ᾿ 


Β .“ 


σὸν δὴ ἔστι τὸ ABT τρί ὠνον τῷ EBT τρι- JEquale isiler est ABT triangulum ipsi ΕΒΓ trian- 


yore ἐπὶ τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς στιν αὐτῷ gulo; nain super cddem bast est BY super qua 
τῆς BY και iy ταῖς αὐταῖς παρΞλλήλοις ταῖς bY, ipsum ΕΒΓ, ct πὶ cisdem parallelis ΒΓ, AE. Sed 
ΔΕ. Αλλὰ τὸ ABTA παρε: ὶ "λό; ράμμον διπλώ- ABCA yaraliclogrammum duplum est ipsius ΑΒΓ 
σιόν ἐστί τοῦ ABY T ply avout ἡ pee ΔΓ διάμετρος tranguh, nam ΑΙ diameter ipsum bifariam 
αὐτὸ δίχα τέμνει" @rre τὸ ΑΒΓΔ παρειλληλύ- secal; quare ΑΒΓΔ parallclogranunum οἱ ipsius 
ἡρέμμον καὶ τοῦ ἘΒΓ τριγώνου ἐστὶ δι τλάσιον. EBM trianguli est duplum. Si igitur parallclo- 


yoo ͵ Lv eee a 
Ἐὰν apa παραλληλογράμμον. Ἀπὶ Tel εζῆς. grainmum, cle. 


Que le paralldlogramme atra aitla méme base Er que Ie triangle EET, et quill 
soit entre les mémes paralléles Br, AE; je dis que le parallélogramme ΑΒΓΔ est 
double du triangle Esr. 

Jvuignons Ar. 

Le wiangle apr est ¢gal au wiangle Er (57), puisquil est sur la méme base Br 
que lui et entre 105 mémes paralléles Br, a=. Mais le parallélogramme Abra est 
double du wiangle abr, car la diagonale ar partage ce parallClogramme cn deux 
pares égales (54); donc le parallclugramme ΑΒΓΔ cst double du wiangle EBr. 


Donc, οἷς. 
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ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ μβ΄. 


τ fe ee: ; 
Τῷ δοθέντι τριγωνῷ isa παραλληλογράμμον 
: oe ee τα ΤΥ ἐν 
συστησατθαι ἐν τῇ δοϊείτη yored εὐθυγράμμῳ 
\ δ f Xv ε Δ 
Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ. ἢ δ: 
7 : εἰ πεν το 
δοθεῖσα γωνία εὐθύγραμμος ἡ At δεῖ δὰ τῷ ΔΓ 
2 ῳ ; a 
τριγώνῳ ἐσὸν περαλληλογρόμίλον συστήσασθαι 


2 a> τ ~ , A , 
«" on oi A ῶνέᾳ εὖ "ράψμῷ-: 


Α 


b 1, 


« , αὐ 4 bss 
Τετμήσθω a BY δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπ 
᾿ © τ ᾿ \ Poe 2 ’ 
εἴεύχθω n AE, καὶ συνεήτατο πρὸς TH EY εὐθείᾳ 
XN a ‘ ? n~ ͵ ~ ~ LA uv 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ TH Ἑ τή A γῶλᾳ ten 
φι Je A ds ON ‘ ξ΄ ne a 
ἢ ὑπὸ ΤΙΣ. καὶ διὰ μὲν τοῦ A va EY wapar- 
5» ἰὼ ’ \ ‘ ,͵ 
ληλος ἡχὕω " ΔΒ. δια δὲ τοῦ ΓΤ vn EZ παραλ- 
1 ε 5 Pens 
ANACE axle ᾿ TH* “παρωλληλογζαμμῶον apa ἐστὲ 
“πὸ ΖΈΤΗ. 
a ἊΣ 5 \u 3 Ἂν © 57 eT ‘ 
Kas ἐτῖεῖ ton «στιν ἡ BE τῇ ED, τὸν ἐστι καὶ 


τὸ ΑΒΕ τρίγωνον τῷ AET τριγώνῳ" ἐπί τε γὰρ 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO XLII. 


Dato triangulo quale parallclogrammum 
constitucre in dato angulo rectilinco. 

Sit quidem datum triangulinn ABP, datus vero 
anculus reciilinens 4; oportet igitur ipsi ASL 
triangulo wquale parallclogramnium constiluere 


in xquali ipsi A angulo reclilineo. 


Zz H 


Secetur EP bifar‘'am in E, ct jnngalur AE, 
et consliluatar ad EF rectam cl ad pooctum 
in ci E ipsi A angulo wqualis ΓΕΖ, ct per A 
quidem: ipsi EF parallela ducatur AH, per © vero 
ipsi EZ parallela ducatur ΓΗ ; pavallelogrammuin 


ivitur est ΖΕΓΗ. 


Et quoniam xqualis est BE ipsi Er, equale est 


cl ABE triangulum ipsi AEF triangulo; nam super 


XLII. 


Construire, dans un augle rectiligne donné, un parallclogramme cgal ἃ un 


triangle donne. 


Soit ΑΒΓ Je triangle donne, ct 4 langle rectiligne donné; il faut construire un 


parallclogramme égal au triangle apr dans Vangle rectiligne 4. 

Coupons la droite Bren deux partics égalcs en E(10), Joignons AE, sur la droite 
ET, etau point E de cette drvite consiruisons un angle rrz égal ἃ Pangle Δ (25), 
par Ie point 4 conduisons AH paralléle a Er (31), et par le point Γ᾽ conduisons TH 
parallele ἃ £Z; la figure ΖΕΓΗ sera un parallélogramme. 

Puisque bE est égal ἃ Er, Je wiangle ABE cst σι} au wizngle arr (58), car 
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ae - Φ' . ~ ΔΩ͂Σ nm a ~ 
troy βατῶν εἰσι Tov BE, EY καὶ εν ταῖς avtais 
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παραλλήλοις ταῖς BY, AH" διπλάσιον ape ἐστὶ 
πὸ ABT τρίγωνο ἡ ποῦ AET τριγώνου. Ἐπστι δὲ 
καὶ τὸ ΖΕΤΗ παραλληλόγραμμον διπτλείσιον τοῦ 


, ' : τό ΟῚ ᾽ν 
AEP τριγώνου" βάσιν τε 23} αὐτῷ TRY αὐτὴν 


w ν᾽ ra hd σιν “Ἢ ~ ΄ 
Coed ele EY τοῖς MUTE ESTIY εὐτω creeped aAraAcse* 


ΠΕ - - , x 
bry apt ἐστι τὸ LETH “σραλληλογραμμον τῷ 
: , val ι Ἢ »- = 
ALD τρί wie, zoe eyes Tar uve TEL τ αν ΤῊΣ 


a) δοθείσῃ aa Rs 
a ΄ ᾿ - " 
Ti ap2 δοξεντε τριγῶῖ τῷ ΑΒΓ ἐστὸν Tarea- 
zi ΄ 4 Se: 3 
Ἀηλογρέμμον συνεστεται" τὸ LETH, ἐν γῶν! 
ἢ 


ΕΝ τ Ὁ 
τι ὑπὸ TEZ, ἅτις" ἐστι. 


isn τῇ A. Οτερ ides 


weineat. 


ils sont sur des bases cgales BE, ΤΙ, et 


ELLEMENTS D’EUCLIDE. 
awqualibus basibus BE, EP sunt, et in cisdem 
parallelis ΒΓ, AH; duplum igilur est ΑΕΓ 
inansuium ipsius AEP trianguli. Est autem ct 
ΖΈΓΗ parallelogrammum duplum ipsius AEP 


triauguil; basin euim quam AEP camdeim habet, 


7 [5] 


ct in cisdem est parallelis in quibus ipsum AEP ; 
weguale igitur cst ZETH paralleiogrammum ipsl 
ALY twiangulo, ct habet ΓΕΖ angulum xqualem 
daio A. 

Daio igitur triangulo ABP xquale paraliclo- 
srargmun couslilatum est ZEPH m angulo ΓΕΖ 


qui est wqualis 105] 4. Quod oporicbai fucere. 


tre Iles mémes paralléles EY, AH ; 


donc le triangle aur est double du wiangle azr. Mais le paraliclogramme ΖΕΓΗ est 
double du triangle ser (41), car il a Ja méme base que Jui, ct il est dans les 
macimes paralléles plouc le paraliclosramme ΖΕΓΗ est gal au Wiangle ΔΒΓ (uot. 6), 
et ila langle rez egal ἃ Pangie donne a. 

Done le parclidlogramme ΖΕΓΗ a été constreit égal au triangle abr dans un 


gle qui est ΓΕΖ égal ἃ Pungle denné Δ; ce quill fallait faire. 


ΡῈ] 
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MPOTASIZ py. 


Παντὸς ποροαλληλογράμμου τῶν περὶ τὴν 
διόμετρον παραλληλογράμμων τὰ παιραπληρῶς 
ματα ἴσα ἀλλήλεις ἐστίν. 

Ἐστω παραλληλό) payee τὸ ΑΒΓΔ. διό κε-- 
τρος δὲ αὐτοῦ ἡ AT, περὶ δὲ τὴν AT παραλλη- 
λόγρανμα μὲν ἔστω τὰ ἘΘ » ZH, τὰ δὲ Az opera 
παραπληρώματα τὰ BK, KAt λέγῳ ork ἴσον 
ἐστὶ τὸ BK TFA pew AN payee τῷ ΚΔ σαραπλη- 


ρώματι- 


Ἐπεὶ γὰρ παραλληλύγραμμόν ἔστι τὸ ABTA, 
διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ AT, ἴσον ἰστὶ τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον τῷ ATA τριγώνῳ, Me Aw, ἐπεὶ ποραλ- 
ληλόγραμμόν ἐστι τὸ EKOA, διείμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἐστὶ" a AK, ἴσον ἀραὶ ἐστὶ τὶ AEK τριγῶνον τῷ 


= * 4 ‘ 2 A ᾿ς » # 
AOK τργωώγῷ, Διὰ τααυτὰ δὴ καὶ το ΚΖΓ τρίγωνον 


PROPOSITION 


PROPOSITIO XL1II. 


Omnis paral'clogrammi corum circa diame« 
trum parallelogrammorum complementa xqualia 
inter se sunt. 

Sit paralleclogrammum ΑΒΓΔ, diameter autem 
ipsius AT, et circa AP parallelegramma quidem 
βίῃ! ΕΘ, ZH, ipsa vere dicta complementa BK, 
KA; dico xquaie esse BK complementum ipsi 
KA complemento. 


wy, 


Quoniam enim paraliclogrammum est ΑΒΓΔ, 
diameter autena ipsius AT, equale est ABI trian- 
gulum ipsi APA triangulo. Rursus queniam paral- 
Iclogrammum est EKOA , diameter auten ipsius 
est AK, xqualeest AEK triangulumipsi AOK trian- 


gulo. Propter eadem ct ΚΖΙ triangulun ipsi ΚΗΓ 


XLIII. 


Dans tout parallclogramme, les complémens des parallélogrammes, autour de 


Ja diagonale, sont égaux entr’eus. 


Svit le parallélogramme Azra, que 4T soit sa diagonale, qu’autour de ar soient 
Jes parallélogrammes E9, ZH, ct les parallclogrammes PK , ΚΔ qu’on appelle com- 
pléments; je dis que le complément BK est égal au complément Ka. 


C 


triangle ΑΒΓ cst égal au triangle 


ar puisque ΑΒΓΔ est un parallélogramme , οἱ que ΑΓ est sa diagonale, le 
Ara (34). De plus, puisque Ekoa est un parallé- 


logramme, ct que AK est sa diagonale, le wiangle aEK est ρα] au triangle Aok ; Ie 


triangle Kzr est égal au iangle KHr, par la méme raison; 


donc puisque le 
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~ = μ 5 es Lee \ \ 
τῷ ΕΤΤ vprpere’ cat asive ἘΠῚ οὐν τὸ μον 
Ἢ Ῥ , Ἄ Ἃ ” \ au 
ALN στε ῶτον τῷ AOK τριγώνῳ ἐστιν tor, τὸ dz 
. a ͵ " “- 3 x 
LZP te KHY, τὸ LER τρέγωνον μετὰ Tov KHT ἐστιν 
» ε A ~ at ’ 
“Τὸν τῷ AOK τρίγώτῷ pata τοὺ ἈΖΤ τριίγῶ οὐ" 
" Δ Nod Χ s q ΄- 
ste δὲ tak chov τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ἕλῳ τῷ AAT 
᾿ ᾿ u \ = ΄ ~ 
ἐαὺν" λοιπὸν are a6 BK παρχπληρθμα ACT 
: ͵ aN ς- νον 
τῷ ΗΔ περαπληροματε ἐδτεν izev3, Terres ape 


FULAAANACT PEL LEU y καὶ τὸ 2 las. 


MPOTAZI=S po. 


Sr See es es 2 ee 

ΠΠ:| vay dvbiicey eulslar, τῷ dbase τρ’- 

; Ὧν ere 
nee ἔχεν were Sy ropyscy ποραξαλονς ἐν 
i Bb aa 

δι Pa σαι 

τ d lion 2 ὡν ie εὐθὺ τε une. 
ἢ f 


- 


Esc ἡ μὲν δυθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ δεθὲν 
τρίγωνον τὸ Το ἃ δὲ διθεῆσα γωνία εὐθύ ρεμμος 
ad δεῖ δὴ παρὰ τὴν διθεῖταν εὐθεῖαν τὴν 48. 
76 δεθίντι τριγῶ OTOL σον Taparrnncy popes 

-᾿ ? . ~ ΄ 
παραξωλεῖν, ἐν ivy τῇ Δ Qari. 


, a , Ξ 
Συνεέστατῷ τῷ Τὸ τρι  ῷᾧ 47Ὸν παιρελληλέ- 


> Υ 


γράμμον τὸ BEZH, εν γωιίᾳ τῇ ὑπὸ EPH, 


> ἃ ~ Ἂ ‘oe Lia 2 » 3 ἢ ͵ 
a ἘΥ̓ΠΡ 47} Til AS καὶ Ἀξισυῶ WIT? ETF εὐστίεῖς 


est equale. Cu a icitur AEK quicem trian- 
εαϊ τὶ «eK i 


Iosi KAGE, tri 
a 


vgalo est equele; KZT vero 
lum AEK cum ipso KHT est 
aquale ipst A@K ἔνιαι gto cum ΚΖΓ triangulo 5 
cst anten: ch tefum ABO tuiangulum loli AAT 
quale. Religqunm igitur BK complementum re- 


Τὶ yo HA complemento est wquale, G:unis igitur 


parallelogramini, cic. 


PROPGSITIO ALIV. 


Ad datam rectam, dato triangrio xquale 
parallclogremmum applicare iu dato angulo 
reeahineo. 

Sit quidem data recta AB, datum yero trian- 
sulum Γ, ef datus angulus rectiiineus 4; opertct 
igiter ad datum rectam AB, dato triangulo Γ 
wquale parallelogramuimm applicare in xequali 
1051 Δ angulo. 

Coustituatur ipsi Γ trianculo wquale parallelo- 
grammun BEZH, in angulo EBH qui est xqualis, 


ipsi A; ct ponetur in dircctum BE ipsi BA, et 


triangle aLk est ὅση] au wiangle sox, et Je triangle Kzr égal au tiangle Kur, le 


triangle AEK, avec le wiangle KHr, est égal au triangle ΑΘΚ avec Je wiangle Kzr ; 


mais le uiangle enticr Abr est égal au triangle entier ΔΑΓ; done le coupicment 


restant BK est cgal au complément restant HA (not 5). Denc, ete. 


PROPOSITION 


ALITY. 


A une droite donnéc, et dans un angle rectiligne donné, appliquer un paral- 


Idlogramme ¢g:) ἃ un triangle donné. 


Que ΑΒ soit la droite donnée, Tr Ie triangle donné, ct δ Vangle rectiligne 
donnée; il faut sur Ja droite 4B et dans un angle σα] ἃ 4, appliquer un parallé- 


Jogramme ¢égal au triangle donné τ. 


Dans un angle EBH égal a angle a, construisons un parallélogramme BEZH égal 
au angle (42), placons la droite BE dans la direction de la droite BA, prolun- 
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y \ Ὁ , 
εἰναι THY ΒΕ τῇ BA', καὶ διήχθω nv ZH ἐπὶ τὸ 
Ἂν 1’ n~ ε , ~ , 
©, καὶ dia τοῦ A οποτερᾷ τῶν BH, EZ παραλ- 
w r t , ε 
ληλος ἤχθω ἡ ΑΘ. καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΘΒ. Καὶ 
> \ \ yA ~ 5 
σπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς ΑΘ. ΕΖ εὐθεῖα ἐν-- 
᾿ ἘΠῚ τὸν 5 μὲ 
ἔπεσιν ἡ ΘΖ, αἱ ὑπὸ AOZ, ΘΖῈ ἄρα γω- 
, τ > ne > ” ᾿ ε κὶ Gos 
vies δυσὶν ὀρθαῖς εἰσιν boasts as ape ure 
᾿ 3 ~ > ’ f ε x 
BOH, HZE δύο ὀρθῶν ἐλάσσονες εἰσίν" αἱ δὲ 
3 ἢ > ΄ wa ΄ » ~ 2 vw 3 
ἀπὸ ἐλασσόνων ἢ δύο ὀρθῶν εἰς ἀπεῖρον ἐκ- 
« w > 
(αλλόμεναι συμπίπτουσιν" αἱ OB, ΖΕ ἄρα ex- 
~ ἢ Ἂς 
(αλλόμεναι συμπεσουνταις Εκ(εξλήσθωσειν καὶ 
΄ ᾿ 4 Re a) x ee 
συμπιπτετωσαν κατὰ τὸ K, καὶ δια tou Καὶ 
7 , πὸ , ” 
σημείου ὁποτέρᾳ τῶν EA, ZO παράλληλος ἤχθω 
© y , © > Ἂν ι 
ἡ ΚΑ. καὶ ἐκξεύληήσθωσαν ai OA, ΗΒ ἐπι τὰ 


A, Μ σημείας 


Παραλληλύ ραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ OAKZ, διέ- 
τὴν OK? πα- 


perpos δὲ αὐτοῦ ἡ OK, περὶ δὲ 
ραλληλύγραμμα μὲν τὰ AH, ΜΕ, τὰ δὲ λεγό- 


΄ ss 3) 2] > ᾿ 
μενα παραπληρώματα Tao AB, BZ" ἔσον ἄρα ἐστὲ 
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preducatur ZH ad ©, et per A alterutri ipsarim 
BH, EZ parallela ducatur ΑΘ, ct jungatur ©B. 
Et quoniam in parallclas ΑΘ, EZ recta incidit 
ΘΖ, ipsi A©Z, ©ZE anguli duobus rectis sunt 
xquales ; ergo BOH, HZE duobus rectis minores 
sunt; recte autem a minoribus quam duobus 
rectis in infinitum product concurrunt; ΘΒ, 
ZE igitur productz concurrent. Producantur ct 
concurrant in K, et per K punctum alterutri ip- 
sarum EA, ΖΘ parallela ducatur KA, et produ- 
cantur ΘΑ; HB ad A, M puncta. 


Parallelogrammum igitur est OAKZ, diame- 
trum autem ipsius ©K, et circa ΘΚ parallelo-~ 
gramma quidem AH, ME, ipsa vero dicta com- 


plementa AB , BZ; aquale igitur cst AB ipsi BZ, 
5 


geons la droite zH vers Θ, par le point a conduisons Ao paralléle ἃ V’une ou a 
l'autre des droites BH, EZ (31), et joignons ΘΒ. Puisque la droite ΘΖ tombe sur 
les paralléles ΑΘ, EZ, les angles aez, ΘΖῈ sont égaux a deux droits (29); 
done Jes angles BOH, HZE sont moindres que deux droits. Mais les droites 
prolongées ἃ Pinfini, du cété οὐ les angles intérieurs sont moindres que deux 
angles droits, sc rencontrent (dem. 5); donc les droites ΘΒ, ΖΕ étant prolongées, 
se rencontreront; qu’elles soient prolongécs (dém. 2), et qu’elles se rencon- 
trent en K; par le point kK, conduisons KA parallele ἃ l'une ou ἃ autre des 
droites EA, ΖΘ (31), et prolongeons les droites ΘΑ. HB vers les points A, M. 
La figure ©AKz est un parallélogramme, ΘΚ est sa diagonale, et autour de 
ΘΚ sont les paralllogrammes AH, ME, ct les parallélogrammes AB, BZ, qu’on 


nomme compléments ; donc AB est égal ἃ ΒΖ (43). Mais Bz est égal au triangle 
10 


74 
τὸ AB τῷ LZ. AAAs? τὸ BL τῷ Τ τριγώνῳ 
ἐστὶν ἴσον" καὶ τὸ ΔΒ dpa τῷ ΓΤ ἐστιν ἴσον, Καὶ 
ἐπεὶ ἔτη ἔστιν ἢ ὑπὸ ABE pare τῇ ὑπὸ ABM, 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ HEE τῇ Δ ἐστὶν isnt καὶ ἡ ὑπὸ 
ΑΒΜ ἄρα τῇ Δ γωνίᾳ ἐστὶν ion, 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν apa εὐθεῖαν τὴν AB, τῷ 
δοθέντι τριγώνῳ τῷ Τ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραξέδληται τὸ AB, ἐν γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ABM, 


Ἵ ἔστιν ion τῇ Δ. Οπερ ἔδει “πποιῆσαι, 
ΠΡΟΤΑΞΣΙΣ pi. 


TH δοθέντι εὐθυγράώμν.. ἵσον παραλληλό- 
; oe ; 
γράμμον συστήσασθαι, ἐν τῇ δοβείσῃ γωτίᾳ 


εὐθυγράμμῳ. 


Ἔστω τὸ μὲν! δοθὲν εὐθύγραμμον τὸ ABTA, 
n δὲ δοθεῖσα γωνία εὐθύγραμμος ἡ Er δεῖ ou 
τῷ ΑΒΓΔ εὐθυγράμμῳ ἔτον παραλληλόγραμμον 


ae ! ees 
συστήσασθαι, ἐν τῇ δοθείση χωνίς: τῇ E. 
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Sed BZ ipsi P triangulo est aquale; ct AB igitur 
ips Test equale. Et quoniam xqualis cst HBE 
angulis ipst ABM, scd HBE ipsi A cst xquale ; 


ct ABM igitur ips! A angulo est «qualis. 


Ad datam igitur rectam AB, dato triangulo Τ' 
wquale parallclogrammum applicatum cst AB, 
in angulo ABM qui est equlis ipst 4. Quod opor- 


tebat facere. 


FROPOSITIO XLY. 


Dato rectilinco , wqnale parallclogranmum 


corstituere , in dato angulo rectilinco. 


Sit quidem datum rectilineum ABA, datus 
vero angulus recuilincus E; oportet igitur ipst 
ABCA rectilinco equale parallelogramniuin cons- 
titucre, tn dato angulo E. 


> 


τ; donc ΔΒ est égal ar. Et puisque langle HEE est égal ἃ Vangle ABM (15), et 


que Vangle HBE est égal ἃ Pangle a, Vangle ΑΒΜ est égal a Yangle a. 
Donc a la droite donnée ΑΒ, et dans langle ΑΒΜ égal ἃ 4, on applique le 
parallélogramme ΛΒ égal au triangle douné r; ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION 


XLV. 


Construire, dans un angle rectiligne donué, un parallelogramme égal ἃ une 


figure rectilicne donnée. 


Soit ΑΒΓΔ la figure rectiligne donnée, et £ langle rectiligne donne ; il faut , dans 


Vangle donné E, construire un parallclogramme égal ἃ Ia figure rectiligne ΑΒΓΔ. 
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Ἐπεζεύχθω γὰρ ἡ AB, καὶ συνεστάτω τῷ 
ABA τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ 20. 
ἐν τῇ ὑπὸ ΘΚΖ γωνίᾳ, ἡ ἔση tors τῇ ἘΠ καὶ 
παρα(εξλήσθω παρὰ τὴν ΘΗ εὐθεῖαν τῷ ALT 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ HM, ἐν τῇ 
ὑπὸ HOM γωνίᾳ, ἢ ἐστιν ion τῇ EL 

Καὶ ἐπεὶ ἡ Ε γωνία ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΘΕΖ. 
HOM ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΖ cpa? τῇ ὑπὸ 
ΗΘΜ ἐστὶν iru. Κοινὴ προσκείσθω n ὑπὸ ΚΘΗ" 
αἱ ἄρα ὑπὸ 1ΚΘ. KOH ταῖς ὑπὸ ΚΘΗ. ΗΘΜ 
ἔσαι εἰσίν. Αλλ᾽ αἱ ὑπὸ ZKO, ΚΘΗ δυσὶν ὀρθαῖς 
ἴσαι εἰσίν" καὶ αἱ ὑπὸ ΚΘΗ, ΗΘΜ ἄρα δυσὶν 
ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν. Πρὸς δὴ τινι εὐθείᾳ, τῇ ΗΘ, 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ ©, δύο εὐθεῖαι 
αἱ OK, ΘΜ, μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι, 
τὰς ἐφεξὴς γωνίας δυσὶν ὀρθαῖς lous ποιοῦσιν" 
ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ τῇ ΘΜ. Καὶ ἐπεὶ 
εἰς παραλλήλους τὰς KM, ΖΗ εὐθεῖα ἐνέπεσεν 
ἡ OH, αἱ ἐναλλὰξ γωνίαι αἱ ὑπὸ MOH, ΘΗΖ 
ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. Κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ 
ΘΗΛ’ αἱ ἄρα ὑπὸ MOH, OHA ταῖς ὑπὸ OHZ, 
OHA ἔσαι εἰσίν. Αλλ αἱ ὑπὸ MOH, ΘΗΛ δυσὶν 


"Ὁ 

Jungatur chim AB, cl constiluatur ipsi ABA 
trangulo quale parallclograimmum ZO , in ΘΚΖ 
angulo , qui xqualis est ipst E; cl applicetur ad 
ΘΗ reclam ipsi ABC triangulo xquale parallelo- 
grammum HM, in HOM angulo, qui cstaqualis 
ipsi E. 

Et quoniam Εἰ angulus utrique ipsorum ΘΚΖ, 
HOM est equalis; ct OKZ igitur ipst HOM esl 8:- 
qualis. Communis addatur KOH; crgo ZKO, KON, 
ipsis KOH, HOM zequales sunt. Sed ZKO, KOH duo- 
bus rectis equales sunt; el KOH, HOM isitur duo- 
bus rectis aquales sunt. Ad aliquam igitur rectam 
ΗΘ, εἰ δὰ punctum in εὰ Θ, duz τοοί OK, OM, 
non ad easdem partes posite , deinceps angulos 
duobus rectis equalesfaciunt; indircetum igitur 
est ΚΘ ipsit OM. Et quoniam in parallelas KM, 
ZH recla incidit OH, allerm anguli MOH, OHZ 
xquales inter se sunt. Communis addatur OHA ; 
ergo MOH, OHA ipsis OHZ, OHA aquales sunt. 
Sed MOH, OHA duobus rectis xquales sunt; et 
ΘΗΖ, OHA igitur duobus rectis equales sunt; in 
directum igitur est ZH ipsi Η Δ. Et quoniam KZ 


Jvignons AB, ct construisons dans langle €Fz ἐδ} ἃ Vargle E, Je pa- 
rallélogramme zo égal au triangle ΑΒΔ (42), et ἃ la droite He appliquons 
dans Yangle Hom égal ἃ Vangle E, le parallélogramme HM égal au tian- 
gle ΔΒΓ. 

Puisque langle E est égal ἃ chacun des angles ©kz, ΗΘΜ, Vangle ΘΚΖ est 
égal ἃ Pangle HEM ; ajoutons-Jeur V’angle commun ΚΘΗ ; les angles ΖΚΘ., KOH 
seront ¢gaux aux angles ΚΘΗ, HEM. Mais 165. angles Zk@, KOH sont Cgaux ἃ 
deux droits (29); donc les angles ΚΘΗ, HOM sont ¢gaux ἃ deux droits. 
Done Ices deux droites ΘΚ, ΘΜ. non placées du méme cote, font avec la droite 
HO, et au point © de cette droite, deux angles de suite égaux a deux droits ; 
donc la droite ΚΘ est dans la direction de la droite ΘΜ (14). Et puisque la 
droite ©H tombe sur les paralléles KM, ZH, Ices angles alternes MOH, ©HZ sont 
égaux enu’eux (29). Ajoutons-Ieur angle commun ΘΗΛ; 165. angles MoH, ©HA 
scront égaux aux angles €HZ, OHA. Mais les angles M@H, ΘΗΛ sont ὁρᾷν a 
denx droits (29); donc les angles @Hz, OHA sont aussi égaux a deux 
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ὀρθαῖς ἰσαὶ εἰσὶν" καὶ αἱ ὑπὸ ΘΗΖ. ΘΗΛ ἄρα 
δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν" ἐπ εὐθείας ἄρα ἐστὶν" 
ἡ ΤῊ τῇ HA, Καὶ ἐπεὶ ἡ ΚΖ τῇ ΘῊ ἴση τε καὶ 
παράλληλός ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ἡ ΘΗ τῇ MA‘ 
καὶ n KZ ἄρα τῇ MA ἰσὴ τε καὶ παράλληλός 
ἔστιν" καὶ ἐπιζευγνύουσιν αὐτὰς εὐθεῖαι αἱ KM, 
ZA, καὶ αἱ KM, ZA σαι τε καὶ πταράλληλοί εἶσιν" 
παραλληλόγραμμον ἄρα iors τὸ ΚΖΛΜ. Καὶ ἐπεὶ 
ἔτον ἐστὶ τὸ μὲν ΑΒΔ τρί wroy τῷ ZO παραλλη- 
λογράμμῳ,. τὸ δῈ ALT τῷ ΗΜ’ ὅλον ἄρα τὸ ΑΒΓΔ 
εὐθύ) paper ὅλῳ τῷ KZAM παραλληλογράμμῳ 
ἐστὶν ἴσον 9. 

Τῷ dpa δοθέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΑΒΓΔ ἴσον 
παραλληλόγραμμον συνίσταται τὸ KZAM , ἐν 
“ωνίᾳ τῇ ὑπὸ ZKM, ἢ ἐστιν isn τῇ δοθείσῃ 


τῇ Ἑ, Οπερ ἔδει πτοιίσαις 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ pe. 


Ἂς ~ ᾿ "» , , > 
Απὸ τῆς δοθείσης εὐθείας τετραγωνὸν ara 
ἡράψαι. 
Ἑστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ" δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς 


ΑΒ εὐθείας τετράγωνον ἀνα patos. 


ipsi ΘΗ xqualis et parallcla est , sed ΘΗ ipsi MA; 
οἱ ΚΖ igitur ips: MA aqualis ct parallela est; et 
jungunt ipsas recte KM, ZA, et KM, ZA aquales 
ct parallele sunt; parallelogrammum igitur est 
KZAM, Et quoniam aquale est quidem ABA 
trianguhun ips: ΖΘ parallelogrammo ; ABP vero 
ipsi HM; totum igitur ABFA rectilincum toll 


KZAM parallclogrammo est xquale. 


Ergo dato reciilineo ABA xquale parallelo- 
grammum consitutum est KZAM inangule ZKM, 


qui est wqualis dato E. Quod cportebat facere. 


PROPOSITIO XLVI. 


Ex data recta quadratum describere. 


Sit data recta AB; oportet igitur ex AB recta 


gquadratuin describere. 


droits; done Ja droite ΖΗ est dans Ja direction de Ja droite HA; mais KZ est 
égal et parallele a ΘΗ, et ©H égale et paralléle ἃ Ma ; donc la droite kz est égale 
et parallele ἃ MA (not. 1 et 50); mais ces deux droites sont jointes par les 
droites KM, ZA, et les droites KM, ZA sont égales ct paralleles (55); donc 
KZAM est un parallélogramme. Mais le triangle aba est égal au parallélogramme 
zo, et le wiangle ΔΒΓ est égal au parallélogramme EM; donc Ja figure recti- 


ligne entiere Abra est égale au parallélogramme entier KZAM. 
4 card - ’ . “ye αὶ 
Donc le paralléelogramme kzAM a été construit ¢gal ἃ Ia figure rectiigne 
donnée ΑΒΓΔ, dans langle ΖΚΜ ρα] a V'angle donné E; ce qu'il fullait faire. 


PROPOSITION 


XLVI. 


Deécrire un quarre avec une droite donnée. 
Soit AB la droite donnée ; 1] faut décrire un quarré avec Ja droite AB. 
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Ἤχθω τῇ AB εὐθείᾳ, ἀπὸ τοῦ πρὸς αὐτὴ ση- 
μείου τοῦ A, πρὸς ἐρϑὰς ἡ ΑΓ" καὶ κείσθω τὴ 
ΑΒ ion ἡ ΑΔ’ καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ σημείου τῇ ΑΒ 
παράλληλος ἤχθω ἡ ΔΕ" διὰ δὲ τοῦ Β σημείου 
τῇ ΑΔ παράλληλος ἤχθω n BE. 


A 


TlapaaAnacy ραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ’ ian 
ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ΑΒ τῇ AE, # δὲ ΑΔ τῇ ΒΕ. 
AAdz! ἡ ΑΒ τῇ ΑΔ ἐστὶν fou αἱ τέσσαρες 
ἄρα αἱ BA, AA, AE, ΕΒ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν" 
ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ παραλληλύγραμ- 
μον. Λέγω δὲ ὅτι καὶ δρθογ ὠνεον. Ἐπεὶ γὰρ εἰς παρ- 
αλλήλους τὰς AB, AE εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΑΔ’ αἱ 
ἄρα ὑπὸ BAA, AAE γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι 
εἰσίν, Ορθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ’ ὀρθὴ dpa καὶ ἡ 
ὑπὸ ΑΔΕ. Τῶν 


Lt 3 ‘ ca ‘x ‘ a» 2 
ai acrerarvioy πλευραί τὸ καὶ BONIS σαὶ αλ- 


δὲ παραλληλογράμμων χωρίων 


, Sag > 7. » xe ΄ -“ > 
AnAass εἰσιν" open ape καὶ CRATE PA TOY AT— 


΄- « Ἂς; ~ 
ἐναντίον τῶν ὑπὸ ABE, BEA γωνιῶν" ὀρθογώνεον 


Du point 4, 


Ducaturipsi ABrectz, a puncto ined A, ad rectos 
ipsa AL; et ponatur ipsi AB aqualis AA; ct per A 
quidem punctum ipsi AB parallela ducatur AE; 


per Bvero punctum ipsi AA parallela dacatur BE. 


Parallelogrammum igitur est AAEB; equalis 
igitur est quidem AB ipsi AE, AA vero ipst BE. 
Sed AB ipsi AA est aqualis; quatuor igitir BA, 
AA, AE, EB equales inter se sunt; equilaterum 
igitur est AAEB parallelogrammum. Dico etiam 
et rectangulum. Quoniam cnim in parallclas 
AB, AE recta incidit AA; ergo BAA, AAE anguli 
duobus rectis equales sunt. Rectus autem est 
BAA; rectusigitur et AAE. Parallelogrammoram 
autem spatiorum opposita latera et anguli wequalia 
inter se sunt; rectus igitur et ulerque opposito- 
rum ABE, BEA angulorum’; rectangulum igitur 


cst ΑΔΕΒ. Ostensum autem est et zequilaterum ; 


donné dans cette droite, conduisons ar perpendiculaire & ΑΒ 


(11); faisons ad egal ἃ ΑΒ (5); par Ie point 4 couduisons ΔῈ paralléle ἃ ΑΒ (351); 
et par le point B cunduisons BE paralléle ἃ Aa. 
La figure ΑΔῈΒ est un pallalélogramme; donc ΑΒ est égal ἃ AE, et AA égal 


ἃ BE. Mais ΑΒ est égal a a4; done les quatre droites BA, AA, AE, EB sont égales 
ent’elles; donc le parallélogramme AsEB est équilatéral. Je dis aussi qu’il est 
rectangle. Car puisque la droite aA tombe sur les paralliles ΑΒ, ΔῈ, les angles 
BAS, ASE sont ¢gaux ἃ deux droits (29); mais langle Baa est droit; donc langle 
ASE est droit aussi. Muis les cétés et angles opposés des parallélogrammes sont 
égaux entr’eux (34); donc chacun des angles opposés ABE, BEA est droit; donc 
le parallélogramme AAEB est rectangle; mais nous avons démontré quwil est 
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A Ἷ A ‘ ᾿ 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ. Εδείχθη δὲ καὶ ἰσόπλευρον" 
, τ 2 x Xx ui > A ~ 
TETP27 νον ἄρα ἐστι. καὶ ἔστιν ἀπὸ τῆς ΑΒ 


7 Oz§. a eeces erer Ow: eds SINS: 
εὐθείας aretzes ραμμενον. Οπερ cdes ποιῆσαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΞ μζ΄. 


δα ἢ ΄ , ἄν ἐνῶ ἡ - 
Ἐν τοῖς ὁρτογώτιοις TPs; TOES 5 TO ato Tile 
\ > δὶ ῃ a ’ w ’ 
Tiny or bay periay UTETES CUTHS πλευρεῖς τετρε!- 
᾽ > ‘ A ὁ ἃ a ν᾿ : 4s ‘ 
γῶνον χ δον ξστι τοῖς ATO τὸ Tay cp ἣν ον 


- - ΄ 
περιεχουσῶν “πλευρῶν TSsT fay ἕω Bar tary 


a “ 


rg > ΄ " > \ » 
Este τρι)ῶνον ὀρθογώντν τὸ ABI, ὀρθόν εχὸν 
4 « * a 1 ᾿ μὲ 4 ? ‘ ΄- 
τὰν ὑπὸ BAT γωνίαν" λέγω τι τὸ awe τῆς ΒΓ 
’ ” > ἈΝ - "νν - 2 
πετραγῶνον σὸν ἐστ τοῖς ATO τῶν BA, ΑΓ τε- 


TPA} ONES. 
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quadratum igitur est, elestex AB rect descrip- 


tum. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XLVIF. 


Tn rectangulis triangulis , quadratum ex latere 
rectum anculum subtendente wquale est quadra- 


tis ex latenbus rectum angulum conlincntibus. 


Ἐ 


Sit iriangulum rectangulum ABP, rectnm 
habens BAP angulum; dico qnadratum ex ΒΓ 


quale esse quadralis ex ipsis BA, AT. 


équilatcral; donc le parallélogramme AAEB est un quarré, οἱ il est décrit avec la 


droite AB; ce quil fallait faire. 


PROPOSITION 


XLYVTI. 


Dans les triangles rectangles, le quarré du cété opposé ἃ Vargle droit est 


égal aux quarrés des cotés qui comprennent Vangle droit. 
Soit ΑΒΓ un triangle rectangle, que Bar soit langle droit; je dis ἀπὸ le quarré 


du cote EF est égal aux quarrés des cotés 84, Ar. 


1 
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’ uh ee ͵ 
Αναγεγράφθω yap απὸ μὲν τῆς ΒΤ τετρειγῶνον 
13 ᾧ - οὗ x 
τὸ BAEI* ἀπὸ δὲ τῶν BA, ΑΓ τὰ HB, ΘΓ" καὶ 
“ ε LA ~ ᾿ 
διὰ τοῦ A ὁποτέρᾳ τῶν BA, TE παράλληλος 
: ε > ͵ ς 
ἤχθω ἡ ΑΔ᾽ καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ AA, ZT. 
2 a > , e , ~ © ‘ 
Καὶ ἐπεὶ ὁρθη ἐστιν ἐκατερῶα τῶν ὕπο BAT, 
~ \ ’ 3 5 ~ xX 
BAH γωντῶν" πρὸς Ja tivs εὐθείᾳ τῇ BA, “σι 
ΩΣ \ 2 “ ta ~ , ἜΜ“ ε 
τῷ πρὸς αὐτῇ cupeiw τῷ A, δύο εὐθεῖαι αἱ 
5 ἣν 2 A . ᾿ ‘ 
AT, AH, pa ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι. τας 
> Rew ͵ ° ov “ as, 
ἐφεζῆς γωνίας δυσὶν ὀρθαῖς ἰσας “Τοιουσιν" τὰ 
te μὲ Ἂν « ΄“- A ᾿ 3 J 
εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ TA τῇ AH. Διὰ τὰ αὐτὰ 
cy © ~ > > > > © x 
Jn καὶ ἡ BA τη AO ἐστὶν ew εὐθείας, Καὶ ἐπεὶ 
ΕΣ > Ἂς «ε e ¥: 7 -ὁε ‘A ? A 
isn ἐστιν ἡ ὑπὸ ALT γωνία τῇ ὑπὸ ZBA, ὑρθὴ 
\ ς ΄ ᾿ νυν ἘΣ 
Yap ἐκατερα., ΟΙΡῊ προσκείσθω n ὑπὸ ABI® can 
af - Cm τὶ ~ Τἢ ν x ” 
ἀρὰ ἢ ὑπὸ ΔΒΑ oAn τῇ ὑπὸ ZPET ἐστὶν ἴση. 
2 we > © ‘ ΄“ . \ 
Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὶν ἥ μὲν ΔΒ τῇ ΒΓ, ἡ δὲ ZB 
ο ͵ Ἢ ε \ ~ 
τῇ ΒΑ" δύο δὰ αἱ ΔΒ. AA duct ταῖς ΓΒ. BZ 
cd aN ε ’ © Ἐ ε ay 
MTs εἰσὶν, εἐκατερα ἑκατέρᾳ. καὶ Pavia n ὑπὸ 
~ e ᾿ a ΄ ᾿ a ε 
ΔΒΑ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ZBI tant? βάσις apa a 
“ ΤΣ 3 Ἂν X 
AA Bases Ta ZI? ton, καὶ τὸ ABA τρίγωνον 
n~ 5 ¥ uv 4 of τῇ ~ A 
Τῷ ZBI τριγώνῳ ἐστιν ἔσον. Καὶ ests? τοῦ μὲν 
’ 4 ᾿ ἥξεις , 
ΑΒΔ τριγώνου διπλάτιον τὸ BA παραλληλογ)ρομ- 
Ω κ᾿ \ ro 5», Α 4 
pov, Bacw τε γὰρ τὴν αὐτὴν exouce τὴν ΒΔ 


ἈΝ 2 ~ 3 ΄σο ΕἸ ΄ o 
“wat εν ταῖς αὑταῖς εἰσι παραλλήλοις ταῖς 


79 

Desenbatur cuim ex BP quidem quadratun 
BAEI; cx ipsis vero BA, AT ipsa HB, ΘΓ; et 
per A alterutriipsarum BA, ΓΕ parallela ducatur 
AA; et jungantur AA, ΖΓ, 

Et quoniam rectus est uterque ipsorum BAT, 
BAH angulorum, ad aliquam igitur rectam BA, et 
ad punctumin ea A, dua recta AI,AH, uon ad 
easdem partes posit, deiuceps angulos duobus 
rectis equales faciunt; in rectumigiturestlA ipsi 
AH. Propter cadem ct BA ipsi ΑΘ est in rectum. 
Et quoniam xqualis cst ΔΒΓ angulus ipsi ZBA, 
recius enita ulcrque , communis addalur ALr; 
totus igitur SBA toli ΖΒΓ est wqualis. Et quomiam 
wequalis est quidem AB ipsi BP, ipsa vero ZB ipsi 
BA; duz utique AB, AA duabus ΓΒ, BZ equales 
sunt, ulraque utrique, ct angulus ABA angulo 
ΖΒΓ wequalis; basis igitur AA basi Zr aqualis, et 
ABA triangulum ipsi ZBI triangulo est xquale. Et 
est quidem ipsius ABA trianguli duplum BA 
parallclogrammum, basim cnimeamdem habent 
BA ct τῇ eisdem sunt parallels BA, AA 3 Ipsius 
vero ΖΒΓ trianguli duplum BH quadratum, ct 


enim rursus basim camdem habeut et in eisdem 


Décrivons avec er Ie quarré Barr, ct avec BA, AF les quarrés HB, ΔΓ; ct par 
Je point A conduisons AA paralléle ἃ lune ou ἃ Pautre des droites BA, TE; et 
joignons Aa, Zr. 

Puisque chacun des angles ΒΑΓ, BAH est droit, les deux ‘droites AT, AH, 
non placecs du méme cote, font avec la droite BA au point a de cette 
droite, deux angles de suite ¢gaux ἃ deux droits; donc Ja droite TA est 
dans la direction de aH; la droite BA est dans la direction ΑΘ, par la 
meme raison. Et puisque Vangle ar est égal a Yangle zBa, étant droits l'un 
οἱ l'autre, si nous Jeur ajoutons T’angle commun ΑΒΓ, Vangle enticr ABA sera 
égal ἃ Fangle entier ΖΒΓ (not. 4). Et puisque AB est égal a Br, et ZB ἃ ΒΑ, les 
deux droites ΑΒ, 4A sont égales aux deux droites ΓΒ, Bz, chacune ἃ chacune; 
inais langle ava est égal ἃ langle ΖΒΓ; donc la base ΑΔ est égale 4 la base 


zr, οἱ le wiangle ΑΒΔ égal au triangle zpr (4). Mais le parallélogramme Ba 


est double du triangle ΑΒΔ (41), car ils ont la méme base ΒΔ οἱ ils sont cutre 


a 
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~ aT , td A 
BA, AA‘ τοῦ δὲ ΖΒΓ τρίγώνου διπλάσιον τὸ BH τε- 
’ ΄ εἴ , 4 ? ‘ w 
τράγωνον. Baow τε Yap πάλιν Thy αὐτὴν excucs 
x ἐν γ 5, > 
τὴν ZB καὶ ἐν ταὶς αὐταῖς cist παραλλήλοις 
Ἂν A Δ ᾿»᾿ . 
ταῖς ZB, ΗΓ" τὰ δὲ τῶν tow διπλώσια ion 
> ’ > ͵ ” »" > ‘ 1% ᾿ 
αλλῆλοις ἐστιν" σὸν ἄρα ἐστί καὶ τὸ ΒΛ “παρ- 


αλληλόγραμμον τῷ HB τετραγώνῳ. Ομοίως 


δὲ, ἐπιζευγνυμένων τῶν AE, BK, διωχθήτεται 
καὶ τὸ ΤΛ παραλληλόγραμμον ἴσον τῷ ΘΙ τε- 
τραγώνῳ" ὅλον ἄρα τὸ ΒΔῈΓ τετράγωτον δυσὶ 
τοῖς HB, ΘΓ τετραγώνοις ἴσον ἐστί, Kab ἔστι 
τὸ μὲν BAET τιτράγρωνον ἀπὸ τῆς ΒΓ ἀναγρα- 
giv, τὰ δὲ HB, ΘΙ ἀπὸ τῶν BA, AT* τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς ΒΓ πλευρᾶς τετράγωνονϑ ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν BA, AT πλευρῶν τετραγώνοις, Ev ἄρα 


n>? , Ἀ \ tym 
TOI ὀρθογωνίοις. καὶ τὰ tls. 


sunt parallels ZB, HE; aqualium autem dupla 
aqualia tler se suut; aquale igitur est et BA pa- 
rallelogrammum ipsi HB quadrato. Snniliter au- 
tem junelis AE , BK ostendetur ect PA parallelo- 
grammum aquale ipsi ΘΙ quadrato. Totum igitur 


BAEF quadratum duobus HB , OF quadratis e= 


E 


quale est, et est quidem BAET quadratum cx BF 
descriptum , ipsa vero HB, ΘΓ ex BA, AT; ergo 
quadratum cx ΒΓ latere equale est quadratis ex 


BA, ΑΓ lateribus; ergo in rectangulis, ete. 


Ies mémes paralleles Ba, aA; Je quarré BH est double du triangle ΖΒΓ, car 
ils ont la méme base Bz οἱ ils sont entre 105 mémes paralleles zB, Hr; et les 
srandeurs qui sont doubles de grandeurs égales, sont égales evtr’elles ; donc le 


parallelograme BA est égal au quarré HB. Ayant joint AE, BK, nous démon- 
trerons semblablement que le parallélogramme ra est égal au quarré ΘΓ; donc 
Je quarré entier BAEr est égal aux deux quarrés HB, ΘΙ. Mais le quarré ΒΔῈΓ 
est décrit avec Br, et les quarrés HB, ΘΙ sont décrits avec BA, AT; donc le 
quarré du coté ΒΓ est ¢gal aux quarrés des cotés BA, AT. Douc dans les trian- 


sles , etc. 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ μή. 


Edy τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς τῶν πλευρῶν τετρά- 
γῶνον ἴσον ἢ τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνον 
δύο πλευρῶν τετραγώνοις" ἡ περιεχομένη γωνία 
ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ τριγώνου δύο πλευρῶν ὀρθή 
ἔστι. 

Τριγώνου γὰρ τοῦ ΑΒΓ τὸ ἀπὸ μιᾶς τῆς ΒΓ 
πλευρᾶς τετράγωνον ἴσον ἔστω τοῖς ἀπὸ τῶν BA, 
AY πλευρῶν τετραγώνοις" λέγω ὅτι ὀρθή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ BALD γωνία, 


Ἦχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ σημείου τῇ AT εὐθεία" 
πρὸς ὀρθὰς ἡ AA, καὶ κείσθω τῇ BA ἴση ἡ AA, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἡ AT. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ AB, ἴσον ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς AA τετράγωνον τῷ and τῆς AB τετρα- 
γώνῳ. ἸΚοινὸν προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆς AL τετρά-- 


PROPOSITIO XLVIIL 


Si triangulicx uno lalerum quadratum xquale 
est quadratis ex reliquts trianguli duobus late. 
tibus 5 cententus angulus a reliquis trianguli 


duobus lateribus rectus est. 


Trianguli enim ΑΒΓ ex uno ΒΓ latere quadra- 
tum xquale sit quadralis ex BA, ATL lateribus ; 


dico rectum esse BAT angulum. 


Ducatur enim ab A puncto ipsi AT recta ad 
reclos AA, et ponatur ipsi BA xqualis AA, et jun- 
gatur ΔΙ. 

Et quoniam zqualis est AA ipsi AB, xquale 
estetex AA quadratum ipsi ex AB quadrato. Com- 


mune addatur ex ΑΓ quadratum ; ipsa igttur ex 


PROPOSITION XLYIII. 


Si le quarré d’un des cétés d’un triangle est égal aux quarrés des deux cétés 
restants de ce triangle, ]’angle compris par les deux cétés restants est droit. 
Que Je quarré du cété ΒΓ du triangle abr soit égal aux quarrés des cétés 


BA, AT; je dis que l’angle ΑΒΓ est droit. 


Du point A, conduisons Ja droite aa perpendiculaire ἃ ar (11), faisons aa 


égal a BA, et joignons ar. 


Car puisque 44 est égal ἃ ΑΒ, le quarré de δὰ est égil au quarré de 28, 
Ajoutons le quarré commun de ar ; les quarrés des droites 4A, ΑΓ seront égaux 
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yovoy’ τὰ épz ἀπὸ τῶν AA, AD τετράγωνα 
Se. at ee γ ν, εξ ’ 

too. ἔστι τοῖς ἀπὸ τῶν DA, AD τετρχγώνοις. 
Αλλὲ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AA, AT ἴσον ἐστὶ τὸ 
απὸ τῆς ΔΙ᾽, ὀρθὴ γάρ ἐστιν ἡὶ ὑπὸ AAT γωνίχ᾽ 
τοῖς δὲ ond τῶν BA, AT ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ, ὑπόχειτχι γάρ᾽ τὸ 3px amo τῆς AL τετρά- 
γωνον ἴσον ἐςὶ τῷ ἀπὸ τῆς BI τετραγώνῳ" ὥστε 


AA, ΑΓ quadrata zqualia sunt ipsis ex BA, AT 
quadratis. Sed ipsis quidem ex AA, AT xquale 
est ipsum ex AT, rectus enim est AAT angulus ; 
ipsis vero ex BA, ΑΓ equale est ipsum ex ΒΓ, 
ponitur enim; ipsum igitur ex AC quadratum 
zequale est ipsi ex BU quadrato ; quare et latus 


AT ipsi ΒΓ est equale ; et quoniam zqualis est 


χαὶ πλευρὰ ἡ AT τῇ BY éciv tov" καὶ ἐπεὶ ton 
ἐξὶν ἡ ΛΔ τῇ AB, κοινὴ ce ἡ AT, δύο on αἱ AA, 
ΑΓ δυσὶ τοῖς DA, ΑΓ ἴσχι εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ 
AD βάσει τῇ BV? ἴση γωνία ἄρα ὁ ὑπὸ AAT 
γωνίχ τῇ ὑπὸ BAL 4 ἴση. Oo9% δὲ καὶ ὑπὸ AAT* 
ὀρθὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ BAT. Exy ἄρα τριγώνου, 


RAL τὰ ἐξῆ. 


aux σπαγγύώβ des droites BA, AT. Mais le 


r 


AA ipsi AB, communis autem AI, duz uti- 
que AA, ΑΓ duabus BA, AT xquales sunt, et 
basis AT basi ΒΓ est equalis; angulus igitur AAT 
angulo BAT est xqualis. Rectus autem AAT ; 


rectus igitur et BAL, Si igitur trianguli, etc. 


quarré de ar est égal aux quarrés des 


droites AA, ΑΓ (47), car langle ΔΑΓ est droit, et le quarré de Br est supposé 
égal aux quarrés des droites Ba, at ; donc le quarré de ar est égal au quarré 
de Br; donc Je cété ar est égal au coté ΒΓ ; mais AA est égal ἃ AB, et ar 
cst commun ; donc les deux droites 44, ΑΓ sont égales aux deux droites BA, 
ar; mais la base cr est égale ἃ Ja base Lr; done langle aar est égal ἃ Van- 
gle bar (8). Mais Tangle aar est droit; donc langle Bar est droit au:si. 
Donc, etc. 
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PRB WWD VST κι ιιινινικνινιειιικνιινινκιννενν 


OPO!. 


a. Πᾶν παραλληλόγραμμον ὀρθογώνιον περι- 
ἐχεσθαι λέγεται ὑπὸ δύο τῶν τὴν ὀρθὴν γωνίαν 
περιεχουσῶν εὐθειῶν. 

β΄. Παντὸς δὲ παραλλυλογράμυου χωρίου τῶν 
περὶ τὴν διάμετρον αὐτοῦ παραλληλογράμμων ev" 
ὁποιονοῦν σὺν τοῖς δυσὶ παραπλυρώμασι γνώμων 


χαλείσῃω. 


DEFINITIONES. 


τ. Omne parallelogrammum rectangulum con- 
tineri dicitur sub duabus rectum angulum conti- 


nentibus rectis. 

2. Omnis autem parallelogrammi spalii eorum 
circa diametrum ipsius parallelogrammorum 
unumquodque cum duobus complementis guo- 


mon vocetur. 


LE DEUXIEME LIVRE 
DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Tour parallélogramme rectangle est dit contenu sous deux droites qui 


comprevent uv angle droit. 


2. Que dans tout parallélogramme , l'un quelconque des parallclogrammes 
décrits autour de Ja diagonale avec les deux compléments soit appelé gnomon. 


Ile 
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TIPOTASIS «. PROPOSITIO I. 


Ἐὰν ὧσι δύο εὐθεῖαι, τυνθῇ δὲ ἡ ἑτίρα αὐτῶν Si sint duz reetz, secta fuerit autem altera 
εἰς ὅσα Ov.rotouy ταήματα" ΩΝ περιεχόμενον ὀρθο- Ipsarum in zqualia quotcumque segmenla ; con- 
γώνιον ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ὑπὸ * tentum rectangulum sub duabus rectis equale 
τῆς ἀτυήτου “οἱ ἐγ του τῶν τμημάτων περιεχο-- est et 1} 515 sub non secla et unoquoque segmen— 
μένοις ὀρθογωνίοις. forum contentis rectangulis. 

Eczwoxy δύο εὐθεῖχε αἱ A, BD, καὶ τετμήσθω Sint duz recte A, BI, ct secta sit ΒΓ ut- 
Υ BY ὡς ἔτυχε κατὰ τὰ A, Εἰ συμεῖχ᾽ λέγω ὅπι Cunque in Δ, E punctis; dico ipsum sub A, 
τὸ ὑπὸ τῶν A, BY περιεχόμενον ὀρθογώνιον iooy BF contentum rectangulum equale esse εἰ ipst 
ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν A, BA περιεχομένῳ op9o70- sub A, BA contento rectangulo , et ipsi sub 
vio, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν A, ΔΒ, καὶ ἔτι ἢ τῷ ὑπὸ Δ, ΔΕ, et etiam ipsi sub A, EF, 


τῶν Α ? EYP. 


A B & ET 
i] 
. oo .. 19 
| Eis 
2 
Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ Β τῇ ΒΓ πρὸς ὀρθάς ἡ Ducatur enim ἃ B ipsi ΒΓ ad rectos BZ, et 


ΒΖ, zat κείσθω τῇ A ἴση ἡ DU, καὶ διὰ μὲν 4. ponatur ipsi A τηϊα)ῖς BH, et per H quidem 
τοῦ Hea ΒΓ παράλληλος ἤχθω ὑἡ HO, dit δὲ ipsi ΒΓ parallela ducatur HO; per 4, Ε, Γ 
τῶν A, E, Γ τῇ ΒΗ παράλλιελοι ἠχθωσαν ai vero ipsi ΒΗ parallele ducantur AK, EA, ΓΘ, 
AK ? EA 3 ΓΘ. 

PROPOSITION PREMIERE. 


Si Yon a deux droites, et si l’une d’elles est coupée en tant de parties 
qu’on voudra, le rectangle contenu sous ces deux droites est égal aux rec- 
tangles contenus sous Ja droite qui n'a point été coupée, et sous chacun 
des segments de J’autre. 

Soient deux droites A, Br, et que ΒΓ soit coupé ἃ velonté aux points Δ, E; 
je dis que le rectangle contenu sous A, br est égal au rectangle contenu sous 
A, BA, au rectangle sous A, ΔῈ, et au rectangle sous A, ET. 


Par Je point B, conduisons la droite ΒΖ perpendiculaire ἃ Br (τι. 1}; 
faisons BH égal ἃ A, et par le point H conduisons HO parallele ἃ ΒΓ (31. τὴς 
et par les points 4, E, I, conduisons les droites ok, Ea, ΓΘ, paralleies a la 


droite BH. 
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σον δή ἐστι τὸ BO τοῖς ΒΚ, AA, EO. Καὶ 
ἔστι τὸ μὲν ΒΘ τὸ ὑπὸ τῶν A, BY, περιέχεται μὲν 
γὰρ ὑπὸ τῶν " HB, ΒΓ, ἴση δὲ ἡ ΒΗ τῇ Α΄ τὸ δὲ 
BK 16° ὑπό τῶν A, BA, περιέχεται μὲν γὰρ 
ὑπὸ τῶν HB, BA, ἴση δὲ αὶ BH τῇ Α΄ τὸ δὲ AA 
τὸ ὑπὸ τῶν A, AE, ἴση yop καὶ AK, τοῦτ᾽ ἔστιν 
¥ ΒΗ, τῇ A‘ κοὶ ἔτι ὁμοίως τὸ EO τὸ ὅ ὑπὸ τῶν 
A, EI’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A, BY ἴσον ἐστὶ τῷ τε 
ὑπὸ A, ΒΔ, καὶ τῷ ὑπὸ A, AE, καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ 


A, ΕΓ. Ἐὰν ἄρα ὦσι, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄. 


Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ tyr ὡς ἔτυχε», τὰ" 
ὑπὸ τῆς Olyig καὶ ἑκατέρου τῶν τμημάτων περι- 
εχόμενα ὀρθογώνια toa? ἐστὶ τῷ απὸ τὸὴς 3. ὅλης 
τετραγώνῳ. 

Εὐθεῖα γὰρ ἡ AB τετμήσθω ὡς ἔτυχε κατὰ τὸ 
ΓΕ συμεῖον" λέγω ὅτι τὸ ὑπὰ τῶν AB, BY περιε-- 
χόμενον ὀρθογώνιον, μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν “BA, AT 
περιεχομένου Op90-wytov , ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB 


τετραγών». 


fEquale utique est ΒΘ ipsis BK, AA, ΕΘ; 
et est quidem ΒΘ ipsum sub A, BI, contine- 
tur enim sub HB, Br, zqualis autem BH ipsi 
A; BK vero ipsum sub A , BA, continetur 
enim sub HB, BA, xqualis autem BH ipsi A; 
AA veroipsum sub A, AE, zqualis enin AK, 
hoc est BH, ipsi A; et etiam similiter ΕΘ ip- 
sum sub A, Ef; ergo ipsum sub A, ΒΓ equale 
est ipsi sub A, BA, et ipsi sub ipsis A, AE, 
et etiam ipsi sub A, EY. Si igitur sint , etc. 


PROPOSITIO I. 


Si recta linea secetur utcunque, ipsa sub told 
et ufroque segmentorum contenta rectangula 


zequalia sunt ipsi ex tota quadrato. 


Recta enim AB secetur ulcunque inf punclo ; 
dico ipsum sub AB, Br contentum rectangu- 
lum, cum ipso sub BA, AL contento rectan~ 


gulo , aquale esse ipsi ex AB quadrato. 


Le rectangle Bo est égal aux rectangles BK, 4A, ΕΘ. Mais ΒΘ est le rectan- 
gle sous A, ΒΓ, puisqu’il est contenu sous HB, ΒΓ, et que BH est égal ἃ 4; 
BK est le rectangle sous A, ΒΔ, puisqu’il est contenu sous HB, ΒΔ, et que ΒΗ 
est égal ἃ A; δὰ est le rectangle sous A, AE, puisque Ak, c’est-4-dire 
BH, est égal ἃ A; et semblablement, ΕΘ est le rectangle sous a, ET; donc le 
rectangle contenu sons A, Br est égal au rectangle sous A, ΒΔ, au rectangle 
sous A, AE, ct encore au rectangle sous A, ΕΓ. Donc, etc. 


PROPOSITION II. 


Si une ligne droite est coupée a volonté, les rectangles contenus sous Ja 
droite entire ct sous Pun et Vautre segment, sont égaux au quarré de la 
droite enucre. 

Que la droite AB soit coupée ἃ volonté en un point Γ; je dis que Ie rec- 
tangle contenu sous ΑΒ, Ef, avec le rectangle contenu sous AB, Ar, est gal 


au quairé de 48. 
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ἀναγεγράφδω yap ono τῆς AB τετρόάγωνον τὸ 
ΑΔΕΒ, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Γ ὁποτέρᾳ τῶν ΑΔ, ΒΕ 


παρΐλλελος ἡ ΓΖ. 


Describatur enim ex AB quadratum ΑΔΕΒ, 
et ducatur per Γ᾽ alterutei ipsarum ΑΔ, BE 


parallela ΓΖ. 


A r 
a oe 
Δ 2. ε 


Ισον δὲ στι " τὸ AE τοῖς ΑΖ, TE* vai ἔστι τὸ 
μὲν AE τὸ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον" τὸ δὲ AZ τὸ 
ὑπὸ τῶν BA, AY περιεχόμενον ὀρθογὠνιον" περι-- 
ἔχεται μὲν yop ὑπὸ τῶν AA, AT, ἴση δὲ αὶ ΑΔ τῇ 
AB’ τὸ de ΓΕ τὸ ὑπὸ AB, ΒΓ, ἴση γὰρ ἡ ΒΕ τῇ 
ΑΙ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BA, AV μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν 
AB, ΒΓ, ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB τετραγώνῳ. 


Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
NPOTASIS ,’. 


Exy εὐθεῖχ γραμμὴ τυνιθῆ ὡς ἔτυχε", τὸ ὑπὸ 
τῆς GAng καὶ ἐνὸς τῶν τμημάτων περιεχύμενον 
ὀρ)ογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν τμημάτων 
περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ vot τῷ απὸ τοῦ προειοη,-- 


ἔνον τμύωαστος τετρα ὠνω. 
ἢ γῶνᾳ 


fEquale utique est AE ipsis ΑΖ, TE ; et 
est quidem AE ipsum ex AB quadralum , AZ 
vero ipsum sub BA, ΑΓ conientum rectan- 
gulum, conlinetur etenim sub AA, ΑΓ, aqualis 
autem AA ipsi AB ; ΓΕ vero ipsum sub AB, ΒΓ, 
zqualis enim BE ipsi AB ; ipsum igitur sub BA, 
AL, cum ipso sub AB, Br, exyuale est ipsi 
ex AB quadrato. Si igitur recta , εἰς. 


PROPOSITIO ΤΙ. 


Si recta linea secetur utcunque, ipsum eub 
tota et uno segmentorum contentum rectangu- 
lum zquale est et ipsi sub segmentis contento 
rectaugulo, et ipsi ex pradicto segmento qua 


drato. 


Avec ΑΒ décrivons le quarré ASEB (46.1), et par le point Fr conduisons rz 
parallcle ἃ l'une ou ἃ l’autre des droites Aa, BE (51.1). 

Le quarré AE est égal aux rectangles AZ, TE; mais AE est le quarré de aB, 
ΑΖ est le rectangle contenu sous AB, ΑΓ, puisqu’il est contenu sous 4A, 
ar, et que Ad est ¢gal ἃ AB; et TE est le rectangle contenu sous AB, ΒΓ; 
pnisque BE est égal ἃ ΑΒ; donc le rectangle sous Ba, ar, avec le rectangle 
sous AB, ΒΓ, est égal au quarré de AB. Donc, etc. 


PROPOSITION IIT. 


Si une ligne droite est coupée ἃ volonté , le rectangle contenu sous Ja 
droite entiere et lun des segments, est égal au rectangle contenu sous les 
segments et au quarré du segment premiérement dit. 


SN 
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Εὐθεῖα γὰρ ἡ AB τετμήσθω ὡς ἔτυχε κατὰ τὸ 
T* λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, BY’ περιεχόμενον 
ὑρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ περις:- 
χομένῳ ὀρθογωνίῳ, μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ᾽ ΒΓ τετρα- 
γώνου. 

Δναγεγράθω γὰρ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον τὸ 
ΓΔΕΒ, καὶ διήχθω " 4 EA ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ διὰ 
τοῦ A ὁποτέρᾳ τῶν ΓΔ, BE παράλληλος ἤχθω 
ἡ AZ. 

A r 


ἴσον δή ἐστι τὸ AE τοῖς AA, ΓΕ" χαὶ ἔστι τὸ μὲν 
AE τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθογώνιον» 
περίεχεται μὲν γὰρ ὑπὸ τῶν AB, BE, ἴση δὲ ἡ 
BE τῇ ΒΓ’ τὸ δὲ ΑΔ τὸ ἢ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ, ion 
γὰρ ἡ AV τῇ PB τὸ δ᾽ ΔΒ τὸ ἀπὸ τῆς ΤῈ τετράώ- 
γωνον᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον 
ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ περιε-- 
χομένῳ ὀρθογωνύῳ,, κατὰ τοῦ ἀπὸ τῆς VB τετρα- 


γώνου. Edy ἄρα εὐθεῖα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


87 

Recta enim ΑΒ secetur utcunque inT ; dice 
ipsum sub AB, BY contentum rectangulum 
zquale esse ipsi sub AP, ΓΒ contento rectan- 


gulo, cum ipso ex ΒΓ quadrato. 


Describatur enim ex ΓΒ quadratum ΓΔΕΒ, et 
producatur EA in Z, et per A alterutri ipst- 
rum ΓΔ, BE parallela ducalur AZ. 


E 


FEquale utique est AE ipsis AA, TE; ct est 
quidem AE ipsum sub AB, ΒΓ contentuin rec- 
tangulum , conlinctar ctenim sub AB, BE; 
xqualis autem BE ipsi ΒΓ; AA yero ipsum 
sub AP, TB, xqualis enum ΔΙ ipsi TB; AB 
aufem ex TB est quadratum ; ipsum igitur sub 
AB, ΒΓ contentum rectanguluin quale est 
ipsi sub AC, ΓΒ contento reclangulo, cum 


ipso cx ΓΒ quadrato. Si igitur recta, ete. 


Que la droite AB soit coupée ἃ volonté au point T; je dis que le rectan- 


gle contenu sous AB, ΒΓ est ὦσι] au rectangle contenu sous Ar, TB, avec le 


quarré de ΒΓ. 


Avec ΓΒ décrivons le quarré ΓΔῈΒ (46. 1), prolougeons ΕΔ cn Z, et par le 
point A conduisons ΑΖ paralléle ἃ lune on ἃ Pautre des droites ra, BE (31. 1). 

Le rectangle AE est égal aux rectangles Aa, ΓΕ; mais AE est le rectangle 
contenu sous AB, BI, puisquil est contenu sous AB, BE, et que BE est égal 
aB; AA est le rectaugle sous ΑΓ, ΓΒ, puisque ar est égal ἃ ΓΒ; et AB est Je 
quarré de Te; donc le rectangle contenu sous AB, TB est égal au rectangle 
contenu sous AF, IB, ave¢ le qua:ré de re. Donc, ete. 
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TIPOTASIS @. 


Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμνθῇ ὡς ἔτυχε, τὸ ord 
τῆς ὅλης τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν 
τμημάτων τετραγώνοις, γαὶ τῷ Οἷς ὑπὸ τῶν ταῦ- 
μάτων περιεχομέν.» ὀρθόγωνω. 

Εὐθεῖχ γὰρ γραρμὴ ἡὶ AB τετμήσθω ὡς ἔτυχε 
nota τὸ Γ΄ λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ τετούγωνον 
ἴσον ἐστὶ τοῖς τε απὸ τῶν AT, ΓΒ τετραγώνοις 
χαὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AL, ΓΒ περιεχομένῳ 0580- 
γωνω. 


DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


PROPOSITIO IY. 


Si recta linea secetur ulcunque, ipsum ea 
tota quadratum zxquale est et ipsis ex segments 
quadralis, et ipsi bis sub segmentis contento 
restangulo. 

Recta enim linea AB secetur utcunque in I; 
dico ipsum ex AB quadratum «quale esse et ipsis 
ex AI, FB quadralis, ct inst bis sub AT, ΓΒ 


contento rectangulo 


4 


Ανχγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ 
ΑΔΕΒ, χαὶ ἐπεζεύχθω ¥ BA, χαὶ did μὲν τοῦ T 
ὁποτέρα τῶν AA, EB παραλληλος ἤχθω ἡ ΓΗΖ, 
διὰ δὲ τοῦ H ὁποτέρα τῶν AB, AE παράλληλος 
ἤχθω ἡ ΘΚ. 


Z E 


Describatur enim ex AB quadratum ΑΔΕΒ, 
et jungalur BA, et per Γ quidem allerutri ip- 
sarum AA, EB parallela ducatur THZ, per H 
vero alterutri ipsarum AB, ΔῈ parallela ducas 
tur OK. 


PROPOSITION IV. 


Si la droite est coupée ἃ volonté, le quarré de la droite entiere est égal 
aux quarrés des segments, et ἃ deux fois le rectangle contenu sous les deux 


scsments. 


Que la droite AB soit coupée ἃ volonté au point T; je dis que le quarré 
de ΑΒ est égal aux quarrés des segments AT, TB, et a deux fois le rectangle 


contenu sous AT, ΓΒ. 


Avec ΑΒ décrivons le quarré ΑΔῈΒ (46. 1); joignons BA; par le point I con- 
duisons THz paralléle ἃ une ou a Vautre des droites Aa, EB (51. 1), et par le 


point H cenduisons ΘΚ paralléJe ἃ Vune ou ἃ lautre des droites AB, ΔῈ. 
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ΟΝ XN a 3 © ~ Qa 
Καὶ e723 παράλληλος ἐςτιν ἢ ΓΖ tH AA, καὶ 
> 2 ᾿ > ΄ e © ΕἸ 4 ε « 
es αὐτὰς ἐμπέπτωκεν A ΒΔ. ἡ ExTOG γωνία ἢ 
«ε Ἅ. ᾿Ψ > ᾿ ~ 3 ‘ ~ ἦν Nn 
uso THB ton ἐστε τῇ ἐντὸς καὶ arrevar tion τὴ 
© ἣν ε ry ~ © A > x 
ὑπὸ ΑΔΒ. AAA 4 ὑπὸ ΑΔΒ τὴ ὑπὸ ABA ἐςτιν 
at ’ ι € ~ e ay » 
ion, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ BA τῇ AA ἐστὶν ion 
᾿ΕΝ ε 4 a , - ε ᾿ ᾿ ᾿ 
καὶ ἢ ὑπὸ THB ape γωνία τῇ ὑπὸ ἩΒΓ εστιν 
3; [7 « ~ Ὁ > i 
ἴση" ὥστε καὶ πλευρὰ Ἡ ΒΓ πλευρᾷ τῇ ΓΗ ἐστιν 
a Ne ~ 2 x a € Ἂν, 
ion?, Αλλὰ ἡ μὲν ΓΒ τῇ ΗΚ ἐστὶν ton, ἡ δὲ ΓΗ 
“ ε a Aas . ” ’ 
τῇ ΒΚ’ καὶ ἡ HK ἄρα τῇ KB ετὶν ἐση" ἰσο- 
2 > \ 5 ΄ woe Ν 
πλευρὸν ἄρα ἐστὶ τὸ THKB. Λέγω δὴ crs καὶ 
΄ Ἂς x ’ ᾿ μ x 
ὀρθογώνιον. Επεῖ 7530 παραλληλος ἐστι ἢ ΓΗ 
- 3 > 4 » » » ew 
τη BK, καὶ εἰς aUTaS ἐνέπτεσεν ἡ TB?* αἱ ape 
. 3 ~ 4 tla , 
ὑπὸ ΚΒΓ, BIH γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς εἰσὶν ἴσαι |, 
y Ay fo ας. Alo > ieee oe pe ἡ 
Oba δὲ ἡ ὑπὸ KBI° ὀρθὴ ape καὶ ἡ ὑπὸ BIH. 
ἧς; a κι "Ἢ 
Ὥστε καὶ αἱ awevartioyv, as uso THK, HKB 
7 ΄ q¢ ? Ν ᾿ ᾽ 
ἐρθαί εἰσιν" ὀρθογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΤΉΚΒ. Εδείχθη 
᾿ ᾿ 7 > . vq 
δὲ καὶ ἰσόπλευρον" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ, καὶ ἐστιν 
~ x, ‘ 5 \ 4 ‘ ,ὔ 
ἀπὸ τὴς TB. Διὰ ta αὐτὰ δὴ τὸ ΘΖ τετρώ- 
i a Ἂς 3 2 A ~ ~ > 
ωνὸν torr, nab ἐστιν απὸ τῆς OH, τοῦτ ἐστιν 
» “ Acs ἐπ , > 4 
ἀπὸ" τῆς ΑΙ" τὰ apa ΘΖ; ΓΚ τετρώγωτα azo 
~ > ta » 3 Ae La 3 x 1 ~ 
tov AT, ΓΒ εἰσί. Kas eves ἐσὸν ἐστι τὸ AH τῷ 


So 4 a7 μὰ Li ~ 2 
HE, και ἔστι τὸ AH τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ. 18. son 


Et quoniam parallela est ΓΖ ipsi ΑΔ, et in 
ipsas incidit BA, exterior angulus THB zqualis 
est interiori et opposito ΑΔΒ. Scd ΑΔΒ ipsi ABA 
est xqualis, quoniam et latus BA ipsi AA est 
quale ; et FHB igttur angulus ipsi HBT est 
wqualis ; quare et latus ΒΓ lateri TH est equale. 
Sed FB quidem ipsi HK est zqualis, TH vero 
ipsi BK; et HK igitur ipsi KB est zequalis; zequi- 
laterum igitur est PHKB, Dico etiam et rectangu- 
lum. Quoniam enim parallella est PH ipsi BR, e¢ 
in ipsas incidit ΓΒ: ipsi igitur KBP, BPH angulé 
duobus rectis sunt «quales. Rectus autem est 
KEL; rectus igitur el BTH, Quare et opposité 
THK, ΗΚΒ recti sunt; rectangulum igitur est 
FHKB. Ostensum autem est et zquilaterum; 
quadratumigitur est, etcstex ΓΒ. Proptereadem 
utique et@Z quadratum est, et est ex ΘΗ, hoc est 
ex ΑΓ; ipsa igitar ΘΖ, ΓΚ quadrata ex AF, 
ΓΒ sunt. Et quoniam zquale est AH ipsi HE, 
et est AH ipsum sub ΑΓ, ΓΒ, wqualis enim 


Puisque ΓΖ est parallele ἃ ΑΔ, et que ΒΔ tombe sur ces deux droites, l’angle 
extéricur ΓΗΒ est égal ἃ l'angle intérieur et opposé AsB (2g. 1). Mais langle ass 
est égal ἃ l’angle aba (5. 1), puisque le cété Ba est égal au cété As; donc 
langle ΓΗΒ est gal ἃ langle Her; douc 16 cété Br est égal au cété TH (6.1); 
mais ΓΒ est €gala HK (34. 1), et TH €gal ἃ BK; donc HK est égal ἃ KB; donc 
le quadrilatére ΓΗΚΒ est Cquilatéral. Je dis qu’il est rectangle. Car pnisque ΓΗ 
est parallele a BK, el que ΓΒ tombe sur ces deux droites, les angles KBr, BTH sont 
égaux ἃ deux droits (29. 1). Mais langle ker est droit (déf. 50. 1); donc 
Vangle BrH est droit. Donc les angles opposés THK, HKB sont droits aussi 
(34- 1); donc le quadrilatere ΓΗΚΒ est rectangle. Mais on ἃ démontré qu'il est 
équilatéral ; donc ce quadrilatere est un quarré, et ce quarré est décrit avec ΓΒ, 
Par la méme raison ΘΖ est aussi uu quarré, et ce quarré est décrit avec ΘΗ, C’est- 
4-dire avec Av; donc ΘΖ, ΓΚ sont des quarrés décrits avec ΑΓ, ΓΒ. Et puisque le 
rectangle AH est ἔβα] au rectangle HE (45.1), et que je rectangle AH est com-~ 

13 


= 
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γὰρ ἡ HY τῇ TB* καὶ τὸ HE dpe ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν AY, ΓΒ" τὰ ἄρα AH, HE ica ets τῷ 
dic ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ. Εστι δὲ καὶ τὰ ΘΖ, ΓΚ 

᾿ 2 XV oo ‘ ww i a 
τετραγώνα απὸ τῶν AT,TB* ta ape τέσσαρα τὰ 
ΘΖ. TK, AH, HE σα ἐστι τοῖς τι ἀπὺ τῶν 


ΑΓ, ΓΒ τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB 


HI ipsi ΓΒ; et HE igitur cquale ipsi sub AT, 
ΓΒ; ipsa igitur AH, HE cqualia sunt ipsi bis 
sub ΑΓ, ΓΒ. Sunt autem ct ΘΖ, ΓΚ quadrata 
ex ΑΓ, ΓΒ; ergo quatuor ΘΖ, ΓΚ, AH, HE 
aqualia sunt et ipsis ex ΑΓ, ΓΒ quadratis et 
ipsi bis sub AT, ΓΒ contento reclangulo. Sed 


A 


περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. AAAL τὰ τέσσαρα OZ, 
TK, AH, HE ὅλον ἐστὶ τὸ AAEB, ὃ ἔστι τὸϑ ἀπὸ 
τῆς ΑΒ τετράγωνον" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΑΒ τετρά- 
jurev ἴσον ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ τετρα- 
“ώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AY, ΓΒ περεεχομένῳ 


4 , . νυ ΓΙ" x Κα 
ὀρθογωνίω, Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα, καὶ τα :ξῆς. 


quatuor ΘΖ, ΓΚ, AH, HE tolum sunt Αὀεδ, 
quod est ex AB quadratum ; ergo cx AB qua- 
dratum xquale est ct ipsis ex AT, ΓΒ quadratis 
etipsi bis sub AI, ΓΒ contento rectangulo. δὶ 
igitur recta, οἷο. 


pris sous les droites ar, TB, car Hr est ἔβα! ἃ ΓΒ, le rectangle HE est égal au 
rectangle sous Ar, ΓΒ; donc les rectangles AH, HE sont égaux ἃ deux fois le 
rectangle sous ar, ΓΒ. Mais Jes quarrés ΘΖ. Tk sont décrits avec les droites ar , ΓΒ ; 
donc les quatre figures ΘΖ. TK, AH, HE sont égales aux quarrés des droites Ar , TB 
et ἃ deux fois le rectangle compris sous ar, ΓΒ. Mais les quatre figures ΘΖ, TK, 
AH, HE sont la figure enticre AAEB, qui est Je quarré de AB; donc le quarré de ΑΒ 
est égal aux quarrés des droites ΑΓ, TB, eta deux fois le rectangle compris sous 
ar, TB. Donc, elec. 
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ΚΑΙ AAAQZ'. 


Λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ Tus ΔΒ τετράγωνον ἰσον 
ἐστὶ τοῖς Te ἀπὸ TOV AT, ΓΒ τετραγώνοις καὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AY, ΓΒ περιεχομένῳ cp9oq avin. 

Ἐπὶ 79 τῆς αὐτὴς καταηγραφῆς. ἐπεὶ ton 
ἔστιν ἡ ΒᾺ τῇ ΑΔ. ἴση ἐστι καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΔ 
τῇ ὑπὸ ΑΔΒ" καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ τρεῖς 
γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν, τοῦ ABA ἄρα τρι- 
γῶώνου αἱ τρεῖς γωνίαι, αἱ ὑπὸ ABA, ΑΔΒ. BAA, 
δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν. ορβὴ δὲ ἡ ὑπὸ BAA, 
λοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ABA, ΑΔΒ μεᾷ ὑρθῇ ἴσαι 
εἰσί" καὶ εἰσὶν ἰδαι" ἐκατίρα ἄρα τῶν ὑπὸ ABA, 
ΑΔΒ ἡμίσειά ἐστιν ἐρϑῆς. Ορθὴ δὲ ἡ ὑπὸ BIH, 
ἴση γάρ :στι τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ πρὸς TH? 
A‘ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΗΒ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆς" 
ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ THB γωνία τῇ ὑπὸ TBH* ὥστε 
καὶ πλευρὰ ἡ ΒΓ τῇ ΓΗ ἐστιν ἴση. Αλλ᾽ ἡ μὲν 
TB τῇ ΗΚ ἐστὶν ion, ἢ δὲ ΓΗ τῇ ΒΚ᾽ ἰσόπλευρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΚ, Εχει δὲ καὶ ἐρθὴν τὴν ὑπὸ ΤΒΚ 


, ΄ of > x x ν αἱ 
yor save TET pay Ot oy apa eoTs TO ΓΚ. καὶ ἐστὶν 


ET ALITER. 


Dico ex AB quadratum xquale esse ct ipsis 
ex ΑΓ, ΓΒ quadratis et ipst bis sub AT, ΓΒ 
contento rectangulo. 

Quoniam enim, in eddem figura, zxqualis 
est BA ipsi AA, zqualis est οἵ angulus ABA 
ipsi ΑΔΒ; et quoniam omuis trianguli tres anguli 
duobus rectis equales sunt, ergo ABA trianguli 
tres angulh ABA, ΑΔΒ, BAA duobus reclis 6 τ 
qnales sunt. Rectus autem BAA, reliqui igitur 
ABO, ΑΔΒ um recto equales sunt; et sunt 
wquales ; uterque igitur ipsorum ABA, ΑΔΒ di- 
midius estrecu. Rectus est aulem BIH, zqqualis 
enim est interior! et opposito qui ad A ; reliquus 
igitur THB dimidius est recti; aqualis igitur 
est THB angulus ipsi TBH; ct latus Br ipsi 
rH est xquale. Sed ΓΒ quidem ipsi HK est τ - 
qualis, ΓΗ vero 1081 BK; zquilalerum igitur 
est ΓΚ. abet autem et rectum ΓΒΕ angulum ; 


quadralum igitur est PK, ef est ex ΓΒ. Propter 


ET AUTREMENT. 


Je dis que le quarré de AB est égal aux quarrés des droiles AT, ΓΒ et ἃ deux fois 


le rectangle compris sous Ar, IB. 


Car puisque, dans la méme figure, Ba est égal ἃ Aa, langle ΑΒΔ est égal 
Vangle ΑΔΒ (5. 1); et puisque les trois angles de tout triangle sont égaux 
deux droits (32. 1), les trois angles ABA, ASB, BA4 du triangle ABA sont égaux 


Ὡ“ fe 


ω 


deux droits. Mais Pangle ΒΑΔ est droit; donc les deux angles restants ABA, ΑΔΒ sont 
égaux ἃ vn droit; et ils sout égaux ; donc chacun des angles ΑΒΔ. ΑΔΒ est Ja moitié 


d’un droit. Mais angle BrH est droit, car il est égal ἃ Vavgle intérieur et oppose 


en A; donc Vangle restant ΓΗΒ est Ja moitié d’un droit; donc langle ΓΗΒ est égal a 
TBH ; donc le coté ΒΓ est égal au cété TH (34.1). Mais ΓΒ est egal ἃ HK, et TH ὅσα] 
ἃ Vangle BK (34. 1); donc rk est équilatéral. Mais ila Pangle droit rex ; donc rx 
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ἀν: -ἢ A \ ν > ἃ 1 ‘ " = 
ἀπὸ τῆς TB, Διὰ τὰ αὐτὰ dn καὶ τὸ ΘΖ τεσ eadem ulique οἵ ΘΖ quadratum est, et est «x- 


τρά] corey ἐστι, καὶ ἰστὶν σονῦ τῷ ἀπὺ τῆς AT* quale ipsi ex AT; ergo ΓΚ, ΘΖ quadrata sunt , 
τὰ ἄρα ΓΚ, ΘΖ τετρά) wre ἔστι. καὶ ἔστιν ise οἱ sual zequahia ipsis ex AP, ΓΒ. Et quoniam 
τοῖς ἀπὸ τῶν AT, TB. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ AH wzquale est AH ipsi HE, et est AH ipsum sub 
τῷ HE, καὶ ἔστι τὸ AH τὸ ὑτὸ τῶν AT, ITB, ΑΓ, ΓΒ, wqualis est enim ΓΗ ipsi ΓΒ; et EH 
ἔφη ἐστι γ)5ρ a TH τῇ TB, καὶ τὸ EH apa® ἴσον igitur xquale est ipsi sub ΑΓ, ΓΒ; ergo AH , HE 
ἔστι τῷ ὑπὺ τῶν ΑΓ. ΓΒ" τὰ ἄρα AH, HE ise ἐστὶ 


τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AY, TB. Ἐστι δὲ καὶ τάκ, ΘΖ 


xqualia sunt ipsi bis sub AT, ΓΒ. Sunt autem εἰ 


ἴσα τοῖς ἀπὲ τῶν AT, TB* τὰ ἄρα TK, ΘΖ, AH , 
HE ἴσα ἰστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν AT, ΤΒ καὶ τῷ δὲς 
ὑπὸ τῶν ΑΓ, TB. Αλλὰ τὰ ἴκ, ΘΖ καὶ τὰ AH, 
HE ἕλον ἐστὶ τὸ AE, ὃ ἐστιν ἀπὸ τῆς ΑΒ τε- 
“ράγωνον" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον ἴσον ἐστὶ 
τοῖς τε ἀπὸ τῶν AT, TB τετραγώνοις καὶ τῷ δὲς 


ὑπὸ τῶν AT, TB περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. Oxep 


ipsa ΓΚ, ΘΖ wequalia ipsis ex AT, TB; ἐγρὸ ΓΚ, 
ΘΖ, AH, HE zxqualia sunt et ipsis ex AI, ΓΒ et 
ipsi bis sub AT, PB. Sed ΓΚ, ΘΖ et AH, HE 
totum sunt AE, quod est ex AB quadratum; 
ergo cx AB quadratum equale est et ipsis ex 
ΑΓ, ΓΒ quadratis et 10,51 bis sub ΑΓ, ΓΒ con- 


tento reclaugulo. Quod oportebat ostendere. 


ἔδει δεῖξαι. 


est un quarré, et il est le quarré de rg. Par la méme raison, ΘΖ est un quarre, et il 
est égal ἃ celui de ar; donc ΓΚ, ΘΖ sont des quarrés , et ils sont égaux ἃ ceux des 
droites AT, TB. Et puisque AH est égal ἃ HE (51.1), et que AH est sous AT, TB, cav 
TH est égal arg; le rectangle EH est égal au rectangle sous AI’, TB ; donc les rectan- 
gles AH, HE sont égaux a deux fois le rectangle compris sous AT, TB. Mais les 
quarrés ΓΚ. ΘΖ sont égaux aux quarrés des droites ΑΓ, TB; donc les figures Tk , ΘΖ, 
AH, HE sont egales aux quarrés des droites ΑΓ, TB, et a deux fois le rectangle 
compris sous AT, ΓΒ. Mais les figures ΓΚ. ΘΖ, et AH, HE sont Ja figure enticre aE, 
qui est le quarré de 4B, donc le quarré de ΑΒ est égal aux quarrés des drvites Ar, 
TB, ct a deux fois le rectangle compris sous ar, ΓΒ. Ce qu'il fallait demontrer. 
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ΠΟΡΙΣΜΑ. 


, σ΄ = 
Ex δὴ τούτων Φανερὸν ἔστινθ, ὅτι ἐν τοῖς τε- 

" Ν ᾿ Ls 
τραγώνοις χωρίοις τὰ περὶ τὴν διαμετρον παρ- 


αλληλύγραμμα τετράγωνα ἔστιν. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ & 


ἘΠ: Am " “8 “ἢ \ ow 
Ear εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ εἰς ἴσα καὶ ἄνισα , 
A ote AL ~ 2 nad id ᾿ 
70 ὑπὸ τῶν ἀνίσων τῆς ὅλης τμημάτων τεριεχὸ 
> ΄ t ~ 2 ~ A oad 
μένον ὀρθωγώνεον μετά τοῦ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τῶν 
ped ‘ wy > Ἀ ~ “Ὁ * ΄ 
τομῶν τετραγώνευ ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 
us 
τετραγώνῳ. 
ree ἘΦ 5 eo 
Εὐθεῖα γάρ τις ἡ AB τετμήσθω εἰς μὲν soe 


ἐς \ ? <a \ ‘ , a A 
κατὰ TOT,’ εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Δ᾽ λεὼ ὁτι Τὸ 


COROLLARIUM. 


Ex his ulique evidens est, in quadratis spa- 
tiis, circa diametrum parallelogramma quadrata 
esse. 


PROPOSITILO Y. 


Si recta linea secetur in axqualia el inequa~ 
lia, ipsum sub tnequalibus tottus segmentis con- 
tentum rectangulum cum ipso ex ipsa inter sece 
lioncs quadrato xquale est ipsi ex dinudia qua- 


drato. 
Recta enim aliqua AB secta sit in equalia 


quidem ad Γ, in inequalia vero ad 4; dico 


A T Δ Β 


EI 


κί. 
ae | 


ὑπὸ τῶν AS, AB περιεχόμένον ὀρθογώνιον μετὰ ipsum sub AA, AB contentum rectangulom 


~ “- » -φ᾿ν ͵ - . ῳ 
τοῦ ἀπὸ τῆς TA τετραγώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ cum ipso ex ΓΔ quadrato xquale esse ipsi ex 


τῆς TB τετραγώνῳ. ΓΒ quadrato. 


COROLLAIRE. 


De 14 il est évident que, dans les quarrés, les parallclogrammes autour de la 
diagonale sont des quarrés. 


PROPOSITION V. 


Si une ligne droite est coupée en parties égales et en partics inégales, le 
rectangle sous les deux segments inégaux de la droite entiére avec le quarré de la 
droite placée entre les sections, est égal au quarré de la moitié de la droite entire. 

Car gu’une drvite AB soit coupée en deux parties égales au pointT, ct en deux 
parties inégales au point 4, je dis que le rectangle compris sous Ad, AB, avec le 
quarré de ΓΔ, est égal au quarre de ΓΒ. 
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Araz:5p2@be γὰρ ἀπὸ τῆς TB τετράγωνον τὸ 
TEZB, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΒΕ’ καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ 
ὁποτίρᾳ τῶν TE, ΒΖ παράλληλος ido ἡ AH, 
διὰ δὲ τοῦ Θ δττοτέρᾳ τῶν ΑΒ. ΕΖ παράλληλες 
ἤχθω KM, καὶ πάλιν διὰ τοῦ A ἑποτίρᾳ τῶν ΓΛ, 
EM παράλληλος ἤχθω ἡ AK". 

Καὶ ἐπεὶ ἰσὲν ἐστὶ τὸ ΓΘ παραπλήρωμα τῷ 
CZ παραπληρώματι. κοινὸν προτκεισθω τὸ AM* 


ἔλον ἄρα τὸ TM ὅλῳ τῷ ΔΖ ἰσὸν ἐστίν. Αλλὰ 


A 


A 3 x A £ ~ 
τὸ TIM τῷ AA ἴσον ἐστὶν, ἐπεὶ καὶ ἡ ΑΓ τῇ TB 
: ᾿- ΟΣ 
ἐστὶν ἴση" καὶ τὸ ΑΛ ἄρα τῷ ΔΖ ἴσον tothe 
x τ, a \ POs as 
Κοινὸν προσκείσθω το TO* cAov ρα TO AO TH ΝΞΟ 
Ἂ ν᾽ A X\ CALE: Ve Ν ΄- 
ιώμονι ἰσον ἐστί, AAAZ τὸ μεν! ΑΘ τὸυπὸ τῶν 
τε 2 A er — 6. . e 
Ad, ΔΒ ἔστι". ion gap "7 ΔΘ Th ΔΒ" καὶ ὁ 
τ » 3 x ~ © ‘ 
ΝΞΟ apa νώμων ἴσος ἐστὶ τῷ ὑπὸ AA, AB. 
Ἂν go> Ψὕ ~ > \ 
Κοινὸν προσκείσθω τὸ AH, ὁ ἐστιν ἐσὸν τῷ ἀπὸ 
ΕἾ Ν ‘ » » x “Ὁ 
THT Δ’ ὃ ἄρα ΝΞΟ γνώμων καὶ τὸ AH bea ἐστέ Τῷ 


a  - , fee 
ὑπὸ τῶν AA, AB περιεχομένῳ ἐρθογωνίῳ καὶ τῷ 


‘| 


E H Zz 


Descrbatur enim ex ΓΒ quadratum FEZB, 
ct jungatur BE; et per Δ quidem alteratri 
ipsarum TE, BZ parallela ducatur ΔΗ, pcr © 
vero alfcrutri ipsarum AB, EZ parallela du- 
catur KM, et rursus per A allerutri ipsarum TA, 
BM parallela ducatur AK. 

Et quomam xquale est TO complementum 
1091 ΘΖ complemento , commune addatur AM ; 


totum igitur ΓΜ toli ΔΖ gxyuale est. Sed ΓΜ 


r ray B 


yA 
Oo 


ipsi AA equale est, quia et AT ipsi ΓΒ est 
zequalis; et A-\ igitur ipst ΔΖ zquale est. Com- 
mune addatur ΓΘ; totum igitur AO ipsi ΝΞΟ gne- 
moni zquale est. Sed ΑΘ quidem ipsum sub AA, 
AB est, xequalis enim ΔΘ ipsi AB; et ΝΞΟ igitur 
gnomon zxqualis est ipst sub AA, AB. Commune 
addatur AH, quod est zquale ipsi ex TA; ergo 
ΝΞΟ guomon et AH qualia sunt ipst sub AA, AE 


contento rectangulo et ipsi ex TA quadrato. 


Avec la droite rp décrivons le quarré TEZB (40. 1), et joignons BE; par le 
point 4 conduisons ΔῊ paralléle a Pune ou a Vautre des droites rE, BZ (51. 1): 
par le point © conduisons KM parrallele a Pune ou a l'autre des droites AB, EZ; et 
par le point a conduisons AK parallele ἃ une ou a Vautre des droites ra, BM. 

Puisque le complément re est égal au complément ΘΖ (45. 1), ajoutons le 
quarré commun 4M, le rectangle entier TM sera égal au rectangle entier ΔΖ. 
Mais TM est égal ἃ AA (50. 5), puisque la droite ar est égale ἃ la droite ΓΒ; 
donc le rectangle aa est ὅρα! au rectangle ΔΖ; ajoutons le rectangle commun 
ro, le rectangle entier ΑΘ sera égal au gnomon ΝΞΌ ; mais ΑΘ est le rectangle sous 
AA, SB, puisque ΔΘ est égal ἃ ΔῈ; donc Je gnomon N=O est ἔβα! au rectangle sous 
AQ, AB. Ajoutons le qnarré commun AH, qui est égal au quarré de ra (corol. 4. =) 
16 gnomon ΝΞΟ et le quarré AH seront ¢gaux au rectangle sous AA, AB, et au quarré 
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5 ‘ ~ x κε ἘΞ ’ \ 
ume τῆς TA τετραγώνῳ, AAAL ὁ ΝΞΟ γνωμῶν καὶ 
x a > A ul aq? = ‘ 
τὸ AH ὁλον ἐστὶ τὸ TEZB τετραη WOW, ἐστιν ATS 
cod . ow © ἧς ~ i e 
TacTB τὸ apa ὑπὸ τῶν AS, ΔΒ περεέχομενον cp- 
ἃ. ~ Ν ~ - τ ” 
θογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς TTA τετραγώνου σὸν 
2 ᾿ -Ὀ 3 ἣν ~ i μὲ 3 ἕλῃ 
ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετραγώνῳ. Ἐὰν apa εὐθεία. 
x ‘ e ~ 
καὶ τὰ ἐξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 
\ νὴ“ x μὰς ͵ nw 
Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ δίχα, προστεθῇ 
5 ἅς ἅν τῷ > ἃ: MAE ΝΡ δ eed 
δὲ τὶς αὐτῇ εὐθεῖα ia” εὐθείας" τὸ ὑπὸ τῆς ὕλης 
~ ’ ‘ ~ ᾽ 
σὺν τῇ προσκειμένῃ καὶ τῆς πρισκειμττὴς περιε- 
» ON i 
χέμενον ἐρθογώνιον μετά τιῦ απὸ τῆς ἡμισείας 
͵ » Ἧς ΝΥ ΚΡ τς ͵ 
τετραγώνου ἔσὸν ἐστι τῷ ATO τῆς συγπειμινες 
Ε ~~ ῥ' x ~ . © 2 s 
ἐκ TE τῆς ἡμισείας καὶ τῆς προσμειμενης ὡς στὸ 
a , , 
μιᾶς αταγραφεντι τετραγώτωϊ. 
, a ’ e ’ 1 
Εὐθεῖχ γάρ τις n AB τετμήσθω diye κατὰ 


“ Ὑπὸ ἐν Ὁ 
τὸ T σημεῖον, πριτεεισίω δὲ τις αὐτῇ εὐθεῖα 


A Tr 


93 
Sed ΝΞΟ gnomon et AH totum sunt PEZB qua-~ 
dratum, quod est ex FB; ipsum igitur sub 
AA, ΔΒ contentum reclangulum cum ipso 
ex ΓΔ quadrato wquale est ipsi ex ΓΒ quadrato. 


Si igitur recta, εἰς. 


PROPOSITIO VI. 


Si recta nea secetur bifariam, adjiciatur 
autem aliqua ipsi recta in direclum, ipsum sub 
tota cum adjecta, ct sub adjecta contentum 
rectangulam cum ipso ex dimidid quadrato 
zequale est ipsi ex composila ex dimidia et ad- 


jectd tanquam ex una descrpto quadrato. 


Recta enim aliqua ΑΒ secctur bifariam ad F 


punctum, adjiciatur autem aliqua ipsi recta in 


B a 


E 

» , > ¥ ε , εἰ \ € ‘ ~ 
w εὐθείας ἡ ΒΔ. λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AS, OB 
, > ΄ ι - 3 1 - > 
περεεχομενον ὀρθογώνεον peta τοῦ ace τῆς TB 


’ ct > ιν ~ > ‘ ~ be 
τετραάγωνου ἱσὸν ἐστι τῷ awe τῆς ΓᾺ τετραγώνω. 


Η Z 


directum BA; dico ipsum sub AA, AB conien- 
tum rectangulum cum ipso ex ΓΒ quadrato x- 


quale esse ipsiex ΓΔ guadrato,. 


de ra. Mais le gnomon NEO et AH sont le quarré entier TEZB, qui est décritavec Fre ; 


done le rectangle compris sous ΑΔ, 4B, avec le quarré de Ta, est égal au quarré 
de rs. Donc, 
PROPOSITION VI. 

Si une ligne droite est conpce en deux parties égales, et si on Jui ajoute directe- 
ment une droite, le rectangle compris sous la droite enticre avec la droite ajoutce, 
et sous Ja droite ajoutée, avec le quarré de Ja moitié de la droite entiére, est 
égal au quarré décrit avec Ja droite composée de la moitie de la droite cnticre οἱ 
de la droite ajoutée, comme avec une seule droite. 

Qu’une ligne droite ΑΒ soit coupée en deux parties égales au point T ; qu'on lui 
ajoute directement une autre droite BA ; je dis que le rectangle compris sous Ad, 
AB, avec le quarré de rH, est égal au quarré de ras. 
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Αιαγεγρώφθω yap ἀπὸ τῆς ΓΔ τετράγωνον τὸ 
TEZO, καὶ ἐπεζεύχθω ἅ AE, καὶ διὰ μὲν τοῦ 
Β σημείου ὑποτίρᾳ τῶν ΤῈ, ΔΖ παράλληλος 
ἤχθω ἡ BH? διὰ δὲ τοῦ © σημείου δποτέρᾳ τῶν 
AA, ΕΖ παράλληλος ὄχθω ἡ ΚΜ’ καὶ ἔτι διὰ 
τοῦ A ὅὁποτῖρᾳ τῶν TA, ΔΜ παράλληλος ἤχθω 
a AK. 


Ε 


ky ΠΝ τὸ ᾿ « * 1 aN 
Ἐπεὶ οὖν ἰσὴ ἐστὶν" ἡ AT τῇ TB, ἴσον ἐστί 
x 4 ΓΝ a] ~ 
rai τὸ AA τῷ TO. Αλλὰῇ τὸ TO apa τῷ OZ 
Bg 3 Ν 4 2 ΄- 3 ὡς 
ἦσον ἐστί" καὶ τὸ ΛΑ ἄρα τῷ ΘΖ ἐστὶν igovt, Κοινὸν 
͵ \ a @ - as 
προσκείσθω τὸ TM: ὅλον apa τὸ AM τῷ ΝΞΟ 
, , " ᾿ > Caw 
νώμων! ἐστιν ἴσον. APAZ τὸ AM ἐστὶ τὸ ὑπο 
-» ” ᾿ - ᾿ 
τῶν ΑΔ. ΔΒ, ion yap cote» ΔΜ τῷ ΑΒ’ καὶ 0 
ἘΞ ” , ” ΓΞ ἘΝ 
ΝΞΟ ἀρὰ yrayov 1706 ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AS, AB 
περιεχομέτω ἐρῇῆ iw, Κοινὸ ἰσθω τὸ 
v7 ἐρεῖ, LEY a) ce IV OVID . ονὸν TPCoues ω τ 
ef ” ~ 3 Ἂν τ ᾿ς ᾿ 
AH 53 ἐστιν isoy τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετραγωνῷ" TO 
»} 
a 


ce τ ᾿ » i 
ee το τῶν AX, AB περιεχόμενον ὀρθογώνιον 


ν ~ ? b ~ ’ La ? f ~~ 
eta Tou avo τῆς TB τετραγώνου soov ἐστί TH 


; 
2 


Describatur enim ex ΓΔ quadratum ΓΕΖΔ, 
et jungalur AE, ct per B quidem punctum alte- 
rutri ipsarum PE, AZ parailela ducatur BH ; per 
© vero punctum alterutri ipsarum AA , EZ paral- 
lela ducatur KM; ct adhuc per A alterutri ipsa- 
rum ΓΛ, AM parallela ducatur AK. 


B ray 
wi M 
Zz 

Quoniam igitur zquahs est AP ipsi ΓΒ, x- 
quale est et AA ipsi ΓΘ. Sed ΓΘ ipsi ΘΖ xquale 
est; et AA igitur ipsi ΘΖ est xquale. Commune 
addatur ΓΜ; totum igitur AM ipsi ΝΞΘ gnomoni 
est equale. Sed AM cst ipsum sub AA, AB, x- 
qualis enim est 4M ipsi AB; οἱ igitur NEO gno- 
mon zequalis est ipsisub AA, 4B contento rectan- 
gulo. Communeaddatur AH, quodest zqualeipsi 
ex ΓΒ quadrato; ipsum igilur sub AA, AB conten- 


tum rectangulum cum ex ΓΒ quadrato wequale est 


ipsi ΝΞΟ gnomoni et ipsi AH. Sed ΝΞΟ gno- 


Avec la droite ra décrivons le quarré ΓΕΖΔ (46: 1); joignons ΔῈ; par le point 
B conduisons BH parallele ἃ Tune ou ἃ Vautre des drottes TE, δ (31. 1); par 
Je point ©, conduisons kM parallele ἃ Tune ou 4 autre des droites As, Ez, 
et enfin par le point A conduisons ak paralléle ἃ Pune ou a autre des droites 
TA, AM. 

Puisque ar est égal ἃ ΓΒ. le rectangle AA est ὅσα] au rectangle re (36. 1). 
Mais le rectangle ro est égal au rectangle ΘΖ (43. 1); donc le rectangle AA est 
egal au rectancle ΘΖ; ajoutons le rectangle commun IM, le rectaugle entier 
AM sera égal au gnomon N=O. Mais AM est le rectangle sous ΑΔ. AB, car ΔΜ 
est €gal ἃ AB (4. 2); donc le gnomon ΝΞΟ est égal au rectangle compris sous 
Ad, dB. Ajoutons le quarré AH qui est gal au quarré de 1B; le rectangle compris 
sous Ad, ΔΒ avec le quarré de ΓΒ sera égal au guomon ΝΞΟ et au quarré AR, 
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BO γνώμονι καὶ τᾷ AH. AAAZ 0 NEO yr0- 
μων καὶ τὸ AH ὅλον ἐστὶ τὸ ΓΕΖΔ τετράγωνον. 
ὦ ἐστιν ἀπὸ τῆς ΓΔ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ 
περιεχόμενον ὀρθογώνιον μιτὰ τοῦ ἀπὸ τῆς TB 
τετραγώνου ἴσον ἔστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΔ τετραγώνῳ. 


Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα. καὶ τὰ εἕῆς, 
ΠΡΟΤΛΣΙΣ G 


4 ba ie A ~ ε w A 2 4 
Ezy evbue ypeupn τμνθῃ ὡς ETUYE, TO AM 
~ 7 Ν a Se: ey ™~ a 3 
τῆς ὁλὴς καὶ TOAD ενὸς τῶν τμῆματων. τὰ 
, " » > i : 
συναμῷφοτερα TeTpazyuva, σὰ ἐστὶ τῷ τε δὲς 
© A ~ og x ΔΑ [2 ΄ 
ὑπὸ τῆς CANS καὶ τοῦ εἰρημένου τμήματος περι- 
᾿ 5 ta 4 ~ * 7 ~ Ἔλα 
EN OPL ὀρθογωνίῳ καὶ τῷ απὸ TOU δλοίπου 
; 3 
“μήματος TET PAP OUH. 
Eu6:ix ΄ e , e 2) 
ules Zap τις ἢ ΑΒ τετμησθω ως ετυΐχε 


‘ ‘ ~ * 7 ‘ iad “ 
κατα TOT σημεῖον" λέγω crs τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ ᾽ 


mon el AH totum sunt ΓΕΖΔ quadratum 4 quod 
est ex TA; ergo sub AA, AB contentum rec 
tlangulum cmmn ex ΓΒ quadrato wquale est 051 


ex ΓΔ quadralo. Si igitur recta, elc- 


PROPOSITIO VII. 


Si recta linea secetur utcunque, ipsa ex ἴοι 
et ex uno segmentorum , simul sumpta quadrata 
zequalia sunt ct ipsi bis sub tota ct dicto 
segmento contento rectangulo, et ipsi cx reli- 


quo segmento quadrato. 


Recta cnim aliqua AB secta sit utcunque in 


r puncto; dico ex AB, Br quadrata qualia 


ΒΓ τετράγωτα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὲς ὑπὸ τῷν AB, 
ΒΓ περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΤΑ 


, 
τετργῶ Ye 


esse ct ipsi bis sub AB, ΒΓ contento rectane 


gulo et ipsi ex TA quadrato. 


Mais le gnomon Noo, et le quarré AH sont le quarré entier TEZ4 , qui cst le quarre 
de ra ; donc le rectangle compris sous a4, ΔΒ avec 18 quarré de TB est ὦπα] au 


quarré de τὰ. Donc, etc. 


PROPOSITION VII. 


Si une ligne droite est coupée d’une maniére quelconque , le quarré de la droite 


entiére et le quarré de l'un des segments, pris ensemble, sont ¢gaux ἃ deux fois 


le rectangle compris sous la droite entiére ct Jedit segment, et au quarré du 


segment restant. 


Qu’une droite AB soit coupée d’une manicre quelconque au point Τ ; je dis 


que les quarrés des droites AB, Br sont égaux ἃ deux fois le rectangle compris 


sous AB, ΒΓ, ct au quarré de ra. 


- 


19 
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Αναγε)ράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὺ 
ASEB? καὶ καταγεγράφθω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν' ἵσον ἐστὶ τὸ ΑΗ τῷ HE, xcsvov 
πρϑσκείσθῳ τὸ TZ* ὅλον ape τὸ AZ thw τῷ TE 
“τὸν ἐστίν" τὰ ἄρα AZ, TE διπλάσιά tots τοῦ 
ΑΖ. Αλλὼ τὰ AZ, TE 6 KAM ἐστὶ γνώμων καὶ 
τὸ TZ τετράγωνοι" ὁ KAM ἄρα γνώμων καὶ τὸ 
ΓΖ διπλάσιά ἐστι τοῦ AL. Ἐστι δὲ τοῦ ΑΖ δι- 


ἘΠῚ ᾿ ‘ 5 «4 ~ , " 
πλατίον καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶ; AB, BI, ἔτη γαρ 


ἡ ΒΖ τῇ ΒΓ" ὃ ὥρα KAM γτώμων καὶ τὸ TZ τε- 
τράγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ dis ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
Korrcy προσκεισθω τὸ ΘΝ, ὃ ἐστὶν ἀπὸ τῆς ΑΓ 
τετράγωι ον" ὃ ἄρα KAM γνώμων καὶ τὰ TZ, 
ΘΝ τιτράγωτα σα ἐστὶ τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΓ περιεχομέτῳ ὀρθογωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AT 
τετραγώνῳ, AAAs ὁ KAM γιώμων καὶ τὰ TZ, 
ΘΝ τετράγωνα ὅλοι ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ καὶ τὸ TZ, 


“ 4 fod τὼ # Sy ae 7 1 
ἃ ἐστιν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τετράγωνα" τὰ ὅρα απὸ 


Describatur enim ex ΑΒ quadratum ΑΔΕΒ; 
et construatur figura. 

Quoniam ‘gitur equale est AH ipsi HE , com- 
mune addatur FZ; totum igitur AZ toti FE 
quale est; ergo AZ, TE dupla sunt ipsius AZ. 
Sed AZ, FE ipse KAM sunt gnomon et ΓΖ 
quadratam; KAM igitur gnomon et ΓΖ dupla 
sunt ipsius AZ. Est autem ipsius AZ duplum 


ct ipsum bis sub AB, EC, zqualis enim ΒΖ 


ipst BE; ergo KAM gnomon et ΓΖ quadratum 
zequalia sunt ipsi bis sub AB, ΒΓ. Commune ad- 
datur ON, quod est ex AL quadratum ; ergo 
KAM gnomon et ΓΖ, ON quadrata zqualia seut 
elipsi bis sub AB, ΒΓ contento rectangulo et ipst 
ex ΑΓ quadrato. Sed KAM gnomon et ΓΖ, ON 
quadrata totum sunt AAEB et ΓΖ, que sunt 
ex AB, ΒΓ quadrala; ergo cx AB, ΒΓ qua- 


drata xqualia sunt ipsi bis sub AB, ΒΓ con- 


Avec ΑΒ décrivons le quarré AsEB ( 46. 1); et construisons Ia figure. 


Puisque Je rectangle aH est égal au Fectangle HE (43.1), ajoutons le quarré 
commun ΓΖ; le rectangle entier ΑΖ sera égal au rectangle enuier TE; donc les 
rectangles Az, TE sont doubles du rectangle az. Mais les rectangles ΑΖ, TE sont 
Je gnomon KAM et le quarré 1z; donc Ie gnomon KAM et le quarré ΓΖ sont 
doubles du rectangle ΑΖ. Mais deux fois le rectangle sous ΑΒ, Br est double 
du rectangle Az, car Bz est égal ἃ BY (cor. 4. 2); donc le gnomon KAM et le 
quarré TZ sont ¢gaux ἃ deux fois le rectangle sous AB, Br. Ajoutons le quarré 
commun ©N, qui est le quarré de ar; Je gnomon KAM et Tes quarres IZ, ΘΝ 
seront égaux ἃ deux fois le rectangle sous AB, BY, et au quarré de ar. Mais le 
gnomon KAM ct les quarrés ΓΖ, ΘΝ sont les quarrés enticrs ΑΔΕΒ ΓΖ, qui sont les 
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a i te. eee on . 

tov AB, ΒΓ TeTpzywva ἰσαεττὶ 5 Te δὶς ὑπὸ τῶν 
’ ΠῚ ‘ ~ 4 ~ 

AB, ΒΓ περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 


AT τετραγώνου. Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα, καὶ τὰ ξξῃς. 
TIPOTAZIZ κ΄. 


Ἐὰν εὐθεῖα ἡραμμὴ τμηθῇ ὡς ἔτυχε, τὸ τε- 
τράκες ὑπὸ τὴς ὅλης καὶ ives τῶν τμημάτων 
περιεχόμενον ὀρθογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ λοιποῦ 
τμήματος τετραγώνου ἴσον ἐττὶ τῷ τε ἀπὸ τῆς 
ὅλης καὶ ποῦ εἰρημένου τμήματος ὡς ἀπὲ μιᾶς 
ἀναγραφέιτι τετραγώνῳ, 

Εὐθεῖα yap τις ἢ AB TsTUNTI® ὡς ἔτυχε κατ 


4 ΩΝ ΄ wv ᾿ ΄ nd 
Τοῦ σημεῖον" λίγω ὅτι τὸ τετραπις ὑπὸ τῶν ΑΒ 5 


A 


—— 


ey OS 
(ee | 


{ 
a 


E 
ΒΓ ᾿ : ν᾽ ᾿ 8 if ’ ag 1 κ᾿ ~ 
πεβεχομένον ορθογώνεον,), META TI απὸ TUS 
, da x ~ ~ « 
AT τετραγώνου. ἴσον ἐστὶ Tw ἀπὸ ans AB, BI we 


2 Ν ~ ‘ ’ , 
απὸ pias αἀταηράφεντι τετραγώνῳ. 


tento rectangulo cum ex ΑΓ quadrato. Si igtlur 


recla, etc. 


PROPOSITIO VIII. 


Si recta linea secetur utcunque, quater sub 
fota ef uno segmentorum contentumn rectangu~ 
lum cum ipso ex reliquo segmento quadrato 
zquale est ipsi ex lola ct dicto segmento tan- 


quam cx und descripto quadrato. 


Recta enim aliqua A8 secta sit utcunque In 


Γ punucio ; dico et quater sub AB, ΒΓ conten- 


B 4 


Ν 
ἘΝ 
i iP 
| 
a ae: 


tum reclangulum cum ipso cx AI quadrato 
zquale esse ipsi ex ipsa AB, BY (anquam ex una 


descripto quadrato. 


quarrés des droites ΑΒ, Br; donc les quarrés des droites AB, ΒΓ sout égaux ἃ deux 
fois le rectangle compris sous AB, ΒΓ; et au quarré de ar. Donc, οἷς. 


PROPOSITION VIII. 


Si une droite est coupée d’une maniére quelconque, quatre fois le rectangle 
compris sous la droite entiere et un des segments, avec Je querré du seginent 
restant, est ὅρα} au quarré décrit avec la droite entire et Iedit segincut, comme 


avec unc scule droite. 


QOu’une droite AB soit coupée d'une maniére quelconque au point Tl; je dis que 
4 Ρ J q 
quatre fois le rectangle compris sous les droites AB, ΒΓ, avec le quarre de Ar, est 
égal au quarré décrit ayec les droites 48, BF, comme avec une seule droite. 


St. 
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Ἐπξεξλησθω γὰρ ἐπὶ εὐθείας τῇ AB εὐθεία ἡ 
BA, καὶ κείσθω ἴση τὴ ΓΒ ἡ ΒΔ", καὶ ἀναγε- 
ἡράφθω ἀπὸ τῆς ΑΔ τετράγωνον τὸ AEZA, καὶ 
καταγεγράφθω διπλοῦν τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ton ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΒΔ, ἀλλὰ ἡ μὲν 
ΤΒ τῇ HK ἐστὴν ἴση, ἡ δὲ ΒΔ τῇ ΚΝ, καὶ ἡ ΗΚ apes 
τῇ KN ἐστὶν bon, Διὰ τὰ αὐτὰ δὰ καὶ ἡ ΠΡ τῇ 
PO ἐστὴν ton, Καὶ ἐπεὶ ἔσῃ ἐστὶν ἡ μὲν ITB τῇ ΒΔ 5 


ἡ δὲ HK τῇ ΚΝ" ἴσον ἄρα ἐστὶ καὶ" τὸ pei TK 


E 


τῷ BN, τὸ δὲ HP τῷ ΚΟ. Αλλὰ τὸ TK τῷ PN 
ἐστὶν ἴσον. παραπληρώματα γὰρ τοῦ TO σταρ- 
αλληλογράμμου" καὶ τὸ ΒΝ ἄρα τῷ ἩΡ ἴσον ἐστίνϑ 
τὰ τίσσαρα ἐρα τὰ TK, KX, HP, PN ioe 
ἀλλήλοις ToT! τὰ τέσσαρα ἄρα τιτραπλάσια 
ἐστι τοῦ ΓΚ. Πάλιν ἐπεὶ ton στὴν ἅ 1Β τῇ BA, 
ἀλλὰ ἡ μὲν ΒΔ τῇ BK, τοῦτ᾽ ἔστι τῇ ΤῊ ἐτὶ:9 


Sie) uta ᾿ ἘΣ, π τ 
ton, δὲ TB τῇ HK, τοῦτ ἔστι τῇ HI ἐστὶν 
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Producatur enim in directum ipsit AB recta 
BA, et ponatur xqualis ipsi ΓΒ ipsa BA, et descri- 
batur ex AA quadratum AEZA, et construatur 
dupla figura. 

Quoniam igitar xequalis est BE ipsi BA, sed 
ΓΒ quidem ipsi HK est xqualis, et BA ipsi KN; 
εἰ HK igitur ipsi KN est aqualis. Propter eadem 
uligue et IP ipst PO est equalis. Et quoniam 


aqualis est ΓΒ quidem ipsi B4, et HK ipsi KN ; 


A Ζ 


equale igitur est ΓΚ quidem ipsi BN, et Hf 
ipsi KO. Sed PK ipsi PN est equale , complementa 
eaim sunt ipsins TO parallelogrammi, et BNigi- 
tur ipsi HP equale es! ; quatuor igitur TK, KA, 
HP, PN wequalia inter se sunt; quatuor igilur 
quadrupla sunt ipsius ΓΚ. Rursus, quoniam equa- 
lis est PB ipst BA, sed BA quidem ipsi ΒΚ, hoc 
est, ipsi rae xqualis, ΓΒ vero ipsi HK, hoc est, 


Conduisons Ja droite Bs dans la direction de AB; faisons BS égal ἃ Br; décri_ 
Vons avec ΑΔ Ie quarré AEZA (46. 2), et constrnisons une double figure. 

Puisque Br est égal ἃ BA, que TB est égal ἃ HK (54. 1), ct BA ὅδ} ἃ KN, Ja 
droite HK est égile ἃ la droite KN. La droite mp est égale a la droite PO, par 
Ja méme raison. Et puisque ΓΒ esi égala Ba, et HK égal ἃ Kx, le rectangle rk 
est égal au rectangle BN, et le rectangle HP égal au rectangle KO (36.1). Muis 
Je rectangle rk est égal au rectangle PN( 43.1), car ils sont les compléments 
do parallclogramme ro; donc le rectangle EN est égal au rectangle HP; donc 
les quatre rectangles TK, KA, HP, PN sont égaux entr’eux ; donc ces quatre rec- 
tangles sont le quadruple du rectangle rk. De plus , puisque TB est égal a Ba, et BA 
égal a BK, c’es:-a-dire ἃ ΓΗ (54.1), et que ΤΒ est égal HK, c’est-a-dire ἃ HT, ta 
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ion! καὶ ἡ TH ἄρα τῇ ΗΠ ἴση ἐστίν' ᾽ς Καὶ ἐπεὶ 
ἴση or ἡ μὲν ΤῊ τῇ ΗΠ. ἡ δὲ ΠΡ τῇ ΡΟ ἐσον ἐστὲ 
καὶ τὸ pev'? AH τῷ ΜΠ, τὸ δὲ MIA τῷ PZ. AAAZ 
τὸ MIL τῷ ΠᾺ ἐστὶν ἴτον" παραπληρώματα γὰρ 
τοῦ MA παραλληλογράμμευ" καὶ τὸ AH ἄρα τῷ 
ῬΖ τον ἐστίν" τὰ τισσαρα ἄρα τὸ AH, MIT, TA, 
PZ ice ἀλλήλεις ior τὰ τέστορα ἄρα τοῦ AH τε- 
τριπλάσιά ἐστιν, Ἐδείχθη δὲ καὶ τὰ τίσσαρα τὰ 
TK, KA, HP, PN τοῦ ΓΚ τετραπλάσια" τὰ ἄρα 
ἐκτὼ ἃ περιέχει τὸν ΣΤῪ γιώμοτα τετραπλάσια 
ἐστι τοῦ ΔΚ τἴ. Καὶ ἐπεὶ τὸ ΑΚ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ 
ἐστὶν ,iznzaa') ἡ ΚΒ τῇ ΒΔ τὲ ap2 τετράκις ὑπὸ 
τῶν AB, ΒΔ τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ AK. Ἐδείχθη 
ὅδ᾽ τοῦ AK τετραπλάσιος καὶ ὃ ΣΤΥ γνώμων" τὸ 
ἄρα τετράκις ὑπὸ τῶν AB, BA ἔσον ἐστὶ τῷ 
ΣΤΎ γιώμονι. Κοινὸν προσκείσθω τὸ ΞΘ. ἐστιν 
ἔτον τῷ ἀπὸ τὴς AD τιτραγωνῳ" τὸ ἄρα τετράκις 
ὑπὸ τῶν AB, BA περιεχίμειον ὀρθογώνιον μετὰ 
τοῦ ἀπὸ "Ὁ τῆς AT τετραγώνου τον ἐστὶ τῷ ΣΤΥ 
“τώμενε καὶ τῷ ΞΘ, Αλλὰ 6 ΣΤΥ γεώμων καὶ 
τὸ ΞΘ ἕλον ἐστὶ τὸ AEZA τετράγωνον. ὃ ἐστιν 


ey ἘῈ ee pb Ce τ τὶ 
emo τῆς ΔΑ" Ta Cpe TeTpAzic ὑττὸ Τῶν AB, 


ΤΟΣ 
ipsi ΗΠ est zqualis; et ΓΗ igitur ips HM equalis 
est. Et quoniam zqualis est FH quidem ipsi ΗΠ, 
et TIP ipsi PO; equale est et AH quidem ipsi 
MIT, et MA ipsi PZ. Sed MIT ipsi IA est 
zquale , complementa enim sunt ipsius MA pa- 
rallelogrammi, et AH igitur ipsi PZ equale est; 
quatuor igitur AH, MIT, TTA, PZ zqualia inter 
se sunt; quatuor igitur ipsius AH quadru- 
pla sunt. Ostensa sunt autem et quatuor ΓΚ, 
KA, HP, PN ipsius ΓΚ quadrupla; ergo octo 
que continet =TY gnomon quadrupla sunt 
ipstus AK. Et quoniam AK ipsum sub AB, BA 
est, xqualis enim est KB ipsi BA; ergo ipsum 
quater sub AB, BA quadruplum est ipsius AK, 
Ostensus est autem ipsius AK quadruplus et 
ΣΤΥ gnomon. Ipsum igitur quater sub AB, BA 
zquale est ipsi STY gnomont. Commune adda- 
tur ΞΘ, quod «quale est ipst ex ΑΓ quadrato; 
ipsum igitur quater sub AB, BA contentum 
rectangulum cum ex AL quadrato xquale est 
ipsi ΣΤΥ gnomoni ct ipst ΞΘ. Sed ΣΤῪ gnomon 


el ΞΘ totum sunt AEZA quadratum , quod esl ex 


droite TH est égale ἃ Ja droite Hn. Et puisque rH est égal ἃ HIT, et que ΠΡ est égal 
a ΡΟ, le rectangle aH est égal au rectangle MM, et le rectangle ΠᾺ ὅθ} au rectangle 
ΡΖ (56. 1). Mais le rectangle ΜΠ est égal au rectangle ΠᾺ (43. 1), car ils sont les 
compléments du parallélogramme MA ; donc le rectangle AH cst égal au rectangle Pz ; 
donc les quatre rectangles AH, MM, TA, Pz sont égaux enur’eux ; donc ces quatre 
rectangles sont quadruples du rectangle AH. Muis on a démontré que les quatre 
quarrés TK, KA, HP, PN sont quadruples du quarré rk; donc les huit figures 
qui composent Je guomon ΣΤΥ sont quadruples du rectangle ak. Mais le rec- 
tangle AK est sous AB, BA; Car KB est égal ἃ BA (cor. 4. 2); donc quatre fois 
Je rectangle sous AB, BA est quadruple du rectangle AK. Mais on a démon'ré 
que le gnomon ΣΤΥ est quadruple du rectangle ak; donc quatre fois le rectangle 
sous AB, Ba est €gal au gunomon ΣΤΥ. Ajoutons le quarré commun ΞΘ, qui est egal 
au quarré de ar (cor. 4. 2); quatre fois le rectangle compris sous AB, BA, avec le 
quarré de ΣΤ sera égal au gnomon STY et au quarré =O. Mais le gnomon ΣΤΥ et le 
quarré ΞΘ sont Ie quarré entier AEZA, qui est décrit avec Aad; donc quatre fois 
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ΒΔ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 7 ΑΓ ἴσον ἰστὶ τῷ ἀπὸ τῆς" 
ΑΔ τετραγώιϊω. Ion δὲ ἡ BA τῇ ΒΓ'θ- τὸ ἄρα 
τετρώπις ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ περιεχόμενον ἐρβογώ- 
sioy μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AT τετραγώνου ἔτον ἐστὶ 
τῷ ὁπὸ τῆς ΑΔ. τοῦτ᾽ ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ καὶ 
ΒΓ ὡς ἀπὸ μιᾶς ἀταχραφέντι τετραγώϊῳς Ἐὰν 


ἄρα εὐθεῖα. καὶ τὰ ξξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 6. 


x 3 ~ ‘ ~ ? ob Ἀ om 
Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ εἰς ἴσα καὶ disse, 
᾿, " - 2 ~ εἰ 
τὰ ἀπὸ τῶν ατίσωι τῆς CANS τμημάτων τετρά- 
Ay ΄ 2 ~ LJ " - ε 
FOIA ὀιπλασια ἐστὶ τὸν τε ATO τῆς ἡμισείας 
oe ~ SW » a -“ a ΄ 
καὶ του απὸ τῆς METALU τῶν τμων τετρα νοῦς 
es , ε 5 ae: 
Εὐθεῖα "ἂρ τις ἡ. AB τετμησθῳ εἰς μὲν ἴσα 
Ἁ ‘ > ‘ v * LY ’ - 
κατὰ TOT, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Δ᾽ λεγὼ CTE 
ee ͵ 
τα απὸ τὰν AA, ΔΒ τετραδῶνα διπλάσιά ἔστι 
κ᾿ : x ~ f 
τῶν awa τῶν ΑΓ. VA retp2z ere. 
3 > \ ~ ~ Α > « 
Ἤχθω yap ἀπὸ τοῦ Γ τῇ ΑΒ πρὸς ὀρθὰς ἡ TE, 


ΞΡ αν yo ’ = Lo 
"αὶ κείσξω ion txatepa τῶν AT, ΓΒ. καὶ tare 
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A445; ipsum igitur quater sub AB, BA cum ipso 
ex AT zquale est ipsi ex AA quadrato. EF qualis 
aulem est BA ipsi ΒΓ ; ergo quater sub AB, ΒΓ 
contentam rectangulumcum ipso ex AT quadrato 
aquale est ipsi ex ΑΔ quadrato , hoc est, e4 ipsa 
AB et ΒΓ tanquam ex una descripto quadrato. 


Si igitur recta, εἰς, 
PROPOSITIO Ix. 


Si recta linea secctur in equalia et inaqualia, 
ex inaquatibus totus segmentis quadrata dupla 
sunt et ipsius ex dimidia et ipstus cx ᾿ρεὰ inter 
sectiones quadrati. 

Recta enim aliqua AB secta sit in zqualia 
quidem ad Γ, in inaqualia vero ad 4; dico 
ex AA, SB quadrata dupla esse ex AT, TA qua- 
dratoram. 

Ducatur enim a T ipsi AB ad rectos TE, et 


ponatur cqualis ulrique ipsarum AL,TB, et juu- 


le rectangle sous AB, ΒΔ avec le quarré de Br est égal au quarré de as. Mais ΒΔ 
est ἔβα] a Br ; donc quatre fois le rectangle compris sous 4B, BI avec le quarré de 
ΑΓ est €gal au quarre de 44, c’est-a-dire au quarré décrit avec AB et ΒΓ comme aver 
une seule droite. Donc ; etc. 


PROPOSITION IX. 


Si une ligne droite est coupée en parties égales et en parties inégales, les 
quarrés des segments inégaux de Ja droite entitre sont doubies du quarré 
de la moitié de cette droite et du quarré de la droite placée entre les sections. 

Que Ja droite ΑΒ soit coupée en parties égales en Tr, et en parties incégales 
en a, je dis que les quarrés des droites aa, ΔΒ sont doubles des quarrés des 
droites ar, ra. 

Du point Γ᾽ conduisons ΓΕ perpendiculaire a ΑΒ (a1. 1); faisons la droite ΒΓ 
égale a une et ἃ Mautre des droites ar, TB, ct joignons AE, EB; par le point 
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εζεύχθωσαν αἱ AE, EB, καὶ διὰ μὲν τοῦ ἃ τῇ ΕΓ 
παράλληλος ἤχθω ἢ AZ, διὰ δὲ τοῦ Z τῇ AB 
παράλληλος ἤχθω" n ZH, καὶ ἐπεζεύχθω n AZ. 

Καὶ ἐπεὶ ion ἐττὶν ἡ AY τῇ ΓΕ, ἴση ἐστὶ καὶ ἡ 
ὑπὸ EAD γωνία τῇ ὑπὸ ΑΕΓ. Καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν 
ἡ πρὸς τῷ Γ, λωπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ EAT, ΑΕΓ μεᾷ 
θρθῇ σαι εἰσίν, καὶ εἰσὶν izes? ἡμίσεια ἄρα ὑρθῆς 


> e ΄ “ « ᾿ Ἁ ᾿ 3 1 
ἐστιν cxatep2 τῶν ὑπὸ TEA, ΓΑΕ. Ata τὰ αὐτὰ 


τοῦ 
gantur AE, EB, et per A quidem ipsi Ev pa- 
rallela ducatur AZ, per 2 vero ipsi AB parallela 
ducatur ΖΗ, et jungatur ΑΖ. 

Et quoniam zqualisest AL ipsi TE, equalis est 
et EAT angulus ipsi ΑΕΓ, Et quoniamreclus est ad 
Yr, reliquiigitur EAT, AED unirecto equalessunt, 
et sunt zquales ; dimidius igitur recti est uterque 


ipsorum TEA, ΓΑΕ. Propter eadem utique et 


AN, 


ι Ne. ΄ ~ e ‘ ἣν 

δὰ καὶ ἐκατιρα τῶν uTGTEB, ΕΒΓ ἡμίσειά ἔστεν 

> πῷ Vv, a ee τ > eo: 

ὀρθῆς" (AM ἀρὰ n ὑπὸ AEB opon ἐστιν. Καὶ ἐπεὶ 

© ἐς « >> 2 ~ > . € 

ἡ ὑπὸ HEZ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆς, ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ 
" Ψ ᾽ nD * See x A 

EHZ, son 72p taTs TH εὐτὸς Has δεν ΤΙ TH 

ee casts me 

ὑπὸ ΓΒ’ λοιπὴ ἄρα ἢ ὑπὸ EZH ἡμίσειά ἔστιν 

? 67 μ᾿ » » x 3 Ἂς ἀξ ay ll re Κ΄ ~ 

ρθη ς" s7n ope τστι: " ἡ ὑπὸ HEZ yout2 TH U7r0 
μὲ x ι τ “~ “Ὁ 

ἘΛΗ" wote καὶ πλεύρα » EH πλευρᾷ Tui ΗΖ 

» v w , 3 ἧς € 4 ~ i 

ἐστιν son, Παλὲν ἐπεὶ wo πρίς τῷ Β γωνία ἡμί- 


ΟΣ rs a οἷ 
cua ἐστιν ὀρθῆς, opin δὲ ἡ ὑπὸ ZAB, ton 


ἂν 


Δ' Β 


uterque ipsorum TEB, ΕΒΓ dimidius est recti; 
totus igitur AEB rectus est. Et quoniain ΗΕΖ 
dimidius est rect, rectus autem EHZ, xqualis 
enim est interior et opposito ΕΓΒ; reliquus 
igitur EZH dimidius est recti; z2qualis igituc 
est ΗΕΖ angulus ipsi ΕΖΗ; quare et latus EH 
later: HZ est equale, Rursus quoniam ad B 
angulus dimidius est recti, rectus autem ZAB, 


zqualis enim est rursus interior: et oppnsito 


4 conduisons ΔΖ parallele ἃ Er (31. 1), et par le point z conduisons ZH parallcle 


a AB, et joignons Az. 


Puisque ar est é¢gala Tre, Vangle Ear est égal ἃ langle arr (5. 1). Et puis- 


que Vangle en rest droit, les angles restauts EAL, ΑΕΓ sontégaux ἃ un droit (52.4); 
mais ils sont égaux ; done chacun des angles ΓΕΑ, TAF est la moitié d’un droit. 
Par la méme raison, chacun des angles rep, ΕΒΓ est la moitié d’un droit; done 
Pangle entier AEB est droit. Et puisque Vangle ΗΕΖ est Ja moiué d'un droit, et 
que Vangle ΕΗΖ est droit, car il est égal a angle intéricur οἱ opposé ΕΓΒ ( 29. 1), 
Vangle ΕΖΗ est Ja moitié d'un droit; donc Vangle HEz est égal ἃ Vangle ΕΖΗ; 
donc le cété EH est égal au coté Hz (6. 1). De plus, puisque Vangle en B est Ja 
moiué d'un droit, et que Vangle 2128 est droit, car il est égal ἃ Pangle intéricur 
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ee ας awe ὃ ᾿ 
7286 ἐστὶ παλιν" τῇ ἐντὸς μα! ἀπειαντίον TH 
ε : ΣΝ ei mee A 
ὑπὸ ἘΓΒ’ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AZB ἡμίσεια ἐστιν 
- ” a © ‘ ~ ’ ἄπ οπτ κς ἢ, 
ὀρθῆς" bon apa n πρὸς τῷ Β γωνιὰ τῇ ὑπὸ 
" \ he © ~ ~ 
AZB* wore καὶ πλευρὰ ἡ ZA πλευρᾷ τῇ AB 
»ν ν ον, ἴα νυ τς ᾿Ξ ” 
ἐστίν son. Kas eves {7 ἐστὶν ἡ AT τῇ TE, σὸν 
> x x ‘ 3 % ~ 6 ~ ‘ aed x 
ἐστι καὶ τὸ ἀπὸ Tus? AT Tw avo τῆς: ΤῈ" ta 
Ψ 7 1 ~ . , 7 
ἄρα ἀπὸ τῶν AT, TE tTetp2zzora διπλάσια ἐστι 
~ 3 ᾿ 5 εκ , 3 \ ~ 3: 
ποῦ ἀπὸ τῆς ΑΓ. Τοῖς &: acre τῶν AT, ΓΕ ἴσον 


> Ν, a i} A ~ ᾿ > . ‘ c 
ἐστί To avo τῆς AE TET Paz wyer 5 open pap ἡ" 
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ECB; reliquus igitur AZB dimidius est recti; 
aqualis igitur ad B angulus ipsi AZB; quare 
ct Tatus ZA later: AB est quale. Et quoniaim 
aqualis est AU ipsi TE, wquale est et ipsum 
ex AT apsiex ΓΕ; ergo ex AL, TE quadrata dupla 
sunl ipsius ex AL. Ipsis autem ex AP, CE equale 
est ex AE quadratum, rectus enim est ATE 
angulus; ipsum igitur ex AE duplum est ip- 


sius ex AT. Rursus quouiam wzqualis est EH 


ὑπὸ ATE γωνία" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AE διπλάσιέν 
ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς9 AT. Πίλ,ν ἔπει son ἐστὶν 1 EH 
πῇ ΗΖ. ἴσον ᾿στὶ" καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HE τῷ ατὸ τῆς 
HZ* τὰ apa ἀπὸ τῶν EH, ΗΖ τετράγωνα δηπλά- 
Gia eet τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΖ τετραγώνου. Τοῖς δὲ ἀπὸ 
πῶν EH, ΗΖ τετραγώνοις ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ἘΖ τετρίγωνον""" τι ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΖ διτλάσιεν 
ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς HZ. Αλλὰ τὸ ἀπὸ τῆς HZ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΔ᾽ 2» τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΖ διπλα- 


ἘΜ ἘΣ Stan ταν A ee ae 
Ghoy ἐστέτου απὸ THe TA. Esti δὲ καὶ τὸ ATO τῆς 


ipsi HZ, zquale est οἱ ipsum ex HE ipsi ex HZ; 
ergo ex EH , HZ quadrata dupla sunt ipsius ex HZ 
quadrati. Ipsis autem ex EH, HZ quadratis wquale 
estipsum ex 6Z quadratum ; ergo cx EZ quadta- 
tum duplum est ipsius ex HZ quadrati. Sed x- 
quale est ipsum ex ΗΖ ipsi ex TA; ipsum igitur ex 
EZ duplum est ipsius ex ΓΔ. Est autem ipsum ex 
EA duplum ipsius ex AP; ergo ex AE, EZ qua- 
drata dupla sunt ex ΑΓ, ΓΔ quadratoruin ; ipsis 


vero ex AE, EZ xquale est ex AZ quadratum , 


et opposeé ΕΓΒ (99. 1), langle restant szB est la moitié d'un droit; donc langle en B 
est égal ἃ Vangle azB; done le cété za est égal au coté 4B (6.1). Et puisque ar 
est égal a TE, le quarré de ar est égal au quarré de TE; donc les quarrés des 
droites AT, TE sont doubles du quarré de ar. Mais le quarré de AE est égal aus 
quarrés des droites ar, rE (47,1), car l'angle are est droit; donc le quarré de 
AE est double du quarré de ΑΓ. De plus, puisque EH est égal ἃ Hz, le quarré de HE 
est égal au quarré de ΗΖ; donc Jes quarrés des droites EH, HZ sont doubles du 
quarré de Hz. Mais le quatré de ΕΖ est égal aux quarrés des droites EH, HZ 
(47. 1); done le quarré de ΕΖ est double du quarré de ΗΖ. Mais ΗΖ est égal a Ta 
(54. 1); doncle quarré de ΕΖ est double du quatre de Ta. Mais le quarré de ΕΑ est 
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~ A re 5 w AS 4 Ne 
EA διπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς AT? τὰ ἀρῶ avo τῶν 
ta Pee. ~ . 4 ~ 
AE, EZ τετράγωνοι διπλάσια ἐστὶ τῶν αὐτὸ τῶν 
~ \ 3. A ~ ΕΙΣ 
AT,ITA τετραγώνων. Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν AE, ΕΖ σὸν 
3 Ἂν; ΕἾ ἐς ΝῪ “-“ - » 8 1 " x x 14 
ἐστι TO aTmO τῆς AZ τετραγῶνον , Opyn Yap <oTHN 
ec ι w ον δ Ω 
ἡυπὸ AEZ erie. τὸ ape ὑπὸ τῆς AL τετραγῶώνον 
’ bd ™~ 3 x ~ “Ὁ 3 al ‘ 
δίπλώσιόν ἔστι τῶν ἀπὸ τῶν AT, TA. Τῷ δὲ απὸ 
" yy \ » ‘ ~ 2 6a; 4 3 a7 
τῆς AZ 9a TA απὸ τῶν AA, AZ, Cpln apn προς 
Κῶ \ ~ ’ te 
τῷ Δ γωνία" τὼ ἄρα ἀπὸ τῶν AA, AL διπλάσια 
μ ~ μ᾿ ΄ 3 
ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν AT, TA τετραγωνων. Ἰσὰ ἢ ΔΖ 
ms ee ke ͵ : 5 
τῇ ΔΒ" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AA, AB τετραγώγα διπλα- 
~ Ἀ ~ ‘ ‘ 
oi ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν AL, TA τετράγωνων. Ἐὰν 


ἄρα εὐθεῖα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ i, 


Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ δέχει, πρρστεθῇ 
δὲ τις αὐτῇ εὐθεῖα ex εὐθείας" τὸ ἀπὸ τὴς CANS 
σὺν τῇ τεροσκειμένῃ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς προσκειμένης, 
τὰ συναμφότερα τετράγωνα, διαπλάσιά ἐστι 
τοῦ τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς συγκει- 
μένης ἐκ τε τῆς ἡμισείας καὶ τῆς προσκειμένης 


€ ? ‘ ~ ’ . 
ὡς ATO μιας ἀναγραφέντος τετραγωνου"ὔἊ 


τοῦ 
Tectus enim est AEZ angulus ; ergo AZ quadra- 
tum duplum est ipsorum ex AL, ΓΔ. [pst vero 
ex AZ equalia sunt ipsa ex AA, AZ, rectus enim 
est ad A angulus; ipsa igitur ex AA, AZ dupla 
sunt ex ΑΓ, ΓΔ quadratorum. /Equalis autem ΔΖ 
ipsi ΔΒ; ergo ex AA, AB quadrata dupla sunt 
ex AI, ΓΔ quadratorumm. Siigitur recta , etc. 


PROPOSITIO X. 


Si recta linea secetur bifariam , adjiciatur au- 
tem aliqua ipsi recta iu directum; ipsa ex tota 
cum adjecta et ex adjecta, simul sumpta qua- 
drata, dupla sunt et ipsius ex dimid:d et ipsius 
ex composita ex dimidia et adjecta tanquam ex 


una descripti quadrati. 


double du quarré de ar; donc les quarrés des droites AE, ΕΖ sont doubles des 
quarrés des droites ar, rs. Mais le quarré de Az est égal aux quarrés des droites 
AF, EZ (47. 1), car Vangle azz est droit; donc le quarré Az est double des 
quarrés des droites ar, TS. Mais les quarrés des droites ΑΔ, ΔΖ sont égaux au 
quarré de az (47.1), car langle en δ est droit; donc les quarrés des droites 
ΑΔ, ΔΖ sont doubles des quarrés des droites ar, ra. Mais az est égal a ΔΒ; 


done les quarrés des droites a4, ΔΒ sont doubles des quarrés des droites ar, 
ra. Donc, etc. 


PROPOSITION X. 


Si une ligne droite est coupée en deux parties égales, et si on fui ajoute 
directement une droite, le quarré de Ja droite enti¢re avec la droite ajoutee, et 
Je quarré de la droite ajoutée , étant pris ensemble, sont doubles du quarré de 
Ja moiti¢ de la droite entiére, et du quarré décrit avec Ia droite composée de la 
moitié de la droite entiere et de la droite ajoutée, comme avec une seule droite. 
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τοῦ 

Εὐθεῖα γὲρ τις ἡ ΑΒ τετμήσθω δίχα κατὰ 
τὸῦ,, πρησχεισθω δὲ τις αὐτῇ εὐθεῖα ow εὐθείας 
ἡ ΒΔ λίγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ τετρώγωντα 
διπλάσιώ ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν Α΄. ΓΔ TETp2} ὥνων- 

Ηχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ ἵ σημείου τῇ ΑΒ πρὸς ἐρ- 
βὰς ἡ TE, καὶ κείσθω son ἑκατέρᾳ τῶν ΑΓ. ΓΒ, 
καὶ ἐπεζευγθωταν ai EA, EB* καὶ δία μὲν τοῦ Ε 


τῇ ΑΔ παράλληλος ἤχθω ἡ Ἐ2" διὰ δὶ τεῦ Δ τῇ 


Ε 
L 


TE πάλιν παράλληλος ἤχθω ἡ ZA. Καὶ ἐπεὶ εἰς 
παραλλήλους εὐθείας τὰς EL, ZN εὐθεῖά τίσ ἐνέτε- 
σεν ἡ ΕΖ, αἱ ὑπὸ ΤΈΖ, EZA ἄρα δυσὶν ὀρθαὶς ἴσαι 
εἰσίν" αἱ ἄρα ὑπὸ ZEB, ΕΖΔ δύο ὀρθῶν ἐλασσύ-- 
veg εἰσιν" αἱ δὲ ἀπὸ ἐλασσόνων ἃ δύο ὀρθῶν ἐκ-- 
ζαλλόμεναι συμπίπτουσιν" αἱ ἄρα EB, ZA ἐκ- 


» , . Ἂν a ΄ ~ 
οὐλλομεέται ἐπὶ τὰ BA μερὴ συμπέσουνται. Ἐκ- 


IN. 
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Recta enim aliqua AB secta sit bifariam in Τὶ, 
adjicialur autem aliqua ei recta in directum ΒΔ; 
dico ex AA, AB quadrata dupla esse cx AT, FA 
quadratorum. 

Docatur enim a [ puncto ipsi AB ad reclos 
ΓΕ, et ponatur zqualis ulrique ipsorum AL, 
ΓΒ, el jungantur EA, EB; et per E quidem ipsi 
ΑΔ parallela ducatur EZ; per Δ vero ipsi VE 


Ζ 


a 


H 


rursus parallela ducatur ZA. Et quoniam in pa- 
rallelas rectas ΕΓ, ZA recta aliqua incidit EZ, 
anguli ΓΕΖ, ΕΖΔ igitur duobus rectis aquales 
sunt; ergo ZEB, ΕΖΔ duobus rectis minores suut. 
Rectz autem a minoribus quam duobus recti= 
productz conveniunt ; ergo EB, ZA producte ad 


partes BA convenient. Producantur, et conve 


ξεέλήσθωσαν. καὶ συμπεπτέτωσαν xara τὸ Η, niaat in Η, et jungatur AH. 


καὶ ἐπεζεύχθω ἡ AH. 


Qu’une droile ΑΒ soit coupée en deux parties égales en Γ, et qu'on lui ajoute 
directement une droite Ba ; je dis que les quarrés des droites Aa, ΔΒ sont doubles 
des quarrés des droites ar, Ta. 

Du point Fr conduisons ΓΕ perpendiculaire ἃ AB (11. 1); faisons cette droite 
égale ἃ Yune ou ἃ l’autre des droites Ar, TB; joignons EA, EB; par le point Ε 
conduisons Ez parallele ἃ aa; et par le point Δ conduisons ΖΔ paralléle ἃ ΓΕ (3r. 1). 
Puisque la droite Ez tombe sur Jes paralleles Er, za, les angles ΓΕΖ, ΕΖΔ sont 
égaux ἃ deux droits (29. 1); donc les angles ZEB, ΕΖΔ sont plus petits que 
deux droits. Mais deux droites prolongées se rencontrent du οὐϊέ ot: les angles 
sont plus petits que deux droits (dém. 5); donc les droites EB, 24 prolongées se 
rencontreront du cété ΒΔ. Prolongeons ces droites; qu’elles se rencontrent au 
point H ; et joignons AH. 
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e ~ ws » Ἀ x 
Καὶ ἐπεὶ ion ἐστὶν ἤ AT TH TE, ss ἐστι καὶ 


ρος ἐν , -- ε ‘ Ἂς ΔΆ x co a 
"τί ἡ ὑπὸ AET τῇ ὑπὸ EAT, καὶ ὀρθὴ ἡ πρὸς 
ι © > an. ? nad τ ores 
TIT? μίσει ape ὀρθῆς ἐστιν" ἐκώτερα τῶν UTD 
4 ‘ i \ ‘ Sie ¢ ~ 
FAT, AED. Διὰ τὰ αὐτὰ dy καὶ cxatipa τῶν 
τὰν “ἃ ἢ ἄν τὰ . ae he * βὴ ΠῚ 
ὑπὸ TEB, ΕΒΓ nusoesx ἐστιν opungts ΟΡ ὥρα 
: ee Some oe ὦ ene 
ἰστὶν ἡ ὑπὸ AEB, Καὶ ἐπεὶ ἡμίσεες ἐρθῆς ἐστιν 
ee 1 c » ~ x 12 e A 
1 ὑπὸ EBL, ἡμίσεια apa ὑρϑῆς καὶ ὑπὸ ABH. 
Δ Xie oe NN 2 ‘ ” es ~ 
Eors δὲ καὶ ἡ ὑπὸ BAH cp9n, ton yap ἐστε τῇ 
ans \ , \ of Cw Ni Us 
ὑπὸ ATE, ἐναλλὰξ 2p? λοιπὴ dpa ἡ ὑπὸ AHB” 
ψ τ A 2 ἌΡ ia a x bees 
τή ὑπὸ ABH εστιν ἴση. ὥστε καὶ πλευρὰ n BA 
τ ~ 3 x » , 2 ee . 4 
πλευρα τῇ AH εστιν son, Tladsy, eves Ἢ τὸ 
« ἐὰ aw > ~ ? A 5 « + ~ 
EHZ ἡμίσειώ ἔστιν ὀρθῆς. cpbu δὶ ἡ πρὸς τῷ Z, 
wv ro ~ é os ᾿ ~ Te a 
bon PAP eTTE TH ἀπεναντίον TH προς TH T° λομπῆή 
af [a SY = , ,ν ? n » w ε 
ape ἡ ὑπὸ ZEH ἡμίσεα ἐστιν ὀρθῆς" son apa ἢ 
- Ἂς ry ~ εκ ‘1 La x A 
ὑπὸ EHZ porie TH uo ZEH* wote καὶ πλευρα 
ε ~ ~ » a ww = 42 Now 2 7 e 
ἡ HZ wrAcupe τῇ ΖΕ ἐστιν son. Kes seston core Ἢ 
~ a” > ι - ‘7 1 x cad "ἶ , 
EI τῇ TA, ἐσὸν ἐστι παὶ τὸ ao τῆς EL TeTpa~ 
- 5 ~ , \ ow > ᾿. ~ 
γῶνον τῶ πὸ τῆς ΤᾺ τετραγώνῳ" τὰ apa ato THY 
᾿ ͵ 3 ~ > \ ~ 
EL, TA τετραγωνα δηπλαάσια tats τοῦ ἀπὸ τῆς 
ta δι ᾿ > Ἔ ~~ 2’ 
TA τετραγώνου, Τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν EY, ΤᾺ σὸν 
ν ey » “ \ Ww > 1 ὦ ’ 
εστε TO απὸ TUS ΔῈ" To apa ἀπὸ τὴς EA TeTpa— 
. Ls τὰ "3 ᾿ ~ ’ 
qeover διπλάσιόν ἐστι τοῦ ass τῆς AY τετρώγω- 


᾿ 2. Ὁ ἈΝ 3 x e ~ 5», 2 1 
vou. [laAsr, eves ton ἐστιν ἢ ZH τῇ ZE, σὸν wre 
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Et quoniam equalis est AT ipsi TE, equalis 
est et angulus AEC ipsi EAL; atque rectus est 
ad Γ΄; dimidius igitur recti est uterque ipso- 
rum EAP, AEP. Propter eadem utique et uterque 
ipsorum CEB, EBL dimidius est recti; rectus 
igitturest AEB. Et quontam dimidius recti est EBL, 
dinudius igitur recti est cL ABH. Est autem ct BAH 
rectus; zqualis enim est ipsi ATE allerno. Reli- 
quus igitur SHB ipsi ABH est wequalis; quare et 
latus ΒΔ lateri AH est zequale. Rursus, quomiam 
EHZ dimidius est rec, rectus autem est qui 
ad Z, equalis enim est opposito qui ad ©; reli- 
quus igitur ZEH dimidins est recti; aqualis igi- 
tur EHZangulus ipsi ZEH; quarc et latus HZ lateri 
ZEest equale. Et quoniam zqualis est EY ipsil'A, 
wquale est et ex ΕΓ quadratum ipsi ex CA qua- 
drato. Ergoex Ef, PA quadrata duplasunt ex A 
quadrati. Ipsis autem ex EI, VA aquale est ipsum 
ex AE; ergo ex EA quadratum duplum est ipsius 
ex AF quadrati. Rursus, quoniam zqualis est ZH 
ips ZE , zequale est et ipsum. cx HZ ipsiex ΖΕ. Ipsa 
igitur ex HZ, ZE dupla sunt ipsius ex EZ. Ipsis 


autem ex HZ, ZE wzquale est ipsum cx EH. Ipsum 


Puisque ar est égal ἃ re, langle Aer est égal ἃ angle Ear (5. 1); mais l’angle 
en Test droit; donc chacun des angles EAT, ΑῈΓ est Ja moitié d’un droit (52. 1). 
Par la méme raison, chacun des angles ΓΕΒ, EBT est la moitié d'un droit, donc 
l'angle AEB est droit. Et puisque langle EBr est la moitié d'un angle droit, l’angle 
ABH est la moitié d’un droit (15. τ). Mais langle 84H est droit (29. 1)» car il est 
égal ἃ l’angle alterne are; donc J’angle restant ΔῊΒ est égal ἃ l’angle abH ; donc le 
cété ΒΔ est égal au cété 4H (6. 1). De plus, puisque l’augle Enz est la moitié d’un 
droit, et que l’angle en z est droit, car il est égal a Vangle opposé ent (54.1), 
V'angle restant zEH est la moitié d’un droit; donc l’angle ἘΠῚ est égal 4 langle 
ΖΕΗ ; donc le cété Hz est égal au cété ZE (6. 1). Et puisque EF est égal a ra, le 
quarré de Er est égal au quarré de ra; donc les quarrés des droites Er, γᾶ 
sont doubles du quarré de ra. Mais le quarré de AE est ¢gal aux quarrés des 
droites ET, TA (47. 1); donc le quarré de £4 est double du quarré de ar. De 
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x ‘ Ἄ Ἂς ~ a ~ ? 4 nn 8. 44 
yas τὸ απὸ τῆς HL? tw απὸ Tug ZEY* πὰ 


» ~ kas “2 ~ 2 A 
apa ἀπὸ τῶν HZ, ZE διπλασιώ ἐστε ποῦ απὸ 


πῆς EZ. Ἰοῖς δὲ ἀπὸ τῶν HZ, ZE ἴσον ἰστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς EH9* τὸ ἄρα ἀπὸ πῆς EH δι- 


, ᾿ 3 - ? % ~ 0 ~ 
πλασιύν ἐστι TOU απὸ τῆς EZ. Irn δὲ EZ τῇ 
Ξ A 5] 2 7 ~ a ’ 
ΓᾺ" τὸ cepa ἀπὸ πῆς ΕΗ TET pay wy ov St Ad— 

3 τ n~ , ay x ᾿ 
σιν ἔστι τοῦ ἀπὸ τῆς TA. Ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ 
νιν -“ ΄ eu ἴβηις ἢ Ryne Yo 
Ὑπὸ ΤΏ EA διπλάσιον TOU aro τὰς ΔΙ" va apa 


3 " ~ a , 2 ~ 
779 τῶν AE, EWM τετράγωτα dimAsoid ἐστι τᾶν 


E a: 
A -=s =: τὸς oS 


4 ΄ ~ 2 4 ~ 
ἀπὸ τῶν AT, TA τιτραλαιων, Τοῖς δὲ avo τῶν 
“i ΄ ν᾿ » \ Ape αὶ ἃ - 
AE, FH terpejercse σὸν ἐστὶ τὸ ἄπὸ τῆς AH 
, x ἡ > \ on ᾿ , 3 
πετραγῶνον" τῷ ape απὸ τὴς AH διπλάσιόν ἐστι 
"» ᾿ " ~ ι 3 1 ~ uu 
τῶν avo τῶν AT, TA. Te δὲ azo τῆς AH ice 
= " i - A 3} ? x ~ 
στὶ TL ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΗ" τὰ apa απὸ τῶν 
ἜΝ ates re ES, τς 
AA, AH διπλασία ἐστι τῶν ato τῶν AT, 
2 δ ~ Ἄ o ? 1 ~ 
TA. Ion δὲ ἡ AH τῇ ΔΒ" τὰ aps avo τῶν AA, 
or ΄ ΜΕΝ a , \ “- 
ΔῈ τετραγωνοὶ διπλάσια tote τῶν απὸ πῶν AT, 


~ v ΕΣ ho Ἢ re κι 
TA τετραγώνων, Ἐὰν ape εὐθεῖα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
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igitur cx EH duplaum est ipgius ex EZ. /Equalis 
autem EZ ipsi FA; ergo ex EH quadratum du- 
plum est ipsius ex TA. Demonstratum est an- 
tem el ipsum cx EA duplum ipsius ex AT; ergo 
ex AE, EH qnadrala dupla sunt ex AY, TA 
quadratorum. Ipsis autem ex AE, EH qua- 
dratis equale est ex AH quadratam ; ipsum igi- 
tur ex AH duplum est ipsorum cx ΑΓ, PA. Ipsi 


autem ex AH zqualia sunt ipsa ex AA, ΔΗ; ipsa 


H 


igitur ex AA, AH dupla sunt ipsorum ex ΑΓ, 
ΓΔ. /Equalis autem est AH ipsi ΔΒ; ergo ex AA, 
AB quadrata dupla sunt ex AT, PA quadratorum. 


Si igitur eecta, οἷο. 


plus, puisque ZH est σαί a ZE, le quarré de Hz est égal au quarré de ΖΕ; donc 
les quarrés des droites Hz , ΖΕ sont doubles du quarré de Ez. Mais le quarré de EH 
est égal aux quarrés des droites HZ, ΖΕ (47.1); donc le quarré de EH est double 
du quarré de ra. Mais on a démontré que le quarré de EA est double du quarré 
de ar; donc les quarrés des droites AE, EH sont doubles des quarrés des droites 
ΛΓ, ra. Mais Je quarré de AH est ἐσ] aux quarrés des droites AE, EH (47. 1); donc 
le quarré AH est double des quarrés des droites ar ; ra. Mais les quarrés des droites 
Ad, AH sont €gaux au quarré de AH (47. 1); donc les quarrés des droites ΑΔ, aH 
sont doubles des quarrés des droites ar, ΓΔ; mais la droite aH est égalc ἃ Ja droite 
ΔΒ; donc les quarrés des droites Aa, AB sont doubles des quarres des droites ΑΓ, Ta. 


Donc, etc. 
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NPOTAZIS μά 


= hed x © A 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τεμεῖν. ὥστε TO ὑπὸ 
“ω a e ’ Ὁ , 4 
τῆς CANS καὶ TOU ETEPOU τῶν τμημάτων περιεχο- 
3 , 3) > ~ > Α ~ “ὦν 
pevov ὀιθογώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τοῦ λοιποῦ 
: : 
τμήματος τετραγώνῳ, 
ε 3 Ὁ 4 τ᾿ \ 4 
Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ’ dei dn τὰν AB 
taal ao 1 © ι ~ Lo x nn € 
τεμεῖν 5 ὥστε Te vita πῆς ολης kas τοὺ ἑτέρου 
x ; ' : : ᾿ 
τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἔσον 


“ my 3. { -“ ~ ᾿ ͵΄ 
SsVal TH ATO Του λοίπου τμήματος τετρογῶώνῶως 


Αναγεγρίφθω yap ἀπὸ τῆς ΑΒ τετράγωνον τὸ 
ΑΒΔΙ. καὶ τετμήσθω ἡ AT δίχα κατὰ τὸ E 
σημεῖον. καὶ ὑπεζεύχθω ἡ ΒΕ, καὶ διήχθω ἡ TA 
ἐπὶ τὸ Z, καὶ κείσθω τῇ ΒΕ ἴση ἡ EZ, καὶ ava- 


γεγράφθω ἀπὸ τῆς ΑΖ τετράγωνον τὸ ZO, καὶ 


100 


ΡΒΟΡΟΘΙΤΙΟ ΣΙ. 


« 


Datam rectam secare , ita ut sub tota εἴ altero 
segmentorum contentum rectangulum zequale 


sit ipsi ex reliquo segmento quadrato. 


Sit data recta AB; oportet igitur ipsam AB se- 
care, ita ut sub tota et altero segmentorum con- 
tentum reclangulum aquale sit ipsi ex relique 


segmento quadrato. 


ΠῚ 


Deseribatur enim ex AB quadratum ABAT, 
el secetur AP bifariam in E puncto, et jungatur 
BE, el producatur PA in Z, et ponatur ipsi BE 
wqualis EZ, ct describatur ex AZ quadratun 
ΖΘ, et producatur ΗΘ ad K; dico AB sectam 


PROPOSITION XI. 


Couper une droite donnée , de nraniere que le rectangle compris sous la droite 
enticre et un des segments , soit égal au quarré du segment restant. 


Soit ΑΒ Ja droite donnée; il faut couper AB de maniére que le rectangle com- 
pris sous la droite entiére et l’un des segments , soit égal au quarré du segment 


restant. 


Avec la droite ΑΒ décrivons le quarré ΑΒΔΓ (46. © ); coupons ΑΓ en deux parties 
égales au point E(10. 1) ; joignons BE, prolongeons ΓᾺ vers Ζ ; faisons ΕΖ égal ἃ BE 
(3. 1}; décrivons ayec Azle quarré ΖΘ; et prolongeons Ho vers K ; je dis que la 


¥Io 
« ᾽ a .“ . - 
διήχθω ἡ HO ἐπὶ τὸ Κ' λέγω ὅτι ἡ" ΑΒ τέτμηται 
a Ve ι ~ ΄ 
vata τὸ ©, ὥστε τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΘ τερεεχο- 
᾿ Lo ~ ~ , \ os 
μενον ἐρθογώντον ἴσον won’ τῷ απὸ τῆς ΑΘ 
, 

τετραγῶνω. 

x A > no ε ‘ τ a 

Ἐπεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ ΑΓ τέτμηται δίχα κατὰ 

‘ , ι 3» -5ὡὔἣᾳὉ᾽Ἀε τι c a ~ 

TOE, πρόσκειται ὃ: αὐτῇ ἡ ΑΖ" τὸ ape ὑπὸ τῶν 

͵ 2 ΄ ‘ ων» ι 

TZ, ZA περιεχόμενον ὀρθογώνιον μεῖα TOU ἀπὸ 


= Pee - oe 
τὰς AE TETpay arty ἐ7ὴν ἐστὶ τῷ αὐτὸ τῆς EZ 
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esse in ©, ita ut sub AB, ΒΘ contentum rectun- 


gulum zquale faciat ipsi ex ΑΘ quadrato. 


Quoniam enim recta AT secatur bifariam in 
E, adjicitur autem ei ipsa AZ; ergo sub ΓΖ, 
ZA contentum reclangulum cum ex AE qua- 


drato equale est ipsi ex ΕΖ quadrato. Equa- 


τετραγώνῳ. Ion δὲ ἢ EZ τῇ EB τὸ apa ὑπὸ τῶν 
TZ, ZA “περιεχόμενον ἐρθογώνεον μιτὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΔῈ τετραγώνου ἰσὸν ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἘΒ 
τιτραγώνῳλ, ᾿Αλλὰ τῷ ἀπὸ zis? ἘΒ isa ἐστὶ τὰ 
uo τῶν BA, AE, ὀρθὴ γὰρ n πρὸς Ta Α γῶν αν 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΤΖ΄, ZA μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔῈ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν BA, AE. Κοινὸν ἀφῃρήσθω 
τὸ ἀπὺ τὴς ΔῈ" λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ZA 
περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ 


᾿ ‘ w ᾿ , « ἅν τὸ 
τιτραγωνῷ, Kas ἐστὶ τὸ μὲν UFO τῶν TZ, ZA 


lis autem EZ psi EB; ergo sub ΓΖ, ZA con- 
tentum rectangulum cum ex AE quadrato τ 
quale est ipsi εξ EB quadrato. Sed ipsi ex EB 
zequalia suntipsaex BA, AE, rectusenunestad A 
angulus : ipsumigitur sub ΓΖ, ZA cum ipso ex AE 
zquale est ipsis ex BA, AE. Commune aufera- 
tur ipsum ex AE; reliquum igitur sub TZ, ZA 
contenlum rectangulum gequale est ipsi ex AB 
quadrato. Et est ipsum quidem sub ΓΖ, ZA ip- 


sum ZK, xqualis enim est AZ ipsi ZH; ipsum 


droite AB est coupée en ©, de maniére que le rectangle compris sous AB, ΒΘ est 
égal au quarré de ae. - 

Puisque la droite ar est coupée en deux parties égales eu E, que ΑΖ luiest ajou- 
ice ; le rectangle compris sous Jes droites ΓΖ, ZA avec le quarré de AE est égal au 
quarré de ΕΖ (6. 2). Mais Ez est égal ἃ EB; donc le rectangle compris sous ΓΖ, ZA 
avec le quarré de AE, est égal au quarré de EB. Mais les quarrés des droites Ba, 
AE sont égaux au quarré de EB (47. 1), car V’angle en 4 est droit; donc le rec- 
tangle sous ΓΖ, ZA avec le quarré de AE est égal aux quarrés des droites BA, AE. 
Retranchons le quarré commun de 4E; Ie rectangle restant compris sous ΓΖ, ΖΑ 
sera égal au quarré de AB. Mais le rectangle sous Jes droites ΓΖ, ΖΑ est le rectanglz 
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τὸ 2K, isn γάρ ἢ AZ τῇ ΖΗ" τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΑΒ 
τὸ ΑΔ' τὸ ἄρα ZK ἴσον ἰστὶ τῷ Ade Κοινὸν ἀφ-- 
ηρήσθω τὸ AK* λοιπὸν ἄρα τὸ ZO τῷ ΘΔ ἔσον 
ἐστί. Καὶ ἔστι τὸ μὲν 2@ τὸ ἀπὸ τῶν ΑΘ’ τὸ δὲ 
ΘᾺ τὸ ὑπὸ τῶν AB, BO τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB, BO 
περιεχὸμένον ἐρθογῶγμον ἴδον ἐστὶ τῷ ὠπὸ τῆς 
ΘΑ τετρα} We 

H apa δοθεῖδα εὐθεῖα ἡ AB τέτμηται κατὰ 
TCO, wore τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΘ περιεχόμενον 
ὀρθογώνιον ἴσον ποιεῖν τῷ ἀπὸ τῆς ΘᾺ τετραγώνῳ. 


Οσπερ ἐδὲε ποιῆσαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4ώβ΄. 


~ 2 ? ᾿ ᾿ ? 4 ~ 
Ev τοῖς ἀμξλυγωνίοις τριγώϊοις τὸ ἀπὸ τῆς 
A ? a ΄ ΄ ᾿ ~ 
τὴν ἀμέξλεῖαν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς τε- 
΄ τὸ > ‘ Pe ee ~ ν᾿ > ~ 
πράγωνον μεῖζον ἐστὶ τῶν ἀπὸ τῶν THY ἀμέλεϊαν 
γωνίαν περιεχουσῶν πλευρῶν τετραγώνων 5, τῷ 
uA € Ἀ ΄«- bia! Ἂς a > 
περιεχομένῳ dig ὑπὸ Te μιᾶς τῶν περὶ τὴν ἀμ- 
_ fon, 8 - : 
ἔλεῖαν γωνίαν ἐφ᾽ ἣν ἐκέληθεῖσαν' ἡ καθέτος 
t Ce ~ 2 ? > ἢ .« ἢ ~ 
πίπτει, καὶ τῆς ἀπολωμᾷξατομέἕνης ἐντὸς ὑπὸ τὴς 


, x ~ 2 f La 
καθέτου προς τῇ ἀμέλείᾳ γωνίᾳ. 
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vero ex AB ipsum AA; ipsum igitur ZK xquale 
est ipsi AO. Commune anferatur AK; reliquum 
igitur ZO ipsi OA zquale est. Et est quidem ZO 
ipsum ex ΑΘ; ipsum vero ΘᾺ ipsum sub AB, 
BO ; ipsum igitur sub AB, ΒΘ contentum rec- 


tangulum zquale est ipsi ex ΘΑ quadrato. 


Ergo data recta AB secta est in ©, ita utipsum 
sub AB, ΒΘ contentum rectangulum xquale fa- 
ciatipsiex ΘΑ quadrato. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XII. 


In obtusangulis triangulis quadratum ex latere 
obtusum angulum subtendente majus est quam 
quadrata ex lateribus obtusum angulum conti- 
nentibus, contento bis sub uno ipsorum circa 
obtusum angulum in quod productum perpen- 
dicularis cadit, et assumpta extra a perpendi- 


eulari ad obtusum angulum. 
< 


ZK, parce que ΑΖ est égal ἃ zH, et Je quarré de AB est le quarré a4; donc le 
rectangle Zk est égal au quarré ad. Retranchons le rectangle commun 4k ; le quarré 
restant ΖΘ sera égal au rectangle ΘΔ. Mais zo est Je quarré de ΑΘ, et Θὰ est le 
rectangle sous AB, ΒΘ; donc 16 rectangle compris sous AB, ΒΘ est égal au quarré 
de ΘΑ. 

Donc la droite AB est coupée en ©, de maniére que Je rectangle compris sous 
AB, ΒΘ est €gal au quarré de ΘΑ ; ce αι} fallait faire. 


PROPOSITION XII. 


Dans les triangles obtusangles , le quarré du cété qui soutend V’angle obtus est 
plus grand que les quarrés des cétés qui comprénent langle obtus, de deux fois 
le rectangle compris sous celui des cétés de l’angle obtus sur le prolongement du- 


quel tombe la perpendiculuire, et sous la droite prise extérieurement de la perpen- 
diculaire ἃ l’angle obtus. 
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Ξ > 6 Ψ ΠΈΣΕ ‘ ΒΓ 2 6 - 
Eero ἀμθλυγώνιον tpsz@rey τὸ ΑΒΓ εἰμθλειαν 

. Wy 3 . > , ὦ 

ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ γωνίαν᾽, καὶ ἤχθω aro τοῦ Β 

a ᾿ 1 ε = , e 
σημεῖου ἐπὶ τὴν TA ἐκξληθεισαν κάθετος » BAs 
, a Gi ? Ἁ -“΄ ᾿ n ad > 
λέγω ὃτι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετρείγωνον μεῖζον ἐστι 
ὯΝ νν - , 2 ~ Pp εν 
τῶν ame τῶν BA, AT τετραγωνων γ TH δὶς ὑπὸ 
~ f , 

τῶν TA, AA περιεχομένῳ cpbe7 write. 

Odes ace ὁ ͵ 2 ‘ 
Ἐπεὶ γὰρ εὐθεῖα ἡ TA τέτμηται ὡς ἔτυχε κατώ 

~ wo oat Sy, ~ . > κι ε- 

τὸ A σημεῖον" τὸ apa aro τῆς ΤΆ σὸν ἐστι τοῖς 


᾿ - ᾿ Ἂς, ~ ἊΣ ε λ 
ἀπὸ τῶν ΤΑ, ΑΔ τετραγώνοις καὶ τῷ δὲς ὑπὸ 
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Sit obtusangulum triangulum ABI obtusum 
habens BAY auguluin, et ducatur a B puncto ad 
TA productam perpendicularis BA; dico ex 
BY quadratum majus esse quam ex BA, ΑΓ 
quadrata, ipso bis sub PA, AA contento rec- 


tangulo. 
Quoniam enim recta TA secatur ulcuuque in A 
puncto; ipsum igitur ex ΓΔ aquale est ipsis exTA, 


AA gnadratis, et ipsi bis sub TA, AA contento 


τ a ? , ἜΗΝ 
τῶν TA, ΑΔ περιεχομένῳ ἐρθογωνγίφ, Κοινὸν 
A A ~ τὰ tad ? i ~ 
προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆς ΔΒ" τὰ ops απὸ Τῶν 
G ω " “ 
ΤᾺ» ΔΒ ἴσα ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν TA, AA, AB 
~ ε \ ~ 
τετράγ ὦνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν TA, AA περμέχος 
‘ a 4A » ἊΣ n~ 
μέτῳ ὀρθογωνίῳ ὖ- Αλλὰ τοῖς μὲν avo τῶν TA, 
” > Ἄν τυ Ὁ \ ~ 3 63 a ε om ‘ ἘΠῚ 
ABicey ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ. ρθη yap Ἡ προς TH 
ἘΞ as ” Rees 
Δ γωνία" τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ΑΔ. AB sassy? τὸ ame 
~ Ν a 3 Y ~ is Ee 
τῆς ΑΒ" τὸ ape απὸ Tag TBR τετροίγωνον s7oy 


- > x ~ ΄ x ~ 
ἐστὶ τοις τε απὸ τῶν TA, AB τετραγώνοις και TH 


rectangulo. Commune addatur ipsum ex AB, 
ipsa igilur ex TA, AB equalia sunt ipsis ex TA, 
AA, AB quadratis clipsi bis sub A, AA contento 
rectangulo. Sed ipsis quidem ex TA, AB zquale 
est ipsum ex ΓΒ, reclus enim est ad A angulus; 
ipsis vero ex AA, AB equale est ipsum ex AB; 
ergo ex ΓΒ quadratum equale est ipsis ex A, AB 
quadratis etipsi bissub_A, AA contento rectan— 


gulo; quare ex ΓΒ quadratum quarn ipsa ex A, AB 


Soit le triangle obtusangle ΑΒΓ, ayant l’asgle Bar obtus; du point B con- 
duisons ΒΔ perpendiculaire sur Ta prolongé ; je dis que le quarré de ΒΓ est plus 
srand que les quarrés des edtés BA, ΑΓ, de deux fois Je rectangle compris sous 
TA, AA. 

Car puisque la droite TA est coupée d'une maniére quelconque au point A, le 
quarré de ΓΔ est égal aux quarrés des droites ra, As, et a deux fois le rectangle 
compris sous TA, AA(4. 2). Ajoutons le quarré commun de ΔΒ; les quarrés de 
TA, AB seront Cgaux aux quarrés des droites TA, AA, dB, et a deux fois le rectangle 
compris sous Γλ, Ad. Maisle quarréders estégalaux quarrés des droites ΓΔ, ΔΒ (47.), 
carVangle en Δ est droit, et le quarré de ab est égalaux quarrés des droites As, ΔΒ; 
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δὶς ὑπὸ τῶν TA,AA περιεχομένῳ ἐρθ0} ὠνίῳ" ὥστε 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον tov ἀπὸ τῶν TA, AB 
τετραγώνων μεῖζόν ἐστι, TH δὲς ὑπὸ τῶν ΓΑ. ΑΔ 
περιεχομένῳ ἰρθογωνίῳ, Ἐν ἄρα τοῖς ἀμθλυγωνίοες, 
καὶ τὰ ἑξῆς. 

ΠΡΟΤΑΣΙΣ ty. 


~ ra ’ hu oma Ὁ ι 
Ey τοῖς ὀξυγωνΐίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς THY 
᾿ξ ε ᾿ ͵ 
ὀξεῖαν γωιίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς τετραγῶτον 
Ν ὙΠῸ ~ 3 \ ~ , een. n~ , 
ἐλαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν THY ὀξεῖαν γωνίαν περιε- 
~ ~ , ~ ’ ‘ 
χρουσὼν πλευρῶν τετραγώτων , TH περιεχομένῳ δὶς 
Leek -“ ~ 1 o3 ~ , rord 
ὑπὸ Te μιᾶς τῶν περὶ THY ὀξεῖαν γωνίαν 20 ἣν 
ε A a , 
ἡ κάθετος πίπτει, καὶ Tig ἀπολαμζανομεῆνης 
= δ ε 4 n ’ \ ~ 3 
ἐντὸς ὑπὸ τῆς καθέτου πρὸς τῇ ὀξείᾳ γωνίᾳ. 
> ’ τὸ ~ w 
Est ὀξυγώνιον τρίγωνον το ΑΒΓ ὀξεῖαν εχὸν 
XV ny eS ͵ rw en ~ 
τὴν προς τῳ Β γωνίαν, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ! A cH 


A 


/ 
/ 


B 4 


- , ‘ a ’ 

Peiou ems τὴν ΒΓ κάθετος n ΑΔ’ λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ 
“-- , Ψ ΄ ~ ~ 
τῆς" AT τετραγωλὸν ἔλαττον ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν 

‘ ~ Ν « ~ 
TB, BA τετραγώνων τῷ δὶς ὑπὸ τῶν TB, ΒΔ 


περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. 


ει 


quadrata majus est, ipso bis sub TA, AA con- 


teuto rectangulo. In obtusangulis igitur, etc. 


PROPOSITIO XIII. 


In acutangulis triangulis ex latere acutum an- 
gulum subtendente quadratum minus est quant 
quadrata ex lateribus acutum angulum continen- 
tibus contento bis sub uao ipserum circa acu- 
tum angulum in quod perpendicularis cadit, 
et assumplA iutus a perpendiculari ad acutum 
anguluin. 

Sit acutangulum triangulum ABI aculum 


habens ad B angulum, ct ducatur ab A puncto 


r 


ad ΒΓ perpendicularis AA; dicn ex BL qua- 
dratum minus esse quam ex ΓΒ, BA qua- 


drata, ipso bis sub ΓΒ, BA contento rectangulo. 


done Je quarré de TB est égal aux quarrés des droites TA, AB, el a deux fois le 
rectangle compris sous ra, ΑΔ ; donc le quarré de IB est plus grand que les quarrés 
des droites ra, Au de deux fois Je rectangle sous Ta, ad. Donc, etc. 


PROPOSITION XIII. 


Dans les triangles acutangles , le quarré du cété qui soutend un angle aigu est 
plus petit que les quarrés des cétés qui comprennent cet angle aigu, de deux fois 
le rectangle compris sous le cote de langle aigu sur lequel tombe Ja perpendicu- 
laire, et sous la droite prise intéricurement de la perpendiculaire a cet angle aligu. 
Spitle triangle acutangle ΑΒΓ ayant I’angle aigu en B ; du point A conduisons sur 
a droite ΒΓ la perpendiculaire Aa ; je dis que le quarré de ar est plus petit que les 
quarrés des droites rB, aB, de deux fois le rectangle compris sous IB, BA. 


bs 5 


χά 


Ἐπεὶ γὲρ εὐθεῖα 4 TB τέτμηται ὡς ἔτυχε κατὰ 
τὸ Δ' τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν YB, ΒΔ τετράγωνα ἴσα 
ἐστὶ τῷ τε dig ὑπὸ τῶν IB, ΒΔ περιεχομένῳ ἐρ- 
θογωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AT τετραγώνῳ, Κοινὸν 
προσκείσθω τὸ ἀπὸ πῆς ΔΑ τετράγωνον" τὰ ἄρα 
273 τῶν ΓΒ. BA, AA τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε 


4 * Ἂ ~ 
eis ὑπὸ τῶν TB, BA περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ καὶ 


Α 


τοῖς ἀπὸ τῶν AA, ΔΙ τετραγῶνοις, Αλλὲ τοῖς 
μὲν ἀπὲ τῶν BA, MA ἔσον ἐστὶ τὸ ἀπὲ τῆς AB, 
cpl γὰρ ἡ πρὸς τῷ Δγωνία" τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν ΑΔ. 
ΔΙ ἴσον iors! τὸ ἀπὸ τῆς ΑἸ" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν TB, 
BA isa tori τῷ τε ἀπὸ τῆς AT > Mas τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΤΡ, ΒΔ' ὥστε μόνον To ἀπὸ τῆς ΑΓ ἔλαττόν 
ἐστ, τῶν ἀπὸ τῶν TB, ΒΑ τετραγώνων, τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν ΓΒ, ΒΔ περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. Ev apa 


ο ᾿ é Ἂς i, an ἡ 5 
τοῖς ὀξυχωτνίοις, και πὰ ἐξιης. 
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Quoniam enim recta ΓΒ secta es utcunque 
in 4; ergo ex FB, BA quadrata equalia suut 
et ipsi bis sub ΓΒ, BA contento rectangulo et 
ipsi ex £T quadrato. Commune addatur ex AA 
quadratum ; ergo ex ΓΒ, BA, AA quadrata 
aqualia sunt et ipsi bis sub FB, BA contento 
rectangulo et ipsis ex AA, ΔΙ quadratis. Sed 


ipsis quidem eg BA, AA equale est ex AB, 
rectus enim est ad A angulus; ipsis vero ex 
ΑΔ, SP exquale est ipsum ex AT; ipsa igitur 
ex ΓΒ, BA equalia sunt et ipsi ex AI, et ipsi 
bis sub ΓΒ, BA; quare solum ex AT minus 
est quam ex ΓΒ, BA quadrata, ipso bis sub 
FB, BA contento rectangulo. Ergo in acutan- 


gulis, etc. 


Car, puisque Ja droite ΓΒ est coupée d’une manieére quelconque au point Δ, les 
quarres des droites TB, ΒΔ sont égaux ἃ deux fois le rectangle compris sous 
TB, ΒΔ et au quarré de δΓ (7. 2). Ajoutons le quarré commun de 4a; les quarrés 
des droites TB, BA, AA seront égaux a deux fois le rectangle compris sous TB, Ba , 
et aux quarrés des droites ΑΔ, ΔΙ, Mais le quarré de ΑΒ est égal aux quarrés des 
droites BA, 4A (47-1), car Pangle en Δ est droit, et le quarré de ar est égal aux 
quarrés des droites as, at; done les quarrés des droites TB, Ba sont égaux au 
quarré de ar et ἃ deux fois le rectangle compris sous TB, BA ; donc le seul quarré 
de ar est plus petit que les quarrés des droites ΓΒ, BA de deux fois le rectangle 
coiupris sous TB, ΒΔ. Donc, etc. 
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ΠΡΟΈΑΣΙΣ ed’. 


τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ ἴσον τετράγωνον συ- 
στῆσασθαι. 

Ἑστω τὸ δοθὲν εὐθύγραμμον τὸ At δεῖ δὴ τῷ 
A εὐθυγραμμῳ ἴσον τετράγωνον συστήσασϑαι. 

Συνεστάτω γὰρ' τῷ A εὐθυγράμμῳ ἴσον rape 
αλληλόγραμμον ἀρθογώνεον τὸ BAS εἰ μὲν οὖν ἴση 
ἐστὸν ΒΕ τῇ ES, γεγονὸς ὧν cin τὸ ἐπιταχθέν. Συν- 


ἔσταται γὰρ τῷ A εὐθυγράμμῳ ἴσον τετρώγωνεν 


πὸ BAS εἰ δὲ ov, μία τῶν BE, ἘΔ μείζων ἐστίν. 
Ἔστω μείζων ἢ BE, καὶ ἐκξεξλήσθω ἐπὶ τὸ Ζ, 
καὶ κείσθω τῇ ἘΔ ton ἡ EZ, καὶ τετμήσθω ἡ ΒΖ 
δίχα κατὰ τὸ Ἡ,, καὶ κέντρῳ iy? τῷ Ἡ, δια- 
στήματι δὲ ἑνὶ τῶν HB, ΗΖ ἡμικύκλιον γεγράφθω 
τὸ BOZ, καὶ ἐκξεθλήσθω n AE ἐπὶ τὸ Θ, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἡ HO. 

Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα Κὶ ΒΖ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα πατὰ 


A ᾿ 1 σ b ἢ Low ΄ A ~ 
“ὃ Ἡ, εἰς δὲ ἄτισα κατὰ τὸ Ἐ" τὸ ἀραυπὸτῶν BE, 


1ιὮ 


PROPOSITIO XIV. 


Dato rectilineo xquale quadratum consli~ 
tuere. 

Sit datum rectilincum A; oportet igitur ipst 
A rectilineo equale quadratum constituere. 

Constituatur enim ipsi A rectilineo zequale 
parallelogrammum rectangulum BA. Si igitur 
zqualis est BE ipst EA, factum erit proposi~ 


tum; conslituium est enim ipsi A rectilineo 


zquale quadratum BA; si autem mon, una ip- 
sarum BE, EA major est. Sit major BE, et 
producatur ad Z, et ponatur ipst EA zqualis 
EZ, et secetur BZ bifariam in H, et centro 
quidem H, intervallo vero und ipsarum HB, 
HZ semicirculus describalur BOZ, et produ- 
catur AE in ©, et jungatur ΗΘ, 

Quoniam igitur BZ secta es! ‘n xqualia qui- 


dem in H, in inzqualia vero in E; ergo sub 


PROPOSITION XIV. 


Construire un quarré égal ἃ une figure rectiligne donnée. 
Soit A la figure rectiligne donnée; il faut construire un quarrée égal ἃ cette 


figure rectiligne. 


Construisous un parallélogramme rectangle ΒΔ égal a Ja figure rectiligue donnée 


A( 45.1). Si BE était égal A EA, on aurait fait ce qui était proposé; car Je quarré 
BA aurait été construit égal ἃ la figure rectiligne a. Si cela n’est point, l'un des 
cétés BE, ΕΔ est plus grand que l’autre. Que BE soit le plus grand , prolongeons-le 
vers Z, et faisons Ez égal ἃ EA (3.1); coupons BZ en deux parties égales au 
point H; da centre H et d'un intervalle égal a lune des droites HB, ΗΖ, décrivous 
la demi-circonférence Boz ( dem. 3); prolongeons ΔῈ vers ©, et joiguons He. 
Puisque Bz est partagé en deux parties égales au point H, et en deux parties 


116 
EZ περιεχήμενον Ὀρθογώνεον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς HE 
τετραγώνου ἶσον ἐστὶ τῷ ἀπὺ τῆς HZ τετρα) τῳ, 
Ion δὶ ἡ HZ τῇ HO* τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BE, EZ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ἨῈ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. 
Ἰῷ δὲ ἀπὸ τῆς HO ἴσα ἐστὶ te ἀπὸ τῶν OE, EH 
τετράγωνα" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς" HE ἔτον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΘῈ, ΕΗ, 


- 4 e ~ ΄ 
Κοινὸν ἀφηρήσθω τὸ acre τῆς HE τιτράγὠνον" λοι-- 
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BE, EZ contentnm rectangulum cum ex HE 
quadrato zquale est ipsi ex HZ quadrato. Ἐ- 
qualis autem HZ ipsi ΗΘ ; ipsum igitur sub BE , 
EZ cum ipso ex HE zquale est ipsi ex HO. Ipsi 
autem ex ΗΘ aqualia sunt ex ΘΕ, EH qna- 
drata; ipsum igitur sub BE, EZ cum ipso ex 
HE equale est ipsis ex ΘΕ, EH. Commune au- 


feratur ex HE quadratum ; reliquuim igitur sub 


Θ 


στὴν ἄρα τὲ ὑπὸ τῶν ΒΕ. ΕΖ περιεχέμενον ὑρθογώ- 
γιον igor ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EO τετραγώνῳ, Αλλὰ 
τὸ ὑπὸ τῶν BE, ΕΖ τὸ ὑπὸ τῶν BE, EA ἐστ)νΐ, ton 
γὰρ 1Ὲ τῇ ΕΔ’ τὸ ἄρα ΒΔ παραλληλύγραμμον ἴσεν 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΘῈ τετραγώνῳ, ἴσον δὲ τὸ ΒΔ τῷ 
A εὐθυγράμιμῳ" zai? τὸ Α ἄρα εὐθυγραμμον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ Tis EO ἀναγραφομένῳ τετραγώτω, 
Τῷ apa δεθέντε εὐθυγράμμῳ τῷ A ἴσον τετρά- 
γόνων συτίσταται, τὸ ἀπὸ τῆς EO ἀναγραφησὸ- 


wt ~ 
μενον, Οπερ ἔδει “πτοιῆσαις 


BE, ΕΖ contentum rectangulum zquale est ipai 
ex ΕΘ quadrato. Sed ipsum sub BE, EZ ipsuin 
sub BE, EA est, xqualis enim est EZ ipsi EA; 
ergo BA parallelogrammum quale est ipsi ex 
ΘῈ quadrato. -Equale autem est BA ipsi A rec- 
tilineo ; et A igitur rectilineum zquale est ipsi 
ex EO descripto quadrato. 

Ergo dato rectilineo A zquale quadratura 
constituitur ex EO descriptum. Quod oportcbat 


facere. 


inégales au point E; le rectangle compris sous BE, ΕΖ avec le quarré de HE, est 
ἔβα! an quarré de Hz ὅ. 2), Mais ΗΖ est égal a HO; donc le rectangle compris 
sous BE, ΕΖ avec le quarré de HE est égal au quarré de He. Mais les quarrés des 
droites ΘῈ, EH sont égaux au quarré de HO, (47. 1); donc le rectangle compris 
sous bE, EZ avec le quarré de HE, est égal sux quarrés de droites OE, EH. Retran- 
chons le quarré commun de HE; le rectangle restant compris sous BE, EZ sera ¢gal 
au quarre de EO. Mais le rectangle compris sous BE, EZ est le rectangle compris 
sous ΒΕ, EA, puisque la droite Ez est égale ἃ la droite ΕΔ; conc le parzllélogramme 
BA est égal au quarré de ΘῈ. Mais Ba est égal a la figure rectiligne 4; donc la 
figure rctiligne A est égule au quarré de ΕΘ, 

Donc le quarré décrit avec ἘΘ a é1é constrait égal ἃ Ja figure rectiligne donnée 
A; ce qu! fulluit faire. 

FIN DU DEUXIEME LIYRE. 
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σψψσζω ν  ψυν DUDWBARATVAA DTV 


ὉΡΟΙ- 


᾿ς is XN Ss ’ , 
ἅ. ἴσοι κύκλοι εἰσὶν, ὧν αἱ διάμετροι ἴσαι 


en τς πε «εν “ , 3 oF 
Qo "ων αἱ ex Τῶν Κεγτρωῶν 47. EITIVs 


β΄. Εὐθεῖα κύκλου ἐφάπτεσθαι λέγεται, ἥτις 
AAT OPEN τοῦ κύκλου καὶ ἐκξαλλομίνη οὐ τέμνει 
τὸν κύκλον ἐπὶ μηδίτερα μερή"- 

7. Κύκλοι ἐφάπτεσθαι ἀλλήλων λέγονται. οἵ 
TIVES ATT CpLEVEL ἀλλήλων οὐ τέμνουσιν ἀλλήλους. 

δ΄. Ἐν κύκλῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ κέντρου 
εὐθεῖαι λέγονται. ὅταν αἱ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπ᾿ 


ΑΙ ᾿ ῃ > Ff ἊΨ “ 
auiag κάθετοι αγούμεναι ITAL ΤΙ. 


DEFINITIONES. 


1. /Equales circuli sunt, quorum diametri 
zequales sunt; vel quorum qua ex centris 2qua- 
les sunt. 

2. Recta circulum tangere dicitur, qui tan- 
gens circulum et producta secat circulum in 
neutra parte. 

5. Circuli tangere sese dicuntur, qui sese 
tangentes non sese secant. 

4. In circulo zqualiter distare a centro rectz 
dicuntur, quando ex centro ad ipsas perpendi- 
culares ductz zquales sunt. 


LIVRE TROISIEME 
DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Les cercles égaux sont ceux dont les diamétres sont égaux , ou ceux dont les 


droites menées des centres aux circonférences sont égalcs. 


3. Une droite, qui touchant un cercle, et qui étant prolongée ne le coupe point, 


est dite tangente a ce cercle. 


3. Les cercles quise touchent, Mais qui ne se coupent point, sont dits tangents 


entr’eux. 


4. Dans un cercle, on dit que les droites sont également éluignées du centre , 
lorsque les perpendiculaires menées du centre sur ces droites sont égales. 


ι:8 
, s o> 8 ’ > ee 
ἐ. Μεῖζον δὲ ἀπέχειν λέγεται, ἐφ᾽ ἣν y μείζων 
᾿ 
καϑετος “πίπτει. 
’ ~ e » A i Ld Ὁ 
ς. Ἰμᾶμα κύκλου ἐστὶ τὸ περιεχόμενον cyte 
μα ome τ- εὐθείας καὶ κύκλου περιφερείαςς 
, ? ε ᾿ 
ζ΄. τμήματος δὲ γωνία ἐστὶν ἡ περιεχομένη 
κὸν : a: 
ὑπὸ τε εὐθείας καὶ κύκλου περιφερείας. 
΄ ᾿΄ 1 , > x @ ἡ “ 
ἡ. Ev tpnpeats δὲ γωνία ἐστὶν. ὅταν ἐπὶ τῆς 
περιφερείας τοῦ τμήματος ληφθῇ τι σημεῖον καὶ 
ἐν ἄχος : ΡΝ ΕΝ, 
ἀπ᾿ αὐτοῦ ἐπὶ τὰ πίρατα τῆς εὐθείας ἥτις Ἷ ἐστὶ 
Ἂν ~ ta © ~ > ΄ε- € 
βάσις τοῦ τμήματος ἐπεζευχθῶσιν εὐθεῖαι, ἡ 
cf f © A - ΜΝ ~ 2 ~ 
περιεχομένη γωνία ὑπὸ τῶν ἐπιζευχθεισῶν εὐθειῶν. 
: ; ν 
θ΄. Otay δὲ αἱ περιέχουσαι τὴν γωνίαν εὐθεῖαι 
» , , f > a 8 ’ * 
amorauCarwct τινὰ περιφέρειαν, ἐπὶ ἐκείνης Ac— 
ae on 
γεται ReCanivas ἡ porta. 
7 Η͂ , Ἂν ω a ns 
i. Τομεὺς δὲ κύκλου ἐστὶν, ὅταν πρὸς τῷ κέν-- 
~ La ind 7 
τρῷ τοῦ κύκλου συσταθῇ γωνία", τὸ περεεχό- 
re ε a x ~ 
μενον σχῆμα ὑπὸ τε TOY THY γωνίαν περιεχουσῶν 
πε. x Wes CAs 
εὐθειῶν καὶ τῆς ἀπολαμζανομένης UT αὐτῶν πε-- 
ριφ:βείας. 
’ ’ , > 4 A ΄ 
id, Ὁμοία τμηματὰ κύκλου ἐστί τὰ Sexo 
΄ or ων ing ε ’ " ᾽ ͵ 
Mira γωνίας σας" BEY οἷς aE γῶώνιαι σαι αλλη- 


λαις εἰσί, 
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5. Magis autem distare dicitur ea in quar 
major perpendicularis incidit. 

6. Segmentum circuli est contenta figura et 
ab recta et circuli circumferentia. 

7- Segmenti autem angulus est, qui conté- 
netur ab rect et circuli circumferentia. 

8. In segmento autem angulus est, quando 
in circumferentid segmenti sumitur aliquod 
puncium, et ab ipso ad terminos recta quz est 
basis segmenti conjunguntur rect, contentus 
angulus ab junctis rectis. 

9. Quando autem continentes angulum recta 
assumunt aliquam c rcumferentiam, ill: dic: ue 
msistere angulus. 

10. Sector circuli est, quando ad centrum 
circuli positus est angulus, coutcnia figura et 
ab angulum coutinentibus reelis et assumpta 


ab ipsis circumferentia. 


11. Similia gegmenta circuli sunt, que ca- 
piunt zquales angulos ; vel in quibus anguli 


zequales inter se sunt. 


5. La droite sur laquelle tombe la plus grande perpendiculaire est dite la plas 


éloignée du centre. 


6. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par une cire 


conference de cercle. 


7. L’angle du segment est celui qui est compris par une droite et par une cir- 


conférence de cercle. 


8. L’angle daus le segment est langle compris par les droites menées d'un 
pvint pris dans la circonférence du segment aux extrémités de la droite qui est 


la base du segment. 


9. Mais lorsque les droites qui comprennent V’angle embrassent une portion de 
Ja circonférence, cet angle est dit appuyé ἃ la circonférence. 

το. Un secteur de cercle est une figure comprise entre deux rayons qui font un 
angle au centre et la poruon de la circonference qu’embrassent ces deux rayons. 

11. Les segments des cercles sont semblables, lorsqu'ils recoiveut des angle 
égaux ou lorsque les angles qu’ils contiennent sont égaux entr’eux. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ a. 


Tod δοθέντος κύκλου τὸ κέντρον εὑρεῖν» 

Ἔστω ὃ δοθεὶς κύκλος ὃ ΑΒΓ" dei δὴ τοῦ ΑΒΓ 
κύκλου τὸ κέντρον εὐρεῖν. 

Ηχθω" τις εἰς αὐτὸν ὡς ἔτυχεν ἐὐθεῖα ἡ AB, 
καὶ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ Δ σημεῖον. καὶ ἀπὸ 
τοῦ Δ τῇ AB πρὲς ἐρθὰς ὕχϑω ἡ ΓΔ. καὶ διήχθω 
ἐπὶ τὸ Ἐς καὶ τετμήσθω ΤῈ δέχα κατὰ τὸ 2" 


᾿ “ \ ~ 
λέγω ὅτι τὸ 2 κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκλου, 
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PROPOSITIO I. 


Dati circuli centrum invenire. 

Sit datus circulus ΑΒΓ ; oportet igitur ABT 
circuli centrum invenire. 

Ducatur aliqua in ipso utcunque recta AB, 
et secetur bifariam in A puncto, et a A ipi 
AB ad rectos ducatur ΓΔ, et producatur in E, 
et secetur ΓΕ bifariam in 23; dico 2 centrum 
esse ΑΒΓ circuli. 


Μὴ γὰρ. ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν ἔστω τὸ Ἡ, καὶ 
ἐπεζιύχθασαν αἱ HA, ΗΔ, ΗΒ. Καὶ ἐπεὶ iow 
ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ AB, κοινὴ δὲ ὅ ΔΗ, δύο δὴ αἱ 


AA, AH δυσί ταῖς HA, ΔΒ ἴσαι εἰσὶν, ἑκατέρα 


Non enim, sed si possibile sit H, et jun- 
gantur HA, HA, HB. Et quoniam xqualis est 
AA ipsi SB, communis autem AH, due uti- 


que AA, ΔῊ duabus HA, AB equales sunt, 


ἑκατέρᾳ, καὶ βάσις » ΗΑ βάσει τῇ ΗΒ ἐστὶν isnt, υἱταχὰς utrique, et basis HA basi HB est x- 


ix κέντρου γὸρ τοῦ Η5. γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΔΗ γωνίᾳ qualis, ex centro enim H ; angulus igitur AGH 


PROPOSITION PREMIERE. 


Trouver le centre d’un cercle donné. 

Soit ΑΒΓ le cercle donné ; il faut trouver Je centre du cercle ΑΒΓ. 

Conduisons dans le cercle une droite quelconque AB, partageous-la en deux 
parties égales au point 4 (10.1); du point 4 conduisons ra perpendiculaire ἃ 
AB (11.1), prolongeons ΓΔ en E, et partageons FE en deux parties égales en Z ; 
je dis que le point z est Je centre du cercle ΑΒΓ. 

Que z ne le soit pas, et que H le soit, si cela est possible. Joignons ΗΑ; 
HA, HB. Et puisque Ad est égal ἃ 4B et que AH est commun, les deux droites 
AA, OH sont égales aux deux droites HA, 4B, chacune ἃ chacune; mais la 
base HA est égale ἃ la base HE; car ce sont deux rayons (def. 15. 1); donc 
Vangle aah est égal ἃ angle Hag (8. 1). Mais lorsqu’une droite tombant sur 
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τῇ ὑπὸ HAB ion ἐστίνθ, Orav δὲ εὐθεῖα ἐπὶ 
εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας ἴσας ἀλλή- 
λαις ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἔσων7 γωνιῶν ἐστίν" 
ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ HAB. Ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ZAB ὀρθή" ion ἄρα ἡ ὑπὸ ZAB τῇ ὑπὸ ΗΔΒ, ἢ 
ἐλώττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ 
ἄρα τὸ Η κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκλου. Ὁμοίως 


" τὶ 2 » Γ ~ 
δὴ δείζομεν, ὅτι ude ἀλλό τι πλὴν TOU Ze 


va 


" ΓΙ id A ’ 
To 2 dpa σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ABT κύ- 


xdou9. Οπερ ἔδει ποιῆται, 
ΠΟΡΙΣΜΑ. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτε ἐὰν ἐν κύκλῳ εὖ- 


δεῖ. τι ΠῚ N x Neate ees 
tsa TIC eUVEseY τινὰ CIV A καὶ προς op ας TERY Hy 


-Ξ νὼ ΄ > VL Ye ~ 8 12 
Eb THE Τεμνουσῆς ἐστε TO KeaT pov Tou xuxAcu'?, 
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angulo HAB equalis est. Quando autem recta in 
rectam insistens deinceps angulos xquales inter 
se facit, rectus uterque xqualium angulorum 
est; rectus igitur est HAB. Est autem et ZAB 
rectus ; xqualis igilur est ZAB ipsi HAB, minor 
majori, quod est impossibile. Non igitur H 
centrum est ΑΒΓ circuli. Similiter autem os- 


tendemus, neque aliud quoddam preter Z. 


Ergo 2 puuctum est centrum ABI circuli, 


Quod oportebat facere. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique evidens est, si in circulo 
recla quaadam rectam quamdam bifariam et ad 


rectos secet, in secante esse centrum circuli, 


une droite fait avec elle les angles de suite égaux, chacun des angles égaux est 
droit (def. 10. 1); donc l’angle Has est droit. Mais l’angle z4B est droit; donc 
Vangle zap est égal ἃ l’angle HaB; le plus petit au plus grand, ce qui est 
impossible. Donc Je point H n’est point Je centre du cercle ΑΒΓ. On démon- 
trera semblablement que tout autre point, excepté z, ne l’est pas. 

Donc le point z est le centre du cercle asr. Ce qu’il fallait faire. 


COROLLAIRE. 


De 1a il est évident que si dans un cerele une droite en coupe une autre 
en deux parties égales, et a angles droits, le centre du cercle est dans la sécante. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄. 


ay ᾿ . x ’ ~ ° 
Eazy κύκλου ἐπὶ τῆς περιφερείας ληφθῇ δύο τυ- 
΄ ~ e 2 ‘\ 1 2 \y ~ ΕῚ 
χόντα σημεῖα, ἡ ἐπὶ τὰ αὐτὰ σημεῖα ἐπιζευ-- 
a » ~ 3 4 wo ~ * 
γνυμένῃ εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται TOU κύκλου. 
, ε ν» » ~ ῃ 
Eotw κυκλος o ΑΒΓ, καὶ ἐπὶ τῆς περιφερείας 
, ~ 2 La , ,’ - ΄ 
αὐτοῦ εἰλήφθω δυο τυχόντα σημεῖα τὰ A, Be λέγω 
a Ls » Ν ? ἃς ᾿ » ΄ . nw 
ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ Β ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα 


aN i ἘΣ a0 
ENT CO πεσεῖται TOU κυκλοὺυς 


Μὴ 7 2p, αλλ εἰ δυνατὸν, πιπτέτω ἐκτὸς ὡς ἢ 
AEB, καὶ εἰλήφθω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκλου, 
καὶ ἔστω τὸ A, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ DA, AB, 
καὶ διήχθω ἡ AZE3, 

Καὶ ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ AA τῇ AB, ἴση ἄρα nei 
γωνία ἡ ὑπὸ AAE τῷ ὑπὸ ABE* καὶ ἐπεὶ τριγώ- 


vou τοῦ AAE μία πλευρὰ προσεκξεζληται ἡ AEB, 


141 


PROPOSITIO IL. 


Si in circuli circumferentia sumantur duo 
quzlibet puncta, hac puncta conjungens recta 
intra cadet circulum. 

Sit circulus ABI, et in circumferentia ipsius 
sumantur duo quealibet puncta A, B; dico ab 


ipso A ad B conjunctam rectam intea cadcre 


circulum, 
Β 
Ze 
E 


Non enim, sed si possibile, cadat extra ut 
AEB, ct sumatur centrum ΑΒΓ circull, et sit 4, 
el jungantur SA, AB, et ducatur ΔΖΕ. 


Et quoniam zqualis est AA ipsi ΔΒ, equa- 
lis igitur et angulus AAE ipsi ABE; et quoniam 


trianguli SAE unum latvs AEB producitur, 


PROPOSITION II. 


Si dans une circonférence de cercle, on prend deux points quelconques, la 


droite qui joindra ces deux points tombera dans le cercle. 


Soit le cercie ABr; qu’on prene deux points quelconques A, B, dans sa cir- 


conférence ; je dis que Ja droite menée du point A au point B, tombera dans 


le cercle. 


Car que cela ne soit point, et qu’elle tombe en dehors, si c’est possible, comme 
AEZ; prenons le cenire du cercle Abr (1.3), qu’il soit 4, joignons 4A, ΔΒ, et 


menons ΔΖΕ. 


Puisqne AA est égal a 4B, Vangle Ask est égal ἃ langle δΔΒῈ (5. τ); et puis- 
que lon a prolongé un cété arb du triangle az, l'angle ΔῈΒ est plus grand 


16 
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μείζων dpe ἡ ὑπὸ SEB γωνία τῆς ὑπὸ AAE. ἴση 
δὲ ἡ ὑπὸ ΔΑῈ τῇ ὑπὸ ΔΒῈ" μείζων ἄρα ἡ ume 
ΔΕΒ τῆς ὑπὸ ABE. Ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα 7 ὠνίαν 
ἢ μείζων πλευρὰ ὑποτείνει" μείζων ἄρα ἡ ΔΒ 


τῆς SE. Ion δὲ ἡ ΔΒ τῇ ΔΖ' μείζων apa ἡ ΔΖ 
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major igitur est AEB angulus ipso ΔΑΒ. Κ- 
qualis autem AAE ipst ΑΒΕ; major igitur est 
SEB ipso AGE. Mujorem autem angulum tmajus 
latus subtendit ; major igitur est AB ipsa ΔΕ. 


JEqualis autem ΔΒ ipst ΔΖ; major igitur est ΔΖ 


a 
Ges 
Qo 


τῆς AE, ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὅπερ ἰστὶν 
ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ B ios 
ζιυγιυμίνη εὐθεῖα ἐκτὸς πεσεῖται τοῦ κύκλου. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἐπ᾿ αὐτῆς τῆς 
περιφερείας" εἰτὸς ἄρα πεσεῖται. Ἐὰν ἄρα κύ- 
HAOU y καὶ τὰ ἑξῆς, 


, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4, 


a ’ ’ 7 oe ἢ A , » 
Eav ἐν ἄνάλῳ εὐθεῖα τις διὰ τοῦ πέντρευ εὖ-- 


nF 4 4 ΄ Ἂν 
θεάν τινὰ μὴ διὰ τοῦ κέντρου δίχα Tern, καὶ 


Ε 


ipsa AE, minor majore, quod est inpossibile. 
Non igitar ab A ad B conjuncta recta extra 
cadet circulum. Similiter utique ostendemus , 
neque in ipsam circumferentiam ; intus igitur 


cadct. Si igitur circuli, ete. 


PROPOSITIO IIT. 


Si in circulo recta aliqua per centrum rec- 


tam aliquam non per centrum bifariam secet, 


que V’'angle ΔΑῈ (16. 1). Mais V'angle ΔΑῈ est égal ἃ langle abe; donc I’angle 
SEB est plus grand que langle ABE. Mais un plus grand cété soutend un plus 
grand angle (18. 1); donc ΔΒ est plus grand que ΔῈ. Mais ΔΒ est égal a δὲ; donc 
ΔΖ est plus grand que ΔῈ. le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. 
Donc Ja droite menée du point A au point B ne tombe pas hors du cercle. Nous 
démontrerons semblablemeut qu’elle ne tombe pas dans la circonférence ; douc 
elle tombe eu dedans du cercle. Donec, etc. 


PROPOSITION III. 


Si dans un cercle une droite menée par le centre conpe en deux par- 
tics égales une droite non menée par Je centre, elle la coupera ἃ angles 
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x 3 ΙΝ » A , AN 7A A 2 a 3 
πρὸς ὀρθὰς αὐτὴν τέμνει" καὶ ἐὰν πρὸς ὀρθὰς au- 
‘ ΄ ν᾿ . 3 \ “ 
THY τέμνῃ. καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει, 
΄ € x3 3 ~ » of 
Ἑστὼ κυκλος ὁ ΑΒΓ, καὶ ἐν αὐτῷ εὐθεῖα τις 
‘ ~ ΄ ἢ > ae 4 4 ν 
διὰ τοῦ κέντρον ἡ TA εὐθεῖαν τινα μὴ δια τοῦ 
a iY f , ‘ 4 Co 
κίντρου τὴν AB diye τέμνέτω κατα To Z σημεῖον" 
’ bd ~ x 2 ’ > 4 ‘ 
λέγω ὅτι καὶ πρὸς ὀρθὲς αὐτὴν τέμνεις 
- ΄ ᾿ ι ΄ ἊΣ if Ν 
Εἰλήφθω zap τὸ κεντρον τοῦ ΑΒΓ κυκλευ, καὶ 


»" ν᾿ Xx , 
ἔστω TOE, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ EA, EB. 


us | tio 


ya Now ᾽ κ᾿ ra ἊΣ er ε« 
Kas eves ton ἐστιν " AL τῇὸ ZB, κοινὴ δὲ ἡ 
i ‘ \ wv ‘ x e 
ΖΕ, duo dn’ δυσὶν ἴσαι εἰσὶ", was βάσις ἡ EA 
' - " “ ] . e 
βάσει τῇ EB ton, γωνία ἄρα! ἡ ὑπὸ ALE γ2ὼ- 
τὰ n « Ἂ; 3; 3 ᾿ Ξ ~ > 
via TH ὑπὸ EZB icon ἐστίν. Otay δὲ εὐθεῖα ἐπ 
Sri Ν is eee aera ΕΜ 
εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰς ἐφεξῆς γώτίας sag αλλη- 
me Ve Gd es aes 
rats morn, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων γωνεῶν ἐστίν" 
> so 2 4 e e ~ ἡ 8 
ὀρθὴ ape τστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ AZE, BZE*. H 
Mi 1 ~ a ἢ ι Ἂν; \ 
TA ἄρα διὰ τοῦ κέντρου suca’ τὴν AB μὴ διὰ 
“ ᾿, = , τ x ‘ » 
τοῦ κέντρου οὖσαν δίχα τέμνουσα, καὶ πρὸς ὁρ- 


A 5 ‘ 6 ie 
$2¢ αὐτὴν" Teaver. 


δ. Β 
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et ad rectos ipsam secat; et si eam ad rectos 
secet, et bifariam ipsam secat. 

Sit circulus ΑΒΓ, et in ipso recta aliqua TA 
per centram, rectam aliquam AB non per cen- 
trum bifariam secet in Z puncto; dico quod 
et ad rectos ipsam secat. 

Sumatur enim centrum ABr circuli, et sit 


E, et jungantur EA, EB. 


) 


Et quoniam aqualis est AZ ipsi ZB, commu- 
nis aulem ZE, du utique duabus aquales sunt, 
et basis EA basi EB xqualis; angulus igitur 
AZE angulo BZB zqualis cst. Quando autem 
recta super rectam insistens demceps angulos 2- 
quales inter se facil, rectus uterque equalium 
angulorum est, rectus igitur est ulerque ipsorum 
AZE, EZE. Ergo’ per centrum ducta ipsam AB 
non per centrum ductam bifariam secans, οἱ ad 


reclos ipsam secat. 


droits ; et si elle la coupe 4 angles droits, elle la coupera en deux parties 


égales. 


Soit le cercle ΑΒΓ; que dans ce cercle, la droite rs menée par le centre coupe 
en deux parties égales au point z Ja droite AB non menée par le centre ; je 


dis qu’elle la coupe ἃ angles droits. 


Prenons Je centre du cercle ΑΒΓ (1. 5); qu’il soit E, et joignons EA, EB. 
Puisque ΑΖ est égal ἃ zB, et que la droite ΖΕ est commune, deux droites sont 


égales ἃ deux droites; mais la base Ea est ¢gale ἃ la base EB; done Vaugle 
AZE est égal a Vange EzB (8. 1). Mais Jorsqu’une droite tombant sur une autre 
droite fait les angles de suite égaux entr’eux , chacun des angles ¢gaux est droit ; 
done chacun des angles AZE, BZE est droit. Donc la droite rs, menée par le centre | 
et qui coupe en deux parties égales la Croite AB non menée par le centre, coupe 
aussi cette droite ἃ angles droits. 16. 
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\ ν, ie ‘ 1 ν δὰ 

Αλλὰ δὴ καὶ 7 Ἡ TA τὴν ΑΒ πρὸς ἐρθὰς τεμ- 
᾿ mee ἘΝ ΤῊΝ, oe 
γέτω" λέγω ὅτι καὶ diya αὐτὴν Tipster, τοῦτ 
᾿ τ Wl oso ee τ 
ἔστιν, oth ern ἐστιν ἡ ΑΖ τῇ ΒΖ. 

ἀν ο πὸ aes ; ace 

Τῶν zap αὐτῶν κατατνευάσθεντων., ἐπεὶ itn 
ΠΕ ok - Fae cok elie ac 
ἐστὶν n® EA τῇ EB, tom ἐστὶ καὶ γωνία ἡ 


ὑπὸ EAZ τῇ πὶ EBZ. Err δὲ καὶ ὀρθή ᾧ ὑπὸ 


Aye «. ." Ἂν ὃ 

AZE ορθῇ τῷ ὑπὸ ΒΖῈ ἰση" duo ἄραϑ τρίγωνα ἐστι 
‘ Le , f 

ta EAZ, EZB τὰς dto γω:ίας δυσὶ γωνίαις 

"» , ν , \ - - 

igac ἐχοτας καὶ μίαν πλευραν pid πλευρει 

ὧν ‘ > ν᾿ ε ΄ ὧν Ὁ τὰ 

“σὴηϊ. ποινὴν αὐτῶν τὴν EZ, υποτειίνουσαν ὑπτὸ 
hs ~ Lad ~ ᾿ ᾿ 

μίαν τῶν ἰσῶν γωνιῶν" καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα 

1 - n nn 2, g 
πλευρὰς ταῖς λοίπαὶς πλευραῖς ἴσας ἔξει" ἴση 


apa καὶ ΑΖ τῇ ZB, Ἐὰν ἄρα tw πύκλῳ, καὶ τὰ eles. 
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Sed et ΓΔ ipsam AB ad rectos secet; dico et 
bifarium ipsam secare, hoc est, equalem esse 
AZ ipsi ZB. 

Eisdem enim constructis, quoniam xqualis 
est EA ipsi EB, equalis est et angulus EAZ ipsi 
EEZ. Est autem et rectus AZE recto BZE zqua- 


lis; duo igitur triangula sunt EAZ, EZB duos 
angulos duobus angulis zquales habentia, et 
unum latus uni latert equale , commune ipsis 
EZ, subtendens unum ezqualium angulorum ; 
et reliqua igitur latera reliquis lateribus equalia 
habebunt; equalis igitur est AZ ipsi ZB. Si igitur 


in circulo, etc. 


Mais que la droite ΓΔ coupe la droite AB ἃ angles droits; je dis quelle la coupe 
en deux parties égales, c’est-a-dire que ΑΖ est égal ἃ ZB. 

Faisons la méme construction ; puisque EA est égal a EB, Vangle ἘΑΖ est égal 
a langle ΕΒΖ (5.1). Mais langle droit ΑΖῈ est égal ἃ l’angle droit BZE; donc 
EaZ, EZB sont deux triangles qui ont deux angles égaux a deux angles, et un 
cote égal a un cété, c’est-a-dire leur cété commun EZ, qui soutend un des angles 
egaux ; donc ces deux triangles aurout les cétés restants égaux aux cotés restants 
(26. 1); donc az est égal ἃ zB. Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ΄. PROPOSITIO IV. 


e ’ ns ¥ > a ae wae 
Edy ἐν πύκλῳ δύο εὐθεῖαι τέμτωσιν ἀλλήλας, Si in circulo dua recta 8656 secent, non per 


pen διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι" οὐ τέμνουσιν ἀλλήλας Centrum ductz, non sese secabunt bifariam. 
δίχα. 
Estw κύκλος ὃ ABTA, καὶ ὃν αὐτῷ δύο εὐθεῖαι Sit cteculus ΑΒΓΔ, et in ipso duz recte AT, 


ai AT, BA τεμνέτωσαν ἀλλήλας κατὰ TOE oy- BA sese secent in E puncto, non per centrum 


μεῖον', μὴ δία τοῦ κέντρου οὖσαι" λέγω ὅτι οὐ ductz; dico non eas 5656 secare bifariam. 


τέμνευσιν ἀλλύλας dine. 


Εἰ γὰρ δυνατον, τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα. Si enim possibile, sese secent bifariam , ita ut 
ὥστε ἴσην εἶναι τὴν μὲν AE τῇ ED, τὴν δὲ BE 7H © equalis sit AE quidem ipsi ΕΓ, et BE ipsi ΕΔ: 
ἘΔ’ καὶ εἰλήφθω τὸ κέντρον τοῦ ABTS κύκλου, etsumatur centrum ΑΒΓΔ circuli, et sit Z, et 
καὶ ἔστω ToL, καὶ :meCevx Ou ἡ ΖΕ. jungatur ΖΕ. 

Ἐπεὶ οὖν eubcia τις διὰ τοῦ κέντρου ἡ ZE εὖ- Quoniam igitur recta aliqua ZE per cen- 
Belay sire μὴ διὰ τοῦ χέντρου" τὴν AT δίχα trum rectam aliquam ΑΓ non per centrum 


* ta δ δι Sov a it - 
τέμνει, καὶ πρὸς ὀρθὰς αὐτὴν τεμνεῖ" ὀρθὴ apa bifariam secat, εἰ ad rectos ipsam sccat ; 


PROPOSITION IV. 


Si dans un cercle deux droites non menées par le centre se coupent, elles ne se 
coupent point en deux parties égales. 

Soit le cercle Abra, et que dans ce cercle les deux droites Ar, BA, non 
menées par le centre , 88 coupent au point E; je dis qu’elles ne se coupent point 
en deux parties ¢gales. 

Car si cela est possible, qu’ellcs se coupent en deux parties égales, de maniére 
que AE soit égal ἃ Er, et BE égal a Ea; prenons le centre du cercle ΑΒΓΔ (1. 3), qu’il 
soit le point Z, et joignons ΖΕ. 

Puisque Ja droite ΖΕ, menée par le centre, coupe en deux parties égales 
la droite AF non menée par le centre , elle Ja coupera ἃ angles droits (5. 5); 
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> ' ee a ͵ n ε 
ἐστὶν ἢ ὑπὸ ZEA. Πάλιν. ἐπεὶ εὐθεῖά τις ἡ ΖῈ 
τὴ ε᾽ ᾿ ~ 

εὐθεῖαν tie τὴν BA pan διὰ τοῦ κέντρου δίχα 


΄ ἣν Cees: ‘ ἌΣ ἣν Ω > ἊΣ τὰν 5 
TEPAvel » καὶ pos ἐρθὰσ αὐτὴν τιμιεῖ" ὀρθὴ apa? 
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reclus igitur est ZEA. Rursus , quoniam recta 
aliqua ΖΕ. rectam aliquam BA non per centrum , 


bifariam secat, et ad rectos ipsam secat; rectus 


aa 


A 
Bla 


—— 


et 


i 
pier 4 3 


ee 


ἡ ὑπὸ ZEB. Εδείχθη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΕᾺ ρθη" ἴση ἄρα 
ἡ ὑπὸ ZEA τὴ ὑπὸ ZEB, ἠθ ἐλάττων τῇ μείζονι, 
περ :στὶντάδύνατον, Οὐκ apa 26AT, ΒΔ τίμεουσιν 


ἀλλήλας δίχα. Ἐὰν ἄρα ἐν κύκλῳ, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἐ. 


Ear δύο κύκλοι τέμνωσιν ἀλλήλους, οὐκ ἴσται 
αὐτῶν τὸ αὐτὸ HiT os 

Δύο γὰρ κύκλοι οἱ ΑΒΓ, TAH τεμνέτωσαν ἀλ- 
λήλευς κατὰ τὰ B, Τ σημεῖα" λέ) ὦ ὅτι οὐκ ἔστει 
αὐτῶν τὲ αὐτὸ κέντρον. 

Εἰ γὰρ δυνατὸν, ἔστω τὸ E, καὶ ἐπεζεύχθω 


a ED, καὶ δίηχθω ἡ EZH ὡς ἔτυχε. 


igitur est ZEB. Ostensus est autem et ZEA rec= 
tus; zqualis igitur ZEA ipsi ZEB, minor majost, 
quod est impossibile. Non igitur AT, BA sese 


secant bifariam. Si igitur iu circulo, etc. 
PROPOSITID V. 


Si duo circuli sese secent, non eril ipsorum 
idem centrum. 

Duo cum circuli ΑΒΓ, PAH sese secent in B, 
YF punctis; dico non esse ipsorum idem cen- 
trum. 

Si enim possibile, sit E, et jungatur ἘΓ, et 


ducalur ΕΖΗ utcunque. 


donc Vangle zea est droit. De plus, puisque la droite ze coupe en deux par- 
ties égales ia droite BA nou menee par le centre, elle Ja coupera ἃ angles 
droits; donc langle ZEB est druit. Mais on a démontré que langle ΖΕΔ est 
droit; donc Tangle zEa est égal ἃ langle zeB, le plus petit au plus grand, ce 
quiest impossible. Donc les droites at, BA ne se coupent point en deux partics 
égales. Done, etc. 


PROPOSITION VY. 


Si denx cercles se conpent, leur centre ne sera pas Je méme. 

Que les deux cercles ΑΕΓ, ΓΔῊ se coupent aux deux points B, I; je dis que 
leur centre ne sera pas le méme. 

Car si cela est possible, que Jeur centre soit le point £; joignons Er, et me- 
nons EZH d'une maniere quelconque. 
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Καὶ ἐπεὶ τὸ E σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ 
κύκλου, ἴση ἐστὶν ἡ ἘΓ τῇ EZ. Πάλιν, ἐπεὶ τὸ 
E σημεῖον κίντρον ἰστὶ τοῦ TAH κύκλου, ton 
ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ ΕΗ. Ἐδεέχθη δὲ ἡ EY καὶ; τῇ 


, € » ~ μ δ ww be 

EZ jon’ καὶ ἡ ZE ἄρα τῇ EH ἐστὶν ἔσῃ, ἡ 
~ a τ, » ἌΝ ͵ ? 

ελασσῶν τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ 
ἄρα τὸ E σημεῖον κέντρον ἐστὶ τῶν ΑΒΓ, ΓΔΗ 


κύκλωι, Ἐὰν ἄρα δύο, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ς. 


͵ ᾿΄ , 3 ͵ ? ΄ » " 

Ezy δύο κύκλοι ἐφαπτοιται LAAnAwy evTcs', 

tow > ὦ ‘ >A , 
bux ἔσται αὐτῶν TO AUTO KeVTpPOVe 
ΟΣ σῶος iet ἢ > , 

Avo pop κυκλοῖ οἱ ABI, TAE ἐφαπτεσθωσανἦ 
1 ΄ he A ~ , a > wa 3 
αλληήλων κατὰ TOT onprcsoy® λεηὦ CTE οὐκ ἐσται" 


dom ‘ ἌΝ 
αὐτῶν To αὐτὸ ἈΞΥΤρΟΥ 
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Et quoniam E punctom centrum est ABI 
circuli, equalis est EP ipsi FZ. Rursus, quo- 
niam E punctum centrum est PAH circuli, aqua- 


lis est TE ipsi EH. Ostensa est autem el EF 


ipsi EZ zqualis; et ΖΕ igilur ipsi EH est zqua- 
lis, minor majori, quod est impossibile. Non 
igitur E punctnm centrum est ABI, PAH circu- 


lorum. δὶ igitur duv, etc. 
PROPOSITIO VI. 


Si duo circuli sese intra tangant, non erit 
ipsorum idem centrum. 

Duo enim circuli ABI, PAE sese tangant in 
Γ puncto; dico non esse ipsorum idem cen- 
trum. 


Puisque le point E est Ie centre du cercle ΑΒΓ, la droite EF est égale ἃ ΕΖ 
(def. 15. 1). De plus, puisque le point E est le centre du cercle rau, la droite rE est 
égale ἃ EH. Mais on a démontré que Er est égal ἃ Ez ; donc ZE est égal ἃ EH, la plus 
petite a la plus grande, ce qui est impossible. Donc le point Ε n’est pas le centre 


des cercles ΑΒΓ, TAH. Donc, etc. 


PROPOSITION YI. 


Si deux cercles se touchent intérieurement, leur centre n’est pas le méme. 
Que les deux cercles ΑΒΓ, ΓΔῈ se tcuchent au point; je dis que leur centre 


n’est pas 16 méme. 
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L2 A u Α 
Ei γὰρ durarcy, torw τὸ Z, καὶ ἐπεζεύχθω 
« Ν td © wt e 
ἡ ZT, καὶ διηχθω we ἔτυχεν ἡ ZEB. 
x a Η nn ’ 2 Ν ~ 
Eves οὖν τὸ Z σημεῖον κεντρον ἐστι τοῦ ABT 
[ yw ? Ἂν ε ~ , > Ν a 
xuxAou, §5n «στιν ἢ ZT TH ΒΖ. Maas, ἐπεὶ τὸ 


hel at ; Ἢ ; 
Z σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ TAE κύκλου , ἴση ἐστὶν 


x # 


2Τ τῇ ΖΕ. Ἐδείχθη δὲ καὶ! ἡ ΖΓ τῇ ZB ἴση" καὶ ἡ 


w ~ > ‘ ” εν: , r 4 
ZE cpa τῇ ZB ἐστιν son’, ἐλάττων TH μείζονι, 
“ » x 2 , ‘A " \ ~ 
o7rep ἐστὶνθ ἀδύνατον, Οὐκ apa τὸ Ζ σημεῖον 
; Se eee ͵ ee 
πεντρον ἐστι τῶν ABT, TAE κυκλων. Ἐὰν apa 


δύο, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ζ΄. 
Ἐὰν κύκλευ ἐπὶ τῆς διαμέτρου ληφθῇ ts ση- 


Pe i Foe Be τυ τς ὑπὸ δὲ ποῦ 
μεῖον ὃ μὴ LTTE κέντρον τοῦ κυκλου. amo δὲ τοῦ 


~ ‘ A e 3 οὶ ᾿ 
σημείου προς τὸν κυκλον TPCT TIT Two evbe sens 
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Sienim possibile, sit Z, et jungatur 20, et 
ducatur utcunque ZEB. 

Quoniam igitur Z punctum centrum est ΑΒΓ 
circuli, equalts est ΖΓ ipsi BZ. Rursus, quo- 


niam Z punctum centrum est PAE circnli, z- 


qualis est ΖΓ ipsi ΖΕ. Ostensa est eutem οἱ Zr 
ipsi ZB xequalis; et ΖΕ igitur ipsi ZB est equa- 
lis, minor majori, quod cst impossibile. Non 
igitur 2 punctum centrum est ABC, ΓΔΕ circu- 


lorum. Si igitur duo , etc. 
PROPOSITIO VIL 


Si in circuli diametro samatur aliquod punc- 
tum quod non sit centrum circuli, ab ipso 


autem puucto in circulum cadant recte qux- 


Car si cela est possible, que leur centre soit le point Z; joignons zr, et menons 
zEB d’une manicre quelconque. 

Puisque le point z est le centre du cercle ΑΒΓ, la droite zr est égale ἃ Bz. 
De plus, puisque le pointz est le centre du cercle ΓΔῈ, la droite Zr est égule a ΖΕ. 
Mais on a démontré que ZI est égal a ZB; donc ZE est égal ἃ ZB, la plus petite ἃ la 
plus grande, ce qui est impossible; donc Je point Z n'est point le centre des cer~ 
cles ΑΒΓ. ΓΔΕ. Donc, Εἰς. 


PROPOSITION VII. 


Si dans le diamétre d'un cercle on prend un point qui ne soit pas le 
centre de ce cercle, et si de ce point on conduit des droites ἃ la circon- 
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, ry ν᾿ >> & \ ᾿ 
τινες» μεγίστη μὲν ἔσται ED MS TO ΚενΈρον 5 
> © . ~ , ov ey ©) sf 
ἐλαχίστη δὲ ἡ λοιπή" τῶν δὲ ἄλλων, ἀεὶ ἡ ἔγ- 
~ , ~ ᾿ ~ 3 ᾿ ΄, 
γιον τῆς Sia τοῦ κίντρου τῆς ἀπωτερὸν μείζων 
> ’ ’ x , 2 Mw 3 s 7 bd ~ [2 
ἐστί" δυο δὲ μόνον" ἴσαι acre τοῦ αὐτοῦ σημείου 
~ 4 . . > 3 @€ ᾿ ~ 
προσπεσοῦνται πρὸς τὸν RUKACY, EM ἐκατερᾳ THE 
5» , 
«τ«λαχίστης 
, a ‘A 3 ~ 
Eorw κύκλος ὁ ABTA, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
τ΄ « 2 ~ > , o 
ἴστω ἡ ΑΔ, καὶ ἐπὶ τῆς AA εἰλήφθω τί σημεῖον 
" a f % , ΩΣ , 
τὸ Z, 0 μὴ ἐστι κεντρὸν τοὺ κύκλου, κερτρὸν 
il ~ τὰ ᾿ ἧς \ ~ 1 
δὲ τοῦ κύκλου ἔστω TOE, καὶ ἀπὸ τοῦ Z πρὸς 


Vv Ξ ’ ’ Ey Wied 
τον ARTA xuxAoy προσπιπτετωθσαν εὐθεῖα! τινες 


αἱ ZB, ZT, ΖΗ" λέγω ὅτι μεγίστη μέν ἱστιν ἡ 
ZA, ἐλαχίστη δὲ ἡ ZA* τῶν δὲ ἄλλων, ἡ μὲν 
ZB τῆς ZT μείζων. ἡ δὶ ZT τῆς ZH. 
Ἐπεζεύχθωσαν gop αἱ ΒΕ. ΓΕ; HEs 
Καὶ ἐπεὶ παντὸς τριγώνου αἱ δύο πλευραὶ τῆς 


λοιπῆς μείζονες εἶσιν. αἱ EB, ΕΖ ἄρα" τῆς ΒΖ μεί- 
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dam, maxima quidem erit in qua centrum, 
minima vero reliqua; aliarom autem, sem- 
per propinquior ei que per centrum remo- 
liore major est; duzque solum equales ab 
eodem puncto cadent in circulum, ex utrague 
parte minime. 

Sit circulus ΑΒΓΔ, diameter autem ipsius sit 
ΑΔ, et in ips& ΑΔ sumatur altquod punctum 
Z, quod non sit centrum circuli, centrum au- 
tem circuli sit Εν, et a Z in ABLA circulum 


cadaut recte quedam ZB, 2Γ, ZH; dico ma- 


ximam quidem esse ZA, minimam vero ΖΔ; 
aliarum autem, ZB quidem majorem ipsa ΖΓ. 
et ZT ipsa ZH. 

Jungantur enim BE, ΓΕ, HE. 

Et quoniam omnis trianguli duo latera reli- 


quo majora sunt, ipse EB, EZ igitur ipsa BZ 


férence ; la plus grande sera celle dans laquelle est le centre, et Ja plus petite Ja 
droite restante ; quant aux autres droites, la droite qui est plus pres de celle qui 
passe par le centre est toujours plus grande que celle qui en est plus éloignée; et 
du méme point on ne peut mener ἃ Ia circonférence que deux droites égales de 
Yun ct l'autre cété de Ia plus petite. 

Soit le cercle ΑΒΓΔ, que AA soit son diamétre, prenons dans Ad un point 
quelconque Z qui ne soit pas le centre de ce cercle, que le centre du cercle soit le 
point E, du point z menons ἃ Ja circonférence Abra les droites ZB, ZF, ΖΗ; 
je dis que za est Ja plus grande, et ΖΔ la plus petite; et que parmi les 
autres, Ja droite zB est plus grande que zr, et la droite zr plus grande 
que ZH. 

Joignons BE, FE, HE. 

Puisque deux cétés d’un triangle sont plus grands que le οὐϊέ restaut 


a7 
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ζονες εἶσιν, Ion δὲ ἡ AE πῇ ΒΕ, αἱ ἄρα BE, EZ 
ἴσαι εἰσὶ τῇ ΑΖ" μείζων ἄρα ἡ ΑΖ τῆς ΒΖ. Πάλιν, 
ἐπεὶ ton ιστὶν ἢ ΒΕ τῇ TE, κοινὴ deVZE, δύο δὴ 
ai BE, EZ δυσὶ ταῖς ΤΕ. EZ ἴσαι εἰσίν. Λλλὰ καὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ΒΕΖ γωνίας τῆς ὑπὸ ΤῈΖ μείζων" 
βάσις ἄρα ἡ BZ βάσεως τῆς ΓΖ μείζων ἐστί, διὰ 


ἥ να ue ~ = 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΤΊ τῆς μείζων Zork, 


Πάλιν. Ἐπεὶ αἱ HZ, ZE τῆς ΕΗ μείζονές εἶσιν, 
ton δὲ ἡ ἘΗ τῇ EA? αἱ ἄρα ΗΖ, ΖΕ τῆς Ea pels 
ζονές εἰσι. Κοινὴ ἀφηρήσθω ἡ EZ* λοιπὰ ἄρα ἡ 
ΗΖ λοιπῆς τῆς ZA μείζων ἐστί, Μεγίστη μὲν ἄρα 
ἢ 1Δ, ἐλαχίστη δὲ ἡ 2Δ" μείζων δὲ ἡ μὲν ZB τῆς 
21. ἡ δὲ ZY τῆς ΖΗ. 

, “ εἴ > x ~ , Γ LA 

Λέγω ὅτι καὶ ἀπὸ TOU Z σημείου δύο μόνον 


3, “3 ~ a7 ν᾿ ΄ 
isas® προσπεσοῦνται πρὸς τὸν ΑΒΓΔ κύκλον, 
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majores sunt. AE qualis anlem AE ipsi BE; ergo 
BE, EZ xquales sunt ipst AZ; major igitur est 
AZ ipsa BZ. Rursus, qnoniam equalis est BE 
ipsi FE, communis autem ΖΕ, dux ulique BE, 
EZ duabus TE, EZ aqnales sunt. Sed et an- 
gulus BEZ angulo ΓΕΖ major; basis igitur BZ 
basi ΓΖ major est. Propter eadem ulique et ΓΖ 


ipsa HZ major est. 


Rursus, quoniam HZ, ΖΕ ipsa EH majores 
sunt, wqualis autem EH ipsi EA; ergo HZ 
ZE ipsa EA majores sunt. Communis auferatur 
EZ; reliqua igitur HZ reliqua ZA major est. 
Maxima quidem igitur ZA, minima vero ZA; 
major autem ZB quidem ipsa ΖΓ, et ΖΓ ipsa ZH. 

Dico et a Z puncto duas solum aquales ca~ 


dere in ΑΒΓΔ circulum, ex utraque parte ip- 


(21. 1), les droites EB, EZ sont plus grandes que Ja droite ΒΖ. Mais a droite AE 
est égale ἃ Ja droite BE ; donc Jes droites BE, ΕΖ sont égales ala droite ΑΖ ; done Ja 
droite ΑΖ est plus grande que Ja droite Β2. De plus, puisque BE esi ρα! a TE, et 
que la droite ΖΕ est commune, Ies deux droites BE, EZ sont ¢giles aux deux 
droites rE, Ez. Mais langle BEz est plus grand que langle rEz ; donc la base ΒΖ est 
plus grande que la base ΓΖ (24. 1). Par la méme raison la droite ΓΖ est plus grande 
que la droite Hz. 

De plus, puisque les droites Hz, ZE sont plus grandes que la droite EH, et 
que EH est ¢gal a ἘΔ, les droites HZ, ZE sont plus grandes que EA. Retranchons 
la droite commune ΕΖ; la droite restante ΗΖ scra plus grande que la droite 
restante 2A. Donc }1 droite ΖΑ est Ja plus grande, et Ja droite ΖΔ la plus petite ; 
donc Ia droite zB et plus grande que Ja droite zr, et la droite zr plus grande 
que la droite ZH. 

Se dis que du point Z, on ne peut mener ἃ la circonférence ΑΒΓΔ que deux 
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ἐφ᾿ ἐκάτερᾳ tig ZA ἐλαχίστης, Συνεστάτω γὰρ 
πρὸς πῇ EL εὐθεῖα. καὶ τῷ πρὲς αὐτῇ σημείῳ 
τῷ Ες τῇ ὑπὸ ἨΕΖ γωνίᾳ ton ἡ ὑπὸ ZEO, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἡ ZO. Ewes οὖν ion ἐστὶν ἢ HE τῇ ΕΘ. 
κοιιἃ δὲ ἡ EZ, δύο δὴ αἱ HE, ΕΖ δυσὶ ταῖς ΘΕ. 
EZ ἴσαι cio, καὶ γωνία ἡ ὑπο ΗΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΘΕΖ ἴση" βάσις aps ἡ ZH βάτει τῇ ZO ἴση ἐστί. 


, - «2 mous, ᾿ ν - ᾿ 
At, oncte TH ΖΗ ἄλλη ton οὐ προτπεσεται προς 
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sius ZA minime. Constituatur enim ad EZ rec- 
tam, et ad punctaum in ea E, ipsi ΗΕΖ an- 
gulo xqualis ΖΕΘ, et jungatur ZO. Quoniam 
igitur aquals est HE ipsi ΕΘ, communis au- 
ten EZ, duw utique HE, EZ duabus ΘῈ, EZ 
wzqualcs sunt; et angulus HEZ angulo ©EZ x- 
qualis; basis igitur ZH bast 2© zxqualis est. 


Dico autem ipsi ΖΗ aliam equalem non cadere 


Tov κύκλον εἶπὸ τοῦ Z σημείου. Εἰ yop δυνατὸν, in circulum a Z puncto. Si enim pos:bile , 


“προστιπτίτω ἢ 1Κ. Καὶ ἱπεὶ a ZK τῇ ZH ἔστιν οϑδάήαδι ZK. Et quomiam ZK ipsi ZH est zqualis, 
ἴσητ, ἀλλὰ μὲν καὶ ἡ LO τῇ ΖΗ" καὶ ἡ ZK cpa sed quidem ct Z© ipsi ZH; et ZK igitur ipst 
Ti OZ ἐστὶν b7n9, ἡ εγγίον τῆς διὰ τοῦ κέντρου ΘΖ est equalis, propinquior εἰ que per cen= 
τῇ!ο ἀπώτερον ion, ὃὅπιρ ἀδύνατον. trum remotiori equalis, quod impossibile. 
H καὶ οὕτως. ἐπεζεύχθω ἡ EK. Καὶ ἐπεὶ ton Vel οἱ hoc modo. Jungatur ΕΚ. Et quoniam 
ἐστὶν αὶ HE τῇ EK, xo δὲ ἡ EZ, καὶ βάσις ὃ  equalis est HE ipsi EK, communis autem EZ, ct 
ZH βόσει τῇ ZK isa γωνία dpa ἡ ὑπὸ HEZ γω- basis ZH basi ZK aqualis; angulus igitur HEZ 
ria τῇ ὑπὸ KEZ isn ἐστίν. Αλλ ἡ ὑπὸ HEZ'! angulo KEZ aqualis est. Sed H£Z ipsi ZEO 
tn ὑπὸ ZE© ἰστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ZEO ἄρα τῇ «© est wqualis; et ΖῈΘ igitur ipsi KEZ est zqua- 
ὑπὸ KEZ ἐστὶν ton, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, cmp lis, minor majori, quod est impossibile. Non 
ἐστὶν] adviztore Οὐκ ἄρα gms τοῦ Z σημείου igitur a Z puncto alia aliqua cadet in circus 
ἑτέρα τις προσπεσεῖται πρὸς τὸν κύκλον ion TH lum wqualis ipsi HZ; una igitur sola, Si igitur 


5 3 ' 1 oy ΄ x «-- - 3 
HZ μία ἄρα Borne Ἐὰν ἄρα xUKAOU , καὶ τὸ ἔζης. circuli , etc. 


droites égales, de Yun et l'autre cété de Ia plus petite za. Car sur la droite ΕΖ ct 
au point E de cette droite, faisons l’angle zE@ 658] ἃ langle HEZ (23.1), et 
joignons ΖΘ. Puisque Ja droite HE est égale ἃ la droite EO, et que la droite ΕΖ 
est commune, les deux droites HE, ΕΖ sont égales aux deux droites ΘΕ, EZ; mais 
Vangle HEz est égal ἃ Vangle ΘΕΖ ; donc la base ΖΗ est égale ἃ Ja base zo (4. 1). 
Je dis que du point Zz on ne peut mener 4 la circonférence une autre droite égale 
a zu. Car si cela est possible, menous ΖΚ. Puisque 2K est égala ΖΗ, et Zo égal ἃ ΖΗ, 
Ja droite ΖΚ est égale a Ja droite ez, une droite plus prés de celle qui passe par le 
centre, égale ἃ une droite qui en est plus éloignée, ce qui est impossible. 

Ou de cette autre maniere.Joignons Ek. Et puisque HE est égal a Ek, que la droite 
EZ est commune, et que la base ZH est égale ἃ la base ΖΚ, langle ΗΕΖ est égal a 
langle ΚΕΖ (8. 1). Mais l'angle ἨΕΖ est égal a l’angle zE@ ; donc l’angle ZE@ est égal 
a langle KEz, le plus peut au plus grand, ce qui est impossible. Donec du point z, 
on ne peul pas mener ἃ la circoaférence une autre droite qui soit ézale ἃ Hz; donc 
on n’en peut mencr qu'une seule. Donc, etc. 


7. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4. 


᾿ Ud ~ ~ > A > . A 
Ἐὰν κύκλου ληφθὴ τι σημεῖον ἐκτὸς. ἀπὸ δὲ 
τ : ee: 3 ΤΟΣ, 
τοῦ σημείου πρὸς τὸν κύπλον διαχθῶσιν εὐθείαΐ 
δ ͵ Y , ~ é « Δ ἧς 
THES, ὧν μία μὲν διά τοῦ κέντρου, αἱ δὲ λοιπαὶ 
τ a ~ x a A ᾿ 
ὡς ἔτυχε" τῶν μὲν πρὸς τὴν κοίλην περιφέρειαν 
- τ dat, π΄, 
προσπιπτουσῶν εὐθειῶν μεγίστη μὲν ἐστὶν ἡ διὰ 
sea δ ~ w eek 3 * w ~ 
Tou κειτρου" τῶν δὲ ἄλλων. σεὶ ἡ ἔγγιον τῆς 
A ~ , Lae 2 , ¢' a “- me 
διὰ τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον μείζων ἔσται" τῶν 
A x U ~ ? 
δὲ πρὸς τὴν κυρτὴν περιφέρειαν προσπιεπτουσῶν εὖ- 
~ » ᾿ € bs ~ ' 
θειῶν ἐλαχίστη μὲν ἔστιν ἡ μεταξὺ TOU τε σημείου 
~ ᾿ ~ Low rN © ἢ 
καὶ THE διαμετρου" τῶν δε ἄλλων, ἀεὶ WED γεὸν 
Ν x am: ae 
τῆς ἐλαχίστης τῆς ἀπωτερὸν ἐστιν ἐλάττων. 
΄ A “ bla Ls f ~ 
Avo δὲ μένον ἴσαι ἀπὸ τοῦ σημείου προσπεσοῦν-- 
" Ν a as, © ΄ ~ > 
ται πρὸς τὸν KUXADY, EO εκατερᾷ THE ελα- 
: 
χίστης. 
᾿ e ᾿ ~ ? ’ 
Ἑστω κύκλος 0 ABT, καὶ τοῦ ΑΒΓ εἰλήφθω zs 
΄ς- > 4 ‘4 ἈΝ «ε c 3 ~ ΄ 
σημεῖον ἐκτὸς τὸ Δ, καὶ ἀπ αὐτοῦ διήχθωσαν 
2 “ , € w 1 £ 
εὐθεῖαι τινες αἱ AA, AE, AZ, AT, ἔστω δὲ ἡ 


Α - ᾿ ᾿ . ~ 4 ’ 4 
DA διὰ τοῦ κέντρου" λέγω ὅτι τῶν μὲν πρὸς THY 
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PROPOSITIO VILL. 


Si extra circulum sumatur aliquod punctum , 
ab ipso autem puncto ad circulum ducantuc 
recle quedam, quarum una perceutrom, ree 
hique autem utcunque; ipsarum qudem ad con- 
cavam circumferentiam cadentium rectarum ma-~ 
xima quidem est que per centrum; aliarum au~ 
tem , seniper propinquior ci que per ceniruin re- 
Mmotiore major crit; ipsarum vero in convexam 
circumferentiam cadentium rectarum minima 
quidem est quz inter et punctum et diame- 
trum ; aliarum autem, semper propinquior mi-= 
nime remotiore est minor. Due autem solum 
zquales a puncto cadent in circulum, ex utra= 
que parte minimz. 

Sit circulus ABI, et extra ipsum ΑΒΓ suma- 
tur aliquod puncium A, ct ab co ducantur recta 
quedam OA, AE, AZ, AF, sit autem ΔΑ per 


centrum; dico earum quidem in AEZDP conca= 


PROPOSITION VIII. 


Si hors d’un cercle on prend un point quelconque , si de ce point on mene ἃ ce 
cercle des drvites, si une d’elles est menée par Je centre, et les autres comme 
on voudra; parmi les droites menées ἃ la circonférence concave, Ja plus grande 
est celle qui passe par le centre, et parmi les autres celle qui est plus pres de 
celle qui passe par Je centre est toujours plus grande que celle qui sen éloigne 
davantage ; mais parmi les droites menées ἃ la circonférence convexe, la plus 
petite est celle qui est entre le point pris hors du cercle et le diamétre, et 
parmi les autres celle qui est plus prés de la plus petite est tonjours plus petite 
que celle qui s’en éloigne davantage; et du point pris hors du cercle, on ne 
peut mener ἃ la circonférence de l’un et autre οὐϊό de la plus petite, que deux 
droites égales. 

Soit le cercle ΑΒΓ, et hors du cercle ΑΒΓ, prenons un point quelconque 4; 
de ce point menons a ce cercle les droites 4A, ΔῈ, ΔΖ, AT, et que A passe 
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AEZT ηοἶλην περιφέρειαν πτροσπιπτουσῶν εὐθειῶν 
μιγίστη μέν ἰστῖν ἡ διὰ τοῦ κέντρου H ΔΑ" ἀεὶ 
δὲ ἡ ἔγγιον τῆς διὰ τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον 
μείζων ἔσται, ἢ μὲν ΔῈ τῆς AZ, 4 δὲ ΔΖ τῆς 
ΔΙ" τῶν δὲ πρὸς τὴν ΘΛΚΗ κυρτὴν περιφέρειαν 
“προσπιπτουσῶν εὐθειῶν" ἐλαχίστη μὲν ἡ AH, ἢ 
μεταξὺ τοῦ σημείου Δ καὶ τῆς διαμέτρου ΔΗ" 
ἀεὶ δὲ ἡ ἔγγιον τῆς ΔΗ ἐλαχίστης ἐλάττων ἐστὶ 
τῆς ἀπώτερον, ἡ μὲν OK τῆς AA, ἡ δὲ AA 
τῦς ΔΘ'. 
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vam circumferentiam cadentium rectarum ma- 
ximam quidem esse AA que per centrum; 
semper autem propinquior et que per centrum 
remotiore major crit, ΔῈ quidem ipsa ΔΖ, et 
ΔΖ ipsa AC; ipsarum autem in ©AKH con- 
vexam circumferentiam cadentium rectarum, 
mimima quidem 4H, que inter et punctum Δ 
et diameltrum 4H; semper autem propinquior 
ipsi SH minime minor est remotiore, SK qui- 
dem ipsa 4A, cl SA ipsa AO. 


Εἰλήφθω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκλου, καὶ 
ἔστω τὸ Μ' καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΜΕ. MZ, ΜΓ, 
MK, MA, ΜΘ. 

Kai ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ AM THEM, κοινὴ προσ- 
κείσθω ἡ ΜΔ" ἡ ἄρα ΑΔ ion ἐστὶ ταῖς EM, ΜΔ. 
Αἱ δὲ ἘΜ, MA τῆς EA μεϊζονές εἰσι" καὶ ἡ ΑΔ 


Sumatur enim centrum ABI circuli, ef sit M; 
el jungantur ME, MZ, ΜΓ, MK, MA, MO. 


Et quoniam zqualis est AM ipsi EM, com- 
munis addatur ΜΔ; ergo AA aqualis est ipsis 
EM, MA. Sed EM, MA ipsd EA majores sunt; 


par le centre; je dis que de toutes les droites menées ἃ Ja circonférence con- 
cave AEZI, la plus grande est Ja droite 44, menée par le centre, et que la droite 
qui est plus pres de celle qui passe par le centre sera toujours plus grande que 
celle qui s’en éloigne davantage , la droite ΔῈ plus grande que ΔΖ. et la droite az 
plus grande que ΔΙ; mais, parmi les droites menées ἃ la circonférence con- 
vexe @AKH, la droite AH placée entre le point δ et le diamétre ΔῊ est Ja plus 
petite, et la droite placée plus pres de la plus petite 4H est toujours plus petite 
que celle qui s’en éloigne davantage; Ja droite ak plus petite que δὰ, et la 
‘droite 4A plus petite que Ja droite ae. 

Prenons le centre du cercle ΑΒΓ (1. 5), qu'il soit le point M; et joignons 
ME, MZ, ΜΓ, MK, MA, MO. 

Puisque la droite aM est égale ἃ Ja droite EM, ajoutons la droite com- 
mune ΜΔ; la droite Aa sera égale aux droites EM, Ma. Mais Jes droites EM, 
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ἄγρα τῆς ἘΔ μείζων ἐστί, Πάλιν, ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ 
ἘΜ τῇ ΖΙΑ͂, κοινὴ προσκείσθω" ἡ ΜΔ, αἱ ἘΜ, ΜΔ 
apa ταῖς ZM, ΜΔ ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωι ἰα ἡ ὑπὸ EMA 
γωνίας τῆς ὑπὸ ΜᾺ μείζων ‘ori. Βάσις ἄρα ἡ ἘΔ 
Biczos τῆς ZA μειζων ἐστίν, Ομϑοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι καὶ ἡ ZN τῆς ΓΔ μείζων ἐστὶ" μεγίστη μὲν 
ἄρα ἡ ΔΑ, μείζων δὲ ἡ piv ΔῈ τῆς ΔΖ, ἡ δ᾽ 
OZ TGs AT. 


Καὶ ἱπεὶ αἱ MK, KA τῆς MA μείζονές εἰσιε, 
icn ἔεὲ ἡ MH τῇ ΜΚ, λοιπὸ ἄρα ἡ ΚΔ λοιπῆς 
τῆς ἨΔ μείζων ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ ΔΗ τῆς AK 
ἐλάσσων ἐστὶ". ἐλαχίστη ἄρα ἐστίς Καὶ ᾿πτὶ τρι- 
yore τοῦ MAA ἐπὶ μιᾶς τῶν πλευρῶν τῆς MA, 
δύο εὐθεῖαι ἐντὸς συνεστάθησαν., αἱ MK, KA cpzt 
τῶν MA, ΛΔ ἰλάττονές εἰσιν" ἴση δὲ" ἡ MK τῇ 


MAS λοιπὴ ἄρα 4 ΔΚ λοιπῆς τῆς AA ἐλάττων 
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et AA igitur ipsa EA major est. Rursus, quo- 
niam xqualis est EM ipsi ZM, communis adda 
tur MA; ergo EM, ΜΔ ipsis ΖΜ, MA equales 
sunt, ct angulus EMA angulo ZMA major est. 
Basis igitur EA basi ZA major est Similiter au- 
tem ostendemus, el ZA ipsA [A majorem esse ; 
maxima quidem igitur est 4A, major vero ΔῈ 
ipsd AZ, et AZ ipsa ΔΙ. 


Et quoniam MK, KA ipsa MA majores sunt, 
zqualis autem MH ipsi MK, reliqua igitur K& 
reliqua HA major est; quare et ΔΗ ipsa ΔΚ 
minor est; minima igitur est. Et quoniam trian- 
guli MAA super uno laterum MA, duz rectz intus 
conslituontur; MK, KA igitur ipsis MA, 44 
minores sunt; xqualis autem MK ipsi ΜᾺ; re- 


liqua igitur 4K reliqua AA minor est. Similiter 


MA sont plus grandes que Ja droite ΕΔ (20. 1); done Ja droite AA est plus grande 
que la droite Es. De plus, puisque la droite EM est égale ἃ la droite ΖΜ, ajoutons 
la droite commune Ma, les droites EM, MA seront égales aux droites ZM, MA ; mais 
Vangle Ema est plus grand que langle zMa ; donc la base ΕΔ est plus grande qne Ja 
base 24 (24. 1). Nous démontrerons semblablement que la droite Za est plus grande 
que la droite Ts ; donc Ja droite aa est la plus grande, Ja droite ΔῈ plus grande que 
42, et la droite 4z plus grande que ar. 

De plus, puisque les droites MK, Ka sont plus grandes que Ja droite MA 
(20. 1), et que la droite MH est égule ἃ la droite MK, la droite restante KA est 
plus grande que Ja droite restante ΗΔ; donc la droite AH est plus petite que 
Ja droite ΔΚ; done elle est Ja plus petite. Et puisque sur un des cotés Ma du 
tangle MAS on a construit intérieurcinent deux droites, les droites MK, ΚΔ sont 


plus petites que les droites MA, AS (21.1); Duis MK est égal a MA; donc la droite 
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a eat, \ . «@ ae “ 
ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δεϊξομεν,, ott και ἢ AA τῆς 
΄ ? Ω x # = 
ΔΘ ἐλάττων ἐστίν" ἐλαχίστη μὲν αρὰ ἃ ΔΉ, 
Bs τῷ e ΝΣ ~ - Ν ~ 
ἐλάττων δὲ ἢ μὲν AK τῆς AA, ἢ δὲ AA τῆς AO. 
tf a 4 , , 2 \ ~ 
Λέγω ὅτι καὶ δύο μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ A σημείου 
~ x Ul 5.38 ΄ 
προσπεσοῦνται πρὺς τὸν κύκλον. ἐφ ἐκάτερᾳ 
~ * ᾿ 4 ~ ? 
τὴς AH ἐλαχίστης. Συνεστάτω wpig τῇ MA eu- 
τ x Ὁ x » “ ΄ ~ nm © ᾿" 
θείᾳ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ M, τῇ ὑπὸ 
ΨΜ « \ .> 
KMA 7 OVE. ἴση γωνία ἡ ὑπὸ ΔΜΒ, καὶ ἔπεα 
τὰ € 3 Ἀ Ja x ε ~ 
ζιύχθω ἡ AB. Kak ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ MK τῇ MB, 
‘ A « A - Ν ~ 
κοινὴ δὲ ἡ MA, δύο δὴ αἱ KM, MA δυσὶ ταῖς 
ca X\ 1 3 , 
BM, MA σαι εἰσὶν, ἑκατέρα eXaT ipa, καὶ γωϊία 
.- εὐ as ? ~e oN , Ly 
4070 KMA γωνίᾳ TH ὑπὸ BMA ἰσηδ" βάσις ape ἡ 
ὃς ᾿ oe a ? . tod a. ? ~ 
AK Bases τῇ ΔΒ icucoti. Λέγω da ors τῇ ΔΚ εὐθεῖα 
wv » » n x id 
AAANITH CU TIPLOTEeTEIT AL προς τὸν ABT κύκλον ἀπὸ 
~ , » Ἧ 4 Ω Ν 
Tou Δ σημείου, ἘΓΠγὰρ δυνατὸν, προσπιπτέτω, καὶ 
wy ε y ¢ τὶ ~ > wr 
ὄστω ἡ AN. Ἐπεὶ οὖν ἡ AK τῇ ΔΝ ἐστὴν ἔσῃ, ἀλλ᾽ 
ms ~ » Ἂς; » « w ~ 
ἢ AK Tw AB εστὶν tone καὶ ἢ AB apa τῇ AN 
» ee I co ~ « ᾿ re , 
ἐστιν ἰσῃ!ο, n ἐγγίον τῆς ΔῊ ἐλαχίστης τῇ ἀπὼ- 
id x bid y 3 , 3 ἍΝ 
πτερὸν ἐστὶν ἴση, ὅπερ ἀδύνατον ἐδείχθη. 
» 
H καὶ ἄλλως. Ἐπεζεύχθω ἡ ΜΝ. Eves" ἴση 


ἐστὶν ἡ ΚΜ τῇ MN, κοινὴ δὲ ἡ MA, καὶ βάσις ὴ 
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autem ostendemus et AA ips4 ΔΘ minorem esse; 
minima quidem igttur est SH, minor vero ΔΚ 
ipsa AA, ct AA ipsa ΔΘ. 

Dico ct duas solum zquales a A puncto ca- 
dere in circulum, cx utraque parte ipsius 4H 
minim. Constituatur ad MA rectam, et ad 
panctum in cd M, ipsi KMA angulo equalis 
angulus AMB, et jungatur AB. Et quoniam 
wqualis est MK ipsi MB, communis autem MA, 
duz ntique KM, MA duabus BM, MA zquales 
sunt, utraque ulrique, et angulus KMA angulo 
BMA equelis; basis igitur AK basi ΔΒ aqualis 
est. Dico autem ipst AK rectz aliam zqualem 
non cadere in ΑΒΓ circulum a 4 puncto. Si 
enim possibile, cadat, et sitAN. Quoniam igitur 
AK ipsi ΔΝ est zequalis , sed AK ipsi AB est τ - 
qualis; et AB igitur ipsi ON est zqualis ; pro- 
pinquior minime ipsius ΔΗ͂ remol’ori est aqua- 
hs, quod impossibile ostensum est. 

Vel etaliter. Jungatur MN. Quoniam equalis 


est KM ipsi MN, communis autem MA, et basis 


restante Ak est plus petite que Ia droite restante 4A. Nous démontrerous sembla- 
blement que la droite 4A est plus petite que Ia droite ΔΘ; donc la droite ΔῊ est la 
plus petite, et la droite ak est plus petite que Ja droite 4a, et la diviie aa plus 
petite que la droite ae. 

Je dis aussi que du point 4, on ne peut mener au cercle que deux droites 
égales, de l'un et l’autre cété de la plus petite aH. Construisons sur Ja droite Ma, 
et au point M de cette droite, un angle oMB égal a l’angle KMA (25. 1), et 
Joignons ΔΒ. Puisque la droite MK est égale 4 MB, et que Ja droite Ma est com- 
mune, les deux droites KM, MA sont égales aux deux droites BM, MA, chacune ἃ 
chacune ; mais Vangle ΚΜΔ est égal ἃ langle BMa; donc la base Ax est égale ἃ la 
base ΔΒ (4. 1). Je dis qu’on ne saurait mener du point 4 au cercle ΑΒΓ une autre 
droite égale ἃ Ak. Qu’elle soit menée, s'il est possible, et qu’clle soit AN. Puisque 
AK est ὁρμαὶ] ἃ AN, οἱ AK égal a AB, Ja droite ΔΒ est égale ἃ AN: donc une droite plus 
prés de Ja plus petite ΔῊ est égale ἃ une droite qui s’en eloigne davantage, ce qui a 
été déemontré impossible. 

Ou autrement, Joignons MN. Puisque la droite KM est égale ἃ MN, que la 
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ΔΚ βάσει τῇ AN ἴση" γωνία ἄρα ἢ ἀπὸ ΚΜΔ γω- 
νίᾳ τῇ ὕπο NMA ἴση ἐστίν. AAX ὅ ὑπὸ ΚΜΔ τῇ 
ὑπὸ BMA ἐστὶν ion"* καὶ 9 ὑπὸ BMA ἄρα! τῇ 
ὑπὸ NMA ἐστὶν ἴσῃ“, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ 
ἔστιν ἀδύνατον. Οὐκ apa πλείους ἢ δύο ἴσαι" 
πρὸς τὸν ΑΒΓ κύκλον ἀπὸ τοῦ Δ σημείου ἐφ᾽ 
ἑκάτερᾳ τῆς AH ἐλαχίστης προσπεσοῦνταις Ἐὰν 


ἄρα κύκλου, καὶ τὰ τξῆς, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ θ΄. 


A ᾿ ~ yy > "ἢ > A a 
Ἐὰν vuxdcu ληφθῆ τί σημεῖον ἐντὸσ. ἀπὸ δὲ 
n~ \ y ’ f , 
τοῦ συμείου πρὸς τὸν κύκλον προσπίπτωσι πλείους 
ow Ae \ 4 τ r > ‘ 
ἢ δίο ἴσαι evbesas', τὸ ληφθὲν σημεῖον κέντρον ἐστὶ 
ae 
TOU KUKACUS 
. » 4 A ? ~ o~ a 
Ἑστω κύκλος ὃ ABT, ἐντὸς δὲ αὐτοῦ σημεῖον τὸ 


~ A " , ’ 
ἃ. καὶ ἀπὲ τοῦ A πρὸς Tey ΑΒΓ κύκλον προσπιπτε- 


Δ 


B 


(\ 
᾿ E 


sway πλείους ἢ δύο seas εὐθεῖαι", αἱ ΔΑ. AB, ΔΙ" 
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AK basi AN equalis ; angulus igitur KMA angulo 
NMA exqualis est. Sed KMA ipsi BMA est equae 
lis; et BMA igitur ipsi NMA est aqualis, minor 
majori, quod est impossibile. Non igitur plures 
quam duz zxquales in ABI circulum a A puncto 


ex utraque parte ipsius ΔῊ minimz cadent. Si 
igitur extra circulum, etc. 


PROPOSITIO IX. 


Si intra circulum sumatur aliqued punctum, 
ab eo antem puncto in circulum cadant plures 


quam duz zequales recta , sumptum punctum 


centrum est circull. 
Sit circulus ABP, intra autem ipsum punc- 
tum A, et a A in ABI circulum cadant pluree 


r 


AVA 


Θ 


quam duz ezxquales rect#, ipse AA, ΔΒ, AT 


2.890078 τὸ Δσημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκλου, dico Δ punctum centrum esse ABI circuli. 


droite MA est commune et que Ja base Ak est égale ἃ la base aN, l’angle KMa est 
égal ἃ langle NMA (8. 1). Mais langle ΚΜΔ est égal a l'angle BMa ; donc langle 
BMA est égal a l’angle NMa, Je plus petit au plus grand, ce qui est impossible 
Donc il est impossible de mener du point 4 au cercle abr, de l'un et J’autre cote 
de Ia plus petite aH , plus de deux droites égales. Donc, etc. 


PROPOSITION IX. 


Si dans un cercle, Yon prend un point quelconque, et si plus de deux droites 
menées de ce point ἃ Ja circonférence sont égales entr’elles , le point qu'on aura 
pris sera le centre du cercle. 

Soitle cercle ΑΒΓ, et le point intérieur 4, et que plus de deux droites 4A, ΔΒ, 


ΔΓ, menées du point 4 ἃ la circonférence, soient égales entre elles , je dis que le 
point Δ est Je centre du cercle ΑΒΓ, 
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4 x v 
Ἐπεζεύχθωσαν γὰρ αἱ AB, ΒΓ καὶ τετμήσθω- 
Ἄ Low i hat , 
σαν δίχα κατὰ TAE, Ὁ σημεῖα. καὶ ἐπειζευχθείσαι 
, ᾿ A » 
αἱ ἘΔ, 2Δ διήχθωταν ἐπὶ τὰ Κ. Η, Δ. Θ σημεῖα. 
yy e ~ A \ e 
Ἐπεὶ οὖν ἐστὶν ἴση" ἡ AE TH EB, xonn δὲ ἡ 
’ xX Xx wy 
ἘΔ' δύο δὴ αἱ AE, EA δυσὶ ταὶς BE, EA ἴσαι 
« ca ~ 37 £ 
εἰσί" καὶ βάσις ἡ AA βάσει τῇ AB ἰσηά" γω- 
i » Ἔχ λ f nt yy 2 ᾿ς: 
μιὰ apa ἢ ὑπὸ AEA γωνίᾳ τῷ ὑπτὸ BEA ton ἐστιν" 
> A ἢ ~ ¢ A ~ 
opt ape ἑκατέρα τῶν ὑπὸ AEA, BEA γωνεων" 
a 3 ΄ Ν A} VA ὌΝ 
7 HK ἄρα τὴν ΑΒ τέμνει diye. καὶ πρὸς ὀρθὰς", Καὶ 
3 Ἀ >. > , 2 ~ > wer i 
ἐπεὶ, ἐὰν ev κύκλῳ τις cubes εὐθεῖάν Tia diva 
ae ’ Ν - ΄ 
Te καὶ πρὸς ὀρθὰς τέμνῃ, ἐπὶ τῆς τεμνούσης 
pee ἐν ἃ ~ ’ κ᾿ ὦν ΩΝ 
ἐστί τὸ κεντρὸν τοῦ κύκλου" ἐπὶ τῆς HK ἄρα 
A ~ Ld be A » ᾿ 
ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ ABTS κύκλου. Διὰ τὰ αὐτὰ 
‘ Xx ~ 3 ἣν 7 ΄ ~ 
δὴ καὶ ἐπὶ τῆς OA ἐστὶ τὸ κεντρὸν Tou ΑΒΓ κύ- 
- ee ‘ f 
κλουῖ, Καὶ οὐδὲν ἕτερον κοιτὸν ἔχουσιν αἱ HK, ΘΛ 
DA aes ἢν a ᾿ " ἊΣ é 
εὐθεῖαι. 1 τὸ A σημεῖον" τὸ Δ ἄρα σήμειον “Eve 
3 \ ~ ΄ " "» ue x 
Tpov cots Tou ΑΒΓ κύκλους. Ἐὰν cpa κυκλου; καὶ 


τὰ ἐζῃς. 
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Jungantur enim AB, Br, et secentur bifa- 
riam in E, Z punctis, et juncle EA, ZA produ- 
cantur ad K, H, A, © puncta. 

Quoniam igitur zqualis est AE ipsi EB, com 
munis autem EA; daz utique AE, EA duabus 
BE, EA zquales sunt; et basis AA ipsi AB 
zqualis ; angulus igitur AEA angulo BEA 
wqnalis est; rectus igitur ulerque AEA, BEA 
angulorum ; HK igitur ipsam AB secat bifa— 
Tiam et ad rectos. Et quoniam, si in circulo 
aliqua recta rectam aliquam bifariam et ad 
rectos secet, in secante est centrum circuli; in 
HK igitur est centrum ipsius ABI circuli. Propter 
eadem ulique et in ΘΛ est centrum ipsius ABI 
circuli, Et nullum aliud commune babent HK, 
ΘΔ rect quam A punctum; 4 igitur punc- 
tum centrum est ABI circuli. Si igitur cir- 
culi, etc. 


Joignons les droites AB, Br, coupons-les en deux parties égales aux points E, Ζ 


(10. 1), etayant joint les droites EA, ΖΔ, prolongeons-les vers les points K, H, A, ©- 

Puisque AE est égal ἃ EB, et gue la droite EA est commune, les deux 
droites AE, EA sont égales aux deux droites BE, EA; mais la base Aa est 
égale ἃ la base aB; donc Vangle aga est égal ἃ Vangle BEA (8. 1); donc 
chacun des angles AEA, BEA est droit; donc la droite HK coupe la droite ΑΒ en 
deux parties égales et ἃ angles droits. Mais lorsque , dans un cercle, une droite 
coupe une autre droite en deux parties égales et ἃ angles droits, le centre du 
cercle est dans Ia sécante (cor. 1. 3); donc le centre du cercle ΑΒΓ est dans HK. 
Par la méme raison, le centre du cercle apr est dans @A. Mais les droites 
HK, ΘΔ n’ont d’aulre point commun que le point 4; donc le point a est 
le centre du cercle ΑΒΓ. Donc, etc. 


18 
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AAAQZ, 


Κύκλου γὰρ τοῦ ΑΒΓ εἰλήφθω τι σημεῖον ἱντὸς 
τὸ δ. ἀπὸ δὲ τοῦ Δ πρὸς τὸν ΑΒΓ κύκλου προσ- 
πιπτέτωσαν πλείους ἢ δύο ἴσαι εὐθεῖαν. αἱ AA, 
AB, ΔΙ" λέγω 071 τὸ ληφθὲν σημεῖον τὸ Δ κέντρον 
ἐστὶ τοῦ ΔΒΙ κύκλου, 
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ALITER. 


Intra enim circulum ABM sumatur aliquod 
punctum Δ, a Δ autem in ΑΒΓ circulum cadant 
plures quam duz zquales rectz, inse ΔΑ, AB, 
ΔΓ; dico sumptum punctum A centrum esse 
ipsius ΑΒΓ circuli. 


Wy 


A 


x a > ᾿ 

Μὴ γὰρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν, ἔστω τὸ E, καὶ ἐπι-- 
ζυχϑεῖσα ἡ ΔῈ διήχθω ἐπὶ τὰ Z, Ἡ σημεῖα, ἡ 
ZH ἀρ δηάώμετρίς ἐστι τοῦ ΑΒΓ κύκλου. Ἐπεὶ 

Ἐπ; in . f 
οὖν κύκλου τοῦ ΑΒΓ ἐπὶ τῆς ZH διαμέτρου 

a ὧν a a. , 
εἴληπταί τὶ σημεῖον τὸ Δ. ὃ μή ἔστι κέντρον 
τοῦ κύκλουθ, μεγίστη μὲν ἔσται 4 AH, μείζων 
νι κε A ~ ε MJ ~ A Ἁ 
δὲ ἡ μὲν ΔΙ τῆς ΔΒ. ἢ δὲ ΔΒ τῆς ΔΑ. Αλλὰ καὶ 

Γ᾿ .« » ᾿ » ’ . ΠῚ 4 , 
ion, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τὸ E κέντρον 


Sori τοῦ ΑΒΓ κύκλου, Ὁμοίως dy δείξομεν. ὅτε 


Β 


Non enim, sed si possibile, sit E, et juncta 
ΔΕ producatur in Z, H puncta; ergo ΖΗ diame- 
ter estipsius ABF circuli, Quoniam igitur circuli 
ΑΒΓ in ZH diametro sumptum est aliquod 
punctum 4, quod non est centrum circuli, ma- 
xima quidem erit MH, major vero SI ipsa 
ΔΒ, et SB ipsa SA. Sed et xqualis, quod est 
impossibile ; non igitur E centrum est ipsius ABP 


circuli. Similiter autem ostendemus, neque aliud 


AUTREMENT. 


Dans le cercle ΑΒΓ soit pris un point quelconque 4, et que plus de deux 
droites égales tombent du point 4 dans le cercle ΑΒΓ, les droites 4A, AB, ΔΙ; 
je dis que Je point δ est le centre du cercle ΑΒΓ, 

Οὐ} ne le soit point, mais s’il est possible, que ce soit le point E; ayant 
joint ΔῈ, prolongeons cette droite vers les points z, H; la droite ΖΗ sera le 
diamétre du cercle abr. Puisque Von a pris dans le diameétre zH du cercle ΑΒΓ 
un point 4, qui n’est pas le centre de ee cercle, la droite 4H sera la plus grande , 
la droite AT plus grande que Ja droite ΔΒ, et la droite 4B plus grande que la 
droite δὰ (7. 3)» Mais elle lui est égale, ce qui est impossible, douc le 
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οὐδὲ ἀλλό τι πλὴν τοῦ Δ' τὸ A cpa σημεῖον κέν. preter 4; ergo 4 punctum centrum est ipsius 


τρον tors τοῦ. ὩΒΤ κύκλου! ὃ, ΑΒΓ circult. 


MPOTAZIE i. PROPOSITIO X. 
Κύκλος κύκλον οὐ τίμνει κατὰ πλείονα oH Circulus circulum non secat in pluribus pune- 
μεῖα ὃ Suo'. tis quam duobus. 
Εἰ γὰρ δυνατὸν, κύκλος ὃ ΑΒΓ κύκλον τὸν AEZ Si enim possibile, circulus ΑΒΓ circulum 


΄ ‘ ’ ~ ἃ He ‘ τ Ν 2 
σεμνέτω κατὰ πλείονα σημεῖα ᾧ δυο, τὰ Β. H, ΔΕΖ secet in pluribus punctis quam duobus, in 


7, @, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ BO, BH δίχα τεμνέ- ipsisB, H, Z, ©, et juncte BO, BH bifariam 
σθωσαν κατὰ τὰ Κ, A σημεῖα" καὶ ἀπὸ τῶν K,  secentur in K, A punctis; et ab ipsis K, A ipsis 
A ταῖς BO, BH πρὸς ὀρθὰς ἀχθεῖσαι αἱ KT, AM ΒΘ, BH ad rectos ducte KI, AM producantur 
διήχθωσαν ἐπὶ τὰ Ay E σημεῖα, in A, E punctae 


point E n’est pas le centre du cercle apr. Nous démontrerons semblablement 
qu’aucun autre point, excepté 4, ne peut létre; donc 16 point 4 est Je centre 
du cercle ABr. 


PROPOSITION X. 


Un cercle ne coupe pas un cercle en plus de deux points. 

Car si cela est possible , que le cercle ΑΒΓ coupe le cercle ΔῈΖ en plus de deux 
points, aux points B, H, Z, ©; joignons Ices droites Be, BH; coupons-les en 
deux parties égales aux points K, A, et par les points K, A, ayant conduit 
les droites kr, AM perpendiculaires ἃ ΒΘ, BH, prolongeons-Jes vers leg 
points A, E. 

18. 
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. 9 » ͵ ~ ~ 
Ἐπεὶ οὖν ἐν κύμλῳ τῷ ΑΒΓ εὐθεῖα τις ἡ AT 
δ π᾿ ‘ ͵ ry 
εὐθεῖαν τινα τὴν BO diya καὶ πρὸς ὀρθὰς τέμ- 
3 2 a ~ 3} 32 xX ‘ , “ 
ver, ews τῆς AT apa ἐστί Τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 
ta , 3 vd ~ 3 ~ ~ 
κύκλου, Πάλιν. ἐπεὶ ἐν κύκλῳ τῷ αὐτῷ Τῷ ΑΒΓ 


“1 of « = , awe A . xX 
εὐθεία τις ἢ NE εὐθεῖαν τινα τὴν BH δίχα καὶ 
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Quoniam igitur in circulo ΑΒΓ recta aliqua 
AF rectam aliquam ΒΘ bifariam et ad rectos 
secat, in AT igitur est centrum ipsius ΑΒΓ circuli. 
Rursus, quoniam in circulo eodem ABI recta 
aliqua NZ rectam aliquam BH bifariam et ad 


‘ 3 + , > a ~ a ’ = - - . . 
πρὸς ὀρθὰς Tires, ἐπὶ τῆς ΝΞ apa τὸ xevTpoy rectos secat, 1n NZ igitur centrum est ipsius ABI 


«στὶ τοῦ ΑΒΓ κύκλου. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἐπὶ τὴς  circnli. Ostensum autem ipsum esse et in ΑΓ, et 


Γ 


AT, καὶ κατ᾽ οὐδὲν συμξάλλουσιν αἱ AT, ΝΞ in nullo puncto conveniunt ΑΓ, NZ rect inter 


εὐθεῖαι ἀλλήλαις ἢ κατὰ τὸ Οὐ τὶ Ο ἄρα σης 58 preterquam in O; ergo O punctum centrum 

δὲ ma A 
μεῖον κίντρον ἐστὶ TOU ΑΒΓ κύκλου, Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν. ὅτι καὶ τοῦ ΔῈΖ κύκλου κέντρον ἐστὶ 


: ἘΠΕ ͵ : = 
τὸ Ο" δύο ἄρα κύκλων τεμτόντων ἀλλήλους, τῶν 


est ipsius ABI circuli. Similiter autem ostende- 
mus, et ipsius AEZ circuli centrum esse O; duo- 
rum igitur circulorum sese secantium ABI, ΔΕΖ, 


ABI, ΔΕΖ: τὸ αὐτό tors κέντρον τὸ Ὁ", ἵπερ idem erit centrum O, quod est impossibile. 


a ’ ΠῚ ’ Ven re - 
ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα κύκλος, καὶ τὰ ἱξῆς, Non igitur circulus, etc, 


Puisque dans le cercle ΑΒΓ, la droite aT coupe la droite ΒΘ en deux 
parties égales et ἃ angles droits, le centre du cercle ΑΒΓ est dans la droite ar 
(cor. 1. 3). De plus, puisque dans le méme cercle ΑΒΓ la droite N= coupe 
la droite BH en deux parties égales et a angles droits, le centre du cercle 
ΑΒΓ est dans la droite N=. Mais on a démontré qu'il est dans la droite ar, et 
Jes deux droites ΑΓ, ΝΞ ne se rencontrent qu'au point 0; donc le point O est 
le centre du cercle abr. Nous démontrerons semblablement que le point © est 
Je centre du cercle ΔῈΖ; donc le méme point O est le centre des deux 
cercles ΑΒΓ, SEZ, qui se coupent mutuellcment, ce qui est impossible (5. 3 ). 


Donc, etce 
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AAAQE. 


Κύκλος γὰρ πάλιν ὃ ΑΒΓ κύκλον τὸν ΔῈΖ 
τεμνέτω κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ δύο. TAB, Ην 
Z, καὶ εἰλήφθω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκλου, τὸ 
K, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ KB, KH, KZ. 

Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ AEZ εἴληπταί τι on- 


nn 1 \ Ν Σ 4 ~ ‘ 4a 
μεῖον ἐντὸς, TOK, καὶ ἀπὸ τοῦ Καὶ πρὸς τον 


AEZ κύκλον προσπεπτώκασι “πλείους ἢ δύο εὐὖ- 
θεῖαι ἴσαιδ, αἱ KB, KZ, ΚΗ" τὸ Κ ἄρα σημεῖον 
κέντρον ἐστι τοῦ ΔῈΖ κύκλου. Ἐστι δὲ καὶ τοῦ 
ΑΒΓ κύκλου κέντρον τὸ Κ' δύο ἄρα κύκλων τε- 
μυόντων ἀλλήλους τὸδ αὐτὸ κέντρον ἐστὶ TOK, 


g > 2 ᾿ , * ἜΣ ~ 
ὕπερ aduvaTove Οὐκ ἄρα κύκλος, καὶ τὰ ἐξῆς. 


Α 
Exe 
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ALITER. 


Circulus enim rursus ABI circulum AEZ 56- 
cet in pluribus punclis quam ducbus , in ipsis B, 
H, Z, et sumatur centrum ipsius ABT circuli, 
ipsum K, et jungantur ΚΒ, KH, ΚΖ. 

Quoniam igitur intra circulum AEZ sumptum 


est aliguod punctum K, et a K in ΔΕΖ circu~ 


lum incidunt plures quam duz rectz xquales ,. 
ipse KB, KZ, KH; ergo K punctum centrum est 
ipsins ΔΕΖ circuli. Est autem et ipsius ABI circuli 
centrum ipsum K; duorum igitur circulorum 
sese secantium idem centrum est K, quod im- 


possibile. Non igitur circulus, etc. 


AUTREMENT. 


Car que le cercle ΑΒΓ coupe encore le cerele ΔῈΖ en plus de deux points, aux 
points B, H, Z; prenons le centre K du cercle ΑΒΓ, et joignons KB, KH, KZ. 

Puisque dans le cercle EZ, on a pris un point K, et que plus de deux droites 
égales KB, KZ, KH tombent du point K dans le cercle aFz, le point K est 
Je centre du cercle ΔῈΖ (9. 5). Mais le point K est le centre du cercle apr; 
donc le méme point K est le centre de deux cercles qui se coupent; ce qui 


est impossible (5. 3). 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ sa. 


Ἐὰν δὺο κύκλοι ἐφάπτωνται ἀλλήλων ἐντὸς, 
καὶ λεφθὴ αὐτῶν τὰ κέντρα, ἢ ἐπὶ τὰ κέντρα 
αὐτῶν εἐπιζευγνυμέτη εὐθεῖα καὶ; ἐκξαλλομένη 
ἐπὶ τὴν συναφὴν πετεῖται τῶν κύκλωνς 

Δύο γὰρ κύκλοι οἱ ABT, ASE ἐφαπτέσθωσαν" 
ἀλλήλων ἐντὸς κατὰ τὸ Α σημεῖον, καὶ εἰλήφθω 
τοῦ μὲν ΑΒΓ κύκλου κέντρον τὸ 2, τοῦ δὲ 
ΑΔΕ τὸ He λέγω ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ Ἡ ἐπὶ τὸ Zemin 


΄ An ΄ " if ba 
ζευ) τυμένῃ εὐθεῖα ἐκξαλλομένη ἐπὶ τὸ Al πεσεῖται: 


‘A 


5 


Μὴ yap, ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν, πιπτέτω ὥζιη ΖΗΘ 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ AZ, AH. 

Ἐπεὶ οὖν αἱ AH, ΗΖ τῆς ZA Tour ἔστι τῆς ΖΘ", 
μείζονές εἰσι, κοινὴ ὀφηρήσθω n ZH* λοιπὴ apa 
ἡ AH λοιπῆς τῆς ΗΘ μείζων ἐστὶν. Tou δὲ ἡ 
AH τῇ AH? καὶ ἡ HA ἄρα τῆς ΗΘ μείζων ἐστὶν, 
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PROPOSITIO XI. 


Si duo circuli sese coatingant intus, et su- 
mantur eorum centra, centra eorum coajun- 
gens recta producta in contactum cadet circu~ 
forum. 

Duo enim circuli ABT, AAE 5686 contingaut 
intus In A puncto, etsumalur quidem ipsius ABI 
circuli centrum Z, ipsius autem ΑΔΕ ipsum H; 
dico ab H ad Z conjungentem rectam productam 
in A cadere. 


r 


Non enim, sed si possibile, cadat ut ΖΗΘ, et 


junganiur AZ, AH. 


Quoniam igitur AH, HZ ips’ ZA, hoc est 


ipsd ZO majores sunt, communis auferatur ZH ; 


reliqua igilur AH religua ΗΘ major est. <Equa- 
lis autem AH ipsi 4H; et HA igitur ipsa ΗΘ 


PROPOSITION ΧΙ, 


Si deux cercles se touchent intéricurement, et si on prend leurs centres, la 
droite qui joint leurs centres étant prolongée tombera au contact de ces cercles. 

Que les deux cercles ΑΒΓ, ASE se touchent intérieurement au point A; pre- 
nons le centre z du cercle ΑΒΓ, et le centre H du cercle ΑΔΕ; je dis que la droite 
menée du point Η au point Z, etant prolongéee, tombera en A. 

Que cela ne soit point, mais s'il est possible, qu’elle tombe comme ΖΗΘ; et 


yoignons AZ, AH. 


Puisque les droites AH, HZ sont plus grandes que ZA (20.1), c’est-a-dire 
que ZO, retranchons la droite commune ΖΗ; la droite restante AH sera plus grande 
que la droite restante ΗΘ. Mais ΑΗ est égal ἃ ΔΗ; donc Ha est plus grand que ΘΗ, 
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ἡ ἐλάττων τῆς peiloros, ὕπερ ἐστὶνδ ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ 1 ἐπὶ τὸ Ἡ ἐπιζευγνυμένη 
εὐθεῖα ἐκτὸς τῆς κατὰ τὸ A συναφὸὺς πεσεῖται" 
κατὰ τὸ αὶ ἄρα ἐπὶ τῆς συναφῆς “πέσειται, Ἐὰν 


ἄρα δύο κύκλοι, καὶ τὰ ἑξῆς: 
ΑΛΛΩΣ- 


AAAd δὴ πιπτέτω ὡς ἡ ΗΖΓ. καὶ ἐκζεξλήσθωϑ 
ἐπ᾿ εὐθείας ἡ ἨΖΓ ἐπὶ τὸ © σημεῖον. καὶ ἐπε- 
ζεύχθωσαν αἱ AH, AZ. 

Ἐπεὶ οὖν αἱ AH, ΗΖ μείζους εἰσὶ τῆς AZ, 
ἀλλὰ ἡ ZA ion ἐστὶ τῇ ZT, τοῦτ᾽ ἔστι τῆ ZO, 
κοιγὴ ἀφῃρήσθω ἡ ΖΗ" λοιπὴ ἄρα ἡ AH λοιπῆς 
τῆς ΗΘ μείζων ἐστὶν, τοῦτ᾽ ἔστιν ἡ ΗΔ τής HO, 
ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος. ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Ὁμοίως, κἀν ἐκτὸς ἢ τοῦ μικροῦ τὸ κέντρον τοῦ 


4 2 ἋΣ ἊΝ 
μείζονος κύκλου. δείξομεν τὸ αὐτὸ ἀτοπονθ, 
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major est, minor majore , quod est impossibile. 
Non igitur a 2 ad H conjuncta recta extra con- 
tactum ad A cadet. Ergo in contaclum ad A 
cadet. Si igitur duo circuli, ete. 


ALITER. 


Sed etiam cadat ut ΗΖΓ, et producatur in 
direclum ipsa ΗΓΖ ad © punctum, et jungan- 
tur AH, ΑΖ. 

Quoniam igitur AH , HZ majores sunt ipsa AZ, 
sed ZA zqualis est ipsi ΖΓ, hoc est ipsi ΖΘ, 
communis auferatur ZH; reliqua igitur AH re- 
hiqua ΗΘ major est, hoc est HA ipsa HO, minor 
majore, quod est impossibile. Similiter, et si 
extra parvum sit centrum majoris circuli, osten- 


demus hoc idem absurdum. 


le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donec Ja droite menée 
du point z au point H ne tombera pas hors du contact en A; donc elle tombera 
dans le contact en A. Donc, etc. 


AUTREMENT. 


Mais qu’elle tombe comme Hzr, prolongeons Hzr directement vers le point 
©, el joignons AH, AZ. 

Puisque les droites AH, Hz sont plus grandes que Az, et que ΖΑ est égal ἃ zr, 
c’est-a-dire ἃ 26, retranchons la droite commune ΖΗ; Ia droite restante AH sera 
plus grande que Ja droite restante HO, c’est-a-dire, HA plus grand que HO, le plus 
petit que le plus grand, ce qui est impossible. Si le centre du grand cercle 
était hors du petit cercle, nous démontrerions semblablement qu'il s’er suivrait 
une absurdité. 
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NPOTASIS sf. 


A , fF 3 , 1 ΡΝ ᾿ ? a 
Ἐὰν δύο κύκλοι ἐφαπτωνταιῖ αλληλὼν ἐκτὸς. 
© 2. ἢ, 1 a 2 ~ 3 ᾿ > ra ‘ 
USTs τὰ κεῖτρα αὐτῶν ἐπιζευ) μένη eubcia? δια 
nw 3 ~ 2 t 
τῆς ewagus :λευσεταις 
͵ N ε = ᾽ e 
Avo zap κυκλοῖ of ΑΒΓ. AAE ἐφαπτέσθωσαν 
oe > oy ᾿ς δ : 
αλληλων exTog κατα TOA σημειον y καὶ εἰληφθω 
~ \ ΄ 3 , x ~ A 
τοῦ μὲν ΑΒΓ κύκλου κέντρον, τὸ Z, τοῦ dé AAE 
* πὰ τ € ? 3 3 ‘ s 32 
τὸ Ἠ" λειγωῦτι ἢ ἀπὸ τοῦ 2 ἐπὶ TOH ἐπεζευγνυ- 


’ ΧᾺ rd 5 " \ \ 2 ων ͵ 
jeitn εὐθεῖα δια τῆς κατὰ τὸ A image ἐλεύσεται. 


ι ‘ 2 ? 4 Le e ε 

Μη pap, αλλ εἰ δυνατὸν, ἐρχέσθω ὡς at ZY, ΔΗ, 
καὶ ἐπειζεωχθωταν αἱ ZA, AHe 

Ἐπεὶ οὖν τὸ 7 σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ 

΄ »" . « ~ ’ ? ι \ 
κύκλου, ἴση ἐστὶν ἢ ZA τὴ ZT. MeAsy, eres Τὸ 

~ ‘ 3 Ν ~ e we 

H onpesoy xertpov cots Tou AAE xuxdAcu, ion 


ἐστὶν ἡ AH τῇ HA. Ἐδείχθη δὲ καὶ n ZA τῇ ZT 
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PROPOSITIO XII. 


Si duo circuli sese conlingant extra, centra 
ipsorum conjungens recta per contactum tran- 
sibit. 

Duo enim circuli ΑΒΓ, AAE sese contin- 
gant extra in A puncto, et sumatur quidem 
ipsius ABI circuli centrum Z, ipsius vero ΑΔΕ 
ipsum H; dico a Z ad H conjungentem rectam 


per conltactum ad A transire 


Non enim, sed si possibile, eat ut ΖΓ, AH, δὲ 
jungantur ZA, AH, 

Quoniam igitur Z punctum centrum est ipsius 
ABD circuli, equalis est ZA ipsi ΖΓ. Rursus, 
quoniain H punctum centrum est ipsius ALE 
circuli, gequalis est AH ipsi HA. Ostensa est 


PROPOSITION XII. 


Si deux cercles se touchent extéricurement, la droite qui joint leurs centres 


passera par Je contact. 


Que les deux cercles ΑΒΓ, AAE se touchent extérieurement au point A; prenons 
le centre Ζ du cercle abr, et le centre H du cercle ΑΔΕ; je dis que la droite menée 
du point Z au point H passera par le contact en A. 

Car que cela ne soit point, mais, s’il est possible, qu’elle tombe comme 


2Γ, AH, et joignons ZA, AH. 


Puisque le point z est le centre du cercle Abr, Ja droite ZA est égale ἃ zr. 
De plus, puisque le point H est le centre du cercle ΑΔΕ, la droite AH est égale 
a HA, Mais on a démontré que za est égal ἃ la droite zr; donc les droites za 
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2 - 3»: ed 
yeu? αἱ ape ZA, AH τας ZT, AH svat εἰσι" 
- “ Ge ως id 3 ry 
ὥστε can ἡ ZH τῶν ZA, AH μείζων ertiv, AAA 

‘ > , g δι rs » a e ͵, A 
καὶ ἔλαττων, ὕπερ ἀδύνατον, Οὐκ ἄρα ἡ απὸ 
~ ? A ‘ 3 tf : τω ᾿ . 
τοῦ Z ἐπὶ τὸ Ἡ ἐπιζευψτυμένη εὐθεῖα διὰ τῆς 
NX A > ~ ᾿ he! ΄ ? > ~ 2 
κατὰ TOA ἱπαφῆς οὐκ ἐλεύσεται" δὶ αὐτῆς apa. 


\ w ΄ , Ἂν λ. ten 
Ἐὰν ἄρα δύο κυκλοῖ, καὶ τὰ εἐξζῆς: 
’ 
TIPOTAZIE ip. 


= ᾿ » > ᾿ . Ψ' 
Κυκλος κυκλοῦυ οὐκ ἐφαπτεται tate πλείονα 
Γ . ἃ poe > . 3 ’ a 
σημεῖα ἡ καῇ Ww, ἐῶν Te ἔντὸς ἐφαπτηται ἐᾶν 
oo 
ve επτοςΐς 
\ a , € ’ ΞΘ 
Εἰ γὰρ δυνατὸν. κύκλος 5 ΑΒΔΙ κύκλου τοῦ 
> ΄ 2 ͵ » \ ᾿ e 
EBZA ιφαπτέσθω" προτερῦν ἐντὸς κατα πλείοι 


- ad V 
ovuta Ἡ tr, τὰ By A 


145 
est autem ZA ipsi ZF equalis ; ipse igitur ZA, 
AH ipsis ΖΓ, AH aquales sunt; quare tola ΖΗ 
ipsis ZA, AH major est. Sed et minor, quod 
impossibile. Non igitur a Z ad H ducta recta 
per contactum ad A non transibit; per ipsam 


izitur. Si igitur duo circuli , etc. 


PROPOSITIO XIII. 


Circulus circulum non contingit in pluribus 
punctis quam in uno, sive intus contingat, 
sive extra. 

Si enim possibile, circulus ASAT circulum 
EBZA contingat primum intus in pluribus punctis 


quam in uno, in B, Δ, 


Ker εἰλήφθω τοῦ μὲν ABAT κύκλου κέντρον» 
τὸ Ht τοῦ δὲ EBZA, τὸ Oe 


Et sumatur ipsius quidem AwAP circuli cen- 


trum H; ipsius autem EBZA, ipsum ©. 


AH sont égales aux droites 77, ΔΗ; donc Ja droite entiére ZH est plus grande que 
Jes droites 24, AH. Mais au contraire, elle est plus petite (20. 1), ce qui est im- 
possible. Donc Ja droite menée du point z au point Η ne peut Pas ne pas passer 
par le contact en A; donc elle y passe. Donec, etc. 


PROPOSITION XIII. 


Bs cercle ne touche point un cercle en plus d’un point, soit qvil le touche 
inlérieurement, Gu extérieurement. 


Car si cela est possible, que le cercle ΑΒΔΓ touche d’abord iatéricurement le 
cercle ΕΒΖΔ en plus d'un point, aux points B, A. 


Prenous le centre H du cercle auar, et le centre © du cercle EBZA. 


19 
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H apa ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὸ © ἐπτεζευγνυμένη εὖ- 
brie? ἐπὶ τὰ Β, Δ΄ πεσεῖται. Πιπτέτω ὡς ἡ ΒΗΘΑ. 
Καὶ ἐπεὶ τὸ Η σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ASAT 
κύκλου ἴση ἐστὶν & BH τῇ HAS μείζων ἄρα ἡ 
ΒΗ τῆς ΘΔ’ πολλῷ ἄρα μείζων ἡ BO τῆς ΘΔ, 
Πάλιν, ἱπεὶ TO Θ σημεῖον κέιτρον ἐστὶ τεῦ 
EBZA κύξλου, ion ἐστὶν ἡ BO τῇ OA, Εδείχθη 
δὲ αὐτῆς καὶ πολλῷ μείζων. omept ἀδύνειτον" 
εὖκ ἄρα κύκλος κύκλου ἐφάπτεται ἐιτὲς κατὰ 


a - aA 
“πλείονα σηῤλεναὰ ἢ ἔν. 
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Ipsa igitur ab H ducta recta ad © in puncta 
B, 4 cadet. Cadat ut BHOA. Et quoniam H punc- 
tum centrum est ipsius ABAF circuli , equalis est 
EH ipsi ΗΔ; majur igitur BH ipsa ΘΔ; crgo 
mullo major ΒΘ ipsa ΘΔ. Rursus, quoniam © 
punctum centrum est psius EBZA carculi , zequa~ 
lis est BO ipsit OA. Ostensa est autem ipsa et 
multo major, quod impossibile; non igiiur 
circulus circulum conlingit intus in pluribus 


punctis quam in uno. 


erro a ΝΣ \ , 
Λέζω δὴ τι οὐδεεκτές. Εἰ γὰρ δυνατὸν. πυ-- 
ΣΑΓΚ κύ 5 > Oe eens 
wAs¢ 9 ATK xvxAcu Tou” ABAT εφαπτεσθω «κτος 
o Sa ‘ 3. 
κατὰ Tesora σημεῖα nev, τα A, Ty καὶ ἐπὲε- 
, ε 
7ιύχϑω ἡ AT. 
oY ΄ ~ ae 32: = x 4 
πεὶ οὖν κυκλον τῶν ABAT , ATK ελήπταιεπι 
~ i - τ ᾿ς , ~ . 
τῆς περιφερείας exaT:psy δύο TUR GTA σημεῖα τὰ 


» 2 ". 3 t 
A,T ἡ aca® (Th Te αὐταῇ σημεῖα ἐπιζευγνυμένη 


Dico eam neque extra. Si emm possibile . 
cicculus ATK circulum ABAYL conlingat extra 
in pluribus punctis quam in uno, in A, Γ᾽, et 
jongatur AP. 

Quoniam igitur circulorum ABAL, AK sumpia 
sunt in circumferentiis utriusque duo quetibet 


puncta A, Tr, hec utique puncta conjungens recta 


La droite menée du point Han point © passera par les points B, Δ (11.5). 


(du'elle tombe comme BHOA. Puisque Je point Η est le centre da cercle abar , 
la droite ΒΗ est égale ἃ ΗΔ; donc BH est plus grand que ΘΑ ; donc ΒΘ est beancoup 
plus grand que ©3. De plus, puisque Je point © est Je centre du cercle EBZ4 , 
ja droite ΒΘ est égale ἃ 04. Mais on a démontré qu'elle est beaucoup plus grande, 
ce qui est impossible ; donc un ce-cle ne touche pas intérieurement un cercle en 
plus d’un point. 

Je dis aussi qu'il ne le touche pas extérieurcment en plus dun point. Cur, 5} 
est possible, que le cercle ark touche extéricurement le cercle 4Bar en plus d’un 
point, aux points A, I; joignons ΑΓ. 

Puisque dans la circonférence des cercles ABAr, ATK, on a pris deux points 
quelccnques 4, T, la droite qui joindra ces deux points tombera daus 
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εὐθεῖα ἐντὲς ἑκατέρου πεσεῖται. Αλλὰ τοῦ μὲν 
ΑΒΔΓ ἐντὸς ἔπεσε, τοῦ δὲ ATK ἐκτὸς, ὅπερ ἀτο- 
πον" οὐκ ὄρα πύκλος κύκλου ἐφάπτεται ἐκτὸς 
κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ ἐν, Ἐδείχθη δὲ, ὅτι οὐδὲ 


x 4 woe 3] ᾿ Vier 
εὐτος, Κυκλὸς apa, καὶ τὰ ECNGS 
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intra utrumque cadet. Sed quidem intra ipsum 
ABAF cadit, extra vero ipsum: ATK, quod ab- 
surdum. Non igitur cireulus circulum contingit 
extra in pluribus punctis quam in uno. Osteusum 


cst aulem neque intus, Cireulus igitur, etc, 


TIPOTAZIS 1d”. PRO?POSITIO XIV. 


Ev κύκλῳ αἱ tras εὐθεῖαι ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ In circulo aquales recta zqualiter distant a 


~ oF ow > 6 > te Gi " Ξ Ξ 
τοῦ κέντρου. καὶ αἱ ἴσον ἀπεχουσαι ἀπὸ τοῦ κίν- centro, εἰ que equaliter distant a centro zequa- 


les inter se sunt. 


Tpou σαι ἀλλήλαις εἰσίν. 
Sit circulus ABAT, clin eo aquales γθοίς sint 


: 2 Se een : 
Ἑστω κυκλος ὁ ABAT, καὶ ἐν αὐτῷ boas εὖὑς- 


θεῖαι ἔστωσαν αἱ AB, TA λέγω ὅτε αἱ ΑΒ, ΓΔ' ΑΒ, ΓΑ; dico ipsas AB, ΓΔ xqualiter distare a 


Fels Mick, ~ oF " 
τον aTeEVOUTIY ATO TOU κεν Tpove cculro,. 


B A 


N 
ΕῚ 
ἘΠῚ 


A C 


Εἰλήφθω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ABAT κύκλευ, καὶ Sumatur enim centrum 5:85 ABA circull, 


ἔστω TOE, καὶ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὰς AB, TAnabercs ef sit E, et ab Ε αὐ AB, ΓΔ perpendiculares dus 
ὄχθωσων αἱ EZ, EH, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ AE, TE, cantur EZ, EH, et jungantur AE, ΓΕ. 

l'un et Vautre cercle (2. 5). Mais elle tombe dans Je cercle aBat, ct hors du 
cercle ark (déf. 3.3), ce qui est absurde ; donc un cercle ne touche pas extérieu- 
rement un cercle en plus @’un point. Mais on a démontré qu'il ne le touche pas 


intérieurement en plus d'un point. Donc, ete. 
PROPOSITION XIV. 


Dans un cercle les droites égales sont également éloignées du centre, et les 
droites également éloignées du centre sont égales entr’elles. 
Soit le cercle ABar, et que dans ce cercle les droites AB, ΓΔ soient égales ; je dis 
que les droites ΑΒ, rs sont également éloignées du centre. 
Prenons le centre du cercle absar, quil soit Ie point Ἐν du point E me- 
nons les droites EZ, EH perpendiculaircs aux droites ab, rs, et joignons AE, TE. 
10. 


148 

Ἐπεὶ cov εὐθεῖά tig διὰ τοῦ κέιτρευ ἡ ΕΖ 
εὐθειοῖν τινα μὴ διὰ τοῦ κίττρου τὴν ΑΒ πρὸς 
cpg τέμνει, καὶ δίχα αὐτὴν τίμτει. ἴση ἄρα 
ἢ. ΔΖ τῇ ΒΖ" διπλῆ ἦρα ἡ AB τῆς ΑΖ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ TA τῆς TH ᾿ἰστὶ διτλῇ, καὶ ἔστιν 
ἴση a? ΑΒ τῇ ΓΔ" ton ὅρα ναὶ ἡ ΑΖ τῇ ΤΗ. Καὶ 
ἐπεὶ toa Ἰστὶν a AE τῇ EV, ἴσὸν καὶ τὸ “πὸ τῆς 


AE τῷ ἀπὸ τῆς ΕἸ. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AE 
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Qnoniam itaque recta aliqua EZ per centrum 
reclam aliquam AB non per centrum ad rectos 
secat, οἱ bifariam ipsam secat. Aqualis igitur AZ 
ipsi BZ; dupla igitur AB ipsius AZ. Proplter 
eadem utique et FA ipsius PH est dupla, et est 
zqualis AB ipsi FA; equalis igitur et AZ ipsi 
TH. Et quoniam aqualis est AE ipsi EY, zequale 


οἱ ipsum ex AE ipsi ex EP. Sed ipsi quidem 


ἰσα τὰ ἀπὸ τῶν AZ, ZE, ὑρθὴ γὰρ ἡ πρὲς τῷ 
Ζ γωνία τῷ δὲ ἀπὸ τῆς EV iva τὰ ἀπὸ τῶν 
EH, ΗΓ, ὀρθὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Η γωνία" τὰ ἄρα 
ἀπὸ τῶν AZ, ΤῈ ise ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν TH, HE, 
ὧν τὸ ἀπὸ τῆς ΑΖ ἵτον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς TH , ion 
)1ρ ἐστιν κἡὶ ΑΖ τῇ ΓΗ" λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
ZE λοιπῷ τῷ ἀτὸ τῆς EH ἴσον ἐστὶν. son ἄρα ἡ 
ZE τῇ EH. Ἐν δὲ κύκλῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ 


΄ ᾿ “-- a cia rf δ ~ τὰ 
κέντρου εὐθεῖαι λέγονται, ὅταν αἱ ἀπὸ τοῦ κέν- 


ex AE wqualia ipsa ex AZ, ΖΕ, rectus enim 
ad Z angulus; ipsi vero cx ΕΓ xqualia ipsa 
ex ΕΗ, HI, rectus enim ad H angulus; ipsa 
igitur ex AZ, ZE xequahia sunt ipsis ex TH, HE, 
quorum ipsum ex AZ aquale est ipsi ex FH, 
zequalis enim est AZ ipsi PH; reliquim igitur 
ipsum ex ΖΕ reliquo ex EH aquale est, wequalis 
igitur ZE ipsi EH. In circulo autem aqualiter 


distare a centro rectz dicuntur, quando a ecn- 


Puisque Ja droite ΕΖ menée par le centre, coupe 4 angles droits la droite az, 
non mence par le centre, elle la coupe en deux parties égales (5 5.). Done ΑΖ 
est ¢gal ἃ Bz; done AB est double de az. Par la méme raison ra est double de 
TH ; mais 4° est égal ἃ rs; donc az est égal a rH. Et puisque ae est égal ἃ Er, 
Je quarré de AE est égal au quarré de Er. Mais les quarrés des droites az, ΖΕ 
sont €gaux au quarré de ΔῈ (47.1), car angle en z est droit; ct les quarrés 
des droites EH, HT sont égaux au quarré de Er, car langle en H est droit; donc 
les quarrés des droites Az, ZE sont égaux aux quarrés des Ccroites TH, HE; mais 
le quarré de az est égal au quarré de rH, car ΑΖ est égal ἃ TH; donc le quarré 
restaunt de ZE est égal au quarré restant de FH; done ΖΕ est égal ἃ EH. Mais dans 
un cercle les druitcs sont diies également Cloiguécs du centre, lorsque les per- 
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> > τὰ , bay μὰ ἐ 
τρου ἐπ' αὐτὲς κάθετοι ἀγόμειαι boas ὠτιν" αἱ 
. ἐν es) ἐπ 
ape AB, TA ἔσον ἀπέγουσιν απὸ TOU κειτρέυ. 
& \ ε "ἢ" Ree ἂς alee) = 
Αλλὰ δὲ ai AB, TA εὐθεῖαι ἴσον ἀπτεχετῶταιν 
» 1 ~ Ω ns - » «ε ~ 
ἄπο TOU κέντρου, TOUT ἐστιν. σὴ ἱστῷ HEZ τῇ 
΄ q » » Ἂς . « re 
EH? λίγω ὅτι ion ἐστὲ καὶ ἡ AB τῇ TA. 
~ 1 ais ᾿ ε ͵ A 
Tov yop αὐτῶν κατασκευασθέντων. cproims δὴ 
is g κω ε \ ~ Ἐ 
δείξομεν. ὅτι διπλῆ ἐστιν ἢ μὲν ΑΒ τῆς AZ, ἢ 
3 τ Ne st Ne » τ ε - 
δὶ TA τῆς ΓΗ" καὶ eves ton ἐστιν ἡ ΔῈ τῇ TE, 
» = ΠΣ & ey aa a ~ > ῃ 
τιν ἐστιὶ τὸ ἀπὸ τῆς AE τῷ ἀπὸ τῆς ΤῈ" αλλα 
lod x . A ~ 3, » ‘ " 2 1 ~ 
τῷ μὲν ἀπὸ τὴς AR ise tts τὰ awe τῶν EZ, 
Δ a Α ~ 2 ἅν, 2 ‘ ~ 
ZA, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς TE ἰσὰ τὰ ἀπὸ τῶν EH, 
- > tin ν᾽» > Ἢ ον Ἢ ἂς αὶ τὰ 
Hl, τὰ ope απὸ τῶν ΕΖ. ΖΑ τα εστι τοῖς ATO τῶν 
a wy ΑΝ a Ὁ 5. ‘ 7 - 
EH, HI, ἂν τοαπὸ τῆς ἘΖ τῷ αὐτὸ τῆς ἘΗ ἐστὶν 
cid 5 OW ‘ ε ~ ‘ " ae GY 
cov’, ton 72p 1 EZ τῇ EH. λοιπὸν ἄρα τὸ ato 
΄““ ~ ~ 2 x ~ ww : ᾿" ΝΣ » 
τῆς AZ λοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΤῊ ἴσον ἐστίν» ἴση 
La ¢ Now ~ ‘ - © 
ope ΑΖ τῇ TH, καὶ ἔστι tag μὲν AZ διπλῆ ἡ 
nx δ τὸ ε » ἢ « 
AB, τῆς δὲ TH diman ἡ TA* ton apa ὃ AB 


bay ,ὔ ta Ἂν « ~ 
THTO. Ev κύκλῳ dpa, καὶ τα eng. 
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tro ad ipsas perpendiculares duct equales 
sunt; ergo AB, CA zequaliter distant a centro. 

Sed demum zqualiter AB, ΓΔ rectz disient a 
centro, hoc est, «qualis sit EZ ipsi EH; dico 
zqualem esse ct AB apsi ΓΔ, 

Etenimn iisdem constructis, similiter utique 
ostendemus duplam esse quidem AB ipsius AZ, 
et ΓΔ ipsins ΓΗ; ct quoniam xqualis est AE ipsi 
TE, xquale est ipsum cx AE ipsi ex TE; sed 
ipsi quidem ex AE qualia sunt ipsa ex EZ, 
ZA, ipsi vero cx ΓΕ ipsa ex EH, HT}; ipsa 
igitur ex EZ, ZA zequalia sunt ipsis ex EH, HT, 
quorum ipsuin ex EZ ipsi ex EH est equale, 
zyualis enim EZ ipsi EX; rcliquum igitur cx 
AZ reliquo ex ΓΗ est «quale; wequalis igiur 
AZ ipsi ΓΗ, et est ipsius quidem AZ dupla AB, 
ipsius vero fH dupla ΓΔ, /Equalis igitur AB ipsi 


FA. In circulo igitur , etc. 


pendiculaires menées du centre sur ces droites sont égales (dél. 4.3); donc les 
droites AB, Ta sont également Cloignées du centre. 


Mais que les droites ΑΒ, ΓΔ soient également éloignées du centre, c'est-a-dire, 
que ΖΕ soit égal ἃ EH; je dis que AB est égal ATA. 


En effet, les mémes constructions ¢tant faites, nous démontrerons semblablement 


que ΑΒ est dcuble de ΑΖ, et ra double de rx. Et puisque ak est égal ἃ TE, Je quarré 
de aE est ὅρα] au quarré de ΤῈ, Mais Jes quarrés des droites ΕΖ, ZA sont égaux 
au quarré de aE (47.1), et les quarrés des droites EH, HT ¢gaux au quarré de 
TE; donc les quarrés des droites EZ, ZA sont égaux aux quarrés des droites EH, 
HI; mais le quarré de ΕΖ est égal au quarré de EH, car EZ est égal ἃ EH; donc 
le quarré restant de ΑΖ est égal δὰ quarré restant de rH; donc ΑΖ est ¢gal ἃ TH; 
mais AB est double de la droite az, et rs double de ΤΙ ; donc ΔΒ est égala ra. 
Donc, etc. 
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MNPOTASIS a: 


: i ἘΣ τ 
Ἐν κυχλῳ μερλίστη μὲν :στινῖ ἡ διαμετρης" 
ΩΝ Ss w ΠῚ Lae 3 -" ta ~ 
τῶν Gz AAdwv, cael ἢ EZZIOY τοῦ HErTpou τὴς 
aed Ἶ ἜΣ κος 
αττωτεροὸν μείζων ἐστί. 
: : ͵ ee 
Ἑστῶ xuxace o ABTA, dsapetpos δὲ αὐτοῦ 
ἔστω ἡ Ad, ἜΡΙΣ ον δ: τὸ E, καὶ ἔχγιον μὲν τοῦ 
Ἐκέιτρου ἔστω ἢ BI, ἀπώτερον ds ἡ ΖΗ" λέγω 


τι μεγίστη μὲν ἐστὶν ἡ AS, μείζων δὲ ἡ BY τῆς ZH. 


PROPOSITIO XY. 


In citculo maxima quidem est diameter ; 
allarum vero, semper propinquior centco re- 
moliore major est. 

Sit circulus ABFA, diameter autem ipsis 
sit AA, centrum vero E, εἴ propinquior quidem 
dico 


ipst E centro sit ΒΓ, remotior vero ΖΗ; 


maximam esse AA, majorem vero ΒΓ ipsa ΖΗ. 


MA B 


mo | 


My 


A. 


Ἡχϑωσαν gap ἀπὸ τοῦ EP nee ἐπὶ tag BT, 
ZH κάθετοι αἱ ΕΘ, EK. Καὶ ἐπεὶ ἔγγιον μὲν τοῦ 
κέντρου ἐστὶν ἡ ΒΓ, ἀπώτερον δὲ n ZH, μείζων 
ape ἡ EK τῆς EO. Κείσθω τῇ ΕΘ son ἡ EA, καὶ 
διὰ τεῦ Δ τῇ ἘΚ πρὸς ὀρθὰς ἀχθεῖτα ἡ AM διήχθω 
ἐπὶ τὸν, καὶ ἐπιζεύχθωσαι αἱ EM, EN, EZ, EH. 


Be ἐ 


“ 


T 


Ducantur enim ab E centro ad Br, ZH per- 
pendiculares EO, EK. Et quoniain propingmor 
quidem centro est BP, remotior yero ZH, mae 
jor igitur EK ipsa EO. Ponatur ipsi EO a@yua- 
lis EA, et per A ipsi EK ad rectos ducta AM 
producatur ad N, etjungantur EM, EN, EZ, Eli. 


PROPOSITION XY. 


Dans un cercle le diametre est la plus grande de toutes les droites , et parmi 
les autres, celle qui est plus pres du centre est plus grande que celle qui en 


est plus éloignée. 


Soit le cercle ΑΒΓΔ; que ΑΔ δὴ soit le diametre, ct E le centre, et que ΒΓ soil 
plus pres du centre que ZH; je dis que la droite ΑΔ est la plus grande, et que ΒΓ est 


plus grand que ZH. 


Menons du centre E les droites ΕΘ, EK perpendiculaires aux droites Br, ZH. Et 


puisque ΒΓ est plus pres du centre que ZH, 


Ja droite EK est plus grande que 


ΕΘ (déf. 5. 5). Faisons la droite EA égale ἃ EO, par le point A menons la droite 
AM perpendiculaire ἃ EX, prolongcons-Ja vers N, et juignons EM, EN, EZ, EH, 
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Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὶν ἡ EO τῇ EA, ἴση ἐστὶ καὶ 
ἡ ΒΓ τῇ ΜΝ. Πάλιν, ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὶν ἡ μὲν AE τῇ 
EM, ἡ δὲ ἘΔ τῇ EN, ἡ ἄρα EA ταῖς ME, EN 
ἴση ἐστὶν. AAA αἱ ME, EN τῆς ΜΝ μείζονές 
shot, καὶ ἡ ΑΔ ἀραὶ τῆς ΜΝ μείζων ἐστίν, Ion δὲ 
ἡ ΜΝ τῇ BI, ἡ AA ὥρα τῆς ΒΓ μείζων ἐστί, Καὶ 
ἐπεὶ δύο αἱ ΜῈ. ΕΝ δυσὶ ταῖς ΖΕ. ΕΗ ἴσαι 
εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ ume MEN, γωνίας τῆς ὑπὸ 
ZEH μείζων"- βάσις ἄρα ἡ MN βάσεως τῆς ZH 
μείζων ἐστίν. Αλλὲὰ ἡ MN τῇ ΒΓ ἐδείχθη ton, 
καὶ ΒΓτῆς ΖΗ μείζων ἐστίν. ΜῈ} ἰστη pe6 ἄρα 
ἡ ΑΔ διόμετρος, μείζων δὲ ἡ BY τῆς ZH. Ἐν κύ- 


κλῳ apa, καὶ τὰ εξῆς, 
ΠΡΟΤΑΣῚΣ ες. 
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, ee τ ἢν tase 
θυ) ρβαμμευ μείζων ἐστίν" " δὲ λοιπὴ ἐλάττων. 
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EL quoniam zqualis est EO ipsi EA, zyualis 
est el ΒΓ ipsit MN. Rursus, quomam equalis 
est quidem AE ipsi EM, et EA ipsi EN, ergo 
BA ipsis ME, EN zqualis est. Sed ME, EN 
ips MN majores sunt, et AA ips MN major 
est. /Equalis antem MN ipsi ΒΓ, ergo AA ipsa 
ΒΓ major est. ΕἸ quomam duze ME, EN duabus 
ΖΕ, EH eqneles sunt, et angulus MEN angulo 
ZEH major; basis igitur MN bast ZH mayor est. 
Sed MN ipsi ΒΓ ostensa cst aqualis, et ΒΓ ipsa ZH 
major est. Maxima quidem igitur ΑΔ diameter, 


major vero ΒΓ ipsa ZH. In circulo igitur, etc. 


PROPOSTTIO XVI 


Recta diametro circuli ad rectos ab extremi- 
tate ducta extra cadet circulum; et in locum 
inter ct rectam ct circumferentiam altera recta 
non cadet; et quidem semicirculi angulus quo- 
vis angulo acuto rectilineo major est; reliquus 


vero minor. 


Puisque ΕΘ est égal ἃ EA, Ja droite Br est égale & MN (14. 5). De plus, 


puisque AE est égal ἃ EM, et EA égal ἃ EN, la droite EA est ¢gale aux droites 
ME, EN. Mais les droites ME, EN sont plus grandes que MN; donc Aa est plus 
grand que MN. Mais MN est égal ἃ Br: donc Aa est plus grand que Br. Et 
puisque les deux droites ME, EN sont égales aux deux droites ZE, EH, et que 
angle MEN est plus grand que Fangle ΖΕΗ, la base MN est plus grande que 
la base 2H (24. 1). Mais on a démontré que MN est ὅρα] a Br; done ΒΓ est 
plus grand gue ΖΗ. Donc Je diametre Aa est la plus grande de toutes les droites , 
Οἱ ΒΓ est plus grand que zH. Donc, etc. 


PROPOSITION XVI. 


Une perpendiculaireaudiaméue d'un cercle et mencée de lune de ses extrémitcs, 
tombe hors de ce cercle ; dans espace compris entre cette perpendiculaire et 
Ja circonférence, on ne peut pas mener une autre droite, et langle du demi- 
cercle est plus grand, et langle restant est plus petit qu’aucun angle recuiligne aigu. 
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Sit circulus ABI circa centrum Δ et diame- 
tram AB; dico ipsam ab A ad AB at rectos ab 


exlremilate ductam extra cadere circulum. 


Non enim, sed si possibile, cadal intus, ul 
AU, et jungatur AP. 


Quoniam zqualis est SA ipsi AL, et anguius 
AAT angulo ATA wyualts est. Rectus autem 
AA, rectus igitur cl ATA; trianguli utique 
ΑΓΔ duo anguli AAT, APA duvbus rectis x- 
quales sunt, quod est impossibile. Non igiiur 
ab A punclo, ipsi BA ad reclos ducta intra ca- 
det circulnin. Suniliter ulique ostendemus , ne- 
que in civcninfercntiam ; extra igitur cadzt, ul 
AE, 

Dico ctiam in locum inler AE rectam et (OA 


circuinferentiam allcram rectam non cadere. 


Soit le cercle ΑΒΓ ayant pour centre Je point 4, et pour diametre ]a droite ΑΒ ; je 
dis que Ja perpendiculaire mence Cu peint 4a Ja droite AB, tombe hors du cercle. 

Car que cela ne soit point, mais sil est possible, qu’clie tombe en-dedans 
comme AI, Οἵ joignons AF. 

Puisque 3A est égal ἃ ar, Pangle sar est ¢gal a langle ars (5. 1); mais 
Vangle ΔΑΓ est droit; donc Vangle ara est droit aussi; done les angles aar, 
ara du wiangle ara sont éganux ἃ deux angles droits, ce qui est impossible 
(47.13 donc Ja perpendiculaire mencée du point A au diametue aB, ne tombe 
point dans Te cercle. Nous démontrerons semblablement qu'elle ne tombe point 
dans Ja circonférence ; dune ele tombe en-dehors comme Az. 


Je dis encore qu'aucune droite ne peut tomber dans Vespace qui est entre la 
droite AE et la ciconference roa. 
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Ei γὰρ δυνατὸν, παρεπιπτέτω ὡς ἡ ZA, καὶ 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ Δ σημείου ἐπὶ τὴν ZA κάθετος 
ἡ ΔΗ. 

Καὶ ἐπεὶ op Os ἐστιν ἡ ὑπὸ AHA, ἐλάττων δὲ 
ὀρθῆς ἡ ὑπὸ ΔΑΗ, μείζων ἄρα ἢ ΑΔ τῆς ΔΗ. 
Ion δὲ ἢ ΑΔ τῇ ΔΘ’ μείζων ἄρα ἡ ΔΘ τῆς AH, 
ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος. ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον, τῆς τε εὐθείας 
καὶ τῆς περιφερείας, ἑτέρα εὐθεῖα παρεμπεσεῖταις 

Λέγω ὅτι καὶ ἡ μὲν τοῦ ἡμικυκλίου γωνία, 
ἡ περιεχομένη ὑπό τε τῆς BA εὐθείας καὶ τῆς 
ΤΘΑ περιφερείας. ἁπάσης γωνίας ὀξείας εὐθυ- 
ἡρόμμου μείζων torive ἡ δὲ λοιπὴ. ἡ7 περιεχο- 
μίνη ὑπὸ τε τῆς TOA περιφερείας καὶ τῆς ΔῈ 
εὐθείας, ἁπάσης γωνίας ὀξείας εὐθυγρώμμου 
ἐλώττων ἐστίν. 

Εἰ γὰρ ἐστὶ τις γωνία εὐθύγραμμος, μείζων 
μὲν τῆς περιεχομέιης ὑπό τε τῆς ΒΑ εὐθείας καὶ 
τῆς TOA περιφερείας, ἐλάττων δ᾽ τῆς περιεχομέ- 
νῆς ὑπό τε τῆς TOA περιφερείας καὶ τῆς AE εὖ- 
θείας, εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε TOA περιφε- 
ρεία; καὶ τῆς ΔῈ εὐθείας εὐθειίαὖ πορεμπεσεῖται, 


7 Β \ en ΄ © 
τις TONS μείζονα Bev tie “εριεχομξνῆς ὑπὸ τε 
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Sienim possibile, cadat ut ZA, et ducatur 


a puncto 4 ad ZA perpendicularis AH. 


Et quoniam rectus est AHA, minor autem 
recto ipse AAH; major igitur AA ipsa AH. /Equalis 
autem AA ipsi ΔΘ; major igitur ΔΘ ipsd AH, 
minor majore, quod est impossibile. Non igitur 
in locum inter rectam et circumferentiam altera 
recta cadet. 

Dico et quidem semicirculi angulum , com- 
prehensum et a BA rect’ et TOA circumfe- 
rentid, quovis angulo acuto rectilinco majorem 
esse; reliquum vero comprehensum et a TOA 
circumferentia et AE recta, quovis angulo acuto 


rectilineo nuinorem esse. 


Sienim est aliquis angulus rectilineus , major 
quidem comprehenso et a BA recta et POA cir- 
cumferentia, minor vero comprehenso et ἃ 
TOA circumferentia ct AE recta, in locum inter 
et TOA circumferentiam el AE reclam recta 
cadet, que faciet angulum a reclis comprehen= 


sum, majorem quidem comprehenso eta BA recla 


Car si cela est possible, qu’elle tombe comme ΖΑ, et du point A menons AH 
perpendiculaire ἃ za. 

Puisque Pangle axa est droit, et que langle Aau est plus petit qu’un droit, 
Ja droite as est plus grande que aH. Mais aa est égal ἃ ΔΘ; donc so est plus 
grand que 4H, le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donc 
unc droite ne peut pas tomber dans espace qui est entre la droite AE et la 
circonférence. 

Je dis enfin, que angle du demi-cercle compris par Ia droite Ba et Ja circon- 
ference roa est plus grand que tout angle rectiligne aigu, et que l'avgle restant 
compris par Ja circonférence rea et la droite AE est plus petit que tout angle 
rectiligne aigu. 

Car 5110 a un angle rectiligne plus grand que langle compris par la droite 
BA et par J circonférence A, ct un angle plus petit que Vangle compris par 
Ja circonférence rea et Ja droite AF, dans espace compris entre la circonfe- 
rence rea et la droite AE, il y aura une droite qui fera un angle plus graud 
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et FOA circumferentié, minorem vero com- 
prehcnso et TOA circumferentid et AE recta. 
Non cadit autem ; non igitur comprelenso an- 
gulo ct a BA recla et TOA circumfercntid crit 
mnajor acutus a reclis comprehensus, neque 
quidem minor comprchenso ct a TOA circum- 


ferentia el AE recta. Quod oportebat ostendere. 


τι 
N 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique mamifestum est rectam diame- 
tro circuli ad rectos al extremitate ductam con- 
tingere circulum ; ct rectam circulum in unico 
conlingere puncto. Quoniam et recta in duobus 


ipsi occurens intra ipsum cadere ostensa est. 


que Vangle compris par la droite Ba et la circonférence roa, et un angle 
plus petit que langle compris par Ja circonférence rea et la droite ΔῈ. Mais 
1 n'y ena point; donc il n'y a point dangle aigu, compris par les droites, plus 
grand que langle compris par la droite BA et la circouference TOA, mi d’augle 
plus petit que l'angle compris par Ja circonference Tea et la droite AE. Ce quil 


fallait d¢montrer. 


COROLLAIRE. 


De Ja il est évident qne la droite perpendiculaire au diamétre, et menée 
dune de ses extrémités, touche Ja circonférence, et que cette droite ne Ja 
touche gu’en un seul point. Puisqu'il ἃ (τέ démontré que la droite qui rencontre 
un cercle en deux points entre dans ce cercle (2.5). 


$ 
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TIPOTAZ IS 12. 


Απὸ τοῦ δοθέντος σημείου τοῦ δοθέντος κύκλου 
ἰφαπτομένην εὐθεῖαν γραμμὴν ἀ2 αἹ εἶν. 

Ἔστω τὸ μὴν δοθὲν σημεῖον τὸ A, ὃ δὲ δοθεὶς 
κύκλις δ ΒΓΔ’ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ A σημείου τοῦ 
BFA κύκλου ἐφαπτομέίνην εὐθείαν γραμμὴν ἀγα- 


pei. 


Εἰλήφθω γὰρ τὸΪ κέντρον τεῦ κύνλευ τὲ Ἐς 
καὶ ἐπιζεύχθω ἡ AE, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Ε 
διαστήματι δὲ τῷ EA κύκλος 349 p2¢7 be 6 AZH, 
καὶ ἀτεὸ τοῦ Δ τῇ EA πρὸς δρθὰσ ἤχθω ἡ AZ, 
καὶ ἐπεζευύχθωταν αἱ EZ, ΑΒ" λέγω ὅτι ἀπὸ τοῦ 
A σημείου τοῦ ΒΓΔ κύκλου ἐφαπτομένη ἧκται 
ΑΒ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ Ε κέντρον ἐστὶ τῶν ΒΓΔ, ΑΖΗ 


id w » ? x « ‘ »“ « < 
zundwy, isa apa ἐστὶν ἢ μὲν EA τῇ EZ, ad: 
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PROPOSITIO XVII. 


A dato puncto rectam lineam ducere, que 
circulum datum contingat. 

Sit datum quidem punctum A, datus vero 
circulus BPA; oportet igitur ab A puncto rec- 
tam lincam duccre, que ΒΓΔ circulum con- 


tingal. 


Sumatur enim centrum circuli E ; et jungalur 
AE, et centro quidem E, intervallo vero EA 
circulus deseribater AZH, et a A ipsi EA ad 
rectos ducatur ΔΖ, et jungantur EZ, AB; dico 
quod ab A puncto ipsum ΒΓΔ circulum contin~ 


gens ducta cst ipsa AB, 


Quoniam enim E centrum est BrA, AZH cir- 


culorum, zqualis igitur cst quidem EA ipsi EZ , 


PROPOSITION XVII. 


D’un point douné, mener une ligne droite qui touche un cercle donné. 
Soit 4 le point donné, et Era le cercle donné; il faut meper du point A une 


ligne droite qui touche le cercle Bra 


Prenons le centre E de ce cercle, joignons AE, du centre E et de Jintervalle 
EA, décrivons le cercle ΑΖΗ (dém. 5); par le point A menons Az perpendiculaire 
ἃ EA, Οἱ joiguons EZ, AB; je dis que la droite ΑΒ, menée du point A, touche le 


cercle Bra. 


Car puisque le point £ est Ile centre des cercles ΒΓΔ, ΑΖΗ, Ja droite EA est 
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et EA ipsi EB; due utique AE, EB duabus 
ZE, EA wxquales sunt, et angulum communem 
comprehendunt ad E; basis igitur AZ basi AB 
wqualis est; et ΕΔΖ triangulum E8A triangulo 
wquale est, ct reliqui anguli reliquis angulis ; 
wqualis igitur EAZ ipsi EBA. Rectus autem 


EAZ, rectus igitur et EBA; et est EB ex cen- 


A 


" ZL 


(RY 
7) 


SA 


5 


Pl 


tro ; diametro autem circuli ad rectos ab exfre- 
mitate ducta contingit circulum; AB igitur con- 


ungit BPA circuluin. 


A dato igitur puncto A datum circulum ΒΓΔ 
conlingens recta linea ducta est AB. Quod 


oportebat facere. 


¢gale ἃ EZ, et EA égal ἃ EB; donc Jes deux droites AE, EB sent égales aux deus 
droites ΖΕ, EA; mais ces droites comprenent un angle commun en E; done la 
base δὲ est égale a Ja base ΑΒ, Je triangle ΕΔΖ égal au triangle EBA, et les angles 
restants €gaux aux angles restants (4.1); done langle Eaz est égal ἃ langle 
EBA. Mais Vangle Ez est droit; donc langle EBa est droit aussi. Mais Ja droite EB 
est mence par le centre, et la perpendiculaire au diametre du cerle, et menée de 
Pune des extremités du diamétre touche le cercle (16. 3); done la droite ΑΒ 
touche le cercle Bra. 

Done la ligne droite BA, menée par Je poiut donné a, touche le cercle Bra. 
Ce qu'il fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ m. 
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Ei γὰρ pu, ἤχθω ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὴν ΔῈ 
vabetos ἡ ΖΗ. 
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αρὰ ἐστὶν n ὑπὸ 2ΤῊ" ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα }O- 

ῃ - , , oe , ay » ἐξ 

νίαν ἡ μείζων πλευρὰ υποτεῖνεῖ. μείζων aor ἢ 
᾿ ~ 1 ie . ἢ , 
ἢ ZI τῆς ZH. Ion δὲ n ΖΓ τῇ ΖΒ" μείζων ἄρα 


καὶ" ZB τῆς ZH, ἡ ἐλάττων τῆς μείζονος, ὑπερ 


PROPOSITIO XVIEL 


Si circulum conlingat aliqua recta, a centro 
autem ad contactum ducatur aliqua recta, con- 


jungens perpendicularis erit ad contingentem. 


Circulum enim ABT contingat aliqua recta 
AE in Γ punclo, ct sumatur centrum ΑΒΓ cir= 
culi Z, et a Z ad Γ conjungatur ΖΓ; dico ZT 


perpendicularem esse ad AE. 


Ξ 


ΗΕ 


Si enim non, ducatur a Z ad AE perpendi- 
cularis ΖΗ. 

Quoniam igitur ZHI angulus est rectus, 
acutus igitur est ΖΓΗ ; majorem antem augulum 
majus lalus subtendit, major igitur ZP ipsa ZH. 
JEqualis autem ZU ipsi 2B; major igitur el ZB 


ipsa ZH, minor majore, quod est impossibile. 


PROPOSITION XVIII. 


Si une droite touche un cercle, et si du centre on mene une droite au point de 
contact, cctte droite scra perpendiculaire ἃ la tangente. 


Que la droite ΔῈ touche le cercle ΑΒΓ au point I; prenons Ie centre Ζ du 
cercle ΑΒΓ, et du point z au point © menons ΖΓ; je dis que Ja droite Zr est 


perpendiculaire h AE. 


Car si elle ne lest pas, du point Ζ menons ZH perpendiculaire ἃ AE (12. 1). 

Puisque Vangle zur est droit, Vangle zrH est aigu (17. 1); mais ua plus 
grand coté soutend un plus grand angle (19. ©); done zr est plus grand que 
ΖΗ. Mais zr est cgal a ΖΒ; donc Ja droite zB est plus grande que la droite ΣῊ, 
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> 3 ΄ ᾽ν ru 3 [2 ΄ ΕΣ ‘ 
ἐστὶν ἀδύνατον, Οὐκ apa ἢ 7H καθετός ἐστιν 
» A] , ᾿ ak oa ane of 
ἐπὶ τὴν AE. Ομείως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ aaan 
A me « wy Ls ΄ 3 ν 32 ἅν, ἱ 
τις mary tag ZF" 4 ZT apa xeberosg :στὶν ἐπὶ THY 


OE, Εἂν ἄρα κύκλου, καὶ ta ἑξῆς, 
ΠΡΌΤΑΣΙΣ 47. 


A t 3 ’ cA 5 τ. 3 A Ν 
Ἐὰν κύκλου ἐφαπτηταί tig εὐθεία. ἀπὸ δὲ 
~ 2 oo ~ 5 ae a ἐ 3 6 4 1 ve nx 
τῆς ἀφῆς τῇ eGantcusin πρὸς ὑρθὰς! εὐθεῖα 
im ᾿ τ ty 3 \ ~ > 6: s ¥ w 4 ᾿ 
γρβαμμη ἀχθῆς ἐπὶ τῆς ἀχθείσης ἔσται τὸ κεν- 
το 
τρὸν Tou κυκλου. 
Sad \ ~ e ΄ δ δ ε 
Κύκλου γὰρ τοῦ ΑΒΓ ἁπτέσθω τις εὐθεῖα ἡ 
ι \ “ x 3 ι ~ 
SE κατὰ τὸ Τ σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ T τῇ AE 


mpeg ὀρθὰς ἤχθω ἡ ΓΔ" λέγω ὑτι ἐπὶ τῆς ΑΓ 
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Non igitur ΖΗ perpendicularis est ad AE. Simi- 
liter ulique ostendemus neque aliam quampiam 
preter ipsam ZIP ; ergo ZI perpendicularis est 


ad AE. Siigitur circulum, etc. 
PROPOSITIO XIX. 


51 circulum conlingat aliqua recla, @ con- 
tactu aufem conlingenti ad rectos recta linea 


ducatur, in ducta erit centrum circuli. 


Circulum enim ABI contingat aliqua recta AE 
in F puncto, ct aT ipsi AE ad rectos ducatur [A ; 


dico in AL esse centrum circull. 


5 x \ ͵ ~ , 
106Τι Τὸ ΚΕΙΤρΡΟν τοῦ KUHAOU, 


ι x 3 Ε = . . a ΄ - 
Μὴ γὰρ, ἀλλ᾽ εἰ δυιατὸν. ἴστω τὸ 7. καὶ Non cnim, sed si possibile, sit Z, οἱ jun- 


ἐπεζεύχθω ἡ ΓΖ. gatur ΓΖ. 

Ja plus petite que la plus grande, ce qni estimpossible ; donc ZH π΄ 651 pas une 
perpendiculaire a ΔῈ. Nous démontrerons semblablement qu'il n'y en a point 
d’autre, excepté zr; done zr est perpendiculaire ἃ ΔῈ, Donc, etc. 


PROPOSITION XIX. 


Si une droite touche un cercle, ct si du point de contact on mene une ligne 
droite perpendiculaire ἃ la tangeute, le centre du cercle sera dans la droite qui 
aura été meneéc. 

Car qu'une droite ΔῈ touche le cercle abr au pointr, et du point F menons ΓᾺ 
perpendiculaire ἃ ΔῈ; je dis que le centre du cercle est dans ar. 

Car que cela ne soit point, mais 51] est possible, que le centre soit 2, ct 
joignons ΓΖ, 
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Eves οὖν" κύκλου τοῦ ΑΒΓ ἐφάπτεται! τις 
εὐθεῖα ἡ AE, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἀφὴν 
᾿πίζευκται ἡ ZT, ἡ ZT ἄρα καθετός ἐστιν ἐπὶ 
τὴν AE* ὀρθὴ ἄμα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZTE. Εστι δὲ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΑΓῈ ὀρθὴ" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZTE τῇ 
ὑπὸ ATE, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τὸ 2 κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ 
κύκλου, Ομείως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδ᾽ ἀλλὰ 
τὶ πλὴν ἐπὶ τῆς AT. Eav ἄρα κύκλου, καὶ τὰ 


ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ κι 


ig e * vs 
Ἐν κύκλῳ, ἡ πρῖς τῷ κειτρῳ Goria διπλα- 
’ » ΄. τω " ~ a 
σιῶν ἐστι τῆς πρῆς TH περιφερείᾳ 9 ὁταν THY 
ma , ͵ > 
αὐτὴν περιφερείαν βάσιν exwriy αἱ γωνίαις 
,, « " ὔ ΄ 
Ἑστω κύκλος ὃ ΑΒΓ, καὶ πρὸς μὲν τῷ κεν- 
5 ~ , Μ“ “ὦ ἃς " ¥ - 
TPO αὐτοῦ γωνία ἐστ 4 ὑπὸ BET, πρὸς δὲ τῇ 
s ἘΠῚ Ε , > ᾿ Ν \ 3 ᾿ 
περιφερείᾳ. ἡ ums BAT, ἐχετωταν δὲ τὴν αὐτὴν 
. , 1 ΄ ΠῚ] id 
περίφερίαν Rasy τὴν ΒΓ" λεγῶ τι διπλατίων 


Ξ ire Er eae ~ © 6 
Let ἢ ὑπὸ BET γωτία τῆς ὑπὸ BAT. 
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Quouiam igitur circulam ΑΒΓ contingit aliqrva 
recta AE, a centro autem ad contactum ducta 
est ΖΓ, ΖΓ ergo perpencicularis est ad AE; 
reclus igitur est ΖΓΕ. Est autem et ATE rectus; 
aqualis igitur est ΖΓΕ ipsi ATE, minor majori, 
quod est impossibile. Non igitur Z ceutcum est 
ΑΒΓ circuli. Similiter utique ostendemmns , neque 
aliud aliquod esse preterquam in ipsa ΑΓ. Si 


igitur circulum , etc. 


PROPOSITIO XX. 


In circulo, ad centrum angulus duplus est 
ipsius ad circumferentiam , quando camdem 
circumferentiam pro basi habent anguli. 

Sit circulus ABC, et ad centrum quidem 
ejus angulus sit BEL, ad circumferentiam vero 
ipsi BAL, habeant autem eamdem circumfe- 
rentiiam pro basi Bf; dico duplum csse BEL 


angulum ipsius BAF. 


Puisque la droite ΔῈ touche Je cercle ΑΒΓ, et que 2Γ a été mené du centre au 


point de contact, la droite ΖΓ est perpendiculaire ἃ ΔῈ (18.3); donc langle zrE 
est droit. Mais l’angle are est droit aussi; donc langle zre est égal 4 l’angle ATE, 
le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc le point Ζ n’est pas le 
centre du cercle ΑΒΓ. Nous démontrerons semblablement qu aucun autre point ne 
peut l’étre, ἃ moins qu’il ne soit dans ar. Donc, etc. 


PROPOSITION XX. 


Dans un cercle, Vangle au centre est double de langle ἃ la circonférence , 
quand ces angles ont pour base le méme arc. 

Soit le cercle ΑΒΓ, que l’angle Ber soit au centre de ce cercle, que langle 
Bar soit ἃ Ja circonférence , et que ces angles aient pour base le méme arc ΒΓ; 
je dis que l’angle Ber est double de l’angle Bar. 
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Ἐπιζευχθεῖσα γὰρ ἡ AE διήχθω ἐπὶ τὸ 2. Juncta enim AE producatur ad Ζ. 
Ens εὖν ion στὴ καὶ EA τῇ EB, ion’ ras γω- Quoniam igitur wqualis est EA ipsi EB, x 
vie ἡ ὑπ᾿ EAB τῇ ὑπὸ EBA* αἱ ἄρα ὑπὸ EAB, 


qualis et angulus EAB ipsi EBA; anguli igitur 
FBA γωνίαι τῆς UTC EAB dimaAassad εἶσιν. τὴ 


EAB, EBA ipsius EAB dupli sunt. /Equalis au- 
δὲ ἡ ὑπὸ BEZ ταῖς ὑπὸ EAB, EBA* καὶ ἡ ὑπὸ tem BEZ ipsis EAB, EBA; et BEZ igitur ipsius 
BEZ cpa τῆς ὑπὸ EAB ἐστὶ διπλῆ, Διὰ τὰ αὐτὰ EAB est duplus. Propter eadem utique et ZEC 
δὴ καὶ καὶ uve ZEV τῆς ὑπὸ EAL ἔστι διπλὴ"  ipsiws EAT est duplus; tolus igitur ΒΕΓ totius 


oan ἄρα ἃ ὑπὸ BED ὅλης τῆς ὑπὸ ΒΑΓ ἐστὶ διπλῆς BAT est duplus. 


; ἮΝ νιν “ον τὸς 
Κεκλάσθω δὴ πάλιν, καὶ ἔστω ἕτερα γι 
ce 4 ee ae: > : 
ὑπὸ BAT, καὶ ἐπεζευχθεῖσα n ΔῈ ἐχξεξλησθω 
yon 4 cy v ax. 2 \ 
ἐπὶ τὸ He Ὁμοίως δὴ δείξεμεν., ors διπλῆ ἐστὶν 
΄ Ἑ ᾿ © ~ e ‘ > « μά he 
ἢ ὑπὸ HEF 93112 τῆς ὑπὸ HAP, ov ἢ uo 
- > ~ « 1 ‘ u γ᾿ 
HEB διπλὴ ἐστι τῆς ὑτὸ HAB* λοιπὴ ἀρα ” 
t Ἂς ᾿: ~ © A © 
ὑπὸ BED διπλὴ ἐστὶ τῆς ὑπο BAT. Ev κύκλῳ 


2 ic! tea 
apa, Hab τοὶ SG. 


Jochinetur autem rursus, et sit alter anguius 
BAP, εἰ juncta AE producatur ad H. Similiter 
ulique ostendemus duplum esse HEY angulum 
ipsius HAT, quorum HEB daplus est ipsius HAB ; 
reliquus igitur ΒΕΓ duplus est ipsius ΒΔΓ, Eo 
circulo igitur, etc. 


Joignons la droite AE, et prolongeons-la vers Z. 


Puisque EA est égal a EB, langle EAB est égal a I'angle EBA (5. 1); donc les 


angles EAB, EBA sont doubles de langle EAB. Mais angle Bez est égal aux angles 
EAB, EBA (52. 1); donc langle BEz est double de langle Eas. L’angle zer est 
double de langle Ear par la méme raison; donc langle entier Ber est double 
de langle entier Bar. 

Que VPangle Bar change de position, οἱ quil soit un autre angle Bar; ayant 
joint la droite ΔῈ, prolongeons-la vers H. Nous démontrerons semblablement que 
Yangle Her est double de langle Har; mais langle HEB est double de Vargle H28 ; 
donc langle restant ΒΕΓ est double de Panglc restant Bar. Donc, ete. 


LE TROISIEME LIVRE DES 
MPOTASIZ xe. 


Ev κύκλῳ αἱ ἐν τῷ αὐτῷ τμήμιχτι γωνίαι 
ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. 

Ἑστω κύκλος ὃ ABTA, καὶ ἐν τῷ αὐτῷι τμήματι 
τῷ BAEA γωνίαι ἔστωσαν αἱ ore BAA, ΒΕΔ’ λέγω 
ὅτι αἱ ὑπὸ BAA, BEA γωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. 

Εἰλήφθω yap τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου τὸ πέντρον. 


AW A ἄν δ. ΄ 
zal ἔστω TOZ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ BZ, ΖΔ. 
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PROPOSITIO XXI. 


In circulo in codem segmento anguli equa- 
les inter se sunt. 

Sit circulus ΑΒΓΔ, et in codem segmento 
BAEA anguli sint BAA, BEA; dico BAA, BEA 
angulos aquales inter se esse. 

Sumatur enim ΑΒΓΔ circuli centrum, et sit 


Z, ct jungantlur BZ, ΖΔ. 


Z \ 
VAN 
T 


Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ BLA γωνία πρὸς τῷ κέ-- 
τρῷ ἐστὶν. n δὲ ὑπὸ ΒΑΔ πρὸς τῇ περιφερείς! 5 
καὶ ἔχουσι τὴν αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν, τὰν 
Bras ἢ ἄρα ὑπὸ ΒΖΔ γωνία διπλασίων ἐστὶ τῆς 
ὑπὸ ΒΑΔ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ ὑπὸ BZA za} τῆς 
ὑπὸ ΒΕΔ ἐστὶ διπλασίων" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑΔ τῇ 


εν ; PA νον ἐξα 
ὑπὸ BEA. Ἐν κυκλῳ ἄρα) παὶ τὰ φξῆς. 


Et quoniam quidem BZA angulus ad cen- 
trum est , ipse vero BAA ad circumferentiam, 
ct habent eamdem circumfcrentiam ΒΓΔ pro 
Lasi; erg oBZA angulus duplus est ipsius BAA. 
Propter cadem utique ΕΖΔ et ipsius BEA est 
duplus; equalis igitur BAA ipsi BEA. In circulo 


igitur, etc. 


ΡΒΟΡΟΒΙΤΙΟΝ ΧΧΙ. 


Dans απ cercle, les angles placés dans le méme segment sont égaux entr’eux. 
Soit le cercle ΑΒΓΔ, ct que les angles ΒΑΔ, BEA soient dans le mcme segment 
BAEA; je dis que les angles BAA, BEA sont égaux entr’eux. 


Car prenons Je centre du cercle ΑΒΓΔ (1. 5), qu'il soit Z, οἱ joignons BZ, ΖΔ. 
Puisque Vangle ΒΖΔ est au centre, que langle FAS est ἃ la circonfé- 
rence, et que ces deux angles ont pour base le méme arc Bra, langle ΒΖΔ 
est double de Vangle Bad (20. 5). L’angle Bza est double de langle bea, par 
la méme raison; donc langle Baa est égal ἃ angle BEA (not. 7). Donc, etc. 


“1 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ «#8. 


~ μη Lad , ᾿ ἜΣ 
Tov αν τοῖς κυσλοις τετραπλεύρων ab στενά! 
’ ῃ ee n>» 4. τῷ 
τίον γωνίαι δυσὶν ἐρθαΐς izes εἰσίν. 
: , © - ΠΝ ͵ 
Ἑστω κύκλος o ABTA, καὶ ἐν αὐτῷ τετρι- 
ν : . τῶ πε ΕΝ 
πλευρὸν ἔστω τὸ ΑΒΓΔ λέγω ἔτι αἱ ἀπεναντεον 
? ~ , x 2 ΄- . . 
αὐτοῦ γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ices εἰσιν. 


Ἐπιζεύχθωσαν αἱ AT, ΒΔ. 


᾿ ἂν 1 x ᾿ ε το ͵ x 
Ἐπεὶ οὐνὶ παντὸς τριγώνου αἱ τρεῖς γωνίαι δυσὶν 
2 wo” τή ἂν τος wv , 26 » 
ὀρθαῖς ἰσαι εἰσιν. τοῦ ABT ἔραι τρι) ὥνου" αἱ τρεῖς 
bal ‘ Ν 3 a OF 
γωτίαι αἱ ὑπὸ TAB, ABT, BIA δυσὶν ἐρθαὶς ἴσαι 
" ee a -- ὦ \ 
εἰσίν. lon δὲ ἡ μὲν ὑπο TAB τῇ ὑπὸ BAT, ἐν 9p 
~ ~ , τ: - ΑΒΕ - 
τῷ αὐτῷ τμήματι εἶσι τῷ BAST, ad: ὑπὸ ATB τῇ 
« ι ᾿ N ~~ > ~ , e 2 ~ 

ὑπὸ AAB, ἐν Zap TH αὐτῷ TUN LTS εἶσι τῷ AATB* 
if ie bd - La \ ww » ΄ 
oAn apa autre AAT ταις ὑπὸ BAT, ΑΓΒ ἐσῃ cots. 


Κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ΑΒΓ’ αἱ ἄρα ὑπὸ ALT, 


PROPOSITIO XXII 


In circulis quadrilaterorom oppositi anguli 
duobus rectis wquales sunt. 

Sit circulus ΑΒΓΔ, ct in ipso quadrilaterum 
sit AEPA; dico cppositos ipsius angulos duo- 
Lus rectis wquales esse. 


Jungsutur ΑΓ, BA. 


Quoniam igitur omnis trianguli tres anguli 
duobus rectis equales sunt, ipsins ΑΒΓ trianguli 
tres anguli PAB, ABI, BPA ducbus rectis xquales 
sunt. AEqualis autem quidem PAB ipsi BAP, ete- 
nim in codem sunt segmento BAAT, ct ΑΓΒ ipsi 
ΑΔΒ, elcnim in codem sunt secgmento ΑΔΙΓΒ. 
Totus igitur AAT ipsis BAL, APB xqualis est. 
Communis addatur ABI; ergo ΑΒΓ, ΒΑΓ, ΑΓΒ 


PROPOSIPION XXI1. 


Les angles opposés des quadrilatéres inscrits dans des cercles sont égaux ἃ 


deux droits. 


Soit le cercle ABra, et que Je quadrilatére ΑΒΓΔ lui soit inscrit; je dis que les 
angles opposés de ce quadrilatére sont égaux ἃ deux droits. 


Joignons ΑΓ, Ba. 


ὃ . : : ᾿ a ‘ 
Puisque les trois angles de tout wiangle sont ¢gaux ἃ deux droits (52. 1), 
les ois angles raB, ΑΒΓ, BrA du wiangle ΑΒΓ sont égaux ἃ deux droits. Muis 


Pangle ΓΔΒ est égal a angle Bar (21. 
BAST; et l’angle ΑΓΒ est égal ἃ langle 


ΑΔΙΒ; donc Vangle entier ΑΔΓ est égal 


3), car ils sont dans le méme segment 
ΑΔΒ, car ils sont dans le méme segment 
aux angles ΒΑΓ, arb. Ajoutovs langle 
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ΒΑΓ. ΑΓΒ ταῖς ὑπὸ ABT, AAT σαι εἰσίν. AAD 
αἱ ὑπὸ ΑΒΓ. BAT, ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσί" 
καὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ. AAT ἄρα" δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι 
εἰσίν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν. ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ BAA, 
ΔΙΒ χωρίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσί, Ἰῶν ἄρα ἐν 


\ ten 


κε ΓΝ \ 
τοῖς κυκλοις. καὶ τὰ EONS 


“5 
tye 


ΠΡΟΤΆΣΙΣ 


« me. > "Ὁ" 3 ia ¥ ’ , 

Ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας δύο τμήματα κύκλων 

@ , Xoo > , T?2_* \ > \ 

ἱμοία καὶ ἄνισα οὐ συσταθησεταιΐ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 

’ 

Μέρη. 

+ Α A 2 x ~ > ~ > re ἴω 

Εἰ γὰρ δυνατὸν. ἱπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας τῆς 

΄ Cary “ Xow 

AB δύο τμήματα κύκλων ὁμοία καὶ aviTe συν-- 

ae: ᾿ > 4 , ι . 

ἐστάώτω ἐπὶ τὰ αὐτὰ μερη τὰ ATB, ΑΔΒ, καὶ 


διήχθω ἡ ATA, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ TB, ΔΒ, 
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ipsis ΑΒΓ, AAT wquales sunt. Sed ΑΒΓ, BAL, 
ΑΓΒ duobus rectis equales sunt; ct ABT, AAP 
igitur duobus reclis equales sunt. Similiter uti- 
que ostendemus , ct BAA, ALB angulos duobus 


rectis esse. In circulis igitur, etc. 


PROPOSITIO XXIII. 


Super eddem recta duo segmenta circulorum 
similia et inequalia non coustituentur cx eidem 
parte. 

Si enim possibile, ad eamdem rectam AB 
duo segmenta circulorum similia et Inzequalia 
consuluantur cx etdem parte ΑΓΒ, ΑΔΒ, εἰ 


ducatur APA, ct jungantur ΓΒ, ΔΒ. 


A 


-κ“ Gat ᾿ ΄ ~ 
Ἐπεὶ οὖν ἅμοιον ests τὸ ATB τμήμα τῷ ΑΔΒ 


’ τ Δ ΄ ΄ ᾽ ν Χ 
τμήματι, ἵμοια δὲ τμήματα κύκλων ἐστὶ τὰ δὲ- 


Quoniam igitur simile est ATB segmentum 


ipst ΑΔΒ scymento, similia autem segmenta 


commun ΑΒΓ; les angles ΑΒΓ, BAT , ΑΓΒ seront égaux aux angles ABr, AAT. Mais 105 
angles ΑΒΓ, BAT, ΑΓΒ sont égaux ἃ deux droits; done les angles ΑΒΓ, ΑΔΓ sont 
égaux ἃ deux angles droits. Nous démontrerons semblablement que les angles 
ΒΑΔ, 4TB sont aussi égaux a deux droits. Donc, etc. 

PROPOSITION XXIII. 

Sur une méme droite, on ne peut pas décrire du méme cété deux segments 
de cercles semblables ct inégaux. 

Car si cela est possible , décrivons du méme coté, sur la méme droite AB 
Ies deux segments de cercles Arb, ASB semblables ct inégaux ; mMenons ATS, 
et joignons TB, AB. 

Puisque le segment ΑΓΒ est semblable au segment AaB , ct que 105 segments 
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, soy τς cai, Ἢ ἐὰν ὩπτῸ 
Nope a γωνίας ἰσᾶς" son apa ἐστιν ἡ ὑπὸ ATB 
͵ - «ε Ν c > x .. > \ e@ 
Sara tn ume ALB, ἢ ἡπτος TH EITCE, TEP 

2 ᾿ i] , x ΜΝ bd Ν - > n~ 3 τι 
ἐστιν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα ἐπὶ τῆς αὐτῆς εὐθείας» 


καὶ τὰ ἕξης. 
TIPOTAZIZ xd. 


i °° hig * card ἘΣ ὦ ν ὁ 
Ta evs ἴσὼν εὐθειῶν ὁμοία THUATA κυξλοὸν 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν. 
\ > “ 3 « 
Ἑστωσαν γὰρ ἐπὶ ἰσὼν εὐθειῶν Tig AB, TA 


ἐμηα τμήματα κύων τὰ AEB, ΓΖΔ’ λέγω 


tr 


DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


circulorum sunt qua capiunt angulos aquales ; 
aqualis igilur est ΑΓΒ angulus 1psi ΑΔΒ, οτος 
rior iuleriorl, qued est impossibile. Now igitur 


super cadem recia, cle. 


PROPOSITIO NXIYV. 


Super xequahbus reclis sinulia segmenta cir- 
culorusm xqualia inter se snnt. 
Sint cnim super wyualibus rectis AB, PA 


similia segmenta circulorum ipsa AEB, ΓΖΔ; 


a y Ν A , ~ ’ 
Crt toy ἐστὶ τὸ AEB Tyner TH TLS τμὴ- 


Path. 


Δ 


dico xquale esse AEB scgmentum ipsi ΓΖΔ seg- 


mento. 


de cercles semblables sont ceux qui recoivent des angles cgaux (def. 11. 5 ), 
Vangle ΑΓΒ est égal ἃ V'angle aaB, langle intéricur ἃ Pavgle extéricur ; ce qui 


est impossible (10. 1). Donc, etc. 


PROPOSITION XXIY. 


Sur des droites égales, les segments de cercles semblables sont égaux 


entr’cux. 


Que sur les droitcs égales AB, rs svient décrits les segments de cercles 
semblables AEB, 1Z3; je dis que le segment AEB est ρα] au segment TZa. 
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Ἐφορμοζομένου γὰρ τοῦ AEB τμύματος ἐπὶ 
τὸ ΤΖὰ. καὶ τιθ:μέ:ου τεῦ μὲν A σημείου ἐπὶ 
wi, τῆς δὲ ΔΒ εὐθείας ἐπὶ τὸν TA, ἐφαρμό- 
ous κεὶ τὸ Β σημεῖον ἐπὶ τὸ Δ σημεῖον. διὰ τὸ 
ἔσην εἶναι τὴν ΔΒ τῇ ΓΔ᾽ τῆς δὲ ΑΒ ἐπὶ τὴν TA 
ἐφαρμεσάσηςἧ, ἐφαρμόσει καὶ τὸ ΑΕΒ τμῆμα ἐπὶ 
τὸ IZA. Εἰ γὰρ ἢ AB εὐθεῖα ἐπὶ τὸν TA ἐζαρ- 
poses, τὸ δὲ ΑΕΒ τμῆμα ἐπὶ τὸ ΓΖΔ μὴ ἐφαρ- 

, w >. ae Ἦ a? \ a 
μόσει, NTO ἐντὸς αὐτοῦ πεσεῖται» H ε-τὸςγ ἢ 
mapas ὡς τὸ T@HA , καὶ κύκλος χκύχλον 
τέμνει κατὰ πλείονα σημεῖα ἢ δύο, τὰῦ. H, 
αὖ, ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατο". Οὐκ aie oy tae 
rag τῆς AB εὐθείας ἐπὶ τὴν TA οὐκ ἐφσρμόσει 
καὶ τὸ AEB τμῆμα ἐπὶ τι TZA° ἐφαρμόσει ἄρας 
καὶ ἴσον αὐτῷ ἔσται, Ta ἄρα ἐπὶ τῶν ἴσων εὖ-- 


«. εν. 
θεῶν. καὶ τα εξῆς. 
ΠΡΟΊΤΑΣΙΣ xt: 


Κύκλου τμήματος δοθέντος. προτανεράψι 


Ἁ 4 ᾿ o 
Tov κύκλον οὗπέρ ἐστι τρῆμας 


τοῦ 


Congruente chim AEB segmento ipsi ΓΖΔ, 
οἱ posilo quidem A puncto super T, recta 
vero AB super rA, congruct el B punctum ipsi 
Δ puncto, propterea quod xqualis est AB ipsi 
TA; ipsd autem AB ipsi TA congrucute, con- 
gruct et AEB segmicnium ipsi ΓΖΔ. Si enim 
AB recla ipsi rA congruat, scginentum autem 
AEB ipsi ΓΖᾺ non congruat, vel intra ipsum 
cadet, 


circulus circulum sccabit in pluribus punctis 


vel extra, vel situm mintabil ut POHA, ct 


quam duobus, in puncus T, H, A, quod est 
impossibile. Non igitur congrucnte AB recta 
ipsi TA non congruct ct AEB scementum iy st 
rz. Congruct igilur, et equale ipsi crit. Ergo 


super equalibus, ete. 


PROPOSITIO XXY. 


Circuli segmento dato, describere circulum 


cujus cst segmentum, 


Car le segment AEB étant appliqué sur le segment 174, 16 point A étant posé 


sur le point Γ, et la droite ΑΒ sur la droite Ta, 
4, parce que la droite ΑΒ est égale ἃ [ὰ droite ra ; mais la droite 4B coincidant 


Je point B tombera sur le point 


avec la droite ra, le segment AEB coincidera avec le segment 124. Car si la droite 
AB coincidant avec la droite ΓΔ, Ie segment AEB ne coincidait pas avec le segment 
ΓΖΔ, ou il tomberait en dedans, ou en dehors, ou bien prenant une position 
comme ΓΘΗΔ 59 un cercle couperait un cercle en plus de deux points, anx pointsT, 
H, 4, ce quiest impossible (10.3). Donec Ja droite ΑΒ coincidant avec la droite 
Ts, lesegment ABA ne peut pas ne pas coincider avec le segment 124; donc il 


coincinde avec lui, et lui est par couséquent σα], Douc , etc. 


PROPOSITION XXV. 


Un segment de cercle étant donné , décrire le cercleé 
ment. 


dont il est le scg- 
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A ᾿ ΄- , ‘ τὰ 

Ἑστω τὸ δοῦεν τμῆμα κύκλου, τὸ ΔῈΓ’ des 

, \ ΄ er 4 \ 

δὰ" προσαναγράψαι τὸν κυκλὸν οὐπέρ ἐστι τὸ 

ΑΒΓ τμῆμα. 

a 7 € ΤᾺ A \ x 
Τετμήσθω 250 9 AT dive κατὰ TO A, καὶ 

» > oN ~ ͵ ~ Ἢ > \ e 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ A σημείου Ti AT πρὸς ὀρθὰς ἢ 
an ee cee 

AB, καὶ ἐπεΣξιύγθω a Ab° ὑπὸ ABA γωνία 
¥ [ΩΣ XN at , ΕἸ . a 5» 4 

apa? τῆς ὑπὸ BAA ates μείζων {5717 NICH, ἃ 


a 
SALTTONVe 


Sit datum circuli scgmentum ABLE; oportet 
igitur describere cireulum, cujus est ΑΒΓ scg- 
mentum. 

Secelur cni:n AT bifariam in A, ect dueatur 
a A puucto ipsi AP ad rectos AB, et junga- 
tur Ab, Ergo ABA angulus ipso ΒΑΔ γεὶ mae 


jor est, vel waualis, vel minor. 


Estes πρότερο: μείζων, καὶ συτεστίτω πρὶ ςτῇ 
ΒΑ εὐθείᾳ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ TOA, τῇ 
ὑπὸ ABA gre isn ἡ ὑπὸ ΒΔΕ, καὶ διήχθω ἢ 
ΑΒ ἐπὶ τὸ E*, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ET. Ἐπεὶ cov 
ἔτη ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE γωνία τῇ ὑπὸ BAE, ἔτη 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ BE εὐθεῖω εὐθείᾳ Ἵ τῇ EA. Καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ ΔΓ. κοινὴ δὲ ἡ AE, δύο δὴ αἱ 
AA, ΔῈ δυσὶ ταῖς TA, AE ἴσαι εἰσὶν. ἑκατέρα 
ἕν τὸ ι ie κι ἐπ ας sae τ 
ἑκατέρᾳ , καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ALE γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 


> " π᾿ > \ \ ¢ ΄, ᾿ ( εν 
TAE ἐστὶ; isn’, ὀρθὴ Pap ἐκατεραν" Basis? apa 


Sit primum major, et constituatur ad BA 
rectam, el ad punctum in ead A, ipst ABA an- 
gulo xqualis tpse BAE, ct producatur AB ad E, 
ct jungatur EP, Ft quoniam igitur xqualis est ABE 
angulus ipsi BAE, wqualis ulique est et BE recta 
recla EA. Et quomam aqualis est AA ipsi ΔΓ, 
communis autem AE, due utique AA, AE dua- 
bus TA, SE xquales sunt, utraque ulrigue, et 
angulus AAE angulo PAE est wxqualis; rectus 


enim uterque; basis igitar AE basi ΓΕ est xqua- 


Soit ΑΡΓ le segment de cercle donne ; il faut décrire le cercle dont ΑΒΓ est 
le segment. 

Coupons la droite ar en deux parties égales au point 4(10.1), du point Δ 
menons AB perpendiculaire ἃ AT, ct joignons AB (11.1); Vangle ABA sera ou 
plus grand que Vangle Bas, ou il Jui sera égal, ou il sera plus petit. 

Quil soit Qabord plus grand ; sur Ja droite donnée BA, et au point A de cette 
droite faisons langle ΒΑῈ égal a Vangle ΑΡΔ (25.1); prolongeons ΔΒ vers E, οἵ 
joignons Er. Puisque langle abe est égal ἃ Pangle BAE, Ja droite BE est égale a 
Ja droite EA (Ὁ. 1). Et puisque Aa est égala ar, οἵ que Ja droite ΔῈ est commune, 
les deux droites Aa, ΔῈ sont égales aux deux droites TA, AE, chacune ἃ cha- 
cune ; mais langle ΑΔῈ est égal ἃ Vaugle ΓΔῈ,, car ils sont droits Yun et Pautre 
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ἡ AE βάσει τῇ TE ἐστὶν ion?. Αλλὰ ἡ AE τῇ 
ΕΒ ἐδείχθη ἴση" καὶ ἡ EE ὄρα τῇ ΤῈ ἐστὶν ἴση" 
αἱ τρεῖς ἄρα ai AE, EB, ΕΓ ἴσαι ἀλλύλαις εἰσίν" 
ὁ ἄρα κέντρῳ τῷϑ E, διαστήματι δὲ ἐνὶ τῶν 
AE, EB, EI, κύκλος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ 
τῶν λοιτῶν σημείων. καὶ ἔσται προσαναγεγραμ- 
μένος κὐκλοςῦ, Κύκλου ἄρα τμήματος δοθέντος, 
προσαναγέγραπται ὃ κύκλος, Καὶ δῆλον ὡς τὸ 
ΑΒΓ τμῆμα ἔλαττόν ἐστιν ἡμικυκλίου, διὰ TO, 
TOE πειτρον ἐχτὸς αὐτοῦ!" τυγχάνειν. 

Ὁμοίως καὶ ἐὰν ἃ ὑπτὸ ΑΒΔ γωνία ton 41 τῇ 
ὑπὸ BAA, τῆς AA ἴσης γενομένης ἑκατέρᾳ τῶν 
BA, AT, αὐ τρεῖς ἄρα αἱ AA, ΔΒ. ΔΓ jez 
ἀλλήλαις ἔσονται. καὶ ἔσται τὸ Δ κέιτρον τοῦ 
προσαταπεπληρωμένου κύκλου ᾿ καὶ δηλαδὴ ἔσται 
τὸ ΑΒΓ ἡμικύκλιον. 

Ἐὰν δὲ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ ἐλάττων ἢ τῆς ὑπὸ BAA, 
καὶ συστησόμεθα πρὸς τῇ ΒΑ εὐθείᾳ, καὶ τῷ πρὸς 
αὐτὴ σημείῳ τῷ A'?, τῇ ὑπὸ ΑΒΔ γωνίαν ἔφην. 
ἐντὸς tou ΑΒΓ “μήματος πεσεῖταῖί τὸ κέντρον 
ἐπὶ τῆς ΔΒ ὡς τὸ BE, naseoras dnAady τὸ ALT 


~ ε ὌΝ 
μοι μείζον ἡμιηκυκλιοῦο 


107 


hs. Sed AE ipsi EB ostensa est xqualis; ct BE 
igitur ipsi TE est xqualis; tres igitur AE, EB, 
EY zxquales intcr se sunt; crgo centro E, 
interyallo autem und ipsaruu AE, EB, EC 
circulus descriplus transibit ct per reliqua 
puncta, ct οὐ descriptus circulus. Circuli 
igitur secgmento dato, deseriptus est circulus. 
Et manifestum est ABP sczementum minus esse 
semicirculo, propterca quod E centrum extra 
ipsum cadit. 

Similiter et 51 avgulas ABA zxqualis sit ipst 
BAA, ipsi AA quali facta alteruiri ipsarum 
BA, ΔΙ, tres igitur AA, AB, AT xquales inter se 
crunt, ef ertlautem A centrum complet circull, 


et erii utigue ΑΒΓ semicirculus. 


Si auicm ABA minor sit ipso BAA, et si 
consitluamus ad BA rectam, et ad punctum in 
e4 A, ipsi ABA angulum aequalem, intra ABI 
scgmentum cadet centrum in ΔΒ, ul E, et crit 


utique ΑΒΓ segmentum majus semicirculo, 


done la base aE est égale ἃ la base ΤῈ (4. 1). Mais ΑΕ ἃ été démonwé égal a 
EB; donc BE est €gal ἃ rE ; donc les trois droites AE, EB, ΕΓ sont égales entre 
elles; done le cercle décrit du centre E et d’un intervalle égal & une des 
droites AE, EB, EI, passera par les autres points, et le cercle sera décrit. Donc 
un segment de cercle ayant été donné, ona décrit Ie cercle dont il est le 
segment (0. 5). Il est evident que Je segment ΑΒΓ est plus petit qwun demi- 
cercle ; car le centre E tombe hors du segment. 

Semblablement, sil'angle ΑΒΔ cst égal a Vangle BAA, Ja droite aa étant ¢gale 
a chacune des droites BA, Ar, les wois droites AA , ΔΒ » ΔΓ scront égales entre 
elles; donc Je point a sera Ie centre du cercle entier (0. 5), et le segment 
ΑΒΓ sera évidemment un demi-cercle. 

Mais si l’angle ΑΒΔ est plus petit que Pangle ΒΑΔ, et si sur la droite BA, ct au 
point 4 de cette droite , nous faisons langle Bae égal ἃ Vansle aga, le centre 
tombera en dedans du segment ΑΒΓ dans la droite ΔΒ, comme cn E, ΟἹ le 


segment sera évidemment plus grand qu’un demi-cercle. 
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ΕἸ se wv ᾿ a θέ . ΄ 
Κυκλοὺ apa τρήματος doverToc, πρόσατοι) ε- 

me ’ e , ΕΣ Lf ~ ΄ 
ρόπταιο KUKACS, οὗπέρ ἐστί τὸ Tana 4, ΟἿΤΈρ 


ἐδὲὶ “τοιῆσα!- 


Ἐν τοῖς ἴσοις κύκλοις, αἱ ἴσαι γ ὠνίσι tars ice 
περιφερειῶν βεδύκασιν, ἐάντε πρὲς τοῖς κέντροις 
ἐάντε πρὸς ταῖς περιφερείαις ὦσι βεξηπυῖοις 

Ἑστωσαν yup! ἴσοι κύκλοι οἱ ABT, ALZ καὶ 


Ἐς νι τὰ ΞΕ » 
ἐν αὐτοῖς, πρὸς μὲν τοῖς πεῦτρεῖς ἴσαι γωνίαι" 


AN 
AY 


K 


ὕστωσαν, αἱ ὑπὸ BHT, 2OZ, “ποὺς δὲ τοῖς 

πιριφερείαις αἱ ὑπὸ BAY, EAZ* λίγω ὅτι ἔτη 

ἐστὶν ὃ ΚΓ περιφέρεια τῇ EAZ περιφερείᾳ. 
Ἐπεζιύχθωσαν γὰρ αἱ BY, EZ. 


Circuli igitur segmento dato, descriptus est 
circulus cujus est segmentum. Quod opertebat 


facere. 


PROPCSITIO NXVI. 


To axquelibus circalts, equales anguli equa- 
JiLus circumercntiis iusistuut, sive ad ceatra, 
sive ad circumferculias sil insistentes. 

Smt cnim wxquales circuli ΑΒΓ, ΔΕΖ, ct 


in ipsis quidem ad centra wxqueles angull 


sint ΒΗΓ, ΕΘΖ, ct ad circumferentias ipsi 
ΒΑΓ, EAZ; dico ewqualem esse BKI circwn- 
ferentiam ipsi EAZ circumferentiz, 


Junzanulur enim Br, Ez. 


Donc un segment de cercle ayant été donné, on a decrit Je cercle dont il 


est le segment; ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION XXXVI. 


Dans des cercles ¢gaux, les angles égaux s’appuient sur des arcs égaux, 
soit quils soient placés aux centres, ou bien aux circonferences. 

Soient les cercles égaux ΑΒΓ, AEZ, que les angles ¢gaux BHI, E@Z soient aux 
centres, et que les augles égaux BAF, EAZ soient aux circonférences ; je dis que 


J are BRT est Ggal ἃ Vare EAz. 
Joignons BY , ΕΖ. 
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Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ABT, AEZ κύκλοι. ἔσαι Et quoniam equales sunt ABP, ΔΕΖ circuli, 
squales sunt ips ex centris; dux igitur BH, 
Wr duabus EO, ΘΖ equales sunt; et angulus 


ad Ἢ angulo ad © wqualis est; basis igitur 


? ο“ 
εἰσὶν αἱ ἐν τῶν κέντρων" δύο δὴ αἱ BH, HI 
Ν τι et > oF Ἂν ͵ - A 
δυσὶν ταῖς ΕΘ. ΘΖ teas εἰσί" καὶ γωνία ἢ πρὸς 


τῷ Ἡ γωνίᾳ τῇ πρὲς τῷ © ἴση ἐστί" βάσις 
apa ἢ BY βάσει τῇ Ἐχ ἐστὶν ἴση", Καὶ ἐπεὶ ἰση ἐστὶ Br basi EZ est aqualis. Et quomam zqualis 
ἡ πρὸς τῷ Α γωνία τῇ πρὲς τῷ A, ὅμοιον ἄρα ἐστὶ est δ A angulus ipsi ad A, simile igitur est 
τὸ BAT τμῆμα τῷ EAL τμύματι.. καὶ ἐστὶν ἐπὶ ΒΑΓ segmcntum 1051 EAZ secmento, οἱ sunt 
ἴσων εὐθειῶν τῶν BY, EZ* τὰ δὲ ἐπὶ ἔσων εὐθειῶν 
ὦ. wequales rectas similia seginenta circulorum (6- 


super exquales rectas ΒΓ, EZ; ipsa autem super 


Γ᾿ ᾿ ” ᾿ > if 
ομοια τμήματα κύκλων ἴσα ἀλλήλοις ἐστι 
ἰσον ἄρα τὸ ΒΑΓ τμῆμα τῷ EAZ τμήματιῖ. qualia inter se sunt; wquale igitur ΒΑΓ sceg= 
Esti δὲ καὶ ὅλος ὃ ΑΒΓ κύκλος ὅλῳ τῷ AEZ Nnientum ipsi ΕΔΖ scgmento. Est autem ct 


κύκλῳ boos, λοιπὸν ἄρα ΒΚΓ τμῆμα λοτῷ ESZ lotus ΑΒΓ circulus tol AEZ circulo wxqualis ; 


ἴσον" ἡ ἄρα ΒΚΓ “τεριφέρεια ἔστιν ion τῇ EAZ  veliquuim igitur BKT scgmentum reliquo ΕΔΖ 


mar a a SE ee ΕΘΝ wquale ; crzo ΒΚΤ circumferentia zqualis est 
EAZ circumfereutio. Si igitur in equalibus, etc. 


MIPOTASIS κζ΄. PROPOSITIO NNXVII 


ca ” ᾿ [ "» 2 I ee ΠΡ . li . . lil . ἃ 
Er TI ATCIS κικλοῖς αἱ ESTE {πίὼν EF ΗῚ equa 10.115 CITCUHS 1051 fequa wus circouni- 
»» 


βεξηκυῖαι γωνίαι σαι ἀλλήλαις εἰσὶν, ez κ᾿ ferentiis insistenles anguli aquales inter se sunt, 


+ 
δι a 
4 


ς περιφερείαις aot sive ad centra, sive ad circumfereutias sint in- 


a ’ 2 ‘ 
τοις κέντρθιῖς. tay TE πρὸς τα. 


βεξηκυῖαι. sistentes. 


Puisque Ics cercles ΑΒΓ, AEZ sont cgaux, leurs rayous sont ¢gaux ; donc les 
deux droites BH, ΗΓ sont égales aux deux droites ΕΘ, ΘΖ ; mais langle en H 
est égal ἃ Vangle en @; donc la base Br est égale & Ia base Ez (4. 1). Mais 
Yangle en A est égal ἃ langle en Δ; donc Je segment Bar est semblable au segment 
Eaz (def. 11. 5); mais ils sont placés sur les droites égales Br, Ez ,et les 
segments de cercles sereblables, qui sont places sur des droites égales, sont égaux 
entreux (24. 5); donc le segment ΒΑΓ est égal au scgment EAz. Mais le corcle 
cntier ABT est égal au cercle enticr ΔῈΖ; donc le segment restant BKr est égal 
au segment restant ἘΛΖ ; donc V'are BKr est égal ἃ Varc Eaz. Donc, etc. 


PROPOSITION XXXVI 


Dans Jes cercles Cgaux, les angles qui comprénent des arcs é¢gaux sont 
Cgaux eul’eux , soit quils soient aux centres, Ou aux circonférences. 
23 
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Ey γὰρ ἵσεις κύτλοις τοῖς ΑΒΓ, ΔΕΖ, ἐπὶ' 
ἔσων περιφερειῶν τῶν ΒΓ, EZ, πρὸς μὲν τοῖς Hy 
Θ κέντροις ωτίαι βεξηκέτωσαν αἱ ὑπὸ BHI, 
EOL, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἱ ὑπὸ BAY, 

ΔΖ: Alpe ὅτι ἡ μὲν ὑπὸ ΓῊΓ γωρία" τῇ ὑπὸ 
ΕΘΖ ἐστὶν ion, ἢ δὲ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπο EAZ ἐστὶν 


170”. 


> v 3) > % σε ς ἣν δ ὁ 
ἘΣ 220 αὐἶσὸς ἐστιν ἢ ὑπὸ EHT ta υτὸ E@Z, 
; ee yo : ἢ © © \ 
μια αὐτῶν μείζων cota ἱ, Erte μείζων ἡ ὑπὸ 
τ Ἂ ἣν Ψ " ~ 3 xX τω 
BHI, καὶ συνεστατω πρὸς τῇ ΒΗ εὐθείᾳ, καὶ τῷ 
ι 3 ~ ΄ ~ ~ 
πρι:ς αὐτῇ σημείῳ τῷ H, τῇ ὑπὸ ΕΘΖ povie 
ae πο py oe ee ys 
45 ἡ ὑπὸ EHR αἱ δὲ teas γωνίαι ETE σῶν πτε- 
a ἢ Ρ . ms ee 
βιφερείὼν βεξηκασιν > ὅταν πρὸς τοῖς REIT poss 
Φ a wv [ἢ , ~ 
wee “3:2: πε Ξ 
wore σὴ ὥρα n ΒΚ περιζερεια τὴ EZ περιῷε- 
, 2 ε ΄. 2 = . © 
petae AAA n EZ τῇ ET «στιν isn, nas ἢ BK 
᾿ ~ 2 os cols ͵ 
ape τῇ ΒΓ ἐστιν ton, ἡ ἐλάττων Ta μείζονι. 
a > ᾿ nh? a > 
ewip ἐστιν ἀδύνατοι, Οὐκ ἀρα ἀνιτός ἔστιν ἣ 


ΠῚ τ ἣν ὦ Ge es 
wae BHI γωνία τῇ ue EOZ* isn ἄρα. Καὶϊεστι τῆς 


In qualibus enim circulis ΑΒΓ > ΔΕΖ; 
xqualibus circumfcrentiis BP, EZ, ad H, © 
quidem centra anguli insistant EHP, ΕΘΖ, ad 
circumferentias vero ipsi BAT, ΕΔΖ; dico BHT 
quidem angulum ipsi EOZ esse wqualem , ip- 


sum yero ΒΑΓ ipsi ΕΔΖ. 


Si cnim inequalis sit BHT ipsi EOZ, unus 
ipsorum major crit. Sit major BHI, el censti- 
tuatur ad BH rectain, ct ad punctum in ea H, 
ipsi ΕΘΖ angulo wqualis ipse BHK; xquales 
autem ansult xqualibus circumferentiis insis~ 
taunt, quando ad centra sunt; equalis igitur 
BK circumferentia ipsi EZ circumferentie. Sed 
EZ ipsi ΒΓ wxqualis est, ct BK igitur ipsi ΒΓ 
est equalis, mincr majori, quod cst impossi- 
bile. Non igitur inequalis est ΒΗΓ angulus ipsi 


EOZ ; xqualis igitur. Et est ipstus quidem BHI 


Que dans les cercles égaux ΑΒΓ, EZ, 105 angles EHT , ΕΘΖ places aux centres 
H, ©, et les angles Bar, ἘΔΖ placés aux arcs ΒΑΓ, ΕΔΖ compreuent les arcs ¢gaux 
br, EZ; je dis que langle ΒΗΓ est égal ἃ Vangle Eez, et Vangle gar égal ἃ 


Vangle Eaz. 


Carsi les angles ΒΗΓ, ΕΘΖ sont inégaux, l'un d’eux sera le plus grand. Que l'angle 
ΒῊΓ soit le plus grand; sur la droite BE, et au point H de ceute droite, faisons langle 
BHK egal a Vangle Eoz (25. 1). Puisque les angles égaux comprénent des arcs 
égaux , lorsqu’ils sont aux centres (26. 3), Vare ΕΚ est égal Aare ΕΖ. Mais Vare Ez 
est ¢gal a Farce er ; donc [το Bk est égal a are ΒΓ, le plus petit au plus grand, 
ce qui est impossible. Done les angles ΒΗΓ, ΕΘΖ ne sont pas inégaux ; donc ils sont 
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A e b e ,΄ ε ‘ a e a 
pew ὑπὸ BHT nypassera nu προς τῷ A, τῆς da ὑπὸ 
ε ao - ον: 
ἘΘΖ ἡμίσεα ἢ πρὸς τῷ Δ" isi ape καὶ ἢ πρὸς 
τς ᾿ i eS , ae 
τῷ A γωνία τῇ πρὸς TOA. Ev ape τοῖς τοις. 


καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ za 


Er τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ tras εὐθεῖαι ἴσας πε 
ριφρείας ἀφαιροῦσι, τὴν μὲς μείζονα τῇ μείζονι, 
τὴν δὲ ἐλάττονα τῇ ἐλαττοτ!ς 

Ἑστωσαν iss κύκλει ch ABT, ΔΕΖ, καὶ ἐν 
αὐτοῖςι ἴσαι εὐθεῖαι ἕστωσαν αἱ AB, ΔΕ, τὰς 


μὲν ΑΓΒ, ΔΖῈ περιφερείας μείζονας ἀφαιροῦ-- 


ἐν 


Gu, τὰς δὲ AHB, AOE ἐλάττονας" λέγω ὅτε 


a μὲν ΑΓΒ μείζων περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ ΔΖΕ 


" 


ἢ Ferd , 
μεῖζον, Trepiscpzia, ἢ δὲ AHB ἐλώττων σπεριφε- 


pute τῇ AOE ἐλάώττοι εἶ, 


ivf 
dimidius ipse ad A, ipsius yero ΕΘΖ dimidius 
ipse ad A; xqualis igitur ct ad A angulus ipsi 
ad Δ. In zqualibus igitur, etc. 


PROPOSITIO XNXVIILE. 


In equalibus circulis zquales recte equales 
circumferentias auferuut, majorem quidem ma- 
jori, minorem vero minori. 

Sint equales circuli ΑΒΓ, ΔΕΖ, ct in ipsis 
zquales recta sint AB, AE, ipsas quidem ΑΓΒ, 


AZE circumfercnlias majores aufercntes, ipsas 


Ha. 
pve /b 
τ 


yero AHB, AOE minorces; dico ipsan. quidem 
ΑΓΒ majorem circumferentiam xqualem esse 
ipsi AZE majori circumferentiz, ipsam vero 


AHB minorem ip 1 A@E minort. 


égaux. Mais l'angle en A est la moitié de Vangle ΒΗΓ, ct V'angle en 4 la moitié 
de l'angle ἘΘΖ (20. 5); donc langle en 4 est égal ἃ Vangle en 3. Donc , etc. 


PROPOSITION XXVIII. 


Dans des cercles égaux, les droites égales soutendent des arcs égaux, le 
plus grand étant égal au plus grand, et le plus petit égal au plus petit. 

Soient les cercles Ggaux ΑΒΓ, AFZ, et que dans ces cercles, les droites 
égales AE, ΔῈ soutendent Ies plus grands arcs ΑΓΒ, ΔΖΕ, et les plus petits arcs 
AHB, ACE; je dis que le plus grand arc ΑΓΒ est; égal au plus grand arc ΔΖΕ, 


et que Ie plus petit arc ΔΗΒ est égal au plus petitarc ACE. 
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ree a , -“ ΄ \ a 3 
Εἰληφῆω 5p τὰ RTO τῶν πύκλων., τὰ Sumantur enim centra circulorum, K, A, et 
K, A, καὶ eaeyeuydwray αἱ BK, KB, SA, jungantur BK, KB, AA, AE. 
Es 
eo? ᾽ν ἂν ᾿ a0 ΕΣ aA Ν © E ὰ - « 
Καὶ eves σοὶ πυπλοι tions σαὶ εἰσὶ MAE αἱ t quoniam aquales circuli sunt, equales 
ἐκ τῶν κέντρων" δύο δὰ αἱ AK, KB δυσὶ ταῖς sunt et ips# ex centris; due igitur AK, KB 


AA, AE σαι cist, καὶ βάσις ἡ AB Bara vi duabus SA, AE xquales sunt, et basis AB basi 


” af - ν is re fee eed οτος πε Ξ 5 
AE σὴ" poviz ἄρα ἡ UTs AKB 5 Orbe τῇ UTC ΔΕ zqualis ; angulus igitur AKB 1251 LAE equa- 


AAE isn ἐστιν, Αἱ δὲ ἵται Σ εἰίχι ἐπὶ ἔσὼν πες. lis est. JEquales antem anguli xequalibus cir. 


ριφερειῶν βεξήχασιν. trav πρὸς τοῖς κέντροις cumferentis insistunt, quaudo ad centra sunt ; 


ὦσιν" isn ἄρα ἡ AHB περιφέρεια TH AOE περφες zequalis igitur AHB circumferentia ipsi ΔΘῈ cir- 
peas, Ἐστι δὲ καὶ ἕλος ὃ ABT κύκλος ἕλῳ τῷ cunferentiz. Est autem et totus ΑΒΓ circulus 
ΔΕΖ χύκλῳ ἱσες" καὶ! λειπὴ ἄρα a ΑΓΒ περι- 1οι1 ΔΕΖ circulo α 1 5}15 ; reliqua igitur ct ΑΓΒ 
φέρεια λοιπῇ τῇ AZE περιφερείᾳ ἰσὴ ἐστίν. Εν  circumferentia relique ΔΖΕ circumferentie :6- 
ἄρα τοῖς ἴσοις, καὶ τὰ ἑξῆς, qualis est. Iu equahbus igitur, etc. 


Prenons les centres K, A de ces cercles (1. 5), et joignons AK, KB, AA, AE. 

Puisyque ces cercles sont égaux, leurs rayons sont égaux ; donc les deux 
droites AK, KB sont égales aux deux droites AA, AE ; mais Ja base ΑΒ est égule 
a la base ΔῈ ; donc langle aks est égal a Vangle ΔΛῈ (8. 1). Mais des angles 
égaux comprenent des arcs égaux, quand ils sont aux centres (26. 5); donc 
Parc AHB est égal ἃ Varc AcE. Mais la circonférence entiere ΑΒΓ est égale a Ja 
circonférence entiere AEZ ; done [ἅτε restant ΑΓΒ est égal ἃ Vare restant ΔΖΕ, 
Donc, etc. 
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NPOTASI® κθ΄. 

Ev τοῖς ἔσοις zuzAose ὑποῖ τὰς ἴσας περιφε-: 
pebas ἴσαι εὐθεῖα; ὑποτείνουσιν» 

Ἑστωσαν ἴσοι κύκλοι ch ABY, AEZ, wes ἐν 
αὐτοῖς ἴσαι περιφέρειαι ἀπειλκφθωσαν αἱ BHT, 
EOZ, καὶ ἐπεζεύγξωσαν αἱ ΒΓ. ΕΖ εὐδεῖκι" λέγω 
ἔτι ion ἐστὶν ἡ ΒΓ εὐθεῖ τῇ EZ. 

Εἰλήφθω γὰρ τὰ κέντρα τῶν κύγλων, καὶ 
ἔστωβ τὰ Ky A, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ BK, ΕΓ. 
EA, AZ. 


Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὶν ἢ BHT περιφέρεια τῇ ἘΘΖ 
περιφερείᾳ, bon ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BET τῇ 
ὑπὸ ἘΛΖ. Καὶ ire) ives εἰσὶν οἱ ABT, AEZ Ξύ- 
πλοῖς ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ἐκ τῶν πίντρων" δύο δὴ 
αἱ ΒΚ, ΚΙ δυσὶ ταῖς EA, AZ ἴσαι εἰσὶ. καὶ γω-- 
νίας σας περιέχουσι" βάσις ἄρα ἡ ΒΓ βάσει τῇ 


¥ 2 ’ 3] - ΕΣ Ἂν A 4». 
EZ son sot. Ev Spe τοῖς σοῖς; παὶ TL ESS. 
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PROPOSITIO XXIX. 


In equalibus circulis aquates circunferentias 
zquales recte subtendunt. 

Sunt aquales circuli ABT, ΔΕΖ, et in ipsis 
wzquales circumferentie sumantur BHT, EZ, 
et jurgantur BI, EZ recte; dico aqualem esse 
ΒΓ rectam ipsi ΕΖ, 

Sumantur enim ccntra circuloram, et sint 
K, A, et jungantur BK, ΚΓ, EA, AZ. 


Et quoniam ewqualis est BHT circumfercntia 
1051 ΕΘΖ circumferentiz , aqualis est et angu- 
lus BKY ipsi EAZ. Et quoniam zquales sunt 
ΑΒΓ, AEZcirculi , equales sunt et Ips@ ex cen- 
tris; duz igitur BK, KP duabus EA, AZ aquales 
sunt, et angulos equales continent; basis igitur 


ΒΓ basi EZ axqualis est. In equalibus igitur, etc. 


PROPOSITION XXIX, 


Dans des cercles égaux, [65 arcs égaux sont soutendus par des Croites égales. 
Soient les cercles égaux ΔΒΓ, ΔῈΖ ; dans ces cercles prenons les arcs égaux 
ΒΗΓ, E9Z, et joignons les droites Br, EZ; je dis que la droite Br est égale ἃ 


Ja droite EZ. 


Prenons les ceutres de ces cercles , qu’i!s soient Κι, A, et jcignons BK, Kr, EA, AZ. 


Puisqne Varc ΒΗΓ est égal ἃ l'arc ἘΘΖ, langle Bir est €gal ἃ angle EAz (27. 
5). Mais les cercles ΑΒΓ, ΔῈΖ sont égaux ; donc leurs rayons seront egaux ; 
donc les deux droites BK, ΚΓ sont égales aux deux droites EA » ΔΖ; mais ces 
droites comprénent des angles égaux ; donc Ja base ΒΓ est egale ἃ la base Ez 
(4- 1). Donec , etc. 
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TIPOTAZI= λ΄. POPOSITIO XXX. 


τὰν δοθεῖσαν περιφέρειαν pie πεμεῖντι Datam circonferentiam bifariam secare. 


Re 
4 ΑΔΒ" δεῖ δὴ τὴν 


Esto ἡ δοθεῖσα = περιφὲ pe sn ἢ Sit data circumfercutia ΑΔΒ; oportet igilur 


’ 


AAB περιφέρειαν δίχα τεμεῖν, AAB circumferentiam bhifariam secare. 


Ἐπεζεύχθω ἡ AB, καὶ τετμήσθω Sine κατὰ Jungatur AB, ct secetur bifariam in ect 
ἃ Γ puncto ipsi AB recte ad rectos docatur 
FB, ct jungantur Ad, AB. 


ny 7 4 “- , 
721, καὶ ἀπὸ τοῦ Ὁ σημείου τῇ AB εὐθείᾳ πρὸς 


ὀρθὲς ὄχθω a TA, καὶ ἐπεζεύχῆωσαν αἱ ΑΔ. ΔΒ, 


7 
i | 


ΕΥ T ΠῚ 


Καὶ ἔπι ara ἐττὴν ἢ ΔΓ va TB, κοινὴ δὲ ἢ Et quoniam equalis est AI ipsi ΓΒ. com- 
> g [ ? 


TA; Ὄ δὴ αὐ AV, ἘΔ δυσὶ ταῖς BY, Τὰ ieee 

. Καὶ 5 erie ἢ ὑπὸ ATA serie τῇ ὑπὸ ΒΓΔ 
ἔσῃ. ipl = κατ’ pon βάςις ape? a AA βάσει 
τῇ AB iva ἐστίν, Αἱ δὲ ἔσαν εὐθεῖαι ἴσας ΩΝ 


φέρειας ἀφαιροῦσι. τὴν μὲν μείζοια τῇ μειζοτες 


ἦν. < 5 
vay δὲ ἰλάττονα τῇ ἐλάττονι" καὶ eoTr επάτερα 
Ξ τ . 
τῶν AX, AB περιφιρειῶν Y ἐλαττῶν Ἡμμεπυκλιου" 
περιφέρεια τῇ ΔΒ 


“Τὴ προ ἢ A 


munis autem TA; ἄπο igitur ΑΓ, TA duabus 
Br, TA aquales sunt. Et angulus APA auculo 
ΒΓΔ wqualis, rectus enim uterque ; basis igitur 
AA basi AB wqualis est. Equales autem recie 
wquales circumferentias auferunt, majorem qui~ 
dem majori, minorem yero minori; ct est ntra- 
que ipsarum AA, AB circuimnferentiarum minor 
semicirculo ; xqualis igitur AA circumfercntia 


ipsi ΔΒ circumferentizx. 


PROPGSITION XXX. 


Couper un arc donné en deus parties égales. 
Soit AsB Vare doane ; il faut couper Parc ΑΔΒ en deux parties cgales. 


Soignons la droite AB, et coupons-la cn deux parties égales enr (ro. 1); du 
point F menons ra perpendiculaire ἃ la droite ΑΒ (11. 4), et joignons AA. AB. 

Puisqne ar est égal arp, et que la droite ra est commune, les deux droites 
Ar, TA sont égales aux deux droites Br, ra. Mais Vangle ata est égal a langle 
Bra; car ils sont droits lun et Vautre; donc la base Aa est égale ἃ la base ΔΒ 
(4- 1). Mais des droites égales soutendent des arcs c¢gaux, le plus grand 
étant égal au plus grand, ct Ie plus petit égal an plus petit (28. 5), et Fun 
et Vautre des arcs AA, SB est plus petit {πὸ Ja demi-circonférence ; donc 


Varc Ad cst ὅσα] ἃ Pare as. 
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H dpa δοθεῖσα περιφέρεια J. χα τέτμηται 


κατὰ τὸ Δ σημεῖον ῖς Οπερ ἔδει ποιῆσαι. 
ΠΡΟΤΆΑΣΙΣ Az. 


, € ἈΝ 3 --- 4 ’ μ᾿ ba 
Ev zuzdaw, ἡ, μὲν εν TH ἡμιπυπλίῶ 5 ὦτα opla 
3 ε Δ 2 ~ 7 2 = , > ΠῚ A 
ἐστιν" ἢ δὲ ἔν τῷ μείζονι τμήματι ἐλάττων ὀρθῆς 
e ‘ wd ia ’ ν 3 ~ νΝ 
ἡ δὲ ἐν τῷ ἐλάττονι τμήματι! μείζων ἰρθῆς. Καὶ 
32 G \ ~ τ ; , —e 
ἐτι ἢ μὲν τοῦ μείζονος τμήματος γωνία μείζων 
2 Nua ey is en πὰ Ἔν ’ n 
ἐστὶν ὀρθῆς" a δὲ τοῦ ἐλάττονος τμήματος 7 ὦτα 
ΤῊΣ = 
ἐλέττων cpbac?. 
, « La δ 5 -- 
Ἑστω κύλος o ABTA, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 


v e , a " Se, , 
e77H a BI, κεῦτρον dz v0 Eyxuai ἐπεζεύχθωσαν 


tw ar 
/\, 


E 


ai BA, AT, AA, ΔΓ. Λέγω ὅτι ἡ μὲν ἐν τῷ BAT 


« . ’ ε:͵ε"ιἍι > a) - Δ 
ημμιπυκλίῷ γωνία ἢ ὑπὸ Bar3 ὑρθὴ ἔστιν" on δὲ 


~ 
I 7 2 
Ergo data circumferentia bifariamn secta est 


in A puncto. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XXNL 


In eirculo , ipse quidem in semicircelo angu- 
Jus rectus est; ipse vero in majore scgmento 
nunor recto; ipse autem in niunore segmeuto 
major recto. Et insuper ipse quidem majoris 
scgmenti angulus major est recto; ipse vero mi- 
noris segmenti angulus minor recto. 

Sit circulus ABFA, diamcter autem ipsius sit 


ΒΓ, centrum ycro E, cl jungantur BA, AT, 


τ 
Λ 


ΑΔ, ΔΙ; dico ipsum quidem in BAL ςοιηϊοῖγε 


culo angulum BAT rectum esse ; ipsum autem in 


Donc Yare donné a ¢té coupé en deux parties ¢gales au point Δ, Ce qu'il 


falluit faire. 


PROPOSITION 


XXAXI. 


Dans un cercle, Fangle placé dans le demi-cercle est droit ; largle place 


dans un segment plus 
un segment plus petit 


grand est plus petit qu'un droit; Pangle placé dans 
est plus grand qu’un droit; Vangle du plus grand seg- 


ment est plus grand quwun droit, ct Vangle du plus petit segment est pius 


peut qu’un droit. 


Soit Je cercle ΑΒΓΔ, dont Ie diamétre est Br et Je centre Ie point E ; joignons 
BA, AT, AA, AT; je dis que langle Bar placé dans le demi-cercle bar cst droit ; 
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3 ~ ré ~ € "7 ΄ 
er τῷ ALT μείζονι TOU ἡμικυκλίου τμήματι ἡ ὡ- 
. e e ι μ ’ > “-, ΄ 
sity ἢ ὑπὸ ALT, ἐλάττων ὑρθῆς' ᾧ δὲ ἔν τῷ 
© ’ n~ ff f £ 7 
AAT ελαττοῦ, TOU ἡμικυπλίου τα βιστι “νὰ ἡ 


ε \ 2 Ψ. ἣν 3 n~ 
ὑπὸ AALS μείζων ἐστὶ: ὀρθῆς, 
Dy ° <a eee 
Ἐπεζεύχθω a AL, καὶ SvnySio ἡ BA ἐπὶ τὸ 7. 
x. Noe J Ἂς ¥ “ ἢ » 
Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὴν 4 BE τῇ EA, tou ἰστὶ ναὶ 


͵ ἘΠ ee - εν ᾽ ’ 
goria ἢ ὑπὸ ABE τῇ ὑπὸ ΒΔΕ, TWaaer, eves 


ee 


͵ 
δῶν, τ = os Ne τς ἢ δ 
ἐστιν ἩΓΕ TH EA, bon cori tas? ἢ ὑπὸ ATE τῆ uv 


ABP miajore semicircelo scpemento angulum ABL 
minorem recto; ipsum vero in AAT ininorem 
scmnicirculo seginento anguluin AAP majorem 
esse recto. 

Jungatur AE, cl producatur BA ad Z. 

Et queniam rqualis est BE ipsi EA, sequalig 
est cLangulus ABE, ipsi BAE. Rursus, quoniam 


wqualis cat PE ipsi BA, wqualis cst et ΑΓΒ ipsi 


TAE* ἔλὴη ὄρα wo orc BAT δυσὶ ταῖς ὑπὸ AEF, 
ΑΓΒ isn ἐστίν, Eots δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 7ΔΓ ἐκτὸς τοῦ 
ABI τρι ὥνου δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΑΒΓ. AIB γωνέαις 
‘ont ion apa καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ γωνία τῇ ὑπὸ ZAT, 
cpl cpa ἑκατέρα" ἡ apa ἐν τῷ BAT ἡμιπυκλίῳ 
poria ἡ ὑπὸ BAT ὀρθὴ ἔστι. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ ΑΒΓ τριγώϊον δύο γωνίαι αἱ 


ὑπὸ ΑΒΓ. ΒΑΓ δύο ἐρδῶν ἐλάττονες εἶσιν. ὀρθὴ 
5) f > 


ΓΑΕ; totus igitur BAT duobus Abr, ΑΓΒ quae 
lis est. Est autem eb ipse ZAT, extra ΑΒΓ triangu- 
lum, duobus ABM, ATE angults aquatis ; equalis 
igitur et ΒΑΓ angulus ipsi ZAT; recus igitur 
ulerque; ipse igitur in BAT scmicirculo angulus 
BAT reclus est. 

Et quomiam ABP trianguli duo anguh ΑΒΓ, 


ΒΑΓ duobus rectis minores sunt, rectus autem 


que Pangle apr placé dans Je segment str plus grand que Je demi-cercle abr 
est plus petit qvun droit, ct qne Vangle aar placé dans le segment ΑΔΓ plus 
petit que le demi-cercle , est plus grand qu'un droit. 

Joignons aE, et prolongeens BA vers Z. 

Puisque FE est égal ἃ EA, Vangle ave est égal a angle ΒΔῈ (ἢ, 1). De plus, 
puisque TE est ¢gal aba, Vangle ATE est égal ἃ Vangle ΓΑΕ ; done langle entier 
bar est egal aux deux angles apr, ars. Mais langle ΖΔΓ placé hors du twiangle 
AY est ¢gal aux deux angles abr, ΑΓΒ (32. 1); donc Tangle Bar est ¢gal 
aVangle zar; done chacun de ces anglesest droit (def. co. 1) ; done Vangle ΒΑΓ, 
placé dans Je demi-cercle Bar, est droit. 

Puique les deux augles abr, Bar du wiangle ΑΒΓ sont plus petits que deux 


LE TROISIE 


ὃς ἡ ὑπὸ BATS: ἐλάττων ἄρα ἐρβῆς & ἔστιν ἡ ὑπὸ 
ΔΒΓ γωνία, καὶ ἔστεν ἐν τῷ ABT μείζονι ποῦ 
ΘΟ ΩΣ ἰου πμήμωτι. 

Καὶ ἐπεὶ ἐν κυπλῷ τετράπλευρέν ἐστ τὸ ΑΒΓΔ, 
way δὲ ἐν τοῖς κίπλοῖς τετραπλεύρων αἱ ἁπενανα 
τίον γωνίαι δυσὶν ἐρξωῖς ives εἰσίν» cb ἄρα ὑττὸ 
ΑΒΓ. AAT δυσὶν ὑρῦοῦς ἴσα: ize. 
ὑπὸ ABT ἐλάττω» ἐρθξς" λοιπὴ ἄρα ἃ ὑπὸ AST 


\ of εὐ 
Kes «στῖν ἢ 


Ὄ at eile > (i > δ a ay oe - 
γωνία μείζων opine ἐστί 5 “ak «στιν εὖ Tp 
> ’ ~ ΟΝ - , ~ 
AAD ἐλαττουῦε TOU A AIRURAL OL TpAngca The 
ee nae ah, cod et ee, cen 
τω" τι Hab ἢ μὲν Fou μειζονος τμῆμα- 
ἢ ς ΓΝ ΠΣ = 
τὸς γωνία 57. ἢ περιεχομεν UO τὸ Tag ΔΒΓ πε- 
ef AY > ᾧ 3 XX J had 
ριΦερείας και! τῆς ΑΓ εὐθείας, μειζων ἐστὶν πὸ 
ἡ ΠΝ ὃ᾽ thee ΤΣ Ξ ἜΣ eee 
ἢ ὁὲ TOU ἐλάττονος τμύματος γωνίαν ἡ περι 
a ΤΩ Ἢ re 
χομενὴ ὑπὸ te‘? τὰς AAT περιφερείας καὶ τῆς 
7A 7 3 ᾿ > XN “Ὁ ae u > 
AT εὐθείας. ἐλάττων ἐστὶν ὑρδῃ σ. Καὶ ¢oaar εὖ-- 
Ee iG ‘ \ © 84 ~ ᾿ by a 
obey Φανερὸν, Ewes gap a ure τῶν BA, AT tu- 
εν 
Bese «περιεχομένη ρθη φωνίων! ἐστὶν. ἢ ἄρα 
Paar 
ὑπὸ πῆς ΑΒΓ Seppe παὶ τῆς ΑΓ ebéeie- 
> κε 
πε PILE av μείζων ¢ ἐστὶν cpus. Naa: Vy ce. ἢ 
ὑπὸ τῶν AT, AZ εὐθειῶν ὑρϑὴ ἐ ἐστιν" a ἄρα ὑπὸ τῖς 
ΤΑ εὐθείας καὶ τῆς ATA; περ: ΕἸ στε τον ἫΝ 


ce 


2 ~ 
ἐλάττων ἐστὶν ὀρθά 6. Ev κύκλῳ ἄρα. ταὶ τὰ εζηΐξ, 


droits (17. 1), et que Vangie rar est droit, 
droit, et cet angle est dans ie segment ΑΒΓ hus srand que 
Puisque le quadrilatére apra est dans un cercle, et que les 
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BAT; minor igilur recto cst ABT angulus, ct in 


ALY seemento semicirculo majore. 


Et quoniam in circulo quadrilatum est ABTA, 
in circulis autem quedrilalorum oppositi duo- 
bus reclis xquales sunt ; ipsi igitur ABI, 
ΑΔΓ duobus rectis xquales sunt. Et est ΑΒΓ 
mincr recto; reliquus igitur AAT angulus 
major recto esl, ct est in AAT segmento se- 
miicirculo minore. 

Dico eutess ct majoris quidem segment 
anguiunm: comprchensum et ab ABC circum- 
ferentit et ΑΓ recta, mejorem csse recto; 
miinoris vero segmenti acgulum comprehensuin 
εἴ αὖ ΑΔι' civcumferentia ct AY recl4, mino- 
rem esse reclo. Et est hoc manifesium. Quo- 
niam cum ipse a BA, AT reclis comprclensus 
recls angulus est, ergo ab ΑΒΓ circumferen- 
πὰ ch AY recta comprehensns major est recto. 
Rursus, quouiam ipse ab ΑΓ, AZ rectis com- 
prehenusus rectus est, ergoa TA reeta, eb ATA 
circumferentia conrprehensus minor est recto. 


In cixculo igitur, ctc. 


Vangle ΑΒΓ est plus petit quun 
le demi-cercle. 
angles opposes 


des quadrilatéres inscrits dans des cercles sunt ¢gaux a deux droits (22. 5), 


Jes angles ΑΒΓ, AAT sont égaux ἃ deux droits. Mais langle snr est plus petit 
qin droit ; donc langle restant ΑΔΓ est plus grand qu'un droit, et cetangle 
est dans le segment Aar plus petit que le demi-cercle. 

Je dis aussi que Dangle du plus grand segment, Compris par Varc ΑΒΓ et 
Ia droite ar, est plus grand qu'un droit, et que Pangle du plus petit seginent, 
Fare asr et la droite ar, est plus petit quwun droit, ce qui 
est évident; car puisque Vangle compris par les drvites BA, ΑΓ est droit, 


compris par 


Pangle compris par Parc ΔΒΓ et Ja droite ar est plus grand qu'un droit. De 
5 Ρ | 5 { 


plus, puisque Vangle compris par les droites ar, az est droit, Tangle com- 


pris par la droite ra et Varc ara est plus petit qu'un droit. Donc , etc. 
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AAAQE. 


4 3 [2 ΄“ 2 / y ᾿ ε 

Η ἀπόδειξις ποῦ ὀρθὴν εἶναι τὴν ὑπὸ 
XN ~~? δ of A ~ c ΝΥ 

BAT. Ἐπ: διπλῆ ἐστιν α ὑπὸ AET τῆς ὕπο ΒΑΕ, 
3, 4A Ἂ “ * ι x Ἂν a 3 ‘ \ 
ion yap δυσὶ ταῖς ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον" ἐστὶ δὲ 
c ΕἾ - “-- «ε \ © oF ¢ 4 
καὶ ἢ ὑσπτὸ AEB διπλῆ τῆς ὑπὸ ἘΑΤ" αἱ ἀρὰ ὑπὸ 
Γ ? ~ v \ 
AEB, ΔῈΓ dicrAaaieris εἶσι τῆς ὑπὸ BAT. AAAZ 

ε A % ἰς 2 ~ » 3 , ΕἸ 
αἱ ὑπὸ AEB, AED δυσὶν ὀρθαῖς σαι εἰσίν" ἢ ἄρα 


ὑπὸ ΒΑΓ ὀρθῃ ἐστιν, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ALITER. 


Demonstratur rectum esse BAT. Quoniam 
duplus est AET ipsius BAE, equalis cnim duo- 
bus interioribus εἴ oppositis; est autem et AFB 
duplus ipsius EAT; ipsi igitur AEB, ΑΕΓ dupli 
sunt ipsius BAT. Sed ipsi AEB, AEP ducbus 
rectis equales sunt; ergo BAT rectus cst. Quod 


oportchat ostendere. 


TlOPIZ MA. 


A ta 4 7 ar « ’ , 
Ex δὴ τούτου Parepsy, Τ᾽ av ἢ μια Zora 


, - x » “ ΕΣ ,»} ς ᾽ 
σμγωώνου ταῖς δυσὶν ἔτη ἢ. ὀρθὴ ἐστιν ἢ γῶώνια" 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique manifestuem, si unus angulus 


trianguli duobus «qualis sit, rectum esse angu- 


AUTREMENT. 


On démontre autrement que langle Bar est droit. En effet, puisque langle ΔῈΓ 
est double de langle Bak, car il est égal aux deux angles intérieurs et oppo- 
sés (52.1), et que angle arg est double de J'angle Ear, les angles AEB, AET , 
sont doubles de langle Bar. Mais Ies angles AEB, AEF, sont égaux ἃ deux 
droits (15. 1); donc langle Bar est droit. Ce qwil fallait démontrer. 


COROLLAIRE. 


De Ja il est évident que si un des angles d'un triangle est égal aux deux 


autres, cet angle est droit, parce que son angle extérieur est ὅρα] ἃ ces 
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διὰ τὸ καὶ τὴν ἐκείνης ἕκτος ταῖς αὐταῖς tony lum, proplerca quod et cjus angulus exterior 


εἶναι, Otay δὲ ἐφεξῆς ἴσαι wow, ὀρθαί ciosv'', iisdem est xqualis. Quando autem ipsi deinceps 


sunt xquales , rech sunt. 


YIPOTASIS λβ΄. PROPOSITIO XXXIL 


Ἐὰν κύκλου ἐφάπττηταί τις εὐθεῖα, ἐπὸ δὲ τῆς Si circulum contingat aliqua recta, a con- 


ἀφῆς cic! τὸν κύκλον διαχθὴ aie εὐθεῖα τέμνουσα tactu autem im circulum ducainr aliqua recta 


τὸν κύκλον, ὡς ποιεῖ γωνίας πρὸς τῇ ἐφαπτο- ducta secans circulum, quos facit angulos ad 


μένη ἴσαι σονται ταῖς ἐν τοῖς ἐναλλὰξ τοῦ κύ- Contingentem ipsi xgualcs eruut angulis in 4}- 


ternis circuli segmentis. 


κλου τμύμασι γωνίσις. 
Circulum enim ΑΒΓΔ contingat aliqua recta 


Κύκλου γὰρ τοῦ ΑΒΓΔ ἐφαπτέσθω τὶς εὐθεῖα 


4 EZ κατὰ τὸ Β σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ ᾿ὶ σημείον EZ in B puncto, et ἃ B puncto ducatur aliqua 


διήχθω τῖς εὐθεῖα eis? τὸν ABTA κύκλον τέμ- recta BA in ΑΒΓΔ circulum secans ipsum; dico 


> 4 © a a - Ἢ 
γνουσα αὐτὸν » BA λέγω ὅτι ἃς ποιεῖ γωνίας quos facit angulos BA cum EZ contingente 


5 ᾿ -“ > , .- Pa ne . τ 
ἢ BA puta τῆς ΕΖ ἐφαπτομένης ἴσαι ἔσονται 605 axquales esse angulis 1. alternis segmentis 


gin ᾿ ι οἱ ἜΣ ΕΝ : 
ταῖς ἐν τοῖς ἐναλλὰξ τμύμασι τοῦ κύκλου γω- Circuli , hoc est ZBA quidem angulum 2- 


mémes angles, οἵ que quand deux angles de suite sont égaux, ils sont droits 
(def. το. 1). 


PROPOSITION XXXII. 


Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on méne unc droite 
qui coupe ce cercle , les angles que cette droite fait avee la tangente seront 
égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle. 

Qiune droite Ez touche le cercle ABrA au point B, ct du point B menons une 
droite BA qui coupe le cercle abra ; je dis que les angles que fait BA avec la 
tangente EZ sont égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle ; 
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e A 3; 
ἢ με! ὑπὸ ZBA γωνία isa 


> 


, , 
στ, πὴ ww ὦ DAS Tapers συνιστάμινῃ γώ- 


ε © if 5 t ” > Ν ~ ? ne 
sia, ἡ ὅ. ὑπὸ ABE γωνία son tots τῇ ev τῷ 
͵ , 14 
ΔΙΒ τ μήμητι curiotape ἢ 5 eri. 
6 ‘ -ν a B - KZ win 3 45 ε 
Ἡχθω pap ἀπὸ τοῦ Ti EL πρὸς ὑρϑὰς ἢ 
Ἂν » ΄ * Ν ~ 5 a ͵ " = x‘ 
BA, xe eiAngbe ems τῆς BY περιφερείας τυχὸν 
δε δ Ων ΄ * 
σημμειον τὸ Ty, καὶ ἐπεζεύχθωσαν ai AA, AT, 


TB. 


Καὶ ἔπε κύκλου sou ΑΒΓΔ ἐφάπτεται τις 
εὐθεῖα EZ κατὰ τὸ B, ἀπὸ δὲ tag ἀφῆς autas 
τῇ ἐφαπτομίνῃ πρὸς ὄρθας ἡ BA, ἐπὶ τῆς ΒΑ 
ἄρα" τὸ πέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓΔ κυκλοῖ H BA 
ἄρα διάμετρός ἔστι τοῦ ABTA πκύκλουΐ τ ἢ ἄρα 
ὑπὸ ΑΔΒ γωνία ἐν ἡμικεκλίῳ οὖσα ὑρθὴ ἐστι" 
Acres ape αἱ UTOBAA, ABA ia ἐρ ἢ ἴσοι εἰσίν, 
Ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΖ cereus FH ἄρα ὑπὸ ΑΒΖ 
ἴση ἐστι ταῖς ὑπὸ BAS, ABA. Kern ἀφυτήσθω 


ee Said fee a een 
ἡ ὑπὸ ABAS λοιπὴ or2 υπὸ ΔΒΖ 2 ὠν!τ iva ἐστι 


qualem esse angnlo in BAA segmenio consti- 


tuto, ABE vero arculum aqualem csse in ATB 


segmento constiluto, 


Ducatur cenit a Β ipsi FZ cd rectes BA, ct 
sumalur in BA circmmfereuud quodlibet punc- 


tun T, εἰ jungantur aA, ΔΓ, ΓΒ. 


A 
-ς 


2 


ay. 


Et quoniara circulum ΑΒΓΔ contingit aliqua 
recta EZ in B, a confactu autem ducta est lan- 
gent: ad reecias BA, im BA igitur centrum est 
ΑΒΓΔ circuli, FA igitur diameter cst ΑΒΓΔ 
eeu; ergo A483 angulus in semicirculo conse 
Lintus rectus est; reliqvui igiur BAA, ABA 
uni recto equales sunt. Est autem ct ABZ ree- 
tus; ergo £.3Z we jualis cst ipsis BAA, ABA, 
Communis auferatur Ὁ ΒΔ; reliquus igttur ABZ 


aneulus ayualis est angulo BAA in alterno 


cest-a-dire, que Vangle zBa est égal a langle plac? cans le segment BAA, et que 
Vangle ABE est égal ἃ langle p:acé dans le segment ts. 

D’un point B menons la droite 3A perpendiculaire ἃ EZ (11. 1), et dans lare 
BA, prenons un point quelconquer, et joignons AA, AT, TB. 

Puisque la droite ΕΖ touche le cercle ΑΒΓΔ au point B, et que la droite BA, 
menée du point de contact B, est perpendiculaire a la tangente Ez, le centre 
du cercle ΑΒΓΔ est dans la droite BA (19. 5). Donec Ba est Je diametre du 
cercle ΑΒΓΔ; donc Tangle ΑΔΒ, placé dans le demi-cercle, est droit (31. 5). 
Donc Jes angles restants BAS, ABA sont égaux ἃ un droit. Mais langle 
ABZ est droit; donc langle ΑΒΖ est égal aux angles BAA, ABA (not. 10). Re- 
tranchons Tangle commun ABA; Tangle restant 422 sera ¢gal ἃ Vangle ΒΑΔ 
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τὴ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τμήματι τοῦ κύκλου γωνίᾳ. 
τῇ ὑπὸ ΒΑΔ. Καὶ ἐπεὶ ἐν κύκλῳ τετράπλευρον 
ἐστι τὸ ΑΒΓΔ. αἱ ἀἁπεναιτίον αὐτοῦ γωνίαι du- 
σὶν ὀρθαῖς ἔσται ¢icit. Eiciy δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ABZ, 
ABE δυσὶν ὀρθαῖς ἴσα! 1" αἱ ἔρα ὑπὸ ABZ, ABE 
ταῖς ὑπὸ BAN, ΒΓΔ ἴσοι tists, ὧν ἡ ὑπὸ BAA 
τῇ ὑπὸ ABZ :δείχθη ἴση λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ABE 
τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύκλου τμήματι τῷ ΔΤΒ. 
τῇ ὑπὸ ATB “να. ἐστὶν ἴση. Ἐὰν ἄρα κύκλου. 


καὶ τὰ ἑξῆς, 
ΠΡΟΥΤΛΣΙΣ Ay. 


Ἐπὶ τῆς δοθείσης εὐθείας γράψαι τμῆμα κύ- 
naw, δεχόμενον αωνίαν ἰσὴν πῇ δοθείτῃ γωνία 
εὐθυγράμμῳ. 

Este » διθεῖσα cudela ἡ ΑΒ. a * δούεῖσα 
γωνία εὐθύραμμος ἡ πρὸς τῷ τ Sei δὰ ἐπὶ τῆς 
δοθείσης εὐθείας τῆς ΑΒ pata τρῆμα νύπλους 
δεχόμενον» οὐίαν ἴσην τῇ πρὸς τῷ Τί, He πρὸς 


~ oa Lr aie D7. As ee Goes 
THT γωνία ATOR οξείςα ἐστιν. ἃ Oped, ὃ ἀμολείας 


Ist 


segmeuto circult. Et quoniam in circulo qua- 
drilaterum est ΑΒΓΔ, opposili cjus anguli duo- 
bus rectis exquales sunt. Sunt auiem clipsi ABZ, 
ABE ducbus rectis «quales; ipsi igitur ABZ, 
ABE ipsis BAA, ΒΓΔ wxquales sunt, quorum BAA 
ipsi ΔΒΖ ostcnsus est wqualis; reliquus igitur 
ABE angulo ATB in alterno circult sesmento 


ΔΙΓΒ xqualis est. Si igitar circulum, οἷο. 


PROPOSITIO XXNIII. 


Super data recta describere seementuim cir- 
cult, cavicns angulum wqualem dato angulo 
recuilineo. 

Sit data recta AB, datus autem angulas ree= 
Usaeus al I; oportet igitur super data recta 
£2 describere segimentum circuli, capiens an- 
gulam xquztem ipsi ad Γι Ipse autem ad Γ 


angulus yel cst acutus, vel rectus, vel obtusus. 


placé dans le segment alterne du cercie. Et puisque le quadrilatére ΑΒΓΔ est 
inscrit dans le cercle, ses angles opposés sont ¢gaux ἃ deux droits (22.5). 
Mais les angles aBz, ABE sont égaux ἃ deux Croits ; donc les angles aBz, ABE 
sont égaux aux angles BAA, Pra (15. 1); mais onadémontré que langle BAA 
est égal ἃ Pangle azz ; donc Fangle restant ΔΒῈ est égal ἃ Vangle arg placé 


dans le scgmeut alterne du cercle 4rB; donc, etc. 


PROPOSITION XXXITI. 


Sur une droite donnée , décrire un segment de cercle, qui recoive un angle 
égal ἃ un angle rectiligne donné. 

Soit AB Ja droite donnée οἱ F Vangie rectiligne donné; il faut sur la droite donnée 
AB deécrire un segment de cercle qui recoive un angle égal ἃ Vangle donné fr. 
L’angle Γ est aigu, ou droit, ou obtus. 
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β Es © 3 2 , 
Este πρότερον οξεια7 ὡς" ἐπὶ πρώτῆς κα΄ 
- ‘4 , ἥ ~ Oh \ 
ταγθάφης, Ἐαὶ  τυγεστατω πρὸς Ta AB euSua καὶ 
ΤΆ ~ ~ 7 ee ‘ 
TOA Gale Τὴ πρὸς τῷ Γ Goria 15} ἃ us DAA 
5“ ὦ 3 Ω 5 \ 8% ἘΣ uc ~ 
Sete ἀρὰ ἐστι καὶ ἃ ὑπὸ ΒΑΔ, Kas’ ἡχήω τῇ ΑΔ 
3 Ἂϊ ~ , % 2 ‘ ε x 
aro Thu A THUEU PES ἐρθας a AE, καὶ τι- 
, - πὰ < oe >: 
tuisie ἡ AB δίχα κατὰ τὸ Z, zak ἤχθω 279 
- , ~ J 2 \ 5, ᾿ 
τοὺ 2 σημείου 7a AB wees ορβὰς a ZU, καὶ eve 


ζιύχϑω ἃ HE. Καὶ ἐπεὶ iva ἔστιν a AZ τῇ ZB, 


Sit primum acutus, ut in prana figura, ct cons~ 
lituatur ad AB rectam et ad punctuin in A, ipsi 
ad TF angulo xqualis ipse BAA; acuius igitur 
est οἱ BAA. Ducatur ipsi ΑΔ ab A puncto ad 
rectos ipsa AE, ct secctur AB bifariam in Z, 
ct ducatur a Z puncto 1051. AB ad rectos ipsa 
ZH, et jungstur ΗΒ. Et qvoniam ze-qualis cst 
AZ ipsi ZB, comminis auten ZH, dua ulique 


κοινὴ δὲ ἡ ZH, dus δὴ αἱ 27, ZH Susi ταῖς ΑΖ. ΖΗ duabus 2B, ΖΗ equales sunt, ct an 


ZB, ZH ica εἶτι, καὶ geriz ἡ ὑπὸ ΑΖΗ t- gulus ΑΖΗ ipsi angulo BZH zqualis; basis igitur 


riz τῇ ὑπὸ BZH isnt βύσις ἄρα ἡ AM Bes TY AH basi ΗΒ equalis est. Ergo centro quidem 
Ph : ' 


HB ira ἔστιν. O ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ H, διαστή- HH. intervallo vero HA, circulus descriptus 


avs δὲ τῷ HA, κύκλος gpagiaese ἥξει καὶ — transibit ct per B. Describatur, ct sit ABE, ct 


Ἔ 


B. Τεγράφθω, καὶ ἔστω ¢ ΑΒΕ, καὶ jungatur ΒΕ. Quoniam igitur ab extremitate A 


. Ἐπεὶ οὖν av ἄκρας τῆς AE ipsus AE diametri ipsi AE ad rectos est AA, 


5 
΄ 
ἢ 

ἐπεζεύχθω : Be 


διαμέτρου, aw τοῦ A, τῇ ΔΕ mite ἐρθὰς ἐστὶν ipsa ulique AA contingit circulum. Quoniam 
n AL, a ΑΔ ὅρα ezaritas τοῦ χύκζου. Ἐπεὶ  igiturcirculum ABE tangit aliqua recta AA, εἴ ἃ 

Premierement qu'il soi aigu, comme dans la premicre figure ; sur Ja dreite 
AB et at! point 4 construisons un angle BAd égal a Vansler (25.1); l’angle Baa 
scra align. Dun point A menuns AE perpeudiculaire ἃ 4a (11. 1) 3 Coupons AB 
en deux partics cgales en Z(10. 1), et du pvint Z menors ΖΗ pendicu- 
laire ἃ AB, et joignons HS. Puisque ΑΖ est égal ἃ zB, et que la droite ZH est 
commune , les deux droites ΔΖ, ZH sont égales aux deux droites ZB, ZH; 
inais Vangle azn est ¢gal a Vangle ΕΖΗ ; donc la base ΑΗ est égale a Ja base 
HB (4. 1). Done le cercle décrit du centre H, et de Vintervalle HA passera par 
le point 8. Quill soit décrit, et qu'il suit ABE, et joignons EB. Puisque la droite 
as menée de lextrémité a du diamétre ΔῈ est perpendiculaire a AE, la droite 
AS touchera le cercle (i6. 5). Puisque la droite as tcuche le cercle abe, 
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cov κύκλου τοῦ ABE ἐφάπτεταί tig εὐθεῖα ἡ 
AAT, καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ Α ἀφῆς eis? ro 
ABE κύκλον διῆεταί tic εὐθεῖα ἡ ABS ἡ ἄρα ὑπὸ 
ΔΑΒ γωνία ton ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ κύ:λουθ 
τμήματι γωνίᾳ τὴ ὑπο AEB. AAX ἡ ὑπὸ ΔΑΒ 
n~ XY nn > εἶ ΓΙ %  ξ \ ~ a 

τῇ πρὸς τῷ T ἐστιν ton* ween πρὸς τῷ T ape 
γωνία ion ἐστὶ τῇ ὑπὸ AEB. Επὶ τῆς δυθείσης 
ἄρα εἰθείας τῆς ΑΒ τμῖμα κύελου γέγραπται 
τὸ AEB, δεχόμενον γωνίαν τὴ: ὕπο AEB icay τῇ 
δοθείσῃ τῇ πρὸς τῷ Γ. 

Αλλὰ δὴ ὀρθὴ ἔστω ἡ πρὸς τῷ Τ᾿ καὶ δίον ἴστω 
πόλιν ἐπὶ τῆς ΑΒ γράψαι τμῆμα κύκλου δὲ- 


, f ” ~ ae ~ ? ~ f TE 
χόμενον γώτιαν τὴν TH πρὸξ THT econ χων" ᾿ς 
, \ ’ “ ᾿ “ 3 - 7, 
Συνεστατῶ γὰρ παλιν τῇ πρὸς τῷ Γ ἐρβῃ “τα 
- ἰὴ 1. ‘ ε ” 3 ᾿ ’, 
ion ἡ ὑπὸ BAN, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας Rep 
-» y ’ ε , ‘ " x 
γραφῆς» καὶ τετμήσθω ἡ AB δίχο κατὰ TOZ, παὶ 
τὰ A ~ ? ε ᾿ nn 
HevTpe μὲν τῷ Z, διαστήματι δὲ omsTepe τῶν 
, Ὄ eee , 
ZA, ZB, πυκλες γεηραφι ὁ AEB. Ἐφαπτετει 
ΕΣ = 3 ~ “ La ᾿ Ἂν 3, \ 
apa ἡ AS εὐθεῖα τοῦ ABE κυπλου, διὰ τὸ cpbiy 
ρὲ ᾿ Ἂν ΄- a . oy ? ν᾿ € ᾿ 
εἶναι τὴν πρὸς τῷ ἃ γώνιϑν, Καὶ bon Ἐστο} ἡ μὲν 
ἡττὸ ΕΗ Do lees Alper kes co 
ὑπὸ BAA yorie Ty εἰ Te AEB τμῆματεῦ. open 
x = 2 4 2 e 7 ΓΝ \ a ohe 
γὰρ καὶ αὐτῇ ἐν nesezuKrAID οὐσεῖ, AAAG παὶ ἢ 


es, ἊΣ - Gi > ἊΝ = Oe ὰ 
ὑπὸ BAA τῇ πρὶς THOT ἴση tovs'5, Καὶ ἡ ἐν 
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contactu ad A in ABE circulum ducta est aliqua 
AB, angulus utique AAB exqualis est angulo 
AES in alterno circuli segmento. Scd AAB ipsi 
ad F est equalis; ct ad I igitur anguins aqualis 
cst ipsi AEB. Super data igitur recta AB seg- 
mentum circuli descriptum est AEB, capicns 


angulum AEB wequalem dato ad Γ΄. 


Sed ct rectus sit ipse ad; ct oporteat rur- 
sus super AB describere segmentuin circuli , 
capiens angulum zqualem insi ad Γ᾽ recto an- 
gulo, Constituatur enim rursus ipsi ad Γ' recto 
angulus eqralis BAA, ul se habet in secundd 
figura , et secctur AB bifariam in Z, et cen- 
tro quidem Z, intervallo vero alterutré ipsa- 
rum AZ, ZB, circu'ns deseribalur AEB ; con- 
tingit igilur AA recta ABE circulum, propterea 
quod reclus est ad A angulus. Et wequalis est 
quidem BAA angulus ipsi in AEB seginento , 
reclus enim ct ipse est in semicirculo con- 


sistens. Sed BAA ipsi ad Γ equalis est ; et ipse 


et que du point de contact en Aon a méné une droite 4B dans le cercle ane, 
Vangle ΔΑΒ est égal ἃ Vangie AB plecé dans le segment alterne du cercle 
(52. 5). Mais Vangle aan est €gal ἃ angler; done Vangle r est égal ἃ langle 
AEB. Donc sur Ja drcite donnée AB, on a décrit un segment de cercle AEB qui 
recoit un angle AEB égal ἃ V’ange donné r. 

Mais que Vanale r soit droit, ct qwil faille encore décrire sur Ja droite 
AB un scgment de cercle qui recoive un angle ὅρα] ἃ Vanele droit r. Cons- 
truisons un angle ΒΑΔ égal a V'ang!e droit r (23. 1), comme dans la seconde figure ; 
coupons AB en deux partics égales en Ζ (ro. 1); du cestrez, et d’am intervalle 
ὁρᾷ! ἃ l'une ou 2 Vautre des droites 24, zB, décrivons le cercle AEB. La droite 
AA sera tangente au cercle ABE (16. 5), parce que Vangle est droit en a. Mais 
Pangle Bas est égal ἃ Vangle qui est placé dans le segment AEB , car cet angle 
est droit, puisqwil est placé dans un demi-cercle (51. 5). Mais langle Bia 
est égul ἃ Vangle r ; done Vangle placé dans le segment esi égal ἃ Vaugle σ΄, 
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~ #* a” Ey 2 ἮΝ ~ A ~ 4 
τῷ AEB τμήματι ἀρὰ τσὴ ἐστι τὴ πρὸς τῷ T's 
u a 3 Ἂς ~ ~ ’ 
Zippamrar ἄρα πάλιν ἐπὶ τῆς AB TAMA κύ- 
\ , “Ὁ & \ 
κλοὺυ τὸ AEB, δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ προς 
τῷ Τ, 
Ν x ε 4 > w 
Adda δὴ a apse τῷ Τ' ἀμέλεῖα ἔστω, καὶ 
͵ sag Neue 2A ilu 
συνεσταπ αὐτὴ 47 πρὸς TH AB εὐθεῖα καὶ τῶ 
͵ δἰ Ὁ ἢ ¢ » 2 x ~ ἢ 
A σημείῳ ἃ ὑπὸ BAA, ὡς eyes ἐπεὶ τῆς τριτῆς 


καταγραφῆς. καὶ 7H ΑΔ πρὶς ὀρθὰς 17 Seo ἡ 


AE, καὶ τιτμησίω πάλιν ἢ ΑΒ δίχα κατὰ πὸ 
Z, καὶ τὴ AB πρὸς ὀρθὰς ὄχθω ἡ ΖΗ. καὶ ἐπε- 
ζεύχθω a HB, Καὶ ἐπεὶ πάλιν isa ἐστὶν ἡ AZ 
τὴ By καὶ worm ἡ ZH, δύο δὴ αἱ AZ, ZH 
δυσὶ ταῖς BZ, ZH ica εἰσὶ, καὶ seria δ15 ὑπὸ 


AZH γωνίᾳ τῇ ὑτὸ PZH ἴση" βάσις apa a AH 


in AEB segmento igilur wqualis est ipsi ad Pr 
Pescriptum est igitur rursus super AB scgmen~ 
tum circul: AEB , capiens augulum zqualem ipsi 
ad ΓΤ. 

Sed cliam ad Γ' obtnsus_ sit » CL consti- 
tualur ipsi wqualis ad AB rectam ct ad A punce 
tum ipse BAA, ulse habct in tertid ficura , ct 


ipst AO ad rectos ducatur AE > Οἱ secelur rur- 


sus AB bifaviam in Z, ct ipsi AB ad rectos du- 
cainr ZH. et jungalur HB. Et quomam rursus 
wqualis est AZipsi ZB, ct communis ZH , ὅτις 
uligue AZ, ZH duabus BZ, ZH wquales sunt, 
et angulus AZH angulo BZH zqualis ; basis igi- 


tur AH basi BH wxqualis est. Ergo centro qui~ 


dem H, intervallo vero HA, circulus deserip- 


Beou τὴ BH ἔτη ἐστίν. O apa κέντρῳ μὲν τῷ 
tus transibit οἱ per B. Transeal ut AEB. Et Quo- 


Hy διαστήματι δὲ τῷ HA, κύελος “ραφόμενες 


πξει nat διὰ ποῦ Β. Ἐρχέσθω ὡς ὃ AEB'S, Καὶ iain ipsi AB diametro ab extremitate ad rec- 


done ona décrit sur Ja droite ΔΒ un segment de cerele AEB qui recoit un angle 
égal a Vapele droit τ. 

Mais eufin gue Vangle r soit obtus. Sur Ja droite ΑΒ et au point A cons- 
truiscns un angle Bas égala Yangle T (25.1), et menons AE perpendiculaire ἃ As 
(11. 1) 5 coupons ja droite AB eo deux partics égales en Z (10. 1); menons ΖΗ 
perpendiculsire ἃ . 5 (17.1), et joignons HB. Puisqne ΑΖ est égal ἃ ZB, etqueladrotie 
ΖΗ est commune , Ies deux druiles az, ZH sont égales aux deux droites ΒΖ, 
zd; mais Vangle ΑΖΗ est égal ἃ Vangle ΕΖΗ; donc la base aH est égzle ἃ la 
base BH (4. 1). Done le cercle décrit du point H et de Vintervalle HA passera 
parle γνοίης b. Οὐ] vy passe comme AEB, puisqu’on a mend de Vextrémité da 
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2 XN ~ Ν, , 4.5 a \ > 6 \ 
ἐπεὶ TH AE ὁιαμετρῷ am aupac πρὸς plac 
7] > . ~ 

Heras? ἡ AA, ἡ ΑΔ ἄρα ἐφάπτεται τοῦ AEB 

΄ XN 5 " me Xx ἢ ? es By an, 

κυκλου, Καὶ απὸ τῆς ματὰ TO A «παϑῆς ebn—- 

ς ees ε , Ω ” > ‘ ἜΝ 

γ»ται ἢ ΑΒ' ἢ apa ὑπὸ BAA janie 47 eoTs TH 

ἘΣ ͵ , ~ 

ἐν τῷ ἐναλλὲξ τοῦ κύκλου τμάματι TO ACB 

νι εκ ΄ ~ 

συντεσταμένη γωνίᾳ. Αλλὰ ἡ ὑπὸ BAA γωνία TH 

~ . Ν ce? “ὦ, a ἘΞ oe 

πρὸς τῷ Τ ἴση ἐστί" καὶ ἡ ty τῷ AGB apa τμὴη- 

Ἷ »” > x ~ x ~ x =, 

ματι γωνία ion ἐστε TH πρὸς τῷ Τ. Evs τῆς 
3 ͵ ? ‘ ~ , = 

ἄρα δοθείσης εὐθείας" τῆς AB γεγραπτοι τμῆμα 

e ΄ ᾿ ~ ‘ 

πύνλου τὸ AOB, δεχόμενον γωνίαν ἐπὴν τῇ πρὸς 


τῷ Τ᾿ Οπερ ἔδει ποιῆσαι. 
MPOTAZIZ λδ΄, 


Axo τοῦ δοθέντος κύκλευ τμῆμα ἀφιλεῖν, de 
χύμενον γωνίαν isay τῇ δοθείσῃ γωνίᾳ εὐθυ- 
γράμμῳ. 

Ἔστω ὃ δοθεὶς κύκλος δ ΑΒΓ. ἡ δὲ δοθεῖσα 
γωνία εὐθύγραμμος ἡ πρὸς τῷ Δ’ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ 
ΑΒΓ κύκλου τμῆμα ἀφελεῖν. δεχόμενον γωνίαν 


a ~ a a 32 ᾿ ~ ‘ ~ 
tony τῇ δοθείτῃ γ ὠνίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ A. 
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tos ducta est AA, ipsa AA igtlur contiugil AEB 
civeulum, Et a conlactu ad A ducta est AB; 
ergo BAA angulus zqualis est angulo consti- 
tuto in alterno circuli segmento AOB. Sed BAA 
ansulus ipsi ad Γ᾽ zqualis cst. Et ipse in A@B 
igitur segmento anzulus ayualis cst ipsi ad Γ᾿ 
Ergo super datam rectam AB descriptum est 
segmentum circult A@B, capiens anguluin :e- 


qualem ipsi ad T. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XXNIV. 
A dato circulo segmentum auferre , capiens 


angulum zqualem dato angulo rectilineo, 


Sit datus circulus ABI, datus vero angulus 
rectilincus ad A; oportetigitur ab ABT circulo 
segmentum auferre, capiens angulum aqua— 


lem dato angulo rectilineo ad A. 


diametre ΔῈ, la droite 4s perpendiculaire ἃ ce diametre , la dreite 44 touchera 
le cercle AEB (16. 5). Et puisque la droite ΑΒ a été mence du pointde ccntact A, 
Vangle ΒΑΔ est égal ἃ Vangle placé dans le segment alterne ΑΘΒ du cercle. 
Mais Vangle Baa est égal ἃ langle τ; donc Tangle placé dans le segment 
AGB est égal a angle τ, Donec on a décrit sur la droite donnée 4B un seg- 
ment de cercle ΑΘΒ, qui recoit un angle égal ἃ Vangle r. Ce qu'il fallait 
faire. 


PROPOSITION XXXIV. 


D'un cercle donné, retrancher un seginent, qui recoive un angle égal ἃ 
un ansle rectiligne donne. 

Soit abr le cercle donné, et A langle rectiligne donné; il faut du cercle 
ΑΒΓ retrancher un segment, qui regcive un angle égal a VPangle rectiligne 
donné A. 
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~ tf 3 ΄ © Α 
Ἡχθω τοῦ ABI κυ:λου3 ἐφαπτομενη η ΕΖ κατὰ 
᾿ ε ν᾿ Ω \ “ ? , 
τὸ Bonpesci, καὶ συνεστειτῶ πρὸς tH EL εὐθείᾳ 
. eh Ἢ ΓΝ τ ͵ ~ ΩΝ \ 
καὶ TH πῇς AUT) σήμειωῶ τῷ B τῇ πρὸς τῷ Δ 
γωνίᾳ isn ἢ ὑπο ZBI. 
Ν gy ᾿ ~ > , ca 3 
Ἐπεὶ cur κυκλου tev ΔΒΓ εφαπτεται τις tu- 
- « Xx > \ + \ ι > ~ 
θεῖα ἡ EZ, καὶ απὸ THe κατὰ τὸ B ἐπαφῆς 


. 1% (oe ee See a 
Smures y Bit a ὑπὸ ZBI ἄρα ἴση ἰστὶ τῇ ἐν τῷ 


Ἑ τ ΝΣ: 


3 x ᾿ , 
BAT ἐναλλὰξ τμῆματι συνισταμειη γωνίᾳ. AAR 
HF: ite ~ % ~ 2 ᾿Ἶ ” A eS ~ 
ἢ ὑπὸ ΒΓ Tn πρὸς TH A ἐστίν son? καὶ ἢ ἐν TO 
μὲ Si ad > x ~ Ἂν ~ 
ΒΔΓ ope τμήματι son ἐστι TH πρὸς τῷ A γω- 
to 
via. 
" ~ , 7 , ~ 
Acro τοῦ δοθέντος ἄρα κυκλου Tou ΑΒΓ τμήμα 
" τὰ » ~ 
ἀφύρηται τὸ BAT, δεχόμενον γωνίαν sony τῇ δὸ- 
Beton γωνίᾳ εὐθυγράμμῳ τῇ πρὸς τῷ Δ. Οπερ 
wv ~ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Ducatur ipsum ABP circulum contingens EZ 
ad B punctum , ct constituatur ad EZ reclam 
et ad puuctum in ed B ipsi ad A angulo wequa- 
lis ZBI. 

Quoniam igitur circulum ΑΒΓ contingit ali- 
qua recta EZ, ct a contactu ad B ducta est Br; 


ipse ΖΒΓ igitur ayualis est angulo constitute 


in BAT alterno segmento. Sed ΖΒΓ ipsi ad A 
wqualis est ; ct ipse in BAT igitur segincuto x- 


qual:s est psi ad A angulo. 


A dato igitur circulo ABT scgmentum abla- 
tum est BAT , captens angulum equalem 1051 
dato angulo rectilineo ad A. Qued cportebat 


facere. 


Menons une droite ἘΖ qui touche Ie cercle ΑΒΓ au point B (17. 5), et sur 
Ja droite Ez, et au point B de cette droite, fuisons ivangle ΖΒΓ égul ἃ Vangle 


Δ'(535. 1)» 


Puisque la droite Ez touche le cercle ΑΒΓ, οἱ que Ja droite Bra été menée 
du point de contact B , Vangle ΖΒΓ est égal ἃ Vangle placé dans le segment 


alterne BAr du cercle (32. 


5). Mais Tangle ΖΒΓ est égal ἃ langle Δ; donc 


Vangle placé dans le segment Bar est égul ἃ Vangle Δ. 


Donec du cercle donné ΑΒΓ on a retranché un segment ΒΑΓ, qui reccit 
un angle égal ἃ langle rectiligne donné Δ. Ce qu'il fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ λέ. 


Ἦν » , , i a ΄ 2 ΄ 
Ἐὰν ἐν κυκλῳ δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν αλληλαςξ. 
ἃ € A ~ “δ. me ’ Τὰ 
τὸ ὑπὸ τῶν πῆς μιᾶς τμημάτων περιεχόμενον 
> ’ a” 3 x ~ © 4 ~ ~ Ld # 
ὀρθογώνιον ἰσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν τῆς ἐτερᾶς τμῦη- 
᾽ ae ; 
μάτων περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ. 
x ~ τὰ 2 ὌΝ % 
Εν γὰρ τῷ κύκλῳ τῷ ΑΒΓΔ δύο εὐθεῖαι at 
΄ A ι 
AT, ΒΔ τεμτέτωσαν ἀλλήλας κατὰ τὸ OE ση- 
- a ’ a as τ ἀν. | Ἃ ’ fi 
[econ λεγω τι TOUTFO THY’ AE, EV περεχόμενον 
, , “ ? iS. ‘ ~ 
ἐρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AE, EB 7Πε- 


μιεχομένω ὀρθογωνίως 
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PROPOSITIO XXXV. 


Si in circulo dux rectie sese secent, ipsum 
sub unius scgmentis contentum rectangulum 
zquale est ipsi sub altcrius segmentis contento 
rectangulo. 

In circulo enim ΑΒΓΔ due recte ΑΓ, BA 
5650 secent in E puncto; dico ipsum sub AE, 
Ef contentnm rectangulum quale esse ipsi 


sub SE, EB contcnto rectangulo. 


Εἰ μὲν οὖν αἱ AT, BA did τοῦ κέντρου εἰσὶν, 
ὥστε TOE κέντρον εἶναι τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου" φανερὸν 
ὅτι, ἔσων οὐτῶν τῶν AE, ΕΓ. ΔΕ, ΕΒ, καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AE, ἘΓ πεμεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 


« a ~ 
uo τῶν SE, EB περιεχομένῳ ὁρ307 ὧν bees 


Si igitur ipse quidem AT, BA per centrum sunt, 
ila ut E centrum sit ipsius ΑΒΓΔ circuli; mani- 
festum est wqualibus cxisientibus AE, ET, ΔΕ, 
EB, ct ipsum sub AE, ET contentum rectangulum 


acquale esse ipsi sub AE, EB contento rectangulo. 
eo 


PROPOSITION XXXV. 


Si dans un cercle, deux droites se coupent mutuellement, Ie rectangle 
compris sous Ics segments de lune est égal au rectangle compris sous les seg- 


ments de Il’autre. 


Que dans Ie cercle ΑΒΓΔ les deux droites Ar, ΒΔ se coupent mutucllement 
au point E; je dis que le rectangle compris sous AE, Er est égal au rec- 


langle compris sous AE, EB. 


Si les droites ar , BA passent par le centre, de maniére que le point E soit 
Je centre du cercle ΑΒΓΔ, il est évident que les droites AE, ETF, AE, EB étant 
égales, le rectangle compris sous AE, EF est égal au rectangle compris sous 


SE, EB. 
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Μὴ" ἔστωταν δὴ ai AT, AB dia τοῦ κέντρου. 
᾿ - Ψ x Ls -- ’ Ν 
καὶ εἰλήφθω τὸ κεῦτρον τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου > “as 
τ a Ὶ 2 \ ~ 32 XN 4 > 
ἔστω 762, καὶ απὸ τοῦ Z esi tag AL, AB εὐ- 
; ; : ae δ 
θείας κάθετοι ἤχθωσαν αἱ ZH, ZO, καὶ ἐπεζεύ-- 
Ε 
χθωσαν οἱ ZB, ZT, ΖΕ. 
- ἢ nN mote ι ἣν ’ € 
Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα tee διὰ tou κέντρου a ZH 
°° ΡΥ \ 4 ~ . a 
εὐθμάν tare μὴ δια τεῦ πέιτρου Tay AT πρὸς 


as δ. " eer ; a 
ὀρθὰς repre, καὶ diya αὐτὴν terest? ion 


Nop sint autem AL, AB per centrum , ct 
sumatur centrum ipsius ΑΒΓΔ circuli , et sit Z, 
cla 2 ad Ar , AB rectas perpendiculares du- 
cantur ΖΗ, Z©, οἱ jungantur ZB, ΖΓ, ΖΕ. 


Et quoniain recta aliqua ZH per centrum rec- 
tam aliquara AQT non per centrum ad rectos 


sccat, οἱ biferiam ipsam secat ; xqualis igitur 


ἄρα ἡ AH τῇ HY. Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ AT τέτμη- 
ται εἰς μὲν ἴσα κατὰ TOH, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ 
τὸ Ε- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AE, ET περμεχόμενον cp- 
θογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς HE τετραγώνου ἰσὸν 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς HY. Προσκείσϑω κοιτὸνβ τὸ ἀπὸ 
τὴς ΗΖ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AE, EY μετὰ τῶν ἀπὸ" 
τῶν ZH, HE ἔσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΗ, ΗΖ. Αλλὰ 
τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν EH, HZ iver ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 


ΣΣ δὲ ἀπὲ πῷ oe oe 
ΖΕ. τοῖς de ἀπὸ τῶν TH, HZ σὸν ests τὸ asv0 


Mais que les droites Ar, ΔΒ ne passent pas par le centre; 


AH ipsi ΗΓ. Quoniam igitwr AT secta est in 
aqualia quidem in H, in inzqualia vero in E, 
ipsum ulique sub AE, EP contentum rectan- 
gulum cum ipso ex HE quadrato wquale cst 
ipst ex HE.Commune addatur ipsum ex HZ; 1p- 
sum igitur sub AE, EY cum ipsis ex ZH, HE 
axquale est ipsis ex TH, ΗΖ. Sed ipsis quidem 
ex EH, HZest equale ipsum cx ZE, ipsis yero 


ex TH, HZ xquale estipsi ex ΖΓ ; ipsum igilur 


prenons le centre 


du cercle ΑΒΓΔ (1.5), qwil soit le poiut z; du point z menons les droites 
zH, ΖΘ perpendiculaires ἢ at, AB (12. 1), et joignons ZB, ZT, ΖΕ. 


Puisque la droite ZH menée par le centre coupe ἃ angles droits la droite aT 


non menée par le centre, elle la coupe en deux parties égales (5. 5) ; donc 
AH est egal a Hr. Puisque ar est coupé en deux parties égales cn H, et en 
deux parties inégales en E, le rectangle compris sous AE, ΕΓ», avec le quarré 
de HE, est ¢gal au quarré de ΗΓ (5. 2). Ajoutons le quarré commun de ΗΖ ; 
Je rectangle sous AE, ΕΓ, avec Jes quarrés des droites ZH, HE sera ¢gal aux 
quarrés des droites rH, Hz. Mais Je quarré de ZE est égal aux quarrés des 
droites EH, HZ (47. 1), et le quarré de zt égal aux quarrés des droites ΓΗ, 
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7 wy x " - >? ‘ 

τῆς 11" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AE, EL μέτα τοῦ avo 

+ ? p τὰ x ~ 5 ~ 

τῆς ZE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τὴς ZT. Isa de ἡ ZT τῇ 

ow e ‘ o~ A ~~ > \ fae 

ZB* τὸ apa ὑπὸ τῶν AE, ET μετα τοῦ ara τῆς EZ 

~ \ ‘ ἣν 4 . x 

ἴσον ἐστὶ TO ἀπὸ τῆς ZB. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 

x ~ 2 ‘ . : 

τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB peta τοῦ avo τῆς ZE τὸν 

x mo A ~ 7 1 κα - Ν κ 

ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ZB. Ἐδείγϑη δὲ τι] καὶ τὸ 

tos πῆ “τὸν 

ὑπὸ τῶν AE, ΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZE {τὸν ἐστι 

~ a ~ a a ς 4 ~ ἧς 4 

τῷ ἀπὸ Tis ZB τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AE, ED μετα 
~ ~ = > ~ © ΝΥ - 

ποῦ ἀπὸ τῆς ZE ἴσὸν ἐστὶ τῷ ὑπο τῶν AE, EB 

\ “ν΄. -“ 4 sy 2 “σϑ Fk 

μέτα TOU ατὸ τῆς ΖῈ" Kesvey αἀφυρησθω τὸ ave 

~ x N Ἄν γε - cad τ Ἢ Ξ- a Ἂς 

τῆς ΖῈ" λοιποι apa τουπὸ Tev AE, EL περεχομε 

᾿ Se ee 
νὸν 6690) Ovecy σὸν ἐστὶ τῷ ὑπο τῶν AE, ΕΒ TE psin 


a 3 ι N > . 5 Ἀπ δοῦν. 
operon 6ρθ0) νέῳ, Ἐὰν ἀρὰ ey κυπλογκαιταεξηςς 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ Ac. 


Ἂ , ~ mn ? 4 Ἂς 
Exv κυχλου ληφθῇ τι σημεῖον ἐκτὸς), καὶ 
3 > > ~ ‘ X [2 , 
aT αὐτοῦ πρὸς τὸν κύκλον προσπίπτωσι δύο 
2 wo ἣν ε 3 ~ , X ΄ 
εὐθεῖαι. καὶ ἡ μὲν αὐτῶν τέμιῃ τὸν κύκλον. 
ε Lo , wT $c he: ee ~ , 
ἢ δὲ ἐφαπτηται" ἔσται τὸ ὑπὸ CANS τῆς τεμιοῦύ- 


~ 3 ¥. > fr 2 -ὶ 
σὴς καὶ τὴς ἐπτὸς απολαμξανομεένῆς μεταῖυ 
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snb AE, EF cum ipso ex ΖΕ, xquale est ipsi 
zr. Equalis autem ΖΓ ipsi ZB, ipsum igilur 
sub AE, El cum ipso cx EZ equale est ipsi 
ex ZB. Propter eadem utique et ipsum sub AE , 
EB cum ipso cx ZE xquale est ipsi ex ZB. Os- 
iensum est autem ct ipsum sub AE EP cum 
ipso ex ZE xquale esse ipsi ex ZB; ipsum igi- 
tur sub AE, EF cum ipso ex ΖΕ xquale est 
ipsisub AE, EB cum ipso ex ZE. Commune an- 
feratur ipsum ex ZE; reliquum: igitur sub AE, 
EY contentum rectangulum zxquale est ipsi 
sub AE, EB coutento rectangulo. Si igitur ia 


circulo , ete. 


PROPOSITIO NXXVL 


Si extra circulum sumatur aliquod punctum , 
et ab eo in circulum cadant duz recte , ct una 
quidem earum secet circulum, allera vero con- 
tungat; erit ipsum sub tota sccante et ipsa ex- 


icrius sumpti inter et punctum et convesam 


Hz; donc Je rectangle sous AE, Er, avec le quarré de ΖΕ, est égal au quarré 
de zr. Mais zr est égal ἃ zB ; donc le rectangle sous aE, Er, avec le 
quarre de Ez, est égal au quarré de zB. Par la méme raison, le rectangle 
sous AE, EB, avec le quarré de ΖΕ, est égal au quarré de zB. Mais on a dé- 
montré que le rectangle sous aE, ET, avec le quarré de ΖΕ, est ὅσῃ] au quarré 
de zB; donc le rectangle sous AE, EF, avec le quarré de zE est ¢gal au 
rectangle sous AE, EB, avec le quarré de ΖΕ, Retranchons le quarré commun 


de ΖΕ; le rectangle restant compris sous AE, ET sera égal au rectangle com- 
pris sous AE, EB. Donc, etc. 


PROPOSITION XXXVI. 


Si lon prend un point quelconque hors du cercle, et si de ce point on 
mene deux droites dont lune coupe Je cercle, et dont l'autre lui soit tan- 
gente, le rectangle compris sous la sécante cntitre et la droite prise exte- 
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τιῦτε σημεῖου καὶ τῆς ΘΕ. maps ες -πε- 
ρι:χίμειον ὀρθογώτιον' ἔτον τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτο- 
μένης τετραγ OF 

Κύχλον zap τοῦ ΑΒΓ cianabe τι σημεῖον ἐπτὸς 
τὸ A, καὶ ἀπὸ τεῦ Δ πρὸς tev ABT κύκλον πτροσ- 
πιπτέτωσειν δύο εὐθεῖαι αἱ ATA, ΔΒ" καὶ ἡ μὲν 
ATA τ Ἰἀθπὸ τὸν ΑΒΓ σύ. ‘Aor, ἢ δὲ ΔΒ ἐφαπτέ- 
σθω" λέγω ὅτι τὸ ὑπο τῶν ATS AT περιεχόμενον 


- 


> ; a , 
eps 55 ὦ: or ir. oe ἐστὲ Τῷ «Ὁ TAT SB Ft TERT ONO. 
᾿ 


᾿ 2 


H dco ATA? aves διὰ τεῦ κέντειυ serie, it ον 


ν ᾿ » | ᾧ 

Este ad διὰ τοῦ κέντρου, καὶ ἔστω τὸ 

, τιν ye : 

Zz κέντρον τοὺ ΑΒΓ κύκλου, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ 


28" ἐρθὰ ἄρα ἐστιν ἡ το ZBA. Καὶ ἔπει εὐθεῖα 


ε ἢ 
ny AT diye Tz TANTS HATA τὸ Zy πρόσκειται 
ἅ: αὐτῇ a ΤΑ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AA, ΔΙ 


δ; ee \ - τὰ > ’ ~ ? \ ~ 
TZ τοῦ οὐτὸ τῆς ZT ἱσὸν ἐστί τῷό ατὸ τῆς ZA. 


Iza δὲ 20 τῇ 28" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ. AT μετὰ 


circumferentiam contentum reclangulum xquale 


1051 ex conlingenle quadrato. 


Extra circulum ABI sumatur aliqued pune- 
tum 4, cta A ad ΑΒΓ circulum cadant dux 
recte ATA , AB, ct ipsa quidem ATA secet ALT 
circulum , ipsa vero AB conlingat; dico ipsum 
sub AA, ALF contentum rectangulum aquale 
esse psi ex AB quadrato. Ipsa igitur APA vel 


per centrum est, vel non. 


Sit primum per centrum, et sit Z centram 
ipsius ABT circuli, et jungatur ZB ; rectus igi- 
tur est ZBA. Et quomam recta AT bifariam secta 
estin Z, adjicitur vero ipsi ipsa TA; ipsum igi. 
tur sub AA, AP cum ipso ex ΖΙ aquale est ipsi 
ex ZA. -Equalis autem ΖΓ ipsi ZB; ipsum igi- 


tur sub AA, ΔΙ cum ipso cx ZB wquale est ipsi 


ricurement entre ce point et la circonférence convexe est ¢gal au quarré de 


la tangente. 
HIors du cercle ΑΒΓ, 


ncnsles deux droites sra, AB; que la droite ara coupe le cercle ΑΒΓ, 


prenons un point queleonque 4, et de ce point me- 


et que 


la droite AB Tui soit tangente ; je dis que Je rectangle compris sous ΑΔ, 


ΔΙ est egal au quarré 
ΟἹ non. 


de ΔΒ, soit que Ja droite ara passe par le centre, 


Qu'clle passe premi¢rement par le centre du cercle, et que z soit le centre 


du cercie ΑΒΓ, 


ΑΓ est conpcée en deux parties égales au point Z, 


ajoutee, le rectangle sous Aa, ΔΓ, 


avec le quarré 


joignons ΖΒ; angle zea sera droit (18. 3). Et puisque Ja druite 


et que la droite ra lui est 
Ἢ de zr, est égal au quarreé 


de Ζ (G. 2%. Mais la droite zr est égale ἃ la droite zB; donc le rectangle 


Γ 
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ae Bs ” 2 x ~ > -“" ~ 
ποῦ ἀπὸ τῆς ZB ἰἴσὸν ἐστὶ τῷ απὸ τῆς ZA. Τῷ 
. % we » 3 Ἂς Sie > a7 ~ 
δὲ ἀπὸ τῆς ZA toa ἐστὶ ταί απὸ τῶν ZB, BA, 
\ e € 4 a \ow ε ΝΥ ~ 
ὀρθὴ yap ἡ ὑπὸ 2ΒΔ"τοὰρὰ ὑπὸ τῶν AA, ΔΓ 
᾿Ὺ ~ > δῇ ~ 3 > x ~ 2 \ ~ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ZB ἱστὸν ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν 
2 \ > ͵ Lanny δῷ 
ZB, BA. Kosvov ἀφῃρήσθω 70 απὸ τὴς ZB* λοι- 
" af \ o¢€ x ~ wv 3 νΝ “ 3 \ 
TOV ara TO LTO τῶν AA, AT icoy ἐστί TH αἴτὸ 
σὰ > ͵ 
τὴς ΔΒ εφαπττομειὴς- 
‘4 Seas \ oof "ἢ ~ ’ n~ 
Αλλὰ δὴ ἡ STA μὴ ἔστω δια τοῦ κέντρου τοῦ 
ἣν A , ‘ Ν 
ΛΒΓ κύκλου, καὶ εἰλήφθω τὸ κέντρον TOE, καὶ 
~ \ ? 7 © Ἢ 
ἀπὸ τοῦ Ἑ ἐπὶ τὴν ΑΓ κάθετος ἤχθω ἡ EZ, καὶ 
5 TANG ὦ SUN 
ἐπεζεύχθωσαν ai EB, EY, ἘΔ’ ὀρθὴ cpa ἐστὲὴν ἡ 
«oN rye 2) ν IA ne \ ~ ΄ 
ὑπὸ Ἐ1Δ. Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖά τις δια τοῦ κεντρου 
Ν Se Eee ‘ 

a EZ εὐθεῖαν tava μὴ dix τοῦ κειτρου τὴν AT 
1 > Δ ’ Ἂν. τ ? A ἴω ε 7: 
πρὸς ὀρθὰς τέμνει. καὶ δίχα αὐτὴν τεμεῖ" α AZ 

37 ~ Ed Te τὸ ed x Ey. Wal ε if 
apa Ta ZT corse ton. Καὶ ores εὐθεῖα ἡ AT τέτμη- 


6. πρόσκειται δὲ 


σαι δίχα κατὰ πὸ ZL σημεῖον 
αὐτῇ ἡ ΤΔ' τὸ δρα ὑπὸ τῶν AA, AT μετὰ τεῦ 
ἀπὸ τῆς ZT isov ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ZA. Κοιτὸν 
προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆς LES τὸ cpa ὑπὸ τῶν AA, 
ΔΙ μετὰ τῶν ἀπὸ τῶν TL, ZE ἰσον7 ἐστὶ τοῖς 


ἀπὸ τῶν AZ, ΖΕ. Αλλὰ τοῖς ἀπὸ τῶν TZ, ZE 
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ex ZA, Ipsi vero ex ZA xequalia sunt ipsa cxZB , 
BA, rectus enim ipse ZBA ; ipsum igitur sub AA, 
AY cum ipso ex ZB wquale est ipsis ex ZB , BA. 
Commune auferatur ipsum ex ZB; reliquun: igi- 
tur sub AA, AT xquale est ipsi cx ΔΒ contin- 


gente. 


Sed ct ATA non sit per centrum ipsius ΑΒΓ 
circuli, οἵ sumatur cenlrumE, ct cx Ead ΑΓ 
perpendicularis ducatur EZ, ct jungantar EB, 
ET, EA; rectus igilur est ΕΖΔ. Et quonian 
recla aliqua EZ per centrum rectam aliquam 
APF non per centrum ad rectos secat, οἱ bifa- 
riam ipsam secabit,; AZ igitur ipsi ZI est aqua- 
lis. Et quomam recta AP secatur bifariam in 
Z puncto, adjicilur vero ipsi ipsa PA; Ipsuna 
igtur sub AA, ΔΓ cum ipso ΖΓ xquale est ipsi ex 
ZA. Commune addatur ex ZE; ipsum igitur 
sub AA, AY cum ipsis ex ΓΖ, ΖΕ «παῖς est 
ipsis ex AZ, ΖΕ, Sed ipsis ex ΓΖ, ΖΕ equale 


estipsum cx EI, rectus cnim EZ? angulus ; 1p- 


sous AA, ΔΓ» avec Je quarré de zB, est égal au quarré de ZA. Mais les quarrés 
des droites zB, BA sont égaux au quarré de ZA (47.1), car langle zBa est 
drvit ; done le rectangle sous AA, 4T, avec le quarré de zB, est égal aux 
quarrés des droites zB, BA. Retranchons le quarré commun de zB, le rec- 
tangle restant sous AA, ΔΙ sera égal au quarré de la tangente Ax. 

Mais que la droite ara ne passe pas par le centre du cercle ΑΒΓ; prenons 
le centre E, et du point E menons Ez perpendiculaire ἃ ar (12. 1 ), et joignons 
EB, Er, EA; angle ΕΖΔ sera droit. Et puisque la droite EZ menée par le centre 
coupe ἃ angles droits Ja droite ΔΤ non menée par Ie centre, la droite Ez coupe la 
droite ar en deux parties égales (5. 5); done Ja droite az est égale 4 Ja droite 
2Γ-. Et puisque la droite ar est coupée en deux parties égales au point z, et que Ja 
droite ra lui est ajoutée, le rectangle sous les droites AA, Ar, avec le quarré de zr, 
est egal au quarré de za (6. 2). Ajoutons le quarré commun de ΖΕ; le rectangle 
sous AS, AT, avec les quarrés des droites ΓΖ, ΖΕ. sera égal aux quarrés des droites 
AZ, ZE. Mais le quarré de Er est égal aux quarrés de ΓΖ, ZE (47. 1), car langle ΕΓ 
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F ee Dy cae ; 
“τὸν τὸ αὐτὸ Tag ED, opya yap ἢ ure EZT χων α" 
n Δ ? ey ~ w > ᾿ξ Ἀν ΟΝ & ~ 
τοῖς δὲ aro τῶν AZ, ZE ἵσὸον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 

ὡς \ of εν - \ SMA ὡς 
EA" τὸ apa ὑπὸ τῶν AN, AT μετα τοῦ ἀπὸ τῆς 
» 3 Ν ΡΣ: Ν ~ Ld “- 
ED σὸν cove τῷ απὸ τῆς EA, Ion ὅς ἡ ET τῇ ΕΒ" 


" 5) « A ~ ‘ ~ ΕἸ ι κι 
τὸ apa ὑπὸ τῶν Ad, ΔΙ peta τὸυ ace τῆς EB 


a XN ma) a “ Ἅ. ἃ ~ v 
ἴσο: ἐστὶ τῷ ἀτὸ τῆς EA. Τῷ de ἀπὸ τῆς ἘΔ ica 
\ 3 ~ EN ‘ « - x 
ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν EB, BA, cpiat gap a ὑπτὸ EBA 
΄ “ον eo. - \ noo yy 
γωνία τῷ ape ὑπὸ τῶν AA, AT μετὰ τοὺ πὸ 
os ? XN o > A ~ a 
τῆς EB ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀτὸ τῶν EB, BA, xosroy 
" ‘ ων ‘ 7 2 ΔΚ’ % 
ἀφηρίσθω τὸ ἀπὸ τῆς ἘΠ᾽ λοιπὸν ἐρὰ τὸ ὑπὸ 
ee we ᾽ A ~ FN τ ν at 
tov AA, AT σὸν cots τῷ απὸ Tag AB. Ear ape 


κύκλου. καὶ TLESIC 
ΠΡΟΤΑΞΙΣ ay 
Ἧ , δι ~ > \ ᾽ x Ay 
Ἐὰν xuxAou Anpay Ts σήμειον 2xT95y αἼἸὸ dt 


δὴ r \ x , ͵ , 
τυ TAMU προς Tov κυξλοΥ ST pear iT TOCs δύο 


th ae: . oo» ᾿ \ Cae © a 
evSesas, καὶ ἡ SY αὐτῶν TEEN τὸν χυπκλοῖο ἡ δὲ 


sis διιΐομι ex AZ, ZExquale est ipsum ex EA, 
Ipsum igitur sub AA, AP cum ipso cx EP ws 
quale est ipsi ex EA. fEqualis autem ET ipsi 
EB; ipsuin isttur AA, ΔΙ cum ipso ex EB α- 


quale est ipsi cx EA. Ipsi auleia cx EA zqgua~ 


B A 


i 


lia sunt ipsa ex EB, BA, rectus enim EBA an- 
sulus 5 ipsum igtur sub AA, ΔΙ cum ipso ex 
EB xyuale cot ipsis cx EB, BA. Connaune ai τ 
feratur ipsam ex EB; reliquum ig:lur sub AA, 
ΔΙ equale est ipst ex AB. Si igitur extra cir- 


culum, ele. 


PROPOSITIO ANNXVIL. 


$i extra circulum sumatur aliquod punctum , 
cx puneto autem in circulum cadant duz recte, 


cluna quidem carum secel circulum altera, vero 


est droit, et le quarré de Ea est égal aux quarrés des droites Az, ΖΕ; donc le 
rectangle sous Aa, AF, avec le quarré de EF, est égal au quarré de Es. Mais 
Er est ¢gal ἃ EB; donc Ie rectangle sous Ad, 4r, avec Je quarré de EB est égal 
au quarré de Es. Mais les quarrés des droites EB, BA sont égaux au quarré de ἘΔ 
(47. 1), car Tangle EBA est droit; donc le rectangle sous 4a, Ar, avec le 
quarré EB, est gal aux quarrés des droites EB, BA. Retranchons le quarré commun 
de EB, le rectangle restant sous AA, ΔΙ sera Cgal au quarré de ΔΒ, Dounc, etc. 


PROPOSITION XXXVII. 


Si Ton prend un poiut quelconque hors d'un cercle, et si de ce point on 
mene deux droites dunt lune coupe ce cercle, et dont Fangle tombe sur 
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προσπίπτῃ, ἡ δὲ τὸ ὑτὸ τῆς ὅλης τῆς! τεμιούτ.͵ I eum cadat, sit auiem ipsum sub told secante 


»“. 


σης καὶ τῆς ἐμτὸς ἀπολαμβανομέιηῃς μεταξὺ εἰ ipsa exterius βιπηρίά inter ct punctum et con- 


τοῦ Te σημείου καὶ τῆς κιρτῆς περιφερείας ἴσον = Vexam circumferentiam aquale ipsi cx incidente 3 
~ \ ~ ’ ε om A ΨΥ . se 
τῷ ἀπὸ τῆς προτπτιπτούσης" ὦ -τροστιπτουσα incidens continget circulum. 

ae ae 
ἐφάψεται τοὺ κυκλου. 
εὐ δν ἢ aie att 
Κύτλου γὰρ τοῦ ABT εἰλήφθω Ts σημεῖον ἐκτὸς 


‘ x \ a. " 3 , 
TON, x2 ἀπὸ τοῦ A προς τὸν ABT πυκλὸν προῖ- 


Ἐτίνα circulum ABI sumatur aliqned punc_ 
tum A, et ex A ia ABP circulum incidant duce 


πιπτίτωταν δύ εὐθεῖαι αἱ ATA, AB, καὶ a μὲν recte AFA, AB, ct ipsa quidem ALA sccct 


A 


ΔΙᾺ Teusita τὸν κύκλον ἃ δὲ ΔΒ προσπιπτέτως circulum, ipsa vero AB in eum incidat, sit 


αἱ . \ ~ " ” ΕΣ \ « 
ἔστω δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ. AT? σὸν τῷ απὸ τῆς 
g a ’ 
ΔΒ’ λέγω ὅτι ἡ ΔΒ ἐφάπτετωι τοῦ ΑΒΙ κύκλου. 
x ~ . ’ ε ‘ 
Ηχθω γὰρ τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτομένη 4 AE, καὶ 
, ᾿ ᾿ - τ . ow 
εἰληφήω τὸ wertpsy Tou ABY κυκλοῦγ καὶ ἔστω 
Seat Se ca ε ΑΓ εἰ 
τὸ 7. καὶ Ξπτεζεύγθωταν aiZE, ZB, Δ᾽ ἀρὰ 
τς So poe 
ὑπὸ ΖΕΔ ὀρθη ἐστι. 
ως ae ἢ 
Καὶ ἐπεὶ ἡ ΔῈ ἐφάπτεται τοῦ ΑΒΓ κύκλου, 


aujem ipsmn sub AA, AT aquale ipsi cx ΔΒ; 
dico ipsam AB contingere ΑΒΓ circulum. 

Ducatur cnim ipsum AB contingens ipsa 
AE, ct sumatur centrum cireuli ABI, et sit 
Z, et jungantur ZE, ZB, ZA; ipse igilur ZEA 
reclus est. 

Et quoniam AE contingit ABT cireulum , se- 
τέμνει δὲ ἡ ΔΙΑ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AA, ΔΙῚ ἴσον cat autem ipsa AMA ; ipsum igitur sub AA, AT 
ce cercle, et si le rectangle sous la sécante euticre et la droite prise exté- 
rieurement entre ce point et Ja circonférence convexe cst égal au quarré de 


Ja droite qui tombe sur ce cercle, la droite qui tombe sur le cercle sera tan- 


gente a ce cercle. 

lors du cercle ABT prenons un point queleonque 4, ct menons de ce point 
les deux droites ara, AB, que la droite ara coupe le cercle, et que Ja droite 
SB tombe sur le cercle ; que le rectangle sous AA, ΔΙ suit égal au quarré de 
ΔΒ; ye dis que la droite AB est tangente au cercle ΑΒΓ. 

Menons la droite ΔῈ tangente au cercle ΑΒΓ (17. 5), prenons le centre du 
cercle ΑΒΓ (1.5), qu’il soit z ; joignons ΖῈ, zB, ΖΔ; langle ΖΕΔ sera droit (18. 5). 

Puisque ΔῈ touche le cercle abr, et que ΔΙᾺ Je coupe, le rectangle sous a4, 


» 


29 
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ἐστι τὸ ἀπὸ πῆς AE. Hy ds καὶὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AA, AT isty τῷ ἀπὸ τῆς ΔΒ" τὸ ἄρα ἀπο τῆς 
ΔΕ ἰσὸν ἐστινῦ τῷ ἀπὸ τῆς ΔΕ" ἴση ὄρα ἡ AE 
τῇ ΔΒ. Ἐστι δὲ καὶ ἡ ZE τῇ ZB ἔφη. δύο δὴ αἱ 
AE, ΕΖ δυσὶ ταῖς AB, ΒΖ seus εἰσι, καὶ βάσις 


>on ve PU το πα ; 
αὐτῶν ΧΟ ἢ LA. Loria ape n ὑπὸ SEL paisa 


wquale est ipsi ex AE. Εἶσαι autem et ipsum 
sub AA, AT zequale ipsi ex AB; ipsum igitur ex 
AE wquale est tpsi ex ΔΒ; awqualis igiur AE 
ipsi SB. Est autem et ΖΕ ipsi ZB wequalis , dux 
igitur AE, EZ duabus AB , BZ equales suut , 


et basis ipsarun communis ZA; angulus Igilur 


A 


~ ey > Np Veoerel, ’ \ 
τῇ ὑπὸ ABZ ἐστὶν son. Opba δὲ ἡ ὑπὸ AEZ* ὀρθὴ 
a \ a »” . > 
apa καὶ ἡ ὑπὸ ABZ. Kas ἔστιν ἡ BZ ἐκξαλλο- 
᾿ “ον - , ~ ’ 
bern διάμετρος, ἡ δὲ τῇ διαμέτρῳ τοῦ πυκλεου 
Sue Aigo ai > ree τ ; 
“πρὸς ὀρθὰς ἀπ ἄκρας ἀγομένη ἐφάπτεται καὶ 
τὸ - δ ἘΝ Ρ 
τοῦ κύκλου" ἡ ΔΒ apa ἐφαπτεται τοῦ ὁ ΒΓ κυ- 
ἷ ΜῈ: ; Si te ΜΝ ἬΝ 
κλου. Opsing δὲ δειχθησέται καὶ τὸ κεῖτρον ετι 


~ . a »" ᾿ Ν Re ~ 
τῆς AT τυγχανη, Ἐὰν apa πυκλουγ καὶ TA ἑξῆς. 


AEZ angulo ABZ eat wqualis. Rectus autem 
ΔΕΖ ; reclus igitur et ABZ. Et est BZ producta 
diameter, ipsa vero diametro circuli ab extre- 
untate ducta contingit et circuluin ; ipsa ΔΒ 
igitur conlingil ABE circulum, Suniliter autem 
osteudemus , ct si centrum in ΑΓ sit, St igitur 


extra circulum , etc. 


ar est égal an quarré de ΔῈ (5G. 5). Mais le rectangle sous Aa, ar est 
égal au quarré de ΔΒ; donc Ie qnarré de ΔῈ est egal au quarré de ΔΒ; 
donc ΔῈ est égal ἃ AB. Mais ze est egal a ZB; done les deux droites AE, ΕΖ 
sont égales aux deux droites ΔΒ, 82; mais la basezs est commune ; donc langle 
azz est gala Tangle ΔΒΖ (8. 1)- Mais Vangle ΔῈΖ est droit; donc Tangle 
ΔΒΖ est droit aussi. Mais la droite ΒΖ prolungée est un diametre, ct une droite 
perpendiculaire au diametre ctmencée d'une de ses extremités est tangents aucercle 
(16. 5). Donc la droite AB est tangente au cercle ΑΒΓ, La demonstration serait 
la méme si 16 centre était dans ar. Donc, etc. 


FIN DU TROISIEME LIVRE. 


EUCLIDIS 


ELEMENTORUM 
LIBER QUARTUS. 


PUWTSSBEVUATAUTUEREVVEVETIS 


OPOL DEFINITIONES. 
ἐς Σχῆμα εὐθύγραμμον εἰς σχῆμα εὐθύ, ραμι- 1. Figura reculinea in figura rectilined πε" 
μὸν ἐγγράφεσθαι λέγεται, ὅταν ἑκάστη τῶν τοῦ οΥδι dicitur , quando unusquisque Inscriptz 
: é ᾿ eae : τ ἢ ; ἅν, 
ἐγηραφεμένου σχήματος γωνιῶν ἑκάστης πλευ- figure angulorum unumquodque latus Ipsius 
“ ~ os ἃ ’ εἰ Β Ae yc = τ 
βᾶς Tou εἰς ὁ ἐγγράφεται LETNTALL lu qua mscribitur contingit. 
β΄. Σχῆμα δ: ὑμείως περὶ σχῆμα σπεριηρί- 2. Figura autem similiter circa figuram cir- 
gerbes λέλεται. ὅτων ἑκάστη πλευρὰ τοῦ πε- cumscribi dicitur , quando unumyuodque latus 
’ «os , ~ ν ἃ τα Seer eet 
ριηραφιμένου ἑκάστης γωνίας τοῦ περὶ ὃ πιρι-Ἠ  Circumscripte unumquemque angulum ipsius 
“ράφεται ἅπτηται. circa quam circumscribitur contingit. 


LIVRE QUATRIEME 
DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Une fignre rectiligne est dite inscrite dans une figure rectiligne , Jorsque 
chacun des angles de la figure inscrite touche chaque cété de celle dans 
laquelle elle est inscrite. 

2. Semblablement une figure est dite circonscrite ἃ une figure , lorsque 
chaque cote de la figure circonscrite touche chaque angle de Ia figure ἃ laquelle 
elle est circonscrilte. 
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e 

722.5- 

γ77ρα- 
it: εν 

Φιμεῆίου απτῆται Tne τοῦ πυπλου περιφερείας, 


MESS ΟΣ O24 εὐδμαειιεικεν cre τ σον 
de “μα Ξ BU) FAIA εἰς πῶλον € 
é 


φεσθαι Azpitar, cTay Exacta QoLie τοῦ 


δ΄. Σχῆμα δὲ εὐθύγραμμον περὶ κύκλον πε- 
pippiperdas λέγεται. ὕταν ἑκάστη πλευρὰ τοῦ 
περιγραφομέτου ἐφάπτηται τῆς TID κύκλου πε- 
pitzpelas’. 

€ Κύκλος δὲ εἰς σχῆμα ὑμτείως λίγεται 29) pa- 
gecfar, Cra: ἡ τοῦ κύκλου περιφίρεια ἑκάστης 
πλευρᾶς τεῦ εἰς ὃ ἐγγρύφεται ἁπτηταις 

ς΄. Κύκλος δὲ περ σχῆμα πεμηράφεσθαι Az- 
γτται. ὅταν ἡ τιῦ κύκλου πιριφέρεια ἑκάστης 


~ a) ’ © 
γῶν ας Tou reps G ets pAgeras aATTATSI. 


nee ; 
ζ΄. Εὐθεῖα εἰς κύκλον 

ταν τὰ πέρατα αὐτῆς ἐπὶ τῆς περιφερείας ἡ 

ee 

τοὺ KuZALU. 


MWPOTASI= a. 


en : ᾿; τὶ ea : 
Eig τὸν διθέντα κύκλον τῇ δυθείσῃ εὐλείαᾳ. μὴ 
, ᾿ ἜΣ τ; ἢ Ἂ 

μείζονι coon THs ποῦ κύκλου διαιαίτρευ, ἴσὰν 


Ey a > . 
εὐθεῖαν SVAPUGT OAs. 


3. Figura vero rectilinea in circulo inseribi 
dicitur, quando unusquisque angulus circun- 
script contingit circuli cireumfercntiam. 

4- Figura autem rectilinea circa circulum cir- 
cumsceribi dicitur , quando unumquodque latus 
circumscrip!x contngit circali cireumferentiam. 

5. Cirenlus vero in figura simuliter dicitur 
inscribi , quando circuli circumferentia unum- 
qeodgue latus ipsius in qua ius ribitur contingit. 

6 Circulus autem circa figuram circumseribi 
deitur, quando circuli circumferentia unum- 
quemgve augulum ipstus circa quam circum~ 
scribilur conlingit. 

7. Recta in cireulo aptari dicitur , quatdo 


termiur cjus in circumfercuua sunt circult. 


PROPOSITIO 1. 


In dato circulo datz recte , non Inajori exis- 


tenti circuli dhametre , equalem rectam aptare. 


5. Une figure rectiligne est dite inscrite dans un cercle, lorsque chaque angle 
de la figure inscrite touche la circonférence de ce cercle. 


ἡ. Une figure rectiligne est dite circonscrite ἃ uncercle , lorsque chaque 
coté de la figure circonscrite touche la circonférence de ce cercle. 

5. Sembluablement un cercle est dit inscrit dans une figure rectiligne, lors- 
que la circonférence du cercle touche chayue cété de Ia figure dans laquelle 


1} est inscrit. 


G. Un cerele est dit circonscrit ἃ une figure, lorsque Ia circonférence du 
cercle touche chaque angle de Ja figure ἃ laquelle il est circonscrit. 


7. Une droite est dite adaptée dans un cercle , lorsque ses extrémités sont 


dans Ja circouférence de ce cercle. 


PROPOSITION 


PREMIERE. 


Dans un cercle donné, adapter une droite égale ἃ une droite donnée, qui 


n’est pas plus grande que le diamétre. 
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Eorw ὃ δοθεὶς κύκλος 6 ABT, n δὲ δοθεῖσα εὖ- 
θεῖα μὴ μείζων τὴς τοῦ κύκλου διαμέτρου ἡ Δ᾽ 
dui δὴ εἰς τὸν ABT κύκλον τῇ Δ εὐθείᾳ ἴσην εὺ- 
θεῖαν ἐνορμόσαι. 

Ἤχθω τοῦ ΑΒΤ κύκλου διάμετρος ΒΓ. Εἰ 
μὲν οὖν isn ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ A, γεγοτὸς av cin 
τὸ ἐπιταχθέν. ἐνήρμοσται γὰρ εἰς τὸν ABT κύ- 
κλὸν τῇ Δ εὐθείᾳ isn ἡ ΒΓ. Εἰ δὲὶ μείζων ἐστὶν 


τὸ ~ δ, “ἃ ~ ” e ee 
n BY tug A, xeiorw τῇ Δ ἐσ ἢ TE, καὶ κεν- 


Sit datus cireulus ΑΒΓ, data autein recta 
Anon major circuli diametro ; oportet igitur in 
ABP circulo ipsi Δ recte aqualem rectam 
aptare. 

Ducatur ΑΒΓ cireuli diamcter BY. Si qui- 
dem igitur awqualis cst BP ipsi A, factum crit 
propositun. Aptata est euim in ΑΒΓ circulo ipst 
A recite xqualis ΒΓ. $i vero major est ΒΓ ipsa 


Δ, ponatur ipst A xquelis TE, et centro 


\ 


spe put τῷ Τ, διαστήματι δὲ τῷ ΤῈ κύκλος 
57 px pba ὃ ΔΕΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ TA. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ T σημεῖον κέντρον ἐστ! τοῦ ΔΕΖ κύ- 
xdov, ton ἐστὶν a ΤΑ τῇ TE. Αλλὲ τῇ Δ ἡ ΤΕΊ 
ἐστὶν sont καὶ ἡ A ἄρα τῇ ΓΑ ἐστὶν bon. 

Εἰς ἄρα τὸν δυθέντα κύκλον τὸν ABT, τῇ δὲ- 
Beton εὐθείᾳ τῇ AY, ἴση ἐνήρμοσται ἡ ΤΆ. Οπερ 


ΕΝ ω 
ἔδει WOMNTAL. 


quidem U, intervallo vero ΓΕ, circulus descri- 
batur AEZ, et juagaiur ΓΑ. 

Queniam igitur F punctum centrum est ipsius 
AEZ cireuli , equalis est TA ipsi TE. Sed ipsi A 
ipsaTEcsi aqualis; el A igitur ipsilA estaqualis. 

In dato igitur circulo AB, datz recie A, 


wqualis aplata est TA. Quod oportebat facere. 


Soit ΑΒΓ Je cercle donnée, et A Ja droite donnée, qui n’est pas plus grande 
que le diamétre de ce cercle; il faut dans Je cercle Abr adapter une droite 
égale ἃ la droite A. 

Menons Je diamétre Br du cercle ΑΒΓ. Si la droite Br est égale ἃ Ja droite 
4, on aura fait ce qui était proposé. Car on aura adapté dans le cercle ΑΒΓ, 
une droite Br égale a la droite a. Mais si la droite Br est plus grande que Ja 
droite 4, faisons TE égal ἃ 4 (5. 1), du centre Τὸ et de Vintervalle re décrivons 
le cercle ΔΕΖ, et joignons ΓΑ. 

Puisque 16 point T est Je centre du cercle AEz, la droite ra est égale a Ja 
drcite TE; mais Δ est égal 4 rE; donc est egal ara. 

Donc dans le cercle donné ΑΒΓ on a adapté une droite ra égale ἃ Ja droite 
donnée a. Ce qwil fallait fire. 
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MPOTAZIZ β΄. 


Ele τὸν δοθέντα κύκλον τῷ δεθέντι τρί, οι ra) 
ἐσογώνιον τρί) wor ἐγγράψαι, 
κύκλος ὃ ΑΒΓ. τὸ dé: δοῦ:ν 


τρίγωνον τὸ AEZ* dei δὰ εἰς τὸν ΑΒΓ κύκλον 


Estes 6 Scheie 


es , ' ; > , 
τὸ SEL τριγῶνῷ ices orsov Thi orey ἐγγράψαι, 


Ηχϑω τοῦ ABT xuxAsu ἐφιπτομέτη ἡ HO 
κατὰ τὸ A 5 καὶ συνεστάτω mpeg! τῇ AO εὐθές: 
καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ A TH ὑπὸ ΔῈΖ 
sere ἰσὴ ἡ ὑπὸ OAT? πάλιν, πρὸς" an HA 


»ὴ x re \ yom - ἄχος, ες ἢ, 
εὐθείᾳ καὶ τῷ προς AUTH σήμειῷ το Α τή ὑπὸ 


> 


PROPOSITIO II. 


In daio circulo dato wiangulo axquiangulum 
triangulam inseribere. 

Sit datus circulus ABI, datum vero trian- 
guhun AEZ; oportct igitur im ABI circulo ipsi 
AFZ tiargulo equiangulum tangulua inseri- 


here. 


Ducatur ABP circulum contingens ipsa HO 
In A, ct constituatur ad ΔΘ rectain et ad punc- 
tii im δὰ A ipsi AEZ ansulo xqualis ipse ©AT ; 
rursus, ad HA rectam et ad pnnctum im cd A 


ips! ZAE aqualis HAB, ct jungatur ΒΓ. 


ZAE* jon ἡ ὑπὸ HAB, καὶ ἐτεζιύχβω ἡ BY. 
2 = te 


PROPOSITION 1]. 


Dans un cercle donne, inscrire un triangle qui soit Cquiangle avec un triangle 
dunne. 

Soit ar le cercle donne, ct ΔῈΖ le triangle donuné ; il faut dans le cercle 
ABI inscrire un triangle qui suit équiangie avec le uiangle donné ΔΕΖ. 

Menons Ja droite Ho, de maniére qu'elle touche le cercle ΑΒΓ en un point A, 
et sur la droite ΑΘ, ct an point A de cette druite faisons Tangle ear cgal ἃ 
Vangle azz (23. 1). De plus sur Ja droite HA, et au point a de cette droite 
faisous Tangle ΗΔΛΒ ὅσα] ἃ Vangle Zak, et juignons ΒΓ. 
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yy ΄ ~ 3 ’ 3 
Ἐπεὶ οὖν κύκλου τοῦ ΔΒΓ ἐφαπτεταῖ τις εὖ- 
a νυ me - ᾿ 5 > ~ 3 
θεία ἡ OA, καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ TO A ἐπαφῆς εἰς 
ἢ , & open oe ee τς 
τὸν κύκλον διήκται εὐθεῖα ἡ ATK ἡ apa ὑπὸ 
ἘΠ... τ΄ το: Ως 
@AT 4,71 ἐστε τῇ ἐν TH ἐναλλαξ του κυκλου 
ὃ Ἴ ἘΠῚ πε 
τμήματι POVIa, TH ὑπὸ ABT. AAA n ὑπὸ OAT 
ῳ δ΄ κς > mp ae: er fy v 
va ὑπὸ AEZ ἐστιν 7a" παὶ ἢ ὑπὸ ΑΒΓ ape γω- 
ἂ ee ΤῚΣ 1 > Ἢ » \ \ > \ \ x 
pig TH ὑπὸ AFZ ἐστὶν ἴση. Alia τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ε τ “-“ oY 2 so” Ν Sah 
ἡ ὑπὸ AYB τῇ ums 2ΔῈ ἐστιν t6n, καὶ λοιπὴ ἀρὰ 
ἂς frst! δοῦν κ(' 2 ‘ 3: " 
ἡ usc BAYT λοιπτῇ τῇ ὑπὸ EZA ἐστὶν τη" ἰσο- 
fe ἢ = 
poriey ἄρα ἐστι τὸ ΑΒΓ Tpszerov τῷ AEZ τρι- 
> ΄ \ ’ Pd 
γώνως καὶ ἐγγεγραπται εἰς Toy ΑΒΓ κύκλον", 
a ΄ ᾿ 
Εἰς τὸν δεθέντα apa κύκλον τῷ δοθύιτι τρι- 
, > ’ t > ‘ 2 ny 
Pore ἱσογώνίον τρίγωνόν ἐγγεγραπται. Οὐτερ εἶδε 


“ποιῆσαι. 


MPOTASIZ 3. 


΄ 


Περὶ civ δοθέντα κύκλον τῷ διθέντ; τριγώνῳ 


3 ’ anes oat 
ἐσογ νον Tp, νον πιρ p= Che 


Quoniam igitur ABI circulum contingit ali” 
qua recta ΘΑ, a contactu autem ad A in cir- 
culo ducta est recta AI, ipse utique @AT xqua. 
hs est ipsi in alterno circuli segmento angulo 
ΑΒΓ, Sed ipse ΘΑΓ ipst AEZ est aqualis; et 
ΑΒΓ igilur angulus ipst AEZ est zxqualis. Prope 
ter eadem ulique ct ipse ΑΓΒ ipsi ΖΔΕ est a- 
qualis , et reliquus igitur BAP reliquo ΕΖΔ est 
xqualis. Equiangulum igitur est ABI iriangu- 
lum ipsi ΔΕΖ triangulo, ct inscriplum est in ABT 
circulo. 

In dato igitur circulo dato triangulo xquian- 
gulum trangulum descriptum est. Quod opor- 


tebat facere. 


PROPOSITIO IIT. 


Circa datum circulum dato triangulo wqui- 


angulum triangulum circumscribere. 


Puisque }a droite ΘᾺ touche le cercle ΑΒΓ, et que la droite ΑΓ a été menée 
dans Ie cercle du point de contact 4, Vangle oar est égal ἃ langle ΑΒΓ placé 
dans le segment alterne du cercle (32. 5). Mais Yangle ear est égal ἃ langle 


ΔῈΖ ; donc l’angle ΑΒΓ est égal ἃ langle ΔΕΖ. Par la méme raison langle arBest égal 


a Tangle zaz ; donc Vangle restant Bar est égal ἃ Vangle restant EZzA (52. 1) ; 
donc le triangle ΑΒΓ est équiangle avec le wiangle ΔΕΖ, ct il est inscrit dans le 


cercie ΑΒΓ (dét. 5. 4). 


Done dans le cercle donné, on a inscrit un wiangle équiangle avec un triangle 


donne. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION 


Aun cercle donne, 
donne. 


Hil. 


circonscrire un triangle ¢quiangle avec un twiangle 
= é 
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Ἔστω ὃ δεθεὶς κύκλος O ABT, τὸ ὅς δοῦ:ν τρί- 
γοτὸν τὸ ΔΕΖ" δὲ δὴ περὶ τὸν ABI κύκλον τῷ 


ΔΕΖ τριγώνῳ i703 wrscy Ὑριγονον cripeppatas. 


» ͵“ ΄ re 6 Γ - Be ‘ 
Ἐπξεξλήσθω a ΕΖ τῷ ἐκάτιρω τα μέρη zeta! τὰ 
a N , Re mee . 
H, © σημεῖα. καὶ εἰληφθω τοῦ ΑΒΓ κύκλου κέ - 
ena da: os hi ee 
τρὸν TOK, καὶ διήχθω ὡς ἐτυχεν εὐθεῖα a KB, 


Ν ͵ ᾿ τ δ. 8 : 
nab συνεστάτω πρὸς TH KB εὐὐεα καὶ τῷ πρὸς 


A 
™ 
. 

Fae 
al og Ps 
ἢ 
J. \ 
ὅν B N 


αὐτῇ τυμείω TOK τῇ μὲν ὑπὸ AEH gevee sca 
ἡ ὑπὸ BKA,. τῇ δὲ ὑπὸ AZO isn ἡ ὑπὸ BRI, 
καὶ διὰ τῶν A, B, Γ σημήων nyborar ἔφαττό- 
μεναι τοῦ ΑΒΓ κύκλου αἱ AAM, MBN, NIA. 
καὶ ἐπεὶ ἐφάπτοιται τοῦ ΑΒΓ κύκλου αἱ AM, 
MN, ΝᾺ κατὰ τὰ A, Β.Γ σημεῖα. καὶ ἐπε- 
ζευ; τύμεναι εἰσι" ai KA, KB, ΚΓ’ ἐρβαὶ ἀρα 
εἶτιν αἱ πρὸς τοῖς A, BLT σημεῖοις 2 OVER Kb 


τι ᾿- , ΤΟ. 
ἐπεὶ τοῦ AMBK τετραπλιυροὺ αἱ τεσσαρις φῶτα 


Sit dalus circulus ABr, datum eautein trian- 
gulum AEZ ; oportet igitur circa ABT circulum 
ipsi AEZ triangulo equiangulem trianguluin cir 
cumscribere. 

Producatur EZ ex utraque parte ad BH, © 
puncta, ef sumatur ABP circuli centrum K, et 
ducatur uicungue recta K3, et constituatur 


ad KB rectam ct ad punctum in ea K ipsi qui- 


"Ἐς" 


ἅτ AEH angulo equalis BRA, ipsi vero AZO 
wqualis BK, et per A, B, Γ puncta ducan- 
tur tangentes ipsum ABI circuium ipse AAM, 
MBN, NIA. 

Ft quomam contingunt ABPeircuium ipsx AM, 
MN,NAin A, B,D punctis, etjunct sunt KA, 
KB, KI; recli utique suntipsi ad A, B, F puncta 
anguli. Et quoniam AMBK quadrilateri quatuor 


anguli quatuor rectis zquales sunt , quandoqui- 


Svit abr le cercle douné, et ΔῈΖ Te wiangle donne ; il faut au cercle Arr cir- 


conscrire un triangle Cquiangle avec le triancle AEZ. 


Prolougeons li droite Ez de part οἱ d’autre vers Ies points H, © (dem.2) , pre- 


nons Ie centre K du cercle Abr (1.5), 


menors dune manicre quelconque la 


droite K2, faisons sur Ja droite KB, et au point K de cette Croite, un angle BKA 


: ᾿ “μι ree ; " ᾿ 
égal ἃ Vangle arn, et langle pxr égal ἃ Fangle 329 (25. τὴ, par les pcints A, £,T 
menens les droites AcM, MBN, NIA tangentes au cercle ΑΒΓ (17.5). 


Puisque les droites ast, MN, NA touchent le cercle ABT aux points 4, 


B, ἔν 


et que Von a joint KA, KB, KT, les angles aux points A, B, Γ se- 


ront droits (18. 3). Et puisque les quatre angles du quadrilatcre ΜΌΝ sont 
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’ Σ - 3’ sx X ¥ x 2 ΄ 
τέτρασιν ὀρϑαῖς σαι εἶσεν, ἐπ εὶ δήτπτερ καὶ εἰς δύο 
G ~ i = & ΝᾺ ἘῊ » ‘i ε 
τρίγῶνα διαιρεῖται τὸ AMBK, καὶ εἰσιν ἐρθαὶ as 
ΓΝ 2 ‘ Net © © 4 
υπὸ MAK, KBM seria: λοιπαὶ Apa ab ὑπὸ 
ἐπ ν » nw ad 7A Pk XY 
AKB , ΑΜΒ dugiv ὀρθαῖς irae εἰσίν. Εἰσὶ δὲ καὶ 
te CRS YN 3 a co” 
αἱ ὑπὸ AEH, ΔΕΖ δυσὶν ὀρθαῖς σαι" αἱ ἄρα 
- A r € \ » 
ὑπὸ AKB, ΑΜΒ taig ὑπὸ AEH, AEZ tsa 
aN Ὁ ee ᾿ ἘΝ “-΄΄“ε \ > m4 Pi 
εἰσι" 9 ὧν numa AKB τῇ ὑπὸ SEH εστιν 16" 
\ ow ὩΣ eee ~ πιο ᾿ ‘A 
λώπτη ἀρὰ n ὑπὸ AMB λοπη τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν 
» ᾿ τὰ “ Yee A 
ton. Ὁμοίως δὰ δειχθήσεται ὅτι καὶ ἢ ὑπὸ ANM 
~ © Me XX A wf € © κ 
TH ὑπὸ ΔΖΕ ἐστὶν isn? καὶ λοιττὴ apa ἡ τὸ 
att Bs - πο τς or . 
MAN Aorrit τῇ ὑπὸ ἘΔΖ ἐστὶν ion. Ἰσογώνεον 
ΠῚ > ny Y ΄ -“ ᾿ 
apa ἐστε τὸ AMN τριγωντὸν τω AEZ τριγώνῳ 
Ν ᾿ 4 ΄ 
καὶ περιγεγρατται περὶ τὸν ABI κυκλοῦν. 
x < ΄ wv ΄ - . 
Περὶ tov δοθέντα ἄρα κύκλον τῷ δοθέντι τρι- 
, : , 4 ὃ 
γῶνῳ ἱσογώνιον τρίγωνον “πτεριγεγρατται, Ovrep 


ΕΣ 
ἔδει ποιῆσαι, 


égaux ἃ quatre angles droits (52. 1), 


dem οἱ τη duo triangula dividitur AMBK, et 
sunt rech MAK, KEM apguli; reliqui igitur 
AKB, ΑΜΒ ducbus rectis zquales sunt ; sunt 
autem et AEH, AEZ duobus reclis xquales ; ipsi 
igitur AKB , ΑΜΒ ipsis AEH , AEZ xquales sunt , 
quorum AKE ipsi AEH est xqualis; reliquus 
igitur ΑΜΒ reliquo AEZ est wqualis. Similiter 
utique ostcndetur ct ipsum ANM ipsi AZE esse 
zqualem ; et reliquus igitur MAN reliquo ΕΔΖ 
est equalis. Equiangulum igitur est AMN trian- 
gulum ipsi AEZ triangulo, et circumscribitur 


circum ΑΒΓ circulum. 


Circa datum igitur circulum dato triangulo 
zquiangulum triangulum circumscriptum est. 


Quod oportebat facerc. 


car le quadrilatére AmMBK peut 56 di- 


viser eu deux triangles; mais parmi les angles de ce quadrilatere, les angles 
MAK, KBM sont droits; donc les angles restants AKB, ΑΜΒ sont égaux a 
deux droits. Mais les angles AEH, AEZ sont égaux ἃ deux droits (13. 1); 


donc les angles AKB, ΑΜΒ sont égaux aux angles AEH, AEZ; mais langle axB 
est égal ἃ V’angle ΔΕΗ; donc langle restant ΑΜΒ est égal ἃ Vangle restant 
ΔΕΖ, Nous demontrerons semblablement que langle ANM est égal a Vangle 
ΔΖΕ ; donc langle restant MAN est égal a F'angle restant ΕΔΖ (52.1). Dore le 
triangle AMN est équiangle avec le triangle ΔῈΖ, et il est circonscrit au cercle 


ΑΒΓ (déf. 4. 4). 


Donc un triangle équiangle avec un triangle donné a été circonscrit ἃ un 


cercle donné. Ce qu'il fallait faire. 


26 
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MPOTAZIZ δ΄. 


Eig τὸ δοθὲν τρίγωνον κύκλον ἐγγρέψαι. 

Ἔστω τὸ δοθὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ" δεῖ δὴ εἰς τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον κύκλον ἐγγράψαι. 

Τετμήσθωσαν αἱ ὑπὸ ΑΒΓ. ΑΓΒ γωνίαι δίχα 
ταῖς BA, ΓΔ εὐθείαις. καὶ συμξαλλέτωσαν ἀλ-- 
λήλαις κατὰ τὸ Δ σημεῖον, καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ 
τοῦ ἃ ἐπὶ τὰς AB, BI, TA εὐθείας κάθετοι αἱ 
ΔΕ, AZ, AH. 


E A 
hK< 
| 

B Z 


Καὶ ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABA χωνία τῇ ὑπὸ 
ABI', ἐστὶ δὲ καὶ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ BEA ὀρθῇ τῇ ὑπὸ BZA 
ion 5 δύο δὴ τρίγωνα ἐστι τὰ EBA, ΖΒΔ . τὰς δύο 
γωνίας ταῖς: δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα. καὶ μίαν 
πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, τὴν" ὑποτείνουσαν 


ey , nO “- ᾿ an ᾿ 
ὑπὸ μίαν τῶν ἐσὼν γωνιων. ποινὴν αὐτῶν THY BA, 


PROPOSITIO IV. 

In dato triangnlo circulum inscribere. 

Sit datum triangulum ΑΓΒ; oportet igitur 
in ABM triangulo circulura inscribere. 

Sccentur ABP, ΑΓΒ anguli bifariam ab ipsis 
BA, ΓΔ rectis, ct conveniant inter se in A 
puncto , ct ducantur a Aad AB, Br ,ra rectas 
perpendiculares AE, 4Z, AH. 


Et quoniam xqualis est ABA angulus ipsi ΔΒΓ, 
est autem ct rectus BEA recto BZA zxqualis ; 
duo igitur triangula sunt EBA, ΖΒΔ, duos an- 
gulos duobus angulis xquales habentia, et unum 
latus um lateri xquale , sustendeus unum axqua- 


lium angulorum, commune iis ipsum BA. Et 


PROPOSITION IY. 


Inscrire un cercle dans un wiangle donné. 


Soit ΑΕΓ le wiangle donné ; il faut dans le triangle abr inscrire un cercle. 


Partageons en deux parties égales les angles ΑΒΓ, ΑΓΒ par les droites Ba, 
TA; que ces droites se rencontrent au point 4, et du point 4 menons aux 
droitcs AB, Br, TA les perpendiculaires ΔῈ, 42, SH (12. 1). 


Puisque langle ΑΒΔ est égal ἃ )'angle abr, et que langle droit BEA est égal 
a Vangle droit Bz\, Jes deux triangles FBA, ZBA ont deux angles égaux ἃ 


5 


deux angles, et un coié égal ἃ un coété, le cété commun BA qui soutend un des 
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καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοίσπαὶῖς πλευ- 
pais ἰσας ἐξουσιν" ion dpa ἡ AE τῇ ΔΖ. Aim re 
αὐτὰ da καὶ ἡ ΔῊ τῇ AZ ἐστὶν ton. Αἱ τρεῖς 
ἄρα εὐθείαι αἱ AE, AZ, AH ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν to 
ὁ dpe κέντρῳ τῷ A, καὶ" διαστήματι ἑνὶ τῶν 
AE, AZ, ΔῊ κύκλος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ 
τῶν λοιπῶν σημείων. καὶ ἐφάψεται τῶν AB, 
ΒΓ. FA εὐθειῶν», διὰ τὸ ὀρθὰς εἶναι τὰς πρὸς 
τοῖς E, Z, H σημείοις γωνίας. Ei γὰρ τεμεῖ 
αὐτὰς. ἔσται καὶ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου πρὸς 
ὀρθὰς ἀπ᾽ ἄκρας ἀγομένη ἐντὸς πίπτουσα τοῦ 
κύκλου, ὅπερ ἅτοπον ἐδιέχθηῦ" οὐκ ἄρα δ7 κέν- 
apo A, διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν AE, AZ, AH γ7ρα- 
φόμενος κύελος τέμνει τὸς AB, BY, TA εὐθείας" 
ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται κύελος ξγγεγραμ- 
μένος εἰς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον. Ἐγγε)ράφθω ὡς 
ΖΕῊΗ9, 

Eig ἄρα τὸ δοθὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ κύκλος 


ἐγγέγραπται δ'5 EZH. Οπερ ἔδει ποιῆται. 


reliqua igitur latera reliquis lateribus aqualia 
habcbunt ; xqualis igitur AE ipsi AZ. Propter 
eadem utiqne et AH ipsi AZ est equalis. Tresigitur 
recte AE, ΔΖ, ΔῊ xquales inter se sunt; ergo 
centro A, οἵ iutervallo und ipsarum AE, AZ, ΔΗ 
circulus descriptus transibit et per reliqua puncta, 
et continget AB, Br, TA rectas, propterea 
quod recli sunt ad E, Z, H puncta anguli. Si 
emim secet ipsas , erit ipsa diametro circuli ad 
rectos al extremitate ducta intra ipsum cadens 
circulum , quod absurdum ostensum est ; non 
igitur centro 4, intervallo autem una ipsarum 
AE, AZ, AH descriptus circulus secat AB, ΒΓ, 
TA rectas ; contingit igitur ipsas, et erit cir- 
culus descriptus in ΑΒΓ triangulo. Inscribatur 
ut ZHE- 


In dato igitur triangulo ΑΒΓ circulus ins- 


¢riptus est ΕΖΗ. Quod oportecbat facere. 


angles égaux; ils ont donc les cétés restants égaux aux cotés restants (26. 1) ; 
donc ΔῈ est égal ἃ 42. Par la méme raison AH est €gal a Az. Done les trois 
droites SE, ΔΖ, AH sont égales ent’elles; donc le cercle decrit du point a 
et d'un intervalle égal ἃ une des droites ΔῈ, AZ, AH passera par les autres 
points, et touchera les droites AB, Br, TA, les angles étant droits en E,Z, H. 
Car si le cercle coupait ces droites, une perpendiculaire au diametre d’un 
cercle et menée d'une de ses extrémités tomberait dans ce cercle, ce quia 
été démonuré absurde (16. 5); donc le cercle décrit du point Δ et d’un inter- 
valle égal ἃ une des droites AE, ΔΖ, AH ne coupera point les droites ΑΒ, ΒΓ, 
Ta ; donc elle les touchera, ct ce cercle sera inscrit dans le wiangle abr(deéf. 5. 4). 
Quw il soit inscrit comme ZHE. 

Donc dans le wiangle donné ΑΒΓ, on a inscrit le cercle EzH. Ce qu'il fallait 
faire. 
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MrOTASI= =. 


Περὶ τὸ δεθὲν τρίγωνον κύελον περιγράψαις 


Este τὺ δοθὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ det δὴ περὶ 


τὸ δοθὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ κύκλον περιγράψα- 


Τετμήσθωσαν αἱ AB, ΑΓ εὐθεῖαιἶ δίχα κατὰ 
Tah, E συμεῖα. καὶ ἀπὸ τῶν A, E σημείων ταῖς 
AB, ΑΓ πρὸς ὀρθὰς ἤχθωταν αἱ AZ, ΖΕ" συμπε- 
couitas δὲ ator ἐντὸς τοῦ ΑΒΓ τριγώνου . ἢ ἐπὶ 


= : το es 
πῆς BT εὐθείας. nexvoc τῆς BI. 


gy ? τὰ Fd 
Συμπιπτέτωσαν cuy? ἐντὸς πρότερον κα 


\ ‘ 
a τὸ 
> 
τ 


τ 
‘ τῆς \ 
Z, καὶ ἐπεζεύχθωσαν ai ZB, 21. ZA. Καὶ ἐπεὶ 
ΕΣ 3 . © ~ Py 4 ae . ry > f \ 
ton ἐστιν ἢ AA Tn BA, κοινὴ ὃς καὶ πρὸς copia 


n ΔΖ" βάτις ἄρα ἡ ΑΖ βάσει τῇ ZB ἐστιν ion. 


PROPOSITIO V. 


Circa datum triangulum circulum circum 
scriberc. 

Sit datum triangulum ABI; oportet igitur 
cirea datum triangulum ΑΒΓ circulum  cir- 
cumscribere. 

Secentur AB, ΑΓ recte bifariam in A, E 
punclis ,elab Ipeis Ἂ E puncus ipsis AB, Arad 
rectos ducantur AZ, ΖΕ. Convenient autem τοὶ 
intra ABP triangulum, vel in ΒΓ recta , vel 
exlra ΒΓ. 


Conveniant igitur intus primum in Z , ct jun- 
ganlur ZB, 21, ZA. Et quomam aqualis est 
AA ipsi BA, communis autem et ad rectos ipsa 


ΔΖ; basis igitur AZ ipsi ZB est equalis. Simi- 


PROPOSITION VY. 


Circonscrire un cercle ἃ un triangle donne. 


Soit ΑΒΓ le wiangle douné; il faut au triangle donné Agr circonscrire un cercle. 
Coupons les droites ΑΒ, aT en deux partics égales aux points A, E(10. 1), 
et des points 4, Ε mcnons aux droites AB, AT les perpendiculaires Δ2, ZE (11. 1); 
ces perpendiculuires se rencontreront on cans le triangle ΑΒΓ», ou dans Ja droite 


er, ov hors de Ja droite ΒΓ. 


Premierement que ces perpendiculaires se rencontrent dans le triangle, an 
point Z ; joignons ZB , Zr, ZA. Puisque ΑΔ est égal ἃ BA, et que Ja perpendiculaire 
ΔΖ est commune οἱ ἃ angles droits, la base ΑΖ est égale a la base zB (4. 1). Nous 
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Ὁμοίως δὴ δείξομεν re καὶ ἡ TZ τῇ AL ἐστὶν 
jon, ὥστε καὶ ἡ ZB τῇ ZT ἐστὶν! ἰση" αἱ τρεῖς 
ἄρα αἱ ZA, ZB, ZI ἴσαι aAAnAcus εἰσίν. Ὁ apa 
κέιτρῳ TOL, διαστήματι δὲ éss τῶν ZA, ZB, 
21 κύελος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπτῶν 
σημείων. καὶ ἔσται περιγεγραμμένος ὃ κύκλος περὶ 


τὸ ΑΒΓ τρίγωνον. Περιγραφέσθω" ὡς ὃ ABT. 


Αλλὰ δὴ αἱ ΔΖ. EZ συμπιπτέτωσαν ἐπὶ τῆς 
ΒΓ εὐθείας κατὰ τὸ 2. ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας 
καταγραφῆςν καὶ ἐπεζεύχθω ἡ AZ. Ὁμοίως δὰ 
δείξομεν ὅτι τὸ Z σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ περὶ 
τὸ ABI τρέγωνον περιγραφομένου κύκλου. 

Αλλὰ δὴ αἱ ΔΖ. EZ συμπιπτέτωσαν ἐστὸς 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. κατὰ πὸ 2 πάλιν, ὡς ἔχει 
ἐπὶ τῆς τρίτης καταγραφῆς, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ AZ, BZ, TZ. Καὶ ἐπεὶ πάλιν son ἐστὶν ἡ ΑΔ 
τῇ AB, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρθὰς ἡ ΔΖ" βάσις ἄρα 
ἡ AZ βέσει τῇ ZB ἐστὶν ton. Ὁμοίως δὴ δείξο-. 
μὲν ὅτι καὶ ἡ ZT τῇ ZA ἐστὶν ἴσης ὥστε καὶ ἡ 
ZB τῇ 2Γ ἐστὶνϑ ἴση" ὁ ἄρα πάλιν} κέντρῳ τῷ 


Z, διαστήματι δὲ vi τῶν ZA, ZB, ZT κύκλος 


hier utique ostendemus ct ipsam ΓΖ ipsi AZ 
esse xqualem, quare ct ZB ipsi ΖΓ est xqua- 
lis; tres igitur ZA, ZB, ΖΓ zquales inter se 
sunt. Ergo centro Z, intervallo autem una ip- 
Sarum ZA, ZB, ΖΓ circulus descriptus transt- 
bit et per reliqua puncta, et crit circumserip— 
tus circulus circa ΑΒΓ triangulum. Circum- 
scribatur ut ΑΒΓ. 

Sed et AZ, EZ conveniant in Br recta in 
Z,utse habet in secunda figura, οἱ jungatur 
AZ. Similiter utique ostendemus Z punctum 
centrum esse ipsius circa ABI triangulum cir- 
cumscripti circull. 

Sed et ΔΖ, EZ conveniant extra ΑΒΓ trian- 
gulum, in Z rursus, ut se habet in tertia figura, 
el jungantur AZ, BZ, ΓΖ. Et quoniam rursus 
wxqualis est AA ipsi AB, communis autem οἱ ad 
rectos ipsa ΔΖ; basis igitur AZ ipsi ZB est equalis, 
Similiter utique ostendemus et ΖΓ ipsi ZA esse 
aqualem , quare cl ZB ipst ZV est xqualis; ergo 
rursus centro Z, intervallo autem und ipsarum 


ZA, ZB, ΖΓ circulus descriptus transibit οἱ per 


demontrerons semblablement que rz est égal ἃ ΑΖ ; donc zB est égal ἃ zr ; donc 
Jes wois droites ΖΛ, ZB, zr sont égales entr’elles. Done si du centre z, et 
d'un intervalle égal ἃ une des droites ZA, ZB, zr, on décrit un cercle, ce cercle 
passera par les autres points, et ce cercle sera circonscrit au wiangle ΑΒΓ (déf. 6. 4°. 
Qu il soit circonscrit Comme ΑΒΓ. 

Mais que les droites ΔΖ, EZ se rencontrent dans la droite Br, au point 
z, comme dans la seconde figure ; joignons ΑΖ. Nous démontrerons sembla- 
blement que le point z est le centre du cercle circonscrit au triangle ΑΒΓ, 

Mais enfin, que les droites az, EZ se rencontrent bors du triangle ΑΒΓ, 
au point Z, comme dans la troisiéme figure , et joignons AZ, BZ, TZ. Puisque ΑΔ 
est encore égal ἃ AB, et que la perpendiculaire az est commune et 2 angles drvits , 
la base Az est ¢gale ada base zB (4. 1). Nous démontrerons scmblablement que 
zx est égala ΖΑ ; donc zB est égal ἃ zr; done encore si du centre Ζ > et d'un 
intervalle egal a une des droites ZA, ZB, ΖΓ, on décrit un 


cercle, ce 
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γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, reliqua puncta, ct crit circumscripins circa 
καὶ ἔσται περιγραφόμενος περὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον, ΑΒΓ triangulum. Et descrilatur ut ΑΒΓ. 


Καὶ γεγράφθω ὡς ABI’, 


ει τς : : 4 ae Ξ ᾿ , 
Περὶ τὸ δοθὲν ἄρα τρίγωνον κύκλος ττεριγέγρα- Circa datum igitur triangulum «rculus cir- 
σταῖς Οπερ edts Torre. cunscripius est. Quod oportebat faccre. 
MOPIrIiMa. COROLLARIUT M. 
᾿ 4 a : . Ε ᾿ ᾿ 
Καὶ φανερὸν ὅτι, ὅτε μὲν ἐιτὺς τοῦ Tig λυ Etmanifestum est, quando quidem intra trian- 
πίπτει τὸ we! Tpov τοῦ κύκλου, ἡ ὑπὸ BAT γω- suhon cadit centrum eirculi, 1psum BAT angu- 


A 
A 
Le 
Le aS r 
B 
aes . , “ς εν Ξ - ἘΠῚ : 
tidy, εν μείζονι τμήματ:! τοῦ ἡμικυκλίου τυγχά- Inm, in segmento majore quam semicirculo exis+ 


νουσα, ἐλάττων ἔστιν ὑρθῆς" ὅτε δὲ ἐπὶ τῆς ΒΓ tenlem,minvorem esse recto; quando autem im ΒΓ 
audclacurs κέντρον πίπτει, ἡ ὑπὸ ΒΑΓ gers  rectam centrum cadit , ipsum ΒΑΓ angulum , in 
ἐν ἡμι-υκλίῳ τυχάνουσα ὀρθή ἐστιν" ὅτε δὲ τὸ  semucireulo existentem, reclum esse; quando 
“eit pov τιῦ κύκλου ExTSS τριγώνου sist, ἡ vero centrum circuli extra triangulum cadit, 


use BAT, ay ἐλαττον τμήματι TSU neseuKAsoU —-IpSUNL BAL, in segmerto miuore quai scinicir- 


cercle passera par les points restants, et il scra circouscrit au triangle ΑΒΓ, 
Οὐ soit circouserit comme ABET. 
Donec un cere] a été circonscrit dans un triangle donné. Ce qu'il fallait 


faire. 
COROLLATRE. 


I] est évideat que si Je centre du cercle tombe dans Je triangle, Vangle Bar 
compris dans un segment plus grand qn’un demi-cercle, est plus petit quiun 
angle droit;. que si le centre du cercle tombe dans Ia dreite Br, Vangle Bar 
compris dans un demi-cercle, est droit; que si enfin le centre du cercle tombe 
hors du triangle Bar, langle Bar compris dans un segment plus petit qu'un demi- 
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, rE ? Ἂν ? ~ xe 
τυγχάνουσα. μείζων ἐστὶν ὀρθῆς. Ὥστε καὶ ὅταν 
> a [2 « , ͵ 3 i 
ἐλάττων ὑρθῆς τυγχάνῃ ἢ διδομένη γωνία.» εἰτὸς 
τοῦ τριγώνου συμπεσοῦνται"; αἱ AZ, EZ* ὅταν δὲ 
3 ‘ 3 x ~ a x f 3 ~ 3 * x 
ὀρθὴ , exits ΒΓ" ὅταν δὲ μείζων ὀρθῆς. eros τῆς 
ἘΠ᾿. 
MPOTAZSISZ ς΄. 

Εἰς τὸν δοθέντα κύκλον τετράγωνον ἐγ} pitas. 

Ἔστω ὃ δυθεῖς κύκλος 6 ΑΒΓΔ’ δεῖ δὴ εἰς Tov! 
ABTA κύκλον τετράγωνον ἐγγράψαι. 


culo, majorem esse recto. Quare et quando minor 
recto est datus angulus, intra tniangulum conye- 
ment AZ, EZ; quando autem rectus, in Br; 


quando yero major recto , extra Br. 


PROPOSITIO VI. 


In dato circulo quadratum inscribere. 
Sit datus circulus ΑΒΓΔ: oportet igitur in 


ΑΒΓΔ circulo quadratem inscribere. 


Ἡχθωσαν τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου δύοξ διάμετροι 
πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις αἱ ΑΓ, ΒΔ" καὶ ἐπεζεύχθω- 
αὐ AB, ΒΓ.ΓΔ. AA. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ EA, κέντρον γὰρ 
τὸ E, ποινὴ δὲ καὶ πρὸς ἐρθὰς ἢ ἘΑ" βάσις ἄρα 


« ~ ” 5 a So Ay Ce | 
n AB βάσει τὴ ΑΔ ton εστι- Διὰ Th ATL 


Ducantur ipsius ΑΒΓΔ circuli ἄπο diamctri 
AY, BA ad rectos inter se, et jungantur AB, 
ΒΓ, ΓΔ, AA. 

Εἰ quoniam zxqualis est BE ipsi EA, centrum 
enim E, communis autem ct ad rectos ipsa EA; 


basis igitur AB basi AA xqualis est. Propter 


cercle, est plus grand qu’un angle droit. C’est pourquoi si langle donné est 
plus petit qu'un droit, les droites 4z, EZ se rencontreront dans le triangle; 
s’il est droit, elles se rencontreront dans Br , et s'il est plus grand qu’un droit, 
elles se rencontreront hors de la droite Br. 


PROPOSITION VI. 


Inscrire un quarré dans un cercle donné. 

Soit ΑΒΓΔ Je cercle donné; il faut inscrire un quarré dans le cercle ΑΒΓΔ. 

Menons les diametres ar, Ba du cercle ΑΒΓΔ perpendiculaires l'un a Vauwe 
(11. 1), et joignons AB, ΒΓ, TA, AA. 

Puisque BE est égal ἃ EA, car le point E est le centre, ct que la droite 
FA €st Commune ct ἃ angles droits, la base ΑΒ est égale ala base Aa (4. 1). 
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T, TA ἑκατέρᾳ τῶν BA, 


Ὁ 


ee . Ξ 
δὴ καὶ ἐκατέρα τῶν 
τ wv 


ape ἐστι τὸ ABIA 


ἽΝ 
L 
ὃ 
ane 
S 
3 


- .» , nN 
zo δὴ ὅτι καὶ ἐρθογώτισν. Ἐπεὶ 
Ὃς : 
ρες ἐστι τοῦ ABTA wy- 
; 


ε ͵ ν > p\ » 
κλευς Numunricy gee e775 τὸ BAAS opSa ὅρα 


ε 
1 


ὑπὸ BAN perist'. Aiz τὰ αὐτο da χαὶ «πε στη 


τῶν ὑπὸ ΔΒΓ, ΒΓΔ. TAA ἔρθη ἔστιν" ὁρ3:) ὡς 


eadem utique ct utraque ipsarum Br, TA utri- 
que ipsarum BA , AA zqualis est ; xquilaterum 
igitur cst ΑΒΓΔ quadrilaterum. Dico autem et 
rectangulum. Quoniam cnim BA recta diame- 
ter est ipsius ΑΒΓΔ circuli, semicirculum igis 
tur esl BAA ; rectus igitur BAA angulus. Prop- 


tereadem utique ct unusquisque ipsorum ΑΒΓ, 


tasy ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ τετράπλευρον, Ἐδείχϑν 


ch xe ῃ "» 3 dees 
ὅ: 225 ry a a TET EAe Wr CY hid ἐστί. Kas 


ΒΓΔ. ΓΔᾺ rectus est; rectangulum igitur est 


ΑΒΓΔ quadmlaterum. Cstensum est autem et 


iss ippacrae εἰς sip δοῦξιτα ΔΕΓΔ κύκλον". zyulaterum ; quadraium igitur est. Et inscri 
,γτγράπται εἰς τὸ 33 ‘ Ρ- 
tum est in dato ΑΒΓΔ circulo. 


Ele ape δοῦ:: ταῦ xevasy τὸν ABTA τετράγω- Iu dato igitur circulo ΑΒΓΔ quadratum ins 


rev τὸ, γἴγραπται τὸ ΑΒΓΔ. Ovep ἔδει πειῆται- criptum est ΑΒΓΔ. Quod oportebat faccre. 
Par la méme raison, chacune des droites Er, Ta est égale ἃ chacune des 
droites BA, δὰ; donc Je quadrilatere aBra est €quilatéral. Je dis aussi qu'il est 
rectangle. Cur puisque la droite Ba est un diametre du cercle atra, Ja 
figure B44 est un demi-cercle. Donec Yangle Baa est droit (51. 1). Par la 
méme raison, chacun des angles ABI, ΕΓΔ, FAA est droit aussi ; donc le qua- 
drilatere abra est rectangle. Mais on a démontré qu il est équilatéral; donc 
ce quadiilatere est un quarré. Et ce quarré est inscrit dans le cercle ABra. 

Done on a inscrit le quarré asta dans le cercle donné ΑΒΓΔ. Ce qu'il fal- 
Joitfaire: 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ Cf. PROPOSITIO VII. 


Περὶ πὸν δοθῖίντα κύγνλην τετρέγωνον περι- Circa datura circulum quadratum  circum- 
scribere. 


Sit datus circulus ΑΒΓΔ: oportet igitur circa 


γράψαι. 
Este δοθεὶς κύκλος δ᾽ ΑΒΓΔ’ dei dn? περὶ τὸν 
ΑΒΓΔ κύκλον TET p29 ὠνὸν περι} ρώψαι. ΑΒΓΔ circulum quadratum circumscribere. 
Ἡχϑωσαν τοῦ ABTA κύκλου δύο διάμετροι 
πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις αἱ ΑΓ, BA, καὶ διὰ τῶν 
A, BT, Δ σημείων ἤχθωσαν ἐφαπτόμεναι τοῦ 


ΑΒΓΔ κύκλου at ZH, ΗΘ, CK, ΚΖ. 


Ducantur ΑΒΓΔ circuli due diametri AT, 
BA ad recios inter sc, ct per A, B, Γ, A 
puncta ducantur conlingentes ΑΒΓΔ circulum 


ipse ZH, HO, OK, ΚΖ. 


H A Ζ 
ἢ . 
B ΓΞ Δ 
Θ Τ Κ 


Ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ZH τοῦ ΑΒΓΔ κύκλου, Quonian: igitur contingit ZH ipsum ΑΒΓΔ 


ἀπὸ δὲ τοῦ E κέντρου ἐπὶ τὴν κατὰ TOA ἔπα-τ-  circulum, ab E autem centro ad confactum 

« ἢ \ ~ δ ᾿ ΡΣ δ ν 
φὴν ἐπεζεύκται ἢ ἘΑ’ αἱ ἄρα πρὸς τῷ A Zon jas A ducitar EA ; ipsi igitur ad A anguli rect 
ὀρθαί εἶσι. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ" αἱ πρὸς τοῖς sunt. Propter cadem utique ct ad Β, Γ, A puncia 
B,T, A σημείοις γωνίαι ὀρθαί εἶσι. Καὶ emes anguli recti sunt. Et quouiam rectus est AEB 


get εε Σ a » AX ν ; 2 ‘ Sagara δῇ 
ἐρϑὴ ἐστιν ἡ ὑπὸ AEB γωνίαι. ἔστι δὲ ὀρθὴ παὶ angulus, est autem rectus et EBH ; paralicla 


PROPOSITION vil. 


Circonscrire un quarré ἃ un cercle donne. 

Soit aBra le cercle donné ; il faut circonscrire wn quarré au cercle ΑΒΓΔ. 

Menons dans le cercle ΑΒΓΔ, Jes deux diamétres ΔΓ, BS perpendiculaires I’un 
a Pautre, et par Jes points 4, B, Γ, Δ menons Jes droites ZH, ΗΘ, OX, KZ 
tangentes au cercle AETA (17. 5). 

Puisyne Ja droite ΖΗ est tangente au cercle ΑΒΓΔ, ct que la droite EA a été 
mence du centre E au point de contact A, les angles sont Croits en A (28, 5). 
Par la méme rasion, Ics angles sont droits aux points B, Γ, ἃς Et puisque 
Pangle AEB est droit, ct que langle EBH est droit aussi, la droite He est paral- 


2 
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ἡ ὑπὸ EEH? παράλληλος ἄρα ἐστὶν » HO τῇ 
AT. ἐμὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ AT τῇ ΖΚ ἐστὶ παρ- 
ἀλληλοςῖ, Ὥστε καὶ ἢ HO τῇ ΖΚ ἔστὸ παράλλη- 
γος. Opsios δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν 
HZ, ΘΚ τῇ BEA ἐστὶ παράλληλος. Παραλληλέ- 
ppeupa ἐστε τὰ HK, Hr, AK, ZB, ΒΚ’ isa 
ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν HZ τῇ OK, a δὲ HO τῇ ZK. 
Καὶ ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ AT τῇ BA, ἀλλὰ καὶ ἡ 


μὲν ΑΓ ἑκατέρᾳ τῶν ΗΘ, ZK7, ἡ δὲ ἘΔ ἑκα- 


τέρᾳ τῶν HZ, ΘΚ ἐστὶν lout καὶ ἑκατέρα ἄρα 
τῶν ΗΘ, ZK ἑκατέρᾳ τῶν HZ, ΕΚ ἐστὶ: azn, 
Ισόττλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘ Κ τετραάπλευρην. 
Λέγω δὴ" ὅτι καὶ ἐρθογώνιον. Ἐπεὶ pap πταραλλη- 
λέγραμμόν ἐστὶ τὸ HBEA, καὶ ἐστὶν oply ἡ ὑπὸ 
ΔΕΒ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΑΗΒ. Ομοίως δὰ δειξο- 
μὲν ὅτι καὶ αἱ πρὲς τοῖς ©, K, Z γωνίαι ὀρθαί εἰ- 


σι" ὀρθογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ τετρατελευρον BN 


igitur est ΗΘ ipsi AT. Propter cadem utiqne et 
AL ipsi ZK est parallela; quare ct HO Ipsi ZK 
est parallela. Sinnliter utigue ostendemus ct 
ulramque ipsarum HZ, ΘΚ ipsi BEA esse paral- 
lelam. Parallelograina igitur sunt HK, ΗΓ, AX, 
ZB, BK; <cqualis igitur est HZ quidcm ipsi ©K , 
ipsa vere HO ipsi ZK. Et quoniam cequalis est ΑΓ 
ipsi BA, sed ct ipsa quidem AL utrique ipsa- 


rum HO, ZK, ipsa vero EA ulrigue ipsaruim 


K 


HZ, ΘΚ est wequalis ; ct uterque igitur ipsarum 
ΗΘ, ZK ulrique ipsarum HZ, ΘΚ est xqualis. 
-Eqnilaterum igitur est ZHOK quadrilaterum. 
Dico ct rectangulum. Quoniam enim paralle- 
logrammum est HBEA , et est rectus AEB; rec- 
tus igilur et AHB. Similiter utique ostendemns 
οἱ ipses ad ©. KR, Z angnilos rectos esse ; rec= 


tangulum igilur est ZHOK quadrilaterum. Os- 


Jele ἃ Ja droite ar (28. 1). Par la méme raison, Ja droite Ar est parallele a la 
droite zx. Donec ΗΘ est parallele a zk. Nous démentrerons serblablement que 
Tune ct Pautre des droites Hz, ΘΚ est parallele a Ja droite BEs. Done les fi- 
gures HK, HI, AX, ZB, BK sont des parallélogrammes; done ΗΖ est egal ἃ 
OK (34. 1), et HO égal a ZK; ct puisque ar est égal ἃ Ba, que ar est ¢gal ἃ 
Yune et ἃ Vautre des droites HO, ΖΚ, ct que Ba est ¢gal a Vune et ἃ Fautre 
des droites Hz, ΘΚ, les droites ΗΘ, ZK sont égales aux droites HZ, ΘΚ. Donc 
Je quadrilatere ZHOK est ¢quilatéral. Je dis aussi qu'il est rectangle, car 
puisqne HBEA est un parallélogramme , et que Vangle Arp est droit, Vangle 
AHB est droit aussi (34. 1). Nous démontrerons semblablement que les angles 
sont droits en ©, K, Z; donc Je quadrilatere zHex est rectangle; mais on 
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Edzines δὲ καὶ ἰσοτελευρο:" πετρά; τον ape ἔστι. tensum est autem et wequilaterum ; quadratum 
Καίπερ γέγραπται περὶ τὸν ΑΒΓΔ κύκλον. igitur est. Et circumscriptum est circa ΑΒΓΔ cir- 
culum. 

Περὶ τὸν δοθέντα apa κύκλον τετρέγωνον πες Circa datum igitur circulum quadratum civ- 
cumscriptum est. Quod oportebat facere. 


TIPOTASIS a. PRGPOSITIO VIII. 


In dato quadrato circulum inscribere. 
Sit datum quadratum ΑΒΓΔ; oportet igitur 


in ΑΒΓΔ quadralo circulum inseriberc. 


Eig τὸ Seber τετρέγωνον κύκλον ἐγγράψαι. 
Este τὸ δοθὲν τιτράγωνον τὸ ΑΒΓΔ’ δὲ; δὴ 


εἰς τὸ ABTA τετράγωνος κυκλον 29 γρέϑαι, 


Τετμήσθω ἑκατέρα τῶν AB, AA, δίχα κατὰ Secetur uirague ipsarum AB, AA bifariam 
TLL, E τημεῖα. καὶ διὰ μὲν τοῦ E ὑποτέρα τῶν IE, Ζ prnctis, et per E quidem alterutri ip- 
AB, TA παράλληλος ἤχθω ἡ EO, dia δὲ τοῦ  sarum ΑΒ, ΓΑ parallela ducatur EO; per Z vero 


ἑποτέρᾳ τῶν AA, BY παράλληλος ἤχβω ἡ ΖΚ'  allerutri ipsaram AA, ΒΓ parallcla ducalur ZK ; 


coe τ 3s προ ξ = 
παραλληλόγραμμεν ape ἐστὶν ἕκαστον τῶν AK, parallelogramum tgitur est unumquodqne Ipso- 


a demontré qu'il est équilatéral; donc ce quadrilatéere est un quarré, ct il est 


circonscrit au cercle ABTA. 
On a donc circonscrit un quarré ἃ un cercle denné. Ce quil fallait faire. 


PROPOSITION VIII. 


Inscrire un cercle dans un quarré donne. 
Soit ΑΒΓΔ Je quarré donné; il faut incrire un cercle dans Je quarré ΑΒΓΔ. 


Coupons en deux parties égales une et Vautre des droites aB, AS aux 
points Z, E (10.1), et par le point E menons ΕΘ paralléle ἃ l'une ou ἃ lautre 
des droites ΑΒ, ΓΔ (51. 1), ct par le point Ζ menons aussi la droite ΖΚ pa- 
rallcle ἃ Vune ou ἃ Vautre des droites as, Br; donc chacune des figures ak, 
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KB, ΑΘ, ©A, AH, HIT, BH, HA, καὶ αἱ ἀπε- 
ναντίον αὐτῶν πλευραὶ δηλονότι ἴσαι εἰσέ!. Καὶ 
ἐπεὶ ion ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ SB, καὶ ἐστὶ τῆς μὲν 
ΑΔ ἡμίσεα ἡ ΔΕ. τῆς δὲ AB ἡμίσεια ἡ AZ, 
ἴση ἄρα αἱ ἡ AE τὴ AZ* ὥστε καὶ ai ἀπεναντίον 
σαι εἰσίν", Ἰσὴ ἄρα καὶ ἢ ZH τῇ HE. Ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὕτι καὶ ἑκατέρα τῶν HO, ΗΚ ἑκατέρᾳ 
τῶν ZH, HE ἐστιν ἴση, Αἱ τέσσαρες ἄρα αἱ HE, 


HZ, ΗΘ. ΗΚ izas ἀλλήλαις εἰσίν. O ἄρα κέν- 


Α 


τρῷ μὲν τῷ Ἡ, διαστήματι deers τῶν HE, HZ, 
HO, ΗΚ κύκλος “ραφόμενος n&es καὶ dia τῶν 
λοιπτῶν σημείων" καὶ ἐφάψεται τῶν AB, ΒΓ, ΓΔ» 
ΔΑ εὐθειῶν. διὰ τὸ ὀρθὰς εἶναι τὰς πρὺς τοὶς 
E, Z, ©, Καὶ γωνίας" εἰ ἀρ τιμεῖ ὃ κύκλος τὰς 
AB, ΒΓ. TA, AA, ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου 
πρὸς ὀρθὰς ἀπ ἄκρας ἀγομένη ἐντὸς πεσεῖται 


εἰ of 4 > 3. Lt 
TOU κυκλοῦ. ὅπερ aTOTEY edeix Ont. Οὐκ ἀρὰ ὁ 


rum AK, ΚΒ, ΑΘ, ΘΔ, ΑΗ, ΗΓ, BH, HA, εἰ 
opposila ipsorum latera utiqne το πα τα sunt. 
Et quoniam iequalis cst AA tpsi AB, ct est ip~ 
sius quidem AA dimidia AE, ipsius vero AB 
dunidia AZ, awqualisigitur ct AE ipsi AZ ; quare 
ctopposita equaha sunt, equalis igitur et ZH ipsi 
HE. Similiter uuque ostendemus et utramque ip- 
sarum HO, HK ulrique ipsarum ZH, HE esse equa- 


lem. Quatuor igitur HE, HZ, HO, HK equales 


r 


inter sesunt. Ipse igitur centro quidem H, iuter- 
vallo vero una ipsarum HE, HZ, ΗΘ, HK cir- 
culus descriptus transibit et per reliqua puncta ; 
et coutinget AB, ΒΡ, ΓΔ, ΔΑ rectas, prop- 
terea quod recti sunt ad E, Z, ©, K anguli; si 
enim secal circulus ipsas AB, ΒΓ, ΓΔ, AA, ipsa 
diametro circuli ad rectos ab extremitate ducta 


intra cadet circulum, quod absurdum osten- 


KB, ΑΘ, ΘᾺ, AH, HI, BH, HA est un parallelogramme, et leurs cotés opposés 
sont égaux (34. 1). Et puisque ΑΔ est égal ἃ AB, que AE est la moitié de 
AS, et ΑΖ la moitié de AB, la droite AE est égale ἃ Az; donc les coétés op- 
posés sont égaux ; donc ZH est égal ἃ HE. Nous démontrerons semblablemeut 
que lune ct Tautre des droites Ho, HK est égale ἃ lune et a laure des 
drvites ZH, HE. Done les quatre droites HE, HZ, HO, HK sont égales entr’elles. 
Donc le cercle décrit du centre H, et d’un intervalle égal ἃ une des droites 
HE, HZ, H©, HK passera par Ics autres points, et sera tangent aux droites 
AB, ΒΓ, ra, 4A, parce que les angles sout droits en E, Z, ©, K; Car Si 
ce cercle coupait les droites AB, Br, TA, AA, la perpendiculaire au diametre 
du cercle, ct menée de lune de ses extrémités tomberait dans le cercle; ce 
quia été démontré absurde (16. 5). Donec le cercle décrit du centre H, et 
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κέντρῳ μὲν" τῷ H, διαστήματι δὲ evi τῶν HE, HZ, 
ΗΘ, HK κύκλος γραφόμενος τέμνει τὰς AB, ΒΓ, 
TA, ΔΑ εὐθείας. Ἐφάέψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται 


ἐγγχεγραμμεένος εἰς τὸ ΑΒΓΔ τετράγωνον. 


Εἰς ἄρα τὸ δοθὲνθ τετράγωνον κύκλος ἐγγέ- 


ἡραπται. Οπερ ἔδει ποιῆσαι. 
ΠΡΟΤΑΣῚΣ &. 


Περὶ τὸ δοθὲν τετράγωνον κύκλον περιγρά- 


au. 


Ἔστω τὸ δοθὲν τετράγωνον τὸ ΑΒΓΔ' δεῖ 
δὴ περὶ τὸ ΑΒΓΔ τετράγωνον κύκλον περι- 
paras. 


sum est. Non igitur centro quidem H, mtervallo 
vero und ipsarum HE, HZ, HO, HK circulus 
descriptus secat AB, ΒΓ, FA, AA rectas. Con- 
linget igitur ipsas ct crit inscriptus in ΑΒΡΔ 
quadrato. 

In dato igitur quadrato circulus imscriptus est. 


Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO IX. 


Circa datum quadratum circulum circums- 
cnbere. 

Sit datum quadratum ΑΒΓΔ; oportet igitur 
circa ABFA quadratum circulum circumscrie 
bere. 


ε΄. nN 


Ἐπεζευχθεῖσαι γὰρ αἱ AT, BA τεμνέτωσαν 
ἀλλήλας κατὰ τὸ ES 


Junctz enim AI, BA, 5656 secent in E, 


d’un intervalle égal ἃ des droites HE, HZ, ΗΘ, HK ne coupe point les droites 


AB, ET, TS, AA. Donc il sera tangent a ces droites, et il sera inscrit dans 


le quarré apra (def. 5. 4). 


Donec on a inscrit un cercle dans un quarré donné. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION 


IX. 


Circonscrire un cercle ἃ un quarré donne. 


Soit ΑΒΓΔ le quarré donné ; il faut circonscrire un cercle au quarré ΑΒΓΔ. 
Joignons ΑΓ, BA, et que ces droites se coupent au point E. 
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Καὶ ἐπεὶ ἔτη ἐστὶν ἢ AA THAD, xowa δὲ ἡ 
AT, δύο δὴ αἱ AA, AT δυσὶ ταῖς BA, AT ἔσαι 
εἶσι, καὶ βάσις ἡ ΔΤ βάσει τῇ BY ton’? geste 
ἄρα ἵστη ἐστίν ἡ ὑπὸ AAT γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΤ᾽» 
ἡ ἄρα ὑπὸ ΔΑΒ γοιία δίχα τίτμηται ὑπὸ τῆς 
AT. Ομεέως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἐ-άστη τῶν ὑπὸ 
ABY, ΒΓΑ. TAA diya τέτμηται ὑπὸ τῶν AT, 
ΔΒ εὐθειῶν, Καὶ ἐπεὶ ἔτη στὴν αὶ ὑπὸ AAB γω- 


͵ τον αν: ἈΝ “" aa . δ ὡς 
vee τῇ ὑπὸ ΑΒΓ. eos ἐστί Tig μὲν ὑπὸ AAB 


LE QUATRIEME LIVRE Ὁ 


ES ELEMENTS DEUCLIDE. 

EL quouiam wqualis est AA ipsi AB, conmmmn- 
his autem AI, due ulique AA, AT duabus BA, 
AD equales sunt, et basis AV basi ΒΓ aqualis ; 
angulus igitur equalis est AAT ipst BAL ; ipse 
igituy ΔΑΒ angulus bifariam sectus estab AT. 
Sunilitcr uigue ostendemus οἱ unum quem«ue ips 
sorum ABI, BTA, ΓΔΑ bifariam sectum esse ab 
AT, AB rectis. Et qnoniam wqualis est AAB an- 
gulus ipst ABI, ct est ipsius quidem AaB di- 


¥ e € . “- \ a A c ἥν 
nuasez wo ὕπο EAR, τῆς δὲ ὑπὸ ADT ἡμίτεια 
ae τ δὶ " eee 

ὑπὸ EBA* καὶ a ὑπὸ EAB ape TH ὑπὸ EBA 


a a . Le τ - 
ἐφὶν ἔση" ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ EA πλευρῷ TH ΕΒ 


midius ipse EAB, οἵ ipsius ΑΒΓ dimidius ipse 
EBA ; cL EAB igitur ips EDA est xqualis. Quare 


et Iatus EA latert EB est wquale. Similiter uti- 


ἐστὶν isn. Ὁμοίως dn δείξομεν ὅτι καὶ exarépe que ostendemus, ct utramque EA, EB recta- 


rum utrique ipsarum EP, EA zequalem esse 3; qua- 


voy EA, EB eobeay ἑκατέρῳ τῶν ET, EA jon 


ἐστές, Αἱ τέσσσρες aca αἱ EA, EB, EY, ἘΔ tuor igitur EA, EB, EV, EA zequales inter se 


iret ἀλχήαις εἰσίν. Ὁ ἄρα Hert pila Thee χαὶ sunt. Ipse igitur centro E, ct intervallo una ipsa- 
διαστήματι το τῶν EA, EB, EF, EA κύκλος rumEA, EB, ΕΓ, EA circulus descriptus tran- 

Puisque 4A est égala AB, et que la doite ar est commune, Ics deux droites 
AA, AT sont égales aux deux droites BA; ar; mais la base ar est égale ἃ Ia 
base Br; donc Vangle ΔΑΓ est ¢gal ἃ Vangle Bar (8 1); donc Vangle 4B est 
coupé en deux parties égeles par la droite av. Nous démoutrerons semblable- 
nent que chacun des angles ABr , BFS, TAA est coupé en deux parties égales 
par les droites ar, 2B. Et puisque VPangle ΔΑΒ est cgal ἃ Vangle ΑΒΓ, que 
Vangle EAB est la moitié de Vangle ΔΑΒ, et Vangle Epa la moitié de Vangle 
abr, Vangle cab est égal ἃ Vangle EBA ; donc le cété EA est égal au cété EB 
(G. 1). Nous démontrerons serablablement que Pune et Vautre des droites Er, 
EB est égale ἃ Vune ct ἃ autre des droites Er, EA; donc Jes quatre droites EA, ED, 
Er, EA sont ¢gales cuw’elles. Donec le cercle décrit du centre E, et d’un in- 
tervaile égal ἃ une des droiies EA, LB, ΕΓ, EA passera par les autres points, 
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γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων. 
καὶ ἔσται περι} αμμένες περὶ τὸ ΑΒΓΔ τετρώ- 
“τον. Περεγεγρέφθω ὡς ὃ ΑΒΓΔ. 

Περὶ τὸ δοθὲν ὅρα τετράγωνον κύελος περιγῖ- 


γράπται. Οπερ ἔδει ποιῆσαι. 


, 


ΠΡΟΊΤΑΣΙΣ & 


᾽ 37 ε 
Ισοσκελὶς τρίγωνον συστήσασθαι, ἔχον txa- 
; is aaa ee ; 
τέραν τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν διαπλασίοι a 
τῆς λοιπῆς. 
, mAnw ε ‘ , \ 
Ἐκκείσθω τις εὐθεῖα ἡ AB, καὶ τετμήσθω κατὰ 


-ὦ μὲ ἘΠ π᾿ Ά ΄“ν Le 
70 T σημεῖον», ὥστε TOUT τῶν AB, BY srepsexo- 


> ᾿ 3, Lod ~ 2? a ο 
μένον ὀρθογώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τοῦ ΤᾺ τε- 
’ ἈΝ ua ~ Xx * ~ 
τραγωνῳ" καὶ κέντρῳ τῷ A, καὶ διαστήματι τῷ 


ΑΒ' κύκλος “ε)ράφθω ὃ ΒΔΕ, καὶ ἐνηρμόσθω εἰς τὸν 


ct il sera circonscrit au 
ABrA. 


quarré 


ΑΒΓΔ. 


sibit et per rcliqua puncta , εἴ erit circumscrip- 
tus circa ΑΒΓΔ quadratum. Circumscribatur 
ut ΑΒΓΔ. 

Circa datum igitur quadratum circulus cir- 


cumscriplus est. Quod cportebat faccre. 


PROPOSITIO X. 


Isosceles triangulim constituere, habens utruin- 
que ipsorum ad bastim angulorum dnpluin re- 
liqui. 

Esponatur aliqua recta AB, et secetur in F 


puncto , ila ul ipsum sub AB, Br contenium 


rectanguluin xquale sit ipsi ex FA quadrato; 


ct centro A, et intervallo AB circulus descri- 


batur BAE, ct aptetur in BAE circulo ipst ΑΓ 


Qwil soit circonscrit 


comme 


Donc on a circonscrit un cercle ἃ wn quarré donne. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION X. 


Construire un triangle isocéle, qui ait chacun des angles de la base double 


de angle restant. 


Soit une droite AB ; que cette droite soit coupée en un point r, de maniére 
gue le rectangle compris sous 4B, ΒΓ soit égal au quarré de ΓᾺ (rr. 2); du 
centre A et de Vintervalle as décrivons le cercle ΒΔῈ (dém. 5) ; dans le cercle 
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- 


΄ - > τ A ~ 
ΒΔΕ κύκλον τῇ AT εὐθείᾳ, μὴ μείζονι ousn τῆς 
= ͵ , ᾿ τῇ πὶ of 
τοῦ BAE κυκλου διαμέτρου. ion εὐθεῖει ἡ ΒΔ" 
τα ͵ ᾿ : ͵ 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ. ΤᾺ. καὶ περιγεγράφθω 
Ἂ, Ν ΄ τ © 
περὶ τὸ ATA τρίγωνον κυκλος ὁ ATA. 
. ἣν XN Ἢ eK ~ ” 3 im ~ 
Kas ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ σὸν ἐστὶ To 
2 s ~ uM ‘ c os &: aw e \ 
amo τῆς AT, ἔτη δὲ ἡ AT τῇ BAt τὸ ἄρα ὑπὸ 
~ ” ? x me ν΄» ~ 8 3 x 
τῶν AB, ΒΓ σὸν ects τῷ απὸ τῆς BDA. Kas iwes 


Ἶ 


΄ ~ af rt a > \ 
nunaAsu Tou ATA εἰληπται TE σημίειον GxTOG Τὸ 


a 
\ 


νιν 4 ~ ‘ A ’ 
By, καιαπο teu Βπρος τὸν ATA κυλλὸν Τροσ- 
= # 3 n~ © x « \ 
“τεπτώπασι δύο εὐθεῖαι ai BA, BA, καὶ nm μὲν 
2 ~ ’ © at , Ν 2 x x 
αὐτῶν τέμνει. ἢ δὲ προσπίπτει, καὶ :σῚ, τὸ 
. ‘ ~ ” ~ > 14 oe c 
ὑπὸ τῶν AB, BY ἐσὸν τῷ azo τῆς BAt ἢ BA 
ΠῚ > ͵ ~ See et! Ν 5 ΄ 
ape ἐφαπτεται τοῦ ATA. Καὶ ἐπεὶ ἐφαττεται 
Ν Ἂς 3 ᾿ . ~ ᾿ Ἂν ’ ~ ~ 
μὲν ἡ BA’, ἀπὸ δὲ τῆς κατὰ τὸ Δ τπαφῆς OineTeLL 
© δ ς ᾿ ͵ we ᾽ mn 2 ~ 
ἢ ΔΙ 4 apa ute BAT pore toa esti τῇ ἐν τῷ 


> \s ~ ᾿ ᾿ ͵ my εὖ 
EVAAARZT FOU κυκλου ταῆματι γωνία Ta ὑπὸ 


rect, non niajori existenti ipsa BAM circuli dia- 
metro , equilis recta BA ; et junganturAd ,TA, 


ct circumscribatur circa ATA triangulum circu- 
lus ΑΓΔ. 


Et quoniam ipsum sub AB, Br wquuaic est 
quadrato cx AF, equalis autem ΑΓ ipsi BA; 
ipsum igitur sub AB, ΒΓ zquale est ipsi ex BA. 


Et quoniam extra circulum APA suumptum est 


aliquod punctum B, et a Bin ΑΓΔ circulum ca- 
dunt dux recite BA, BA, et altera quidem ip- 
sarum secat, allera vero incidit ; et est ipsum sub 
ΑΒ, ΒΓ equale ipsi ex BA; ipsa BA igitur con- 
lingit ΑΓΔ. Et quoniam contingit quidem 
ipsa BA, a contactu vero ad Δ ducta est AT; ipse 
igitur BAF angulus zqualis est ipsi in altcrno cir- 


culi segmento angulo ATA. Quomam igitur x- 


BAE adaptons une droite Ba égale ἃ la droite ar, qui n’est pas plus grande que Te 
diametre du cercle ΒΔῈ (7. 4); joignons As, TA, et circouscrivons le cercle ars 
au triangle ara (5. 4). 

Puisque le rectangle sous AB, Br est égal au quarré 4T, et que Ar est cgal 
a Ba, le rectangle sous AB, BT est égal au quarré de Bs. Et puisque Je point 
Ba été pris hors du cercle ara, que les droites BA, BA vont du point B aa 
cercle ara, que lune d'elles Je coupe, et que Vautre ne le coupe point, et 
que le rectangle sous 4B, EF est égal au quarré de Bs, la droite BA est 
tangente au cercle ara (57. 5). Donec, puisque la droite Ba est tangente, et 
que Ja droite ar a été menée du point de contact 4, Vangle bar est egal a 
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AAT. Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ — qualis est BAT ipsi AA, communis addalur ΓΔΑ, 


OAT, κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ΓΔΑ" ὅλη ἄρα ἡ ‘Totus igitur BAA xqualis est duobus FAA, AAT. 
3 Ρ P 8 q ? 


ὑπὸ BAA isn ἐστὶ δυσὶ ταῖς ὑπὸ TAA, AAT. Sed ipsis PAA , AAT exqualis est exterior ΒΓΔ; 
Αλλὰ ταῖς ὑπὸ TAA, AAT ἴση ἐστὶν ἡ ἐκτὸς ἡ 
ὑπὸ ΒΓΔ' ἡ dpa ὑπὸ BAA ἴση! ἐστὶ τῇ ὕπο 
ΒΓΔ. AAA ἡ ὑπὸ BAA τῇ ὑπὸ TBA ἐστὶν ion, 
ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἢ ΔΑ τῇ ΑΒ ἐστὶν ἴση" ὥστε καὶ 
n ὑπὸ ΔΒΑ τῇ ὑπὸ BIA ἐστὶν ἴση. Αἱ τρεῖς ἄρα 


αἱ ὑπὸ BAA, ABA, ΒΓΔ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 


1056 igitur BAA xqualis est ipsi ΒΓΔ. Scd BAA 
ipsi ΓΒΔ est xqualis , quoniam et latus AA ips 
ABest zquale ; quare ct ABA ipsi ΒΓΔ est equa 
lis. Tres igitur BAA , ABA , ΒΓΔ xquales inter 
se sunt, Et quoniam exqualis est ABT angulus ips . 
ΒΓΔ, zxquale est et latus BA Jateri AT. Sed BA 
Καὶ ἔπε; ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABT γωνία τῇ ὑπὸ BTA, psi FA pomtur equalis ; ct AT igitur ipsi ΓΔ est 
ion ἐστὶ καὶ πλευρὰ n BA πλευρᾷ τῇ AT. AAX xqualis ; quare et angulus PAA angulo AAT est 
aqualis ; ipsi igitur FAA , ΔΑΓ ipsius AAT sunt 
dupli. Aiqualis autem ct ΒΓΔ ipsis FAA ,! AAT ; 
ct ΒΓΔ igitur ipsius SAT est duplus. Equalis 


c ~ e ᾿ we ε af ~ 

ἡ BA τῇ TA ὑπόκειται ton? καὶ ἢ AT apa τῇ TA 

> τ ᾿» [ Ν SEN. 

ἐστὶν ἐσῃ" ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ TAA γωνία" 
ὅ * A ? Ν we af e ‘ 

τῇ ὑπὸ AAT ἐστὶν ἴση" αἱ ἄρα ὑπὸ TAA, AAT 


τῆς ὑπὸ AAT εἰσὶ διπλασίουςθ, Ion δὲ καὶ καὶ autem οἱ ΒΓΔ ulrique ipsorum BAA , ABA ; et 


ὑπὸ ΒΓΔ ταῖς υπὸ TAA, ΔΑΓ" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΓΔ — uterque igitur ipsorum BAA , ABA ipsius BAA est 

ἄρα τῆς ὑπὸ AAT ἐστὶ διπλῆδ, Ion δὲ ἡ ὑπὸ  duplus. 

ΒΓΔ ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ BAA, ΔΒΑ᾿ καὶ ἑκατέρα 

ἄρα τῶν ὑπὸ BAA, ABA τῆς ὑπὸ BAA ἐστὶ διπλῆ. 
Ισοσκελὲς ἄρα τρίγωνον συνίσταται τὸ ΑΔΒ. Isosceles igitur triangulumconstitutum est AAB 

habens utrumque ipsorum ad AB basim angu- 


ΕΙΣ «ε i ~ ᾿ ~ . ~ 
ἐχον ἑκατέραν τῶν πρὸς τῇ AB βάσει γωνιῶν δὲ- 
lorum duplum reliqui. Quod oportebat facere. 


ῃ = zs ᾿ ra 
πλασίονα τῆς λοιπῆς. Οπερ ἔδει στοιῆσαες 


angle aar placé dans le segment alterne du cercle (52. 5). Puisque langle 
Bar est égal ἃ langle ΔΑΓ, ajoutons l’angle commun ΓΔΑ, I'angle entier 
BAA sera Ggal aux deux angles raa, ΔΑΓ. Mais langle extérieur Bra est égal 
aux angles ΓΔΑ, ΔΑΓ (52. 1); donc Vangle Baa est égal a Vangle ΒΓΔ. 
Mais Vangle ΒΔΑ est égal a l’angle ΓΒΔ (5. 1), puisque le οὐϊέ 4A est égal au 
οὐϊέ AB; donc l’angle ΔΒΑ est égal ἃ l'angle Bra. Donec les trois angles Baa, 
ΔΒΑ, ΒΓΔ sont égaux entr’cux. Et puisque I'angle ΔΒΓ est égal a langle Era, 
le coté ΒΔ est égal au cété ar (6. 1). Mais le coté BA est suppose égal au cété 
ra ; done le cété ar est égal au coté TA; donc l’angle raa est égal ἃ langle 
ΔᾺΓ (5. 1); donc Jes angles ΓΔΑ, aar sont doubles de langle aar. Mais langle 
ΒΓΔ est égal aux angles rsa, ΔΑΓ (32. 1); donc langle Bra est double de langle 
ΔΑΓ. Mais Vangle Bra est égal ἃ chacun des angles ΒΔΑ, ΔΒΑ; donc chacun 
des angles Baa, ΔΒΑ est double de langle Baa. 

Donc on a construit un wiangle isoctle AaB, ayant chacun des angles de la 
base Bs double de langle restant. Ce qu'il fallait faire. 


28 
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HPOTASIZ sa. 


᾿ é : oe é 
Εἰς τὸν δοθέντα κύκλον πεντάγωνον ἐσότελευρέν 
No a > ΄ 
τε Has ἐσοὺ) νον ἐγγράψαι. 
© τὸ 4 1 
Ἔστω ὃ δοθεὶς κύκλος 6 ΑΒΓΔΕ" des δὴ εἰς τὸν 
΄ > ¢ , δ. Ἂν 
ΑΒΓΔῈ κύκλον πεντάγωνον ἐσοτπλευρον τε καὶ ᾿σο- 


)ὥντον ἐγγράψαι Ue 


é \ 
Ἐκκείσθω τρίγωνον ἰσοσκελὲς τὸ ΖΗΘ. διπλα- 
͵ af © ΄ “ὦ ~ 
Chora ἐχὸν exatepay Τὼ πρὸς τοις Hy, © γω- 
“ 2 ~ A ~ * ὕ Ψ' > \ 
ἡμῶν" πῆς πρὸς τῷ Ly καὶ εγγεγρίφθω εἰς Τὸν 
, ~ ᾿ ᾿ 
ΑΒΓΔῈ κυκλὸν τῷ ZHO τριγώνῳ ἰσογώνιον τρί- 
4! is ~ \ \ ~ ᾿ 
γώνον τὸ AVA, wore TH μὲν πρὸς τῷ Z γωνίᾳ 
3, ς ἢ \ [| « ’ ~ " 
sony εἶτα τὴν ure TAA, euaTepay δὲ τῶν “πρὸς 
i ” ε ᾽ κι δι, ὦ 
τοις Hy, © sony exatep2 τῶν ὑπὸ APA, TAA* 


. 4 Γ w nm «eo. ~ εν 
καὶ ἐκατερα apa τῶν ὑπὸ ATA, TAA τῆς ὑπὸ 


PROPOSITIO ΧΙ. 


In dato circulo pentagonum equilaterumyque 
et xquiangulum inscribere. 

Sit datus circulus ΑΒΓΔΕ; oportet igitur in 
ΑΒΓΔῈ circulo pentagonum wquilaterumaque οἱ 


zquiangulum inseribere. 


Z 


H Θ 


Fxponatur triangulum isosceles ΖΗΘ, duplurn 
habens utrumque tpsorum ad H , © angulorum 
ipsius ad Z, ect inscnbatur in ΑΒΓΔῈ circulo , 
ipsi ΖΗΘ tnangulo equiangulum triangulum 
ATA, ita ut ipsi quidem Z angulo equalis sit 
ipse TAA, ulerque vero ipsorum ad H, © wequa- 
lis utrique ipsorum ΑΓΔ, PAA ; ct uterque igitur 


ipsorum ΑΓΔ, ΓΔΑ ipsius FAA est duplus. Scce- 


PROPOSITION XI. 


Dans un cercle donné, inscrire un pentagone équilatéral et équiangle. 

Soit AErAE le cercle donné; il faut inscrire dans le cercle ΑΒΓΔῈ un pentagone 
équilatéral et équiangle. 

Soit posé le triangle isocéle ΖΗΘ, ayant chacun des angles en H, © double de 
Vangle z (10. 4); inscrivons dans le cercle ΑΒΓΔῈ le triangle ara équiangle avec 
le triangle ΖΗΘ (2. 4), de maniére que langle ΓᾺΔ soit égal a langle z, et que 
chacun des angles H, © soit égal ἃ chacun des angles ara, ΓΔΑ; chacun des 
angles ara, TsA sera double de langle rsa. Coupons chacun des angles ΑΓΔ 
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TAA ἐστὶ διπλῆ. Τετμήσθω δὴ ἑκατέρα τῶ; ὑπὲ 
ΑΓΔ. TAA diya ὑπὸ ἑκατέρας" τῶν TE, ΔΒ tv- 
bev, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ AB, ΒΓ.» AE, EAl. 

Ἐπεὶ οὖν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ATA, TAA γωνιῶν 
διπλασίον ἐστὶ τῆς ὑπὸ TAA, καὶ τιτμημέναι 
εἰσὶ δίχα ὑπὸ τῶν TE, ΔΒ εὐθειῶν" αὐ πέντε ἄρα 
γωνίαι αἱ ὑπὸ AAT, ATE, EFA, FAB, BAA 
ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Αἱ δὲ ἴσαι γωιίαι ἐπὶ ἴσων 
περιφερεεῶν βεξηκασιν" αἱ πέντε ἄρα περιφέρειαι 
ai AB, ΒΓ. ΓΔ, AE, EA ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, 
Ὑπὸ dz τὰς ises περιφερείας ἴσαι εὐθῆαι ὕπο- 
τείνουσιν" αἱ πέντε op εὐθεῖαι as AB, BIT, TA, 
AE, EA irae ἀλλήλαις εἶπεν" ἰσέπλευρον ἀρα ἐστὶ 
τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάγωνον. Λέζω δὴ ὅτι καὶ 1505 ὡ- 
racy. Ἐπεὶ γ1 ἡ ΔΒ περιφέρεια τῇ ΔῈ πεμφερείᾳ 
ἐστιν ica’, κοινὴ προσπείσι ὦ 4 ΒΓΔ" ὕλῃ ἄρα a 
ALTA περιφέρεια ὅλῃ τῇ EATB περιφερείᾳ ἐστὶν 
ἴσα. Καὶ BiCaxsy ἐπὶ pew τῆς ABTA περιφερείας 
γωνία ἢ ὑπὸ AEA, ἐπὶ δὲ τῆς ἘΔΤΙΒ περιφερείας 


ῃ 


ε « A a x e e Al , 
gevie ἡ ὑπὸ ΒΔῈ" καὶ ἡ ὕπο ΒΑΕ ἐρα γωνία 
Ν 


δ πιο ἥ νῶν take Pe 
τῇ ὑπὸ AEA ἔστιν ἔσηῦ, Διὰ τὰ αὑτὰ δὴ καὶ 


εν ἜΣ. ΠΝ 
ἐκαστὴ Twy ὑπὸ ABT, BIA, TAE jerswy czz- 


tor autem ulerque ipsorum ΑΓΔ, ΓΔᾺ bifarian 
ab ulraque ipsarum TE, ΔΒ rectarum , et juu- 
gantur AB, Br, SE, EA. 

Quoniam igitur ulerque ipsorum ATA, TAA 
augulorum duplus est ipsius TAS; ef secti sunt 
bifariam ἃ TE, AB rectis; quinque igitur anguli 
AAT, ΑΓΕ, ΕΓΔ, FAB, BAA zxquales inter 56 
sunt. quales autem anguli zqualibus circumfe- 
reniis insistunt ; quinque igitur circumfcrentia 
AB, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, EA zquales inter se sunt. ©ryua- 
les autem circumferentias xquales rectz subten- 
dunt; quinque igitur recta AB, ΒΡ, FA, ΔῈ. EA 
wquales inter se sunt ; xquilatcrum igitur est 
ΑΒΓΔΕ pentagonum.Dico et equiangulum. Quo- 
niam enim AB circumferentia ipsi AE circumfe- 
renlia est equalis , communis addatur BPA ; tota 
igitne ΑΒΓΔ circumferentia toti EATB circumfe- 
rentiz est equalis. Et imsistit ipsi quidem ΑΒΓΔ 
circumfcrenliz angulus AEA, ipsi vero ἘΔΙΒ cir- 
cumfcrentiz angulus BAE , et BAE igitur angulus 
ipsi AEA est wzqualis. Propter cadem utique et 


uuusquisque ipsorum ΑΒΓ, ΒΓΔ, PAE angulo- 


rasa en deux parties égales par les droites TE, AB (0. 1), et joignous AB, ΒΓ, 
ΔΕ, EA. 

Puisque chacun des angles Ara, rasa est double de langle rasa, et que ces 
angles sont coupés en deux parties ¢gales par Jes droites TE, ΔΒ. les cing 
angles ΔΑΓ, ATE, ETA, ΓΔΒ, BAA sont ¢gaux entr’eux. Mais les angles égaux 
sont appuyés sur des arcs égaux (26.5); donc les cing arcs 4B, Br, TA, AE, EA 
sont égaux entr’eux. Mais les arcs Ggaux sont soutendus par des droites égales 
(29. 5); donc les cing droites AB, ET, ra, SE, EA sont égales enu’elles ; donc 
le pentagone ΑΒΓΔῈ est équilatéral. Je dis aussi qu'il est E€quiangie. Car puisqne 
Vare ΑΒ est égal ἃ lare AE, ajoutons Varc commun ΒΓΔ ; Varc entier ΑΒΓΔ sera 
égal ἃ Vare entier EAP8. Mais langle aes est appuyé sar arc Abra, et Vangie 
ΒΑΕ sur l'arc EarB; donc Vangle ΒΔΕ est égal a langle AEA (27. 3). Par Ja méme 
raison, chacun des angles abr, ETA, TSE est égal ἃ chacun des angles ΒΑΕ, 
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~ 3 ” . , 
Tipa τῶν ὑπὸ ΒΑΕ. AEA ἐστιν ton? Ισογώνιον 
᾿ ᾿ Ἂν Ν 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάγωνον. Ἐδείχθη δὲ καὶ 
sik 
ἰσοπτλευρον" 
᾿ a, ᾿ s 9. 
Εἰς ἄρα τὸν δοθέντα κύκλον πενταγωνον ἐσο-- 
’ Xo? , ? Ἂν ΠῚ 
σπτλευρὸν τε καὶ ἰσογώνιον ἐγγεγράπταις Οπερ eee 


σποιῆσαι- 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ sf. 


‘ , - ἢ 
Περὶ τὸν δοθέντα κύκλον πεντάγωνον ἰσοπλευ- 
* Se δ᾽ , ᾿ 
ρὸν τε καὶ ἰσογώνιον περιγράψαι. 
᾿ e n if X 
Ἔστω ὃ δοθεὶς γύκλος δ ΑΒΓΔΕ" des du περὶ 
΄ »» ἢ ΄ Ἂν 
τὸν ΑΒΓΔΕ κύκλον πτερτοίγωνον ἰσοπλευρον τε καὶ 


Ἰσογώνεον σπτερ!2 paar. 


rum utrique ipsorum ΒΑΕ, AEA est zqualis ; x= 
quiangulum igitur est ΑΒΓΔΕ pentagonum. Os- 
tensum est antem et zquilaterum ; 

In dato igitur, circulo pentagonum sxquilate- 


rumque et xquiangulum inscriptum est. Quod 
oportebat facere. 


PROPOSITIO XII. 


Circa datum circulum pentagonum zquilate- 
rumque ct equangulum circumscribere. 

Sit datus circulus ΑΒΓΔΕ ; oportet igitur circa 
ΑΒΓΔΕ circulum pentagonum equilaterumque 


et equiangulum circumscribere. 


᾿ Ὁ ’ ’ in 
Nevonobes τοῦ ἐγγεγράμμενου πενταγώνου τῶν 

~ ~ \ a ν᾿ 
“γωνιῶν gnutiz, τὰ A, BLT, A, E, wore σὰς 


εἶναι τὰς AB, ΒΓ, ΓΔ, AE, EA περιφερείας" 


Tntelligantar inscripti pentangoni angulorum 


puncta A,B,V,4,E, ita ut equales sint AB, 
ΒΓ,ΤᾺ, AE, EA circumferentiz ; et per A, 


AEA; donc le pentagone ABIAE est équiangle. Mais ila été démontré qu’il est 


équilatéral ; 


Done dans un cercle donne , on a inscrit un pentagone équilatéral et equiangle, 


Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION 


XI. 


Circonscrire ἃ uncercle donné un pentagone équilateral et équiangle. 


Soit ΑΒΓΔῈ le cercle donné; il faut au cercle ΑΒΓΔῈ eirconscrire un pen- 


tagone équilatéral et équiangle. 


Concevons que A, B, T, A, E soient les sommets des angles du pentagone 
inscrit (11. 4), de maniere que les arcs ΑΒ, ΒΓ», ΓΔ, AE, EA soient ¢gaux ; 
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~ 3} “ Ld 
καὶ διὰ τῶν A, BLT, A, Ε ἤχθωσαν τοῦ κύ- 
᾿ 
xAou ἐφαπτόμεναι αἱ HO, ΘΚ, KA, AM, ΜΗ’ 
~ tf , A 
καὶ εἰλήφθω τοῦ ΑΒΓΔῈ κύκλου κέντρον τὸ Z, 
΄ 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ZB, ΖΚ. 2Γ. ZA, ΖΔ. 
Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν KA εὐθεῖα ἐφάπτεται ποῦ 
ta \ ἡ ᾿ 1 Δ nN ta 
ΑΒΓΔΕ κύχλου κατὰ τὴ Γ. ἀπὸ δὲ τοῦ Z κέντρου 
3 ‘ Α 4 ? τ « « 
ἐπὶ τὴν κατὰ TOT ἐπαφὴν ἐπέζευκται ἡ 21" a 
, By κς 3 Ξ Ω ι κ΄ 
zr ἄρα κάθετός ἐστιν ἐπὶ τὴν KA® ορθὴ ape 
5 ΜΝ 1.1. ’ ~ A ~ ~ Ἁ ἐν 
ἐστὶν' ἑκατέρα τῶν πρὸς TOT γωνιῶν, Διὰ τὰ 
3 ‘ \ x € Ἂν ο , 7 
αὑτὰ δὰ καὶ αἱ πρὸς τοῖς Β. Δ σημείοις γωνίαι 
> \ 3 - > ery 
ὀρθαί εἰσι. Καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἔστιν ἡ ὑπὸ ZTK γω- 
Ἔ ΝΥ wt 2 4 ~ »᾿ 2 Ἀ ~ 3 \ ~ 
vid, TO apa amo τῆς ZK σὸν ἐστι τοῖς ἀπὸ THY 
4 ἣν Ἂν, 4A “ > 4Q ~ 
ZV, IK. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ZB, 
x 24 \ πω Va vq > ~ 
BK ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ZK2* ὥστε τὰ" ἀπὸ τῶν 
~ > n - x Ψ ea 
ZT, TK τοῖς απὸ τῶν ZB, BK ἐστιν toa, ὧν 
4 3 4 ~ ~ 3 N ~ 3 XN ΞΕ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΓ τῷ ἀπὸ τῆς ZB ἐστὶν ἰσον" 
5 ν᾽} το. τὴς at “ἢ ὁ 
Aosrov ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς TK λοπῷϊ τῷ απὸ 
ὧ; By Ψ “ a ε τ τς eo ee 
τῆς BK ἐττὶν ἴσον, toa ἄρα ἡ TK τῇ BK. Καὶ 
4 > € ~ 4 4 ς Ἂν: 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ZB πῇ ZT, καὶ κοι ἢ ZK, δύο 
᾿ ε Ἔ Ν 5» ν 
δὴ αἱ BZ, ZK δυσὶ ταῖς TZ, ZK ἴσαι εἰσὶ, καὶ 
« ae a ~ ? Ν 7 ᾽ 3) 
βάσις ἡ ΒΚ βάσει τῇ TK ἐστὶν ἴση" γωνία ἄρα 


© \ εν & ᾽ Ὁ. ὁ κ τ Κ \ etd ε 
Ἡ μὲν ὑπὸ BLK Zaria Te ὑπὸ ΚΖ] ἐστὶν son, ἢ 


B,Y, A, E ducantur circulum conlingentes 
HO, OK, KA, AM, ΜΗ ; et sumatur ΑΒΓΔΕ 
circuli centrum Z, etjungantur ZB, ZK, Zr, 
ZA, ΖΔ. 

Et quoniam recta quidem KA contingit 
ΑΒΓΔΕ circulum in Γ΄, ab ipso vero Z centro 
in contactum ad T ducta est ΖΕ; ergo ZT per- 
pendicularis est ad KA; rectus igitur est uterque 
ipsorum ad TP angulorum. Propter cadem uli- 
que et ipsi ad B, A puncta anguli recti sunt. 
Et quomiam rectus est ΖΓΚ angulus , ipsum igi- 
tur ex ZK xquale est ipsis ex ΖΓ, ΓΚ. Propter 
eadem utique ect Ipsis ex ZB, BK wquale est ip- 
sun ex ZK; quare ipsa ex ZI’, ΓΚ ipsis ex ZB ; 
BK wequalia sunt, quorum Ipsum ex ΖΓ ipsi ZB 
est quale 5 reliquum igitur ex ΓΚ rcliquo 
cx BK est xquale; aqualis igitur ΓΚ Ipsi BK, 
Et quoniam wequalis est ZB 1081 ZP, οἱ communis 
ZK , dux utique BZ, ZK duabus TZ, ZK xquales 
sunt, Οἱ basis BK basi ΓΚ est zqualis ; angulus 
igitur quidem BZK angulo ΚΖΓ cst iequalis , 


ipse vero BKZ ipsi ΖΚΓ est xqualis ; duplus igi- 


par les points A, B, T, Δ, E, menons au cercle les langentcs HO, OK, KA 
r “Ὁ 
AM, MH (17. 3); prenons le centre z du cercle ABTAE, et joignons zB, ZK, 


20, ΖΔ, Ζας 


Puisque Ja droite KA touche le cercle ΑΒΓΔῈ au point r 
Zz est mence du centre Z au point de contact ΓΤ, 


> et que la droite 
Ja droite zr est perpen- 


diculaire ἃ KA (18. 3); donc chacun des angles en T est droit. Chacun des 


angles aux points B, 4 est droit, par la méme raison. 


Et puisque Pangle zr 


est droit, le quarré de la droite ΖΚ est égal aux quarrés des droites zr TK 
9 


(47- = se quarré de Ja droite 2x est ¢gal aux quarrés des droites ΖΒ, BK 
Ja méme raison ; donc les quarrés des droites Zr, TK sont ég 
droites ZB, BK; mais le quarré de zr est égal au quarré 


» par 
aux auX quarrés des 


de zB; donc le quarré res- 


tant de ΓΚ est égal au quarré restant de ΒΚ; donc ΓΚ est égal ἃ BK. Et puisque zB 


est égal ἃ zr, et que la droite ΖΚ est commune, les deux droites ΒΖ » ZK sont ὁ 


gales 


aux deux droites ΓΖ, ZK; mais la base BK est égale ἃ la base TK; done Pangle ΒΖΚ 
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ree os 6 pe Sas ee ae 
ἐξ ὑπὸ DRZ τὴ ὑπὸ ZKT ἐστιν aca © διπλὴ ape 
« i Epon Φἀφ ὅν ὁ Comex : “ 
n μὲν ὑπὸ ΒΖΙ tag uve ΚΖ. a ot ὑπὸ BET τῆς 
ou aa Ἀ ᾿ 2. ἔν 
ὑπὸ ZKY. Διὼ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπο TZA 
σε > XN © ‘ © ‘ ~~ - δι 
τῆς ZA ἐστὶ διπλῆς. a δὲ ὑπὸ TAA τῆς ὑπὸ 
a A ᾽ ν [ ΄ τὰ 
TAZ. Kes ewes son ἐστ » ΒΓ περῴερεια ta TA, 
> ’ XN Ν ἘΝ, \ susie 3 Ἢ 
πὴ ἐστί καὶ γώνία un υτὁὋ). DZT τῆ uve ΓΖΔ, Las 
αἱ x © εξ - a ee τ τὸ ε ᾿ 
ἐστιν ἡ μὲν ὑπὸ BZD τῆς ὑπὸ ἈΖΙ διπλῆς ἡ ὃ: 
oN των -- ey: ‘2 > w < 
ὑπὸ AZY διπλὴ} tug ὑπὸ AZi* isn ape καὶ ἡ 


τ ott τῶν τς wt Δ sh et ἡ are 
ὑπὸ ΚΖΙ τῇ ὑπὸ AZT* ἔστι ds καὶ ἡ ὑπὸ ZTK 


Ρ Be πος “9 κα dt P + 

grvee TH UTE ΣΤᾺ soa”. Avo ch Thi, 2 εττὶ 
Ee: ens A * df Ὁ δ a 

τὰ Z8T, ZAT τῦὺς duo 2oViag ταῖς δυτι απ αῖς 


- " © , © ’ 10 Ν τ Ξ 
ἐσας EXO τὰ exe Ts par ERATE RCL 9 MEE PALLY Ttu- 


tur ipse quidem LZr ipsius ΚΖ, Ipse vero BEL 
ipsius ZK. Propter cadem ulique οἱ ipse quidem 
PZA ipsius TZA est duplus, ipse vero PAA ipsius 
PAZ. Et quoniam xqualis est BF circumferentia 
ipsi PA, aqualis est et angulus ΒΖΓ ipsi ΓΖΔ. Et 
est ipse quidem ΒΖΓ insius KZr duplus, ipse vero 
ΔΖΡ duplus ipsius ΖΓ; xqualis igitur ct KZ? ipsi 
AZP; estautem ct ZPK angulus ipsi ΖΓ xqualis. 


Duu uligue triangula sunt ZKP, ZAP duos an- 


gulos duobus angutis xquales liabentia utrum- 
que ulriqee , et usum Jalus uni lateri equale , 


comune ipsis ipsum ZP, οἱ reliqua igitur latera 


par μιᾷ πλευρᾷ oar, κοινὴν αὐτῶν τὴ; ZY, καὶ — reliquis lateribus equalia habebunt, ct reliquum 
ε ΄ 


. os δ ῃ a -“ τ & , ΞΕ a δ ΡΝ 

τὲς λειπὰς ἄρα πλευρᾶς ταῖς λοιτταῖς τελευραὶῖς angulum reliquo angulo; xqualis igitur ipsa 
7 . \ , aa ~ Es (a σ Ξ ie sows ὩΣ = 

ἱστὰς Sct, καὶ thy λοιπὲν γωνίαν TH λοιπῇ G@- Quidem ET recta ipsi TA, ipse yero ZK angu- 


2 ica dca ἡ μὲν KY εὐθεῖα τῇ TA, a δὲ lus ipsi ZAP. Et quowiain axqualis est KP ipsi 


\ 


t 
΄ eee er. τὰ ὦ Low ? su pean ᾿ τ ἘΠ ΟΡ. ἀπὸ, Eee see . 
ὑπὶ ZK seria τῇ ὑπὸ ΖΔΓ. Καὶ ἐπεὶ ἔσῃ ἐστὶν A, dupla igitur KA ipsius KT. Propter eadem 


est égal ἃ Pasele Kzr, et Vongle ΒΚ7 ἃ Vaugle zxr (8. 1); done langle Bzr est 
double de Vangle Κα, et Vangie Bar doable de Vang! 

raison, langle zra est double de Vangie ΓΖΔ, et Vangle ras double de langle 
raz. Et puisque Vare Br est éval ἃ Parc ra, Vangle ΒΖΓ est égal ἃ Yangle ΓΖΔ 


Tangle zKr. Par la méme 


(27. 5). Mais Vangie ΒΖΓ est double de langle kzr, ct Vangle azr double de 
Tangle azr; done langle Kzr est égal ἃ langle Azr; mais Vangle zrk est égal 
ἃ Vangle zra; donc les triangles zkr, zar ont deux angles égany a deux angles, 
chacaun ἃ chacua, et un coté ὅσα] ἃ un cote, le cote ZF, qui leur est commun ; 
dence ecs deux triangles ont Tes cétés restants égaux aux codités restants, et 
Vangle restant égal ἃ Vangle restant (26. 1); done Ia droite kr est egale a 
la droite rA, et Pangle zer est égal ἃ Vangle ΖΔΓ, Mais kr est égal ἃ ra; donc 
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a ΚΓ τῇ TA, διπλῆ ἄρα y KA τῆς KT. Sst τὰ 
αὐτὰ δὴ δειχθήσεται, καὶ ἡ OK τῆς ΒΚ διπλῆ, Καὶ 
ἐστὶν ἡ ΒΚ τῇ ΚΓ ἰση}'" καὶ ΘΚ apa τῇ ΚΛ 
ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχθήσετει καὶ ἐχείστῃ τῶν 
ΘΗ, HM, ΜΔ ἑκατέρᾳ τῶν OK, KA ἴση" ἰσό-- 
σπλεῦυρον ἄρα ἐστὶ τὸ HOKAM πεντάγωνον. Λέγω 
δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιον. Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ZKT γωνία τῇ ὑπὸ ZAT, καὶ ἐδείχθη τῆς μὲν 
ὑπὸ ZKT διπλὴ ἡ ὑπὸ OKA, τῆς δὲ ὑπὸ ZAT 
διπλὴ 4 vac ΚΛΜ’ καὶ ἡ ὑπὸ OKA ἄρα τῇ ὑπὸ 
KAM ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχεήτεται χαὶ 
ἐκώστη τῶν ὑπὸ KOH, OHM, HMA ἑκατέρᾳ 
τῶν ὑπὸ OKA, KAM ἔπη" αἱ πέντε ἄρα γωνίαι 
αἱ ὑπὸ HOK, ΘΚΛ, KAM, AMH, ΜΗΘ tos 
ἀλλήλαις εἰσίν. Ἰσωγώνεον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΘΚΛΜ 
πειτάγωτον. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπλευρον, καὶ 
περι} ἐγραπται περὶ τὸν ΑΒΓΔΕ κύκλον. Οπερ ἔδει 


“ποιῆσαί. 
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ulique ostendetur, εἰ OK ipsius BK dupla. Et 
est BK ipsi ΚΓ wqualis ; et ΘΚ igitur ipst KA 
est equalis. Similiter uligue cstendetur et una- 
queeque ipsarum ΘΗ, HM, MA utrique tpsarurn 
ΘΚ, KA eyualis ; equilaicrur igitur est HOKAM 
peutlagonum. Dico autem et xquianguluin. Quo- 
nizm enim aqualis cst ZKE angulus ipsi ΖΔΓ, 
el ostensus est ipsius quidem ZKI duplus ipse 
ΘΚΛ, ipsius vero ZAI duplus ipse KAM; et 
©KA igitur ipsi KAM est xqualis. Simuliter uti- 
que ostendclur et unusquisque ipsorum KOH , 
OHM , HMA ulrique ipsorum ΘΚΛ, KAM icqua- 
lis; quinque igilur anguli ΗΘΚ, OKA, KAM, 
AMH , ΜῊΘ equales inter se sunt. quiangu- 
lum igitur esti HOKAM pentagonum. Ostensum 
est antem ct xquilaterum , et circumscriptum 
est circa ΑΒΓΔῈ circulum, Quod oportebat fa- 


cere. 


KA est double de xr. On démontrera de Ja méme manicre que eK cst 
double de ΒΚ. Mais ΒΚ est égil ἃ Kr; donc ΘΚ est égal ἃ KA. On démon- 
trera semblablement que chacune des droites ©4, HM, MA est égale A 
une et ἃ l'autre des droites ΘΚ, KA; donc Je pentagone HOKAM est équila- 
téral. Je dis aussi qu'il est équiangle ; car puisque langle zxr est égal a langle 
ΖΔΓ, et quon a démontré que Vangle ΘΚΛ est double de langle zkr, et Vangle 
KAM double de langle zar, Vangle ΘΚΛ est égal ἃ Vangle kam. On démontrera 
semblablement que chacun des angles KOH, ©HM, HMA est ¢gal a Pun et a 
Pautre des angles 6kA, KAM; donc les cing angles ΗΘΚ, OKA, KAM, AMH, MHO 
sont €gaux entr’eux. Donc le pentagone H©KAM est Cquiangle. Mais nous avons 
démontré quwil est équilatéral, et il est circonscrit au cercle ΑΒΓΔΕ, Ce quil 
fallait faire. ὦ 


224 LE QUATRIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


SIE i - 5 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4}. PROPOSITIO NII. 
Εἰς τὸ δοθὲν πεντάγωνον, ὃ ἐστὶν ioc Ἢ In dat d i 
67 ἐν TTeNTAPON OY, ὁεστιν ἰσοτελευρεν T3 ἃ dato pentagono , quod est zquilaterumque 
sa in τ ; ᾿ ᾿ Ξ : : ; 
αὶ ἰσογώνιον, κύκλον ἐγγράψαι. εἰ aquangulum , circulum inscribere. 
are : δ : 
Ἔστω τὸ δοθὲν πτεντείγωνον, ἰσόττλευρόν! τε παὶ Sit datum peutagonum zxquilaterumque οἱ 


ἐσεγώστον, TO ΑΒΓΔΕ" des δὴ εἰς τὸ ΑΒΓΔῈ wer- = equiangulum ΑΒΓΔΕ 5 oportet igitur in ΑΒΓΔΕ 


΄ 


ΞΕ pentagono circulum inecribere. 


᾿ > ͵ 
γνον πυπλον £93 potas. 


A 
HAA 
Ex 
ΖΑ, ΤΕ 
Ὁ ey 
iS 7, ΓΝ 
VA J 
Γ K A 
Τετμήσθω p:p ἑκατέρα τῶν ὑπὸ EVA, TAE Secetur cnim uterque ipsorum ΒΓΔ, PAE an- 


γωνιῶν δίχα ὑπὸ" ἑκατέρας τῶν TZ, AZ eodzsove gulorum bifariam ab υἱγάσυς ipsarum ΓΖ, ΔΖ 


καὶ ἀπὲ τοῦ LZ σημείου, καθ᾿ ὃ συμξάλλουσιν ἀλ- reclarum; ct a Z puncto, in quo -conveniunt 
λήλαις αἱ TZ, ΔΖ εὐθεῖαι, ἐπεζεύχθωταν αἱ ZB, inter se ΓΖ, AZ rect, ducantur ZB, ZA, ΖΕ 
ZA, ZE εὐθεῖαε, Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὶ: ἡ ΒΓ τῇ TA, recta. Et quoniam zqualis est ΒΓ ips: ΓΔ, com- 
κοινὴ δὲ ἡ ΤΏ, δύο δὴ αἱ bl, Τὰ δυσὶ ταῖς AT, TZ munis aulem ΓΖ, ἄτα ulique Br, ΓΖ duabus 
σαι εἰσι, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BIZ γωνίᾳ τὴ ὑπὸ ΙΖ AF, ΓΖ xquales sunt, εἴ angulus ΒΓΖ angulo Arz 
ton ἐττί " βέσις ἄρα ἡ BZ τῇ βάσει ΔῈ ἐττὶν ἰση,  xqualis est ; basis igitur BZ basi ΔΖ est aqualis , 


καὶ τὸ ΒΖΤ τρίγωτον τῷ AZT tps} ew ἐστὶ ἰσονί, Εἰ ΒΖΓ tniangulum ipsi AZT triaugulo est equale, 


PROPOSITION XIII. 


Dans un pentagone équilatéral ct équiangle donne, inscrire un cercle. 

Svit AbrsE le pentagone équilatéral ct équiangle donnée; il faut inscrire an 
cercle dans le pentagone ΑΒΓΔΕ. 

Coupons chacun des angles Bra, TAE en deux parties égales par Jes droites 
Tz, AZ (ἢ. 1); et du point Ζ οὐ Jes deus droites TZ, AZ se rencontrent , 
menons les droites ZB, ZA, ΖΕ. Et puisque ΒΓ est égal ἃ ΓΔ, et que la droite ΓΖ 
est commune, les deux droites ET, TZ sont égales aux deux droites AT, ΓΖ; 
mais langle Brz est égal ἃ langle ΔΓΖ; donc la base ΒΖ est égale ἃ la base 
az (4. 1), et le triangle ΒΖΓ est égal au wiangle ΔΓΖ, et les angles restants 
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καὶ αἱ λοιπταὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις tga Οἱ reliqui anguli reliquis angulis «quales erunt, 


5 © cs : ; a: 
ἔσονται". ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" {π|05. aqualia latera subiendunt ; aqualis igi- 


ion ἄρα ἡ ὑπὸ TBZ γωνία τῇ ὑπὸ ΤΔΖ. Καὶ ἐπεὶ tur PBZ angulus ipsi ΓΔΖ. Et quoniam duplus 


διπλῇ ἔστιν ἡ ὑπὸ TAE τῆς ὑπὸ TAZ®, ion δὲ "9 est ΓΔῈ ipsius TAZ, axqualis autem ipse qui- 


μὲν ὑπὸ TAE τῇ ὑπὸ ABT, ἡ δὲ TAZ τῇ ὑπὸ dem ΓΔῈ ipsi ABI, ipse vero TAZ ipsi PBZ, 


IBZ, καὶ ἡ ὑπὸ TBA ἄρα τῆς ὑπὸ TBZ ἐστὶ dy- CL TBA igitur ipsius FBZ cst duplas ; equalis 


TAH? ion ἄρα ἢ ὑπὸ ABZ γωνία τῇ ὑπὸ 251" ἰ᾿ϑιπν ABZ angulus ipsi ΖΒ", Ergo ΑΒΓ δηρσι- 


4 apa ὑπὸ ABT γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς lus bifariam secatur a BZ recté. Sinuliter π|1- 
BZ εὐθείας. Ὁμοίως δὴ δειχθήσεται ὅτι καὶ ἑκα- que osteudetur cl ulrumque ipsorum EAE, AEA 

. oe es = = , come 
τέρα τῶν ὑπὸ ΒΑΕ, AEA dint τέτμηται ὑπο 


ε ͵ ~ 2 oe 4 3 " 
ἑκατέρας τῶν ZA, ZE εὐθειῶν. Ἡχῦωσαν δὴ ἀπὸ 


bifaniam seca: ab utraqne ipsarum ZA, ΖΕ 
rectarum. Ducantur autem ἃ Z puncto ad AB, 


τοῦ Z σημείου ἐπὶ τὰς AB, ΒΓ, TA, AE, EA ΒΓ, ΓΑ, AE, EA reclas perpendiculares ZH, 


εὐθείας καθετοι αἱ ZEB, ZO; ZK, ΖΔ. δ: Καὶ 


> \ > x € e Ν᾿ ΄ ~ © ‘ γ.- 
ἐπεὶ ton ἐστιν ἡ ὑπὸ ΘΙΖ partie τῇ ὑπὸ KTIZ, 


Ζ96,Ζ2Κ, ΖΑ, ZM.Et quomiam xqualis est ΘΓΖ 
angulus ipsi KFZ, est autem ct rectus ZOr 
ἔξτι δὲ παὶ ὀρθὴ ἡ ὕπὸ ΖΘΓ ἐμ8ὴ1 τῇ ὑπὸ ZK recto ΖΚΓ wequalis, duo ulique triangula sunt 


, ’ , \ ᾿ 1. 1 
jon, δύο δὴ τρίγωνά ἔστι τὰ 291. ZKT τὰς 2OF, ΖΕΓ duos angulos duobus angulis xqua- 


, ͵ oe Ν 7 3: ov x ea ᾿ & a πῇ 
δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα. καὶ les habentia , cl unum latus uni lateri xquale, 
μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ tour, κοινὴν αὐτῶν Commune ipsorum ZI, subtendens unum x 


e \ ͵ ~ "7 ~~ Ν Η . ; a ee ~ ns 
21 ὑποτείνουσαν ὑπτὸ μίαν τῶν ἴσων γωνιῶν" καὶ ualium angulorum; ct reliqua igitur latera 


τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοιπαὶς πλευραῖς reliquis lateribus qualia habebunt; xqualis 
ἴσας ἐξει" tow ἄρα ἡ ZO κάθετος τῇ ZK καθέτῳ. igitur ZO perpendicularis ipsi ZK perpendicu- 
οΟμοίως δὴ δειχθήσεται ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ZA, lari. Simuliter utique ostendetur et unamquam- 
ZM, ZH ἑκατέρᾳ τῶν ZO, ZK ἴση ἐστίν" αἱ πεῖιτε 41 ipsarum ZA, ΖΜ, ZH, ulrique ipsarum ZO, 


égaux aux angles restants, ceux qui soutendent des cdtés égaus (4. 1); donc 
Vangle rez est égal ἃ Vangle raz. Et puisque Vangle raz est double de 
Yangle raz, que Tae est égal ἃ Tangle abr, ct que raz est ¢gal ἃ ΓΕΖ, 
Vangle rea est double de Fangle rez; donc Vangle ΑΒΖ est égal a Vangle ΖΒΓ; 
donc Vangle apr est coupé en deux parties égales par Ja droite Bz. Nous dé- 
montrerons semblablement que chacun des angles ΒΑΕ, AEA est coupé en deux 
partics égales par les droites ZA, ΖΕ. Du point Z menons sur 1058 droites ab, 
ΒΓ, TA, SE, EA les perpendiculaires ZH, ΖΘ, ZK, ZA, ΖΜ. Puisque V'angle ΘΓΖ 
est cgal ἃ Vangle krz, οἱ que langle droit zor cst égal ἃ Vangie droit zkr, 
les deux triangles Z6r, ZKT auront deux angles égaux ἃ deux angles, ect un 
cété ¢gal a un cété, Ie cote commun zr qni soutend un des angles égaux ; 
ils auront donc les cdtés restants égaux aux οὐϊόβ restants (26. 1); donc la 
perpendiculaire 7@ est ¢gale ἃ Ja perpendiculaire zk. On démontrera sembla- 
blement que chacune des droites ΖΔ, ΖΜ, ZH est égale ἃ Vune et ἃ autre 
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ἄρα εὐθεῖαι αἱ ZH, ZO, ZK, ZA, ZM ἴσαι ἀλ- 
Aureus εἰσίν. O ἄρα κέντρῳ τῷ 2, διαστήματι 
δὲ te} τῶν ZH, ZO, ZK, ZA, ΖΜ κύκλος γρα- 
Φόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ 
ἐφάψεται τῶν AB, ΒΓ. TA, AE, EA. εὐθειῶν. 
διὰ τὸ ὀρθὰς εἶται τὰς πρὸς τοῖς H, © K, A, 
M σημείοις γωνίας. ἘΪ γὰρ οὐκ ἐφάψεται αὐτῶν. 
ἀλλὰ τεμεῖ αὐτὰς, συμξήσεται τὴν τῇ διαμύτρῳ 


--»ἤ +3 \ asl, 3 ΄ > \ 
ποῦ κύκλου πρὸς ὀρθὰς ἀπ ἄκρας ἀγομίετην ἐντὸς 


ZK zqualem esse ; quinque igitur recite ZH, 
ZO, ZK, ZA, ZM xquales inter se sunt. Ergo 
centro Z, interyallo vero una ipsarum ZH , ΖΘ, 
ZK, ZA, 2M circulus descriptus transibit et 
per reliqua puncta , et continget AB, ΒΓ, ΓΔ, 
AE, EA rectas; propterca quod recti sunt ad 
H,©,K,A,M puncta anguli, Si enim non 
contingit ipsas , sed secat ipsas, evenict ut ipsa 


diametro circuli ad rectos ab extremitate ducta 


A 


Ww7TAn 
wax Zs 


Γ K aA 


E 


“πίπτειν τοῦ κύκλου. ὄπερ ἄτοπον ἐδείχθη. Οὐκ 
ἄρα ὃ κέντρῳ τῷ 2. διαστήματι δὲ ers τῶν ZH, 
Z©, ZK, ZA, 2Μ εὐθειῶν γραφέμενος κύκλοςϑ 
τεμεῖ τὰς AB, ΒΓ. TA, AE, EA εὐθείας. Εφα- 
“εται ἄρα αὐτῶν, Τεγράφθω ὡς ὁ ΗΘΚΛΜ. 


ἐδ 3) \ \ ΄ 7 9 3. oF 
Εἰς apa τὸ δοθὲν πεντάγωνον . ἔστιν ico- 

, . , , >> 
πλευρὸν Te καὶ ἰσογώνιον 5 κύκλος 62} tppamTare 


Οπερ ἔδει πτοιῆται- 


intra cadat curculum, quod absurdum osten- 
suin cst, Non igitur centro Z , intervallo vero 
una ipsarum ZH, 290, ΖΚ, ZA, ΖΜ rectaram 
descriptus circulus secabit ipsas AB, Br, ΓΔ, 
AE, EA rectas ; conlinget igitur ipsas. Des- 
cribatur ut HOKAM. 

In dato igitur pentagono , quod est aquila- 
terumgue et equiangulum , circulus inscriptus 


est. Quod oportebat facere. 


des droites ΖΘ, ΖΚ; done les cing droites ZH, ΖΘ, ZK, ZA, ΖΜ sont gales 
eutrelles. Donc le cercle décrit du centre z, et d'un intervalle σαὶ] ἃ une des 
droites ZH, ZO, ZK, ZA, ΖΜ, passera par les autres points, et touchera les 
droites AB, Br, TA, AE, EA, parce que les angles sont droits en H, ©, K, 
A, M. Car s'il ne les touchait pas , et 51] les coupait, la perpendiculaire mence 
d’une de ses extrémités au diameétre, tomberait dans Je cercle; ce qui a été 
démontré absurde (16. 5); douc Je cercle décrit du centre z, et d'un 
intervalle ρα] a une des droites ZH, ΖΘ, ZK, ZA, ΖΜ, ne coupera point les 
droites AB, ΒΓ, TS, AE, EA; donc il les touchera. Décrivons le cercle HOKAM. 

Donc on a inscrit un cercle dans un pentangone ¢quilatcéral et équiangle donne. 
Ce qu'il fallait faire. 
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TIPOTAZILE sd. 
" , a. , ΄ 
Περὶ τὸ δοθὲν πεντάγωνον. ὃ ἐστιν ἰσόπλευρόν 


ν᾽ , , , 
Te HAE ITOPWNIOY 5 κύκλον περιγράψαι. 


L \ τὴ c 2 x Ω 
Este τὸ δοθὲν πεντάγωνον, οἷ ἐστὶν ἰσοπτλευ- 
, \ = Ν x 7 
pav τε καὶ ἰσογώνιον. TO ABTAE* des δὰ περὶ τὸ 


, , , 
ΑΒΓΔῈ wev7r23 νον κυκλον περιγράψαι. 


Ἱετμήσθω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπο BTA, ΓΔῈ γῶ- 
υἱῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέρας τῶν TZ, ZA, καὶ ἀπὸ 
τοῦ Z σημείου. καθ᾿ ὃ συμξάλλουσιν as” εὐθεῖαι, 
ἐπὶ τὰ BL A, E σημεῖα ἐπεζεύχθωσαν εὐθεῖαι αἱ 
ZB, ZA, ΖΕ. Ὁμοίως δὴ τὸ πρὸς τούτου δειχθη- 
σεται, ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΓΒΑ. ΒΑΕ. AEA 
γωνιῶν δίχα τέτμηται ὑπὸ ἑκάστης τῶν ZB, ΑΖ, 


> o τὰ > Now ι ἘΠ δι ἡ 
EZ εὐθειῶν. Καὶ ἐπεὶ ἔσῃ ἐστὶν ἡ uso ΒΓΔ yore 


PROPOSITIO XIV. 


Circa datum pentagonum , quod est aquila~ 
terumque et equiangulum , circulum circum- 
scribere. 

Sit datum pentagonum , quod est aquilate- 
ramque et xquiangulum ΑΒΓΔΕ ; oportet igi- 
tur circa ΑΒΓΔῈ pentagonum circulum cir- 


cumsenibcre, 


Secctur quidem uterque ipsorum BPA, ΓΔῈ 
angulorum bifariam ab utraque ipsarum ΓΖ, 
ZA, eta Z puncto, in quo conveniunt rect , 
ad B, A, E puncta ducantur rectz ZB, ZA, 
ΖΕ. Similiter utique ut antea ostendetur ct 
naumquemgue Ipsorum TBA, BAE, AEA an- 
gulorum bifariam secari ab undquaque ipsarum 


ZB, AZ, EZ rectarmu. Et quoniam xqualis est 


PROPOSITION XIY. 


Circonscrire un cercle ἃ un pentagone équilatéral οἱ équiangle donne. 


Soit ΑΒΓΔῈ 16 pentagone équilatéral et équiangle donné ; il faut au pentagone 


ΑΒΓΔΕ circonscrire un cercle. 


Coupons en deux parties égales chacun des angles Bra, ΓΔῈ par les droites 


ΓΖ, ZA (0. 1), et du point Z ot ces droites se rencontrent, menons aux 
points B, A, E les droites zB, ZA, ΖΕ. Nous démontrerons, comme aupara- 
vant, que chacun des angles ΓΒΑ, ΒΑΕ, AEA est coupé en deux parties égales 
par les droites ZB, az, EZ. Et puisque I'angle Bra est égal ἃ Vangle rac, et 
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n~ ἐξ w = ‘ e \ © Νὰ 

an ὑπὸ TAE, καὶ ἐστι τῆς μὲν ὑπὸ BIA ἡμι- 

᾿ oF ᾿ ~ a 3 \ © , ee . 

σεια καὶ ὑπὸ ΤᾺ. τῆς δὲ ὑπὸ TAE ἡμίσεια ἡ ὑπὸ 
Leas ¥, μὲ ~ ft \ 2 Xx ay 

TAZ, καὶ ἡ ὑπὸ ZTA apa τῇ ὑπὸ LAT ἐστιν τση" 
ι La ~ ~ 2 ™ wv 

ὥστε καὶ πλευρὰ a LT πλευρᾷ TH ZA ἐστιν bon. 

Ομοίως δὰ Sein Gaseras ors καὶ ἐκάστη τῶν ZB, 
᾿ : “ > yw εν 

ZA, ΖΕ εκατερᾷ τῶν ΖΓ. Ζ2Δ ἐστιν ton? as Terre 


ἄρα εὐθεῖαι αἱ ZA, ZB, ZT, ZA, ΖΕ ἔσαι ἀλλή- 


a ᾿ , ~ ‘ ’ 3 
Aass εἰσίν. O ἄρα κειτρῷ TOL, καὶ διαστήματι 
ἘΠῚ “ , ͵ 
τῷ τῶν ZA, ZB, ZT, ZA, ΖΕ κυπλοὸς γραφομε- 
oe \ τῷ “ i Som 
νὸς ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων. καὶ COTA 
. . , τ ἢ a 
“τερι) papoprer ob. Περιγεγράφθω, καὶ στῶ ὃ 
ἌΒΓΆΕ, 
> a 4 \ , ie ’ 
Περι apa τὸ δοθὲν" πενταγῶνον., ὃ ἐστιν ἰσό- 
᾿ oes , 2 
πλευρὸν τε καὶ ἰσογώνιον. κυκλὸς περιγεγραπται. 


O7sp ἔδει “πτοιῆσαι-. 


ΒΓΔ angulus ipsi TAE, οἱ est ipsius quidem 
ΒΓΔ dunidius ipse ZPA, insius vero TAB di- 
midius ΓΔΖ,, ct ΖΓ Δ igitur ipsi ZAP est equals ; 
quare et lalus ΖΓ later’ ZA est equale. Suniliter 
ulique ostendetur ct unamquamque ipsarum ZB, 
ZA, ΖΕ ulrigque ipsarum ΖΓ, ZA esse awquas 


len; quinque igitur recle ZA, ZB, ΖΓ, ZA, ZE 


zyuales inter se sunt. Ipse igitur centro Z cl ine 
tervallo una ipsarum ZA , ZB, ΖΓ, ZA, ΖΕ cir- 
culus descriptus transibit ct per rcliqua puncta, 
et crit circumscriptus- Circumseribatur , ct sit 
ΑΒΓΔΕ. 

Circa datum igitur pentagonum , quod est 
wquilaterumque et equianguluam , circulus cir- 


cumscriptus est. Quod oportebat facere. 


que Vangle zra est la moitié de langle Bra, et langle raz Ja moitié de langle 
TAE, Tangle zra est égal ἃ langle ΖΔΓ; done le cété zr est égal au coté ZA 
(G. 1). On démontrera semblablement que chacune des droites zB, ZA, ZE 
est ¢gale ἃ chacune des droites zr, z\; donc les cing droites 24, ZEB, ΖΓ, ZA, 
ZE sont égales entr’elles. Donec le cercle décrit du point z et d'un intervalle 
égal a une des droites ZA, ZB, ZT, ΖΔ, ZE passera par les autres points, et sera 
circonscrit. (wil soit circonserit, et qu'il soit ΑΒΓΔΕ. 

Done un cercle a été circonscrit ἃ un pentagone équilatéral et 


équiangle 
donnée. Ce qu'il fallait faire. 
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TIPOTASIZ «. 


. 4 , , 4 a ᾿ ie , 
Εἰς τὸν δοθέντα κύκλον ἐξάγωνον ἰσύπλευρόν 
% 3 τὰ 3 , 
τε καὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 
᾿ - 6 ταὶ 

Ἑστω o δοθεὶς κύκλος ὃ ΑΒΓΔΕΖ᾽ δεῖ dun εἰς 
4 ,ὔ « Ψ Ἅ. ᾿ a 
tov ΑΒΓΔῈΖ zuxAov ἐξάγωνον ἐσοπλευρον τε καὶ 


Bayo 3 , 
isoypevioy ἐγγράψαι. 


PROPOSITIO XV. 


In dato circulo hexagonum xquilaterumque 
et equiangulum inscribere. 

Sit datus circulus ΑΒΓΔΕΖ ; oportet igitur in 
ΑΒΓΔΕΖ circulo hexsagonum equilaterumque 


εἴ zquiangulum inscribere. 


ἨἩχθω τοῦ ΑΒΓΔΕΖ κύκλου διάμετρος ἡ AA, 
καὶ εἰλήφθω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ H, καὶ 
κέντρῳ μὲν τῷ A, διαστήματι δὲ τῷ ΔῊ κύκλος 
γεηράφθω ὁ EHTO, καὶ ἐπεζευχθεῖσαι ai EH, 
TH διήγθωσαν iti τὰ By Ζ σημεῖα. καὶ ἐπε-- 
ζεύχθωταν αἱ AB, ΒΓ, ΓΔ, AE, EZ, ΖΑ" λέγω 
ὅτι τὸ ΑΒΓΔΕΖ ἐξζαάγωνον ἰσόπτλευρόν τε ἐστὶ καὶ 
i759 νιον. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ Η σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓΔΕΖ 


᾿ ue ba e ~ , > x - 
κυκλοῦ, son aviv ἢ HE tn HA. Mader, εἴτξ! Τὸ 


Ducatur ΑΒΓΔΕΖ circuli diameter AA, et 
sumatur centrum circuli H, et centro qui- 
dem 4, intervallo vero AH circulus descri- 
batur EHTO, εἰ junctz EH , TH producantur 
ad B, Z puncta, et jungantur AB, ΒΓ, ΓΔ, 
SE, EZ, ZA; dico ΑΒΓΔΕΖ hexagonum xqui- 


laterumque esse et zquiangulum. 


Quoniam enim H punctum centrum est 
ΑΒΓΔΕΖ circuli, equalis est HE ipsi ΗΔ. Rur- 


PROPOSITION XY. 


Inscrire dans un cercle donné un hexagone équilatéral et équiangle. 


Soit ΑΒΓΔΕΖ Je cercle dunné; il faut dans ce cercle inscrire un hexagone 


équilatéral ct équiangle. 


Menons le diaméitre aa du cercle ΑΒΓΔΕΖ, prenons le centre H de ce cercle, 
du centre 4, et de Vintervalle ΔῊ décrivons le cercle EHre (dém. 3), joiguons 
les droites EH, rH, prolongeons-les vers les puints B, Z, et joignons ΑΒ, LT, 
TA, AE, EZ, ZA; je dis que Vhexagone ΑΒΓΔΕΖ est équilatéral et équiangle. 

Puisque le point H est le centre du cercle asratz, la droite HE est égale ἃ 
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- , » 3 n~ a . 
A σηήμεον κιντρον ἐστι τοῦ EHTO κύκλου, ssa 
Samar ΝΣ a re g ; ” 
ἐστιν # AE τῇ ΔΗ. AAA WHE τῇ Hacdeiybnion, 
. € Η͂ ΄ oT , af 
καὶ ἡ. HE ape τῇ ἘΔ toa ἐστίν!" ἰσόπλευρον ἀρὰ 
5 Ἂ, x ‘ -" ~ 
ἐστι τὸ ERA τρίγωνον. καὶ αἱ τρεῖς ἄρα αὐτοῦ 
4 ef ᾿ yw > 
γώνιχι αἱ ὐπὸ EHA, HAE, AEH isee ἀλλήλσχις 
ny 2 , oa tS ~ , ε 
“sey eresdacrep τῶν ἐσοσηελῶν τριγ νων αἱ πτρος 
oe ’ ’ ww 2 Lg > > ΄ > 
τῇ βασει γωνίαι ἴσαι ἀλληλαις cist. Καὶ εἶσιν 
© = ca ~ ΄ ‘ Ἂν; ? ~~ w 
ae τρεῖς τοῦ TEIpeve γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς 175" 


Pea Ne 8 : ; : ᾿ 
ἄρα ὑπὸ EHA γωνία τρίτὸῶν ἐστὶ δύο ὀρθόν, 


SONA 


\ 
ἊΝ 
in 


Ομοίως δὴ δειχθήσεται καὶ ἡ ὑπὸ ΔῈΓ τρίτον 
δύο ἐρθῶι. Καὶ ἐπεὶ ἡ TH εὐλεῖα ἐπὶ τὴν EB 


σταθεῖσα τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ ENT, ΓΗΒ 


ΓΝ Σ -- a e εἶ 
δυσὶν ὀρθαῖς σας ποιεῖ, καὶ λοιπὴ ape nuts 
ΓΗΒ τρίτον ἐστὶ δύο ὀρθῶν" αἱ ὥρα ova EHA 5 


͵ Ψ ᾽ τῳ ᾿ a be © 

ΔΗΓ, THB γὠνέαιῖσαι AANA 286 εἰσιν" wore καὶ αἱ 
: ᾿ τ 

κατα κερυθην αὐταῖς αἱ ὑττὸ BIEN, AHZ, ZHE 


» ΠΝ a εν ἀπ τος, © 
ἐσπεεῖσι ταῖς ὑπὸ EHA, AHT, YRS as: 


sus, quoniam 4 puncium centrum est EHO 
circu, axqualis est AE ipsi SH. Scd HE Ipsi 
HA ostensa est xqualis , HE igitur ipsi EA x= 
qualis est; equilaterum igitur est EHA trian- 
gulum, ct tres igttur ipsius anguli EHA, HAE, 
SEH axquales inter se sunt, quia isoscelium trian- 
gulorum ad bastm anguli xquales inter se suut. 
Et sunt tres trianguli anguli duobus rectis 2- 


- quaics 5 tpse igituy EHA angulus tertia pars 


A 


est duorua rectorum. Similiter ulique ostende- 
tur et AHT tertia pars duorum rectorum. Et quo- 
niam ΓῊ recta super EB insistens demceps an- 
gulos EHP, THB duobus rectis xquales facit , 
et reliquus igilur CHB tertia pars est duorum 
reclorum ; ipsi igitur EHA, AHL, THB anguli 
aquales inler se sunt; quare ct ad verli- 
com ipsi BHA, AHZ, ZHE axquales sunt ip- 
sis EHA, AHE , PHB; sex igitur anguli EHA, 


HA. De plus, puisque Je point a est le centre du cercle EHr@, la droite ΔῈ 
est égale ἃ AH. Mais on a démontré que HE est ἐρὰ ἃ HA; donc HE est égal 
a ἘΔ; donc Je wiangle EHA est équilateral ; dunc les wois angles EH, HAE, 
AEH sont égaux entr’eux, puisque daus Ies triangles isocéles, les angles ἃ la 
base sont égaux enur’eux (5. 1). Mais les wois angles d’un triangle sont égaux 
a deux droits (52. 1); donc langle EH3 est Je tiers de deux droits. Nous 
démontrerons semblablement que AHr est le tiers de deux droits. Mais la 
droite TH tombant sur Ja drcite EB fait Iles angles de suite EHT, THB égans 
ἃ deux droits (15. 1); donc Vangle restant ΓΗΒ est le tiers de deux droits ; 
done les angles EHA, aH, FHB sont ¢gaux eutr’eux; mais les angles BHa, 
AHZ, ZHE sont égaux aux angles EHA, SHI, THB, parce que ces angles sont 


opposés par Je sommet (15. 1), donc les six angles EH, SH, THB, BHA 
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3 > ᾿ + ᾧ' τὸ ‘3 i > x 
ZHE ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ab δὲ ἴσαι γωνίαι ἐπὶ 
»” ΩΝ ᾿ ed w ᾽ 
ἐσῶν περιφεβείῶν βεξηκασιν" αἱ εξ apa περιφέρειαν 
ε ” Ape 
as AB, BI, TA, AE, EZ, ZA soas aaraAnaais 
ἌΓ ἢ a δ ὦ ” , fy w > 
εἰσίν. Ὑπὸ δὲ Tag 102g περιφερείας ab” σαι εὖ- 
--»Φ * Fa ea ν᾿ 3 “- » 2 ΄ 
θεῖαι ὑποτείνουσιν" αἱ εξ ρα εὐθεῖαι soa ἀλλη-- 
᾿ a τὰ XN a 3 , 
λας εἰσίν" ἐσόπλευρον apa ἐστι TO ABT AEZ ἐξά- 
γωνον" λίγω δὴ ὅτι καὶ ἰσο ὦνεον. Ἐπεὶ yep ion 
a τὴ \ 
ἐστὶν ἡ ZA περιφέρεια τη EA περφεβεια.5 xosrn 
© , : wa £ 
προσκείσθω un ABTA περεφερεια" ὁλὴ ape ἢ ΖΑΒΓΔ' 
a ~ ᾿ 2 x af ἊΝ Ye 2 x A 
ὅλῃ τῇ ἘΔΙΒΑΊ ἐστὶν ton, καὶ βεξηκε ἐπὶ μὲν 
~ © € a} Ω τς XX 
πῆς ZABIA περιφερείας n ὑπὸ ΖΕΔ γωνιὰ. ἐπι 
a“ ἐπ, © ἃ 4 ‘ 
δὲ τῆς EATBA περιφερείας" a ὑπὸ AZE γωνία" 
a J mane i , 
ion ἄρα ἡ ὑπὸ ΔΖΕ γωνία TH ὕπο ΖΕΔ. Ὁμοίως 
Γ , δ : \ os 
δὴύ δειχθήσεται ὅτι καὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι τοῦ 
ε : ” see ἢ 
ΑΒΓΔῈΖ ἐξαγώνου κατὰ μίαν ἴσαι εἰσὶν εκάτερᾳ 
ἣν Ξ - > ’ ν᾽ > re 
τῶν ὑπὸ AZE, ΖΕΔ γωνιῶν" ἰσογ ὠντον ἀρὰ ἐστι 
Loe 
τὸ ΑΒΓΔΕΖ ἐξάγωνον. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπλευ- 


pov, καὶ ἐγγέγραπται εἰς τὸν ΑΒΓΔΕΖ κύκλον, 


~ , © Fa ’ 
Εἰς ἄρα τῶν δοθέντα κύκλον ἐξώγωνον ἰσό-- 
; ie ’ Ψ ͵ cai ‘x 
πλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον ἐγγέγραπται. Οπερ ἔδεὶ 


ποιῆσαι. 


ΔΗΡ, THB, BHA , ΑΗΖ, ZHE wquales inter se 
sunt. /Equales autem anguli aqualibus circum- 
ferentiis insistunt; sex igitur circumferentia 
AB,Br, FA,AE,EZ, ZA xqualcs inter se sunt. 
Aiquales autem circumferentias aquales recte 
subtendunt; sex igitur rect wzquales inter se 
sunt; wquilaterum igitur ¢st ABPAEZ hexago- 
num ; dico etiam ct xquiangulum. Quoniam 
enun wqualis est ZA circumferentia ipsi EA cir- 
cunferentia , communis addatur ΑΒΓΔ circum- 
ferentia ; tota igitur ZABYA toli EAPBA est aqua- 
lis, et insistit quidem ipst ZABPA circumfercn- 
tiz ipse ZEA angulus, ipsi yero EATBA circum~ 
ferentie ipse AZE angulus. /Equalis igitur AZE 
angulus ipsi ZEA. Similiter utique ostendetur et 
reliquos angulos ipsius ΑΒΓΔΕΖ hexagoni secun- 
dum unum xquales esse alterutri ipsorum AZE, 
ZEAangulorum /Equiangulum igitur est ΑΒΓΔΕΖ 
hexagonuin. Ostensum est autem et sequilate- 
rum , et miscriptum est in ΑΒΓΔΕΖ circulo, 

In dato igitur circulo hexagonum equilate- 
rumque ct xquiangulum inscriptum est. Quod 


oportebat faccre. 


AHZ, ZHE sont €gaux entr’eux. Mais des angles égaux s’appuicut sar des arcs 
égaux (26.5); donc les six arcs ΑΒ, Br, TA, AE, EZ, ZA sont égaux entr’eux. 
Mais des arcs égaux sont soutendus par des droites égales (29. 3); done ces six 
drvites sont égales entr’elles ; donc Vhexagone ΑΒΓΔῈΖ est équilatéral. Je dis 
qvil est équiangle. Car puisque Pare za est égal ἃ V'are Es, ajoutons Varc 
commun ΑΒΓΔ, Fare entier ZaBra sera égal ἃ Varc enticr EATBA. Mais Vangle 


ZEA s’appuie sur Parc zabra, ct langle ΑΖῈ s’appuic sur Vare EarBA; douc 
Vangle ΑΖῈ est égal ἃ langle zEa (27. 5). On démontrera semblablement 
que les angles restants de Thexagone ΑΒΓΔῈΖ sont ¢gaux up aun ἃ Vun et a 


Vautre des angles ΑΖΕ, ΖΕΔ; donc Vhexagone ΑΒΓΔΕΖ est equiangle. Mais on 
a démonweé qu'il est équilatéral, ct il est inscrit dans Je cercle ΑΒΓΔΕΖ. 
Done on ἃ inscrit un hexagone équilatéral et équiangle dans le cercle donne. 


Ce qwil fallait faire. 
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TOPIZEMA. 


° Yo ε ~ te : . 
Ex τευτοῦ Φανερὸν ers ἡ τοὺ εξ σης τοῦ πλευρὰ 
τς ἌΣ ake 
ἸΟῊ ἐστι THN GH TEY κεντρου τοῦ HUZACL. 
eee 4 ~ 
Kei cay διὰ τῶν A, B, T, Δ. E, Z en- 
. 2 τ᾿ ~ ΄ 2 , ἢ 
μείωνδ ἐφαπτόμενος TSU RUZACU ἀε)ομεν.) πε- 
᾿ Ν' ; ’ “fr rien g 
PIO PaQurirazs περὶ τὸν κυπλον eleryo:cy ἐσοττλευ- 
΄ x ᾿ ri 3 ἅ; ν > 4 ~ 
poy Te καὶ {507 ὨΨΙΟΥ ἀκολούθως τοῖς ἔπι τοῦ 
iz > te <a » ~ G ’ 
“πτενταὴ ὥνγου εἰρημένοις, Kets ἐτιὶ δια τῶν εἐμοίων 
nm > Ν ~ . > ’ . he ὯΣ 
τοῖς ὅτι TOY Ter Tey WSU εἰρήμενοις., εἰς TS bchzy 
er * 3 (3 ! , ΄ ! 
elaz@iay zuHACY «γ7ρΞτεμεν τε καὶ “Περεγρβαν ο- 


pe, 
TIPOTASIS xe. 


ἢ , ͵ somes 

Εἰς τὸν διθέντα κύυκλεν werrenerdizay wrev 
ἡσοτλευρον τε καὶ ἐσο NIC ἐγγρόξαι. 

€ Ν ’ ε ΩΝ ~ ἣν ἣν 

Ἑστω ὃ δοθεὶς κύελος ὃ ΑΡΓΔ’ δεῖ δὴ εἰς τὸν 

ΑΒΓΔ κύκλον πειτεκειδεκα; νὸν ἰσιπτλευρον τε 


coho χων τες ἢ 
παὶ ἰσογώτεον τ γράψαι, 


COROLLARIUM. 


Ex hhoc manifestum hexagoni latus zquale 
esse ipsi ex circuli centro. 

ἘΠ 7 Α, Β)᾽ σ΄ ΔΕ 2 pencla con- 
lingentes circulum ducamus, circumscribetur 
circa circulum hexagonum zquilateramque et 
rquiangulum, congruenter eis de pentagono 
dictis. Et ctiam congrucnter eis de pentagono 
dictis , in dato hexagono circulum inscribemus- 


que ct circumscribemus. 


PROPOSITIO AVL 


In dato circulo quiudecagonum aquilaterum- 
que ct equiangulum inscriberc. 

Sit datus circulus ABTA; oporict igitur in 
ΑΒΓΔ circulo quindecagonum equilalcrumque 


ct aquiangulum iuscribere. 


COROLLAIRE. 


De Ιὰ i} est évident que le cété de I’hexagone est égal au rayon du cercle. 
Semblablement si par les points 4, B, 4, TE, Z nous menons des tangentes au 
cercle, on circonscrira ἃ cc cercle un bexagone équilatéral ct équiangle , confur- 
mément ἃ ce qui a ὁϊέ dit pour le pentagone. C'est aussi conformement ἃ 
ce quia été dit pour le peniagone, que nous inscrirons, et que nous Cir- 


conscrirons uv cercle ἃ un hexagone donne. 


PROPOSITION XVI. 


luscrire dans un cercle donné un quindécagone équilatéral et équiangle. 
Soit apra le cercle denné; il faut dans ce cercle inscrire un quindécagoue 


équilatéral et équiangle. 
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as Γ ͵ 
Εγγεγράφθω! εἰς τὸν ΑΒΓΔ κυκλὸν τριγώνου 
> ~ 3 \ x ΄ 
μὲν ἰσοττλεύρου τοῦ εἰς αὐτὸν εγγραφομένου 
‘ ἣν ᾿ , © 
πλευρὰ ἡ AT, πενταγώνου δὲ ἰσοπλεύρου ἡ ΑΒ" 
ε' Pa » = « ° - ᾿ 
οἰῶν apa ἐστιν ὁ ABTA κυκλὸς τὼν τμημάτων 
, ; mae , ὃ 
δεκαπέντε, τοιουτῶν ἢ μὲν ΔΒΓ περιφερεία Tpi- 
3 ~ ’ Ἷ . € τῇ 
τὸν οὗτα τοῦ κύκλου ἔσται πέΐτε. Ἡ δὲ ΑΒ πε- 
΄ \ o ~ , wy 
ριφερεία, , πέμπτον Gouge TOU πύκλου. ἐσται 


~ Δ τ © ~ Y ᾿ ’ 
τριῶν" λοιπὴ apa n ΒΤ τῶν ἴσων duo. Tetpnodes 


i) 


iss a ‘ . . ~ 
a BY δίχα κατὰ TOE, ἑκατέρα cpa τῶν BE, 
-“ " ” ~ 

ET περιφερειῶν πεντεκαιδέκατον ἔσται! τοῦ ΑΒΓΔ 
, aT id "12 - = 

κύκλου. Ἐὰν ἄρα ἐπιζεύξαιτες τὰς BE, ET εὖ- 

θ Δ > n \ x x 32,7 
chee’, σὰς αὐταῖς κατὰ τὸ συνεχες εὐθείας 

= , ΄ vw 

ἐναρμόσωμεν εἰς τὸν ABTA xuxAov, totes εἰς 
τιν» ’ ἯΙ , 

CUTON ἐγγεγραμμένον Ter τεκαιδεγωνον ἰσόττλευρόν 


» X 4 , 5" δι a 
τε καὶ ἐσθ) ν0Ρ.ς Οπερ ἔδει, TONAL. 


Inscribatur in ΑΒΓΔ circulo trianguli quidem 
equilateri in ipso inscripli latus AT , penlagoni 
vero xquilater1 ipsum AB; qualium igitur est 
ΑΒΓΔ circulus equalium segmentorum quinde- 
cim, talium ABP quidem circumferentia teria 
pars esistens circult erit quinque ; AB vero cir- 
cuinferentia , quinta existens circull, erit rium ; 


reliqua igitur BF xqualium duarum. Secetur 


ΒΓ bifariam in E , utraque igitur ipsarum BE, 
EV circumferentiarum quintadecima erit ΑΒΓΔ 
circuli. Siigitur jungentes ipsas BE, EF rectas, 
aquales ipsis m continuum rectas aplemus in 
ΑΒΓΔ circulo , ertt in ipso Inscriptum quindeca- 
gonum xequilateramque et equiangulum. Quod 


oporlebat faccre. 


Inscrivons dans le cercle ΑΒΓΔ Je cété ar d’un triangle équilatéral inscrit , 
et le coté ΑΒ d’un pentagone équilatéral. Puisque la circonférence entiére ΑΒΓΔ 
doit ¢tre partagée en quinze parties égales, Varc ΑΒΓ qui est la troisieme pare 
de la circonférence , en contiendra cing, ct Varc ΑΒ qui est le cinquieéme de 
Ja circonférence, en contiendra trois; donc Vare restant ΒΓ en contiendra 
deux. Partageons Fare restant Br en deux parties égales au point Ε (50. 5), 
chacun des arcs BE, ET sera la quinziéme partie de la circonférence du cercle 
Abra. Done, si ayant joint les droites BE, EF, nous adaptons dans le cercle 
ΑΒΓΔ» ἃ Ja suite les unes des autres, des droites égales & ces drvites (1. 4), on 


aura inserit dans ce cercle wi quindécagone Gquilatéral et équiangle. Ce qu'il 


fallait faire. 


30 
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f ᾧ 5 > % ~ ? be ae 3 εἶ 
Ομοίως δὲ τοῖς ἐπὶ τοῦ πειταγώνου, tay διὰ 

~ ‘ , Ἷ > , ~ 
τῶν κατὰ κύπλου διαιρέσεων ἐφαπτομένας τοῦ 
ne 4 ὅς anes 

κύκλου ἀγάγωμεν. περιγρεφησεται περὶ τὸν κὺ- 

, ta é x 

κλὸν “τεν τεκοιδεκάγωνον ἰσύπλευρέν τε καὶ ἰσο-- 

, ᾿ oo} -Ἠ τ ῃ moa. ~ 

qevsor. Ἐπὶ δὲ διὰ τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὶ TOU 

ν᾽ 3 ΄ " ρας x δ fi 

πενταγώτου εἰρημένοιςΊ, καὶ εἰς τὸ ὅοθεν πτεντεκαιι- 
; is all ? ic eee 

δεκάγωτον., ὃ ἐστιν ἰσόπλευρον τε καὶ ἰσογαωνιονῦς 


κύκλον ἐγγρέψομέν τε καὶ περιγράψομεν, 


Congruenter autem cis yu de pentagono, si 
per circuli divisiones contingeutes circulum 
ducamus , circumseribetur circa circuluin quin- 
decagonum = aquilaterumque et xquiangulum, 
Et insuper congruenter eis de pentagono dic- 
lis, clin dato quindecagono circulum inscri- 


bemus et circumscribemus. 


Conformément ἃ ce qui a été dit pour le pentagonc, si par les points de 


divisions d'un cercle, on mene des tangentes ἃ ce cercle, on circons<rira 


ce cercle un quindécagone équilatéral et équiangle. De plus, conformeément 


a 
a 


ce qui a ¢té dit pour les démonstrations du pentagone, nous inscrirons et 
nous circonscrirons une circonférence de cercle ἃ un quindécagone équila- 


téral et équiangle donne. 
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MADCARSAASTrererpeseaswewees 


ΟΡΟΙ- 


, , > x , ᾿ Vow 
2. Μέρος ἐστὶ μέγεθος μιγέθους, τὸ ἔλατσον 
- fa ~ i a 
τοῦ μείζονος, CTav καταμετρῇ τὸ μεῖζον. 
ΠῚ: ἈΝ 
β΄. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖζον τοῦ ἐλάσσο- 
a ~ ἫΝ ~ ? e 
VOC, CT AY παταμετρῆται ὑπὸ TOU ἐλάττονος, 
’ , 2 x ’ ~ ε ~ e A 
γ΄. Λόγος ἐστὶ δύο μεγεθῶν ὁμογενῶν ἡ κατὰ 


a 8 Gene 
“ηλιποτητα προς ἄλληλα wore σπετιςῖ. 


LIVRE 


DEFINITIO NES. 


1. Pars est magnitado maguiludinis , munor 
majoris, quaudo mensurat majorent. 

2. Multiplex autem major minoris , quando 
mensuralur a mivore. 

5. Ratio est duorum magnitudinum homoge- 
nearum secundum quantitatem inter se quie- 


dain habitudo. 


CINOQUITEME 


DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Une grandeur est partie dune grandeur, la plus petite de la plus grande, 


te] 


quand la plus petite mesure la plus grande. 


2. Une grandeur plus grande est muluple d’une grandeur plus petite, quand 


k 


fe 


Ὁ 


plus grande est mesurce par la plus petite. 


3. Une raison, est certaine manicre d’éwe de deux grandeurs homogenes 


cnuelles , suivant la quantitc. 
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: i a Ue See Ey Loe 
δ΄. Αναλοχία δὲ. ἡ τῶν λόγων ταυτύτης". 
Lf Ἄ a Ἐ 2 af Ξ λ ΕΗ (ἢ; ΄ 4 
τ. Aczor exes πρὸς GAANA μ:)ε2η λεγεταις 
a , , ? , © 
ἃ δύναται πολλαπλασιαζόμενα αλληλὼν ὑπτερ- 
, 
«χε. 
ἢ Ὁ τ ͵ . -" 
gs. Ev τῶ αὐτῷ λοῷὼ μεγχῆθη λελεται catty 
~ hs x ͵ ἐν ' 
πρῶτον TpOS δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρ- 
q % ~ , ἧς . , 
Tov, CTar τὰ TSU πρώτου Kas TpETeY ἑσάκις 
΄ ~ ~ # x , 
“πολλαπλάσια. τῶν TOU δευτέρου καὶ τετῶρτου 
avr > ~ 
ἐσάκις «φολλαττλατίων. καθ ὁποιονοῦν πολλαπλα- 
ε ΄ e ’ aA πῇ © , a Ἂν 
σιασμο:γ επάτερον EHATEPOU ἡ μα UTEP HH, Waste 
” io af . ͵ ΄ Ch ae 
TAN, ἢ apes ελλείπτη Angle ta xaTzAaAnra’, 
\ Ὁ X μὰ Ἦν; f ΄ , Γ 
ζ΄. Ta δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον μεγεθηῖς 
-ν a4 
αταλογον ποαλειίσθω. 
‘ ee ee ῃ ‘ 
we Ὅταν ὅς τῶν ἰσαπις πολλχητλασίων. τὸ 
μ “ τ a < ’ ~ ~ 
μὲν TOU πρωτοῦ πολλατπλῶσιον ὑπερέχῃ TOU τοῦ 
, : τ᾿ τ : 
δευτέρου πολλαπλάσιον. τὸ δὲ τοῦ τρίτου “τολ-- 
: Loe ᾿ Ry oe , 
λαπλασιὸν μη ὑτερεχη TCU τυ τέταρτοῦ πολ- 
͵ \ Ξ \ ι ͵ 
λαπλασίου" τὸ τε τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον 
ie ’ ΠῚ ΄ ΕῚ δ , 
μείζοια Asysr ἐχεῖν λεγέται» NTEP τὸ TpiTsy 
πρὸς τὸ τίταρτον. 
, , νιν να > , 5 
be Ar2z? cz ia δε ev τρεσιν οροῖς ἐελαχιστη 


? : 
ἐστι. 


4. Proportio autem, rationum ideutitas. 
5. Rationem habere inter se magnitudines 
dicuntur, quz possunt multiplicate sese supe- 


rare. 


6. In eddem ratione magnitudines dicuntur 
esse, prima ad secundam et tertia ad quarlam, 
quando prime ct tertie aque multiplices , 
secunde et quarte aque multiplices, justa 
quamvis muliplicaienem , utraqve utramque 
vel una superant, vel una wquales sunt, vel 


una deficiunt comparata miter se. 


=, Ipsx autem camdcm rationem habentes 


magmitudines proportionales vocentur. 


8. Quando vero xque multiplicum, prime 
quidem multiplex superat  secunde multiph- 
cem, tertia vero multiplex non superat quarte 
mulliplicem, tune prima ad secundam majo- 
rem retionem habere dicitur, quam tertia ad 


quartam. 


q. Proportio autem i tribus terminis minima 


est. 


4. Une proportion est une identité de raisons. 

5, Des grandeurs sont dites avoir une raison entr’elles, lorsque ces gran- 
deurs, ctant multiplices , peuvent se surpasser muteilemeut. 

6. Des grandeurs sont dites étre en méme raison, Ja premitre a la seconde, 
et la woisieme ἃ Ja quatriéme, Jorsaue des équimultiples queleonques de Ja pre- 
miiere et de la troisieme, et d'autres équimultiples quelconques de Ia seconde et de 
Ja quatrieme sout tels, que les premiers Gquimuluples surpassent, chacun ἃ chacun, 
les seconds équimultiples, ou leur sont égaux a la tuis, ou plus petits a la fois. 

7. Les grandeurs qui ont la méme raison sont dites proportionelles. 

8. Lorsque, parmi ces équimultiples, un multiple de Ja premiere surpasse 
un multiple de la seconde, et qu'un muluple de la woisieme ne surpasse pas 
un multiple de Ja quatrieme, on dit alors que la premiere a ayec la seconde 
une plus grande raison que Ja woisieme avec la quatrieme. 

g- Une proportion a au moins trois termes. 
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’ > > y \ χω 
i. Ἦταν δὲ τρία μεγέθη ἀνάλογον ἢ. τὸ πρῶ- 
Ν Ν ΄ ω a ΄ 
τὸν πρὸς τὸ τρίτον διπλατίονα λύγον εχεῖν )ε- 
a? a \ . 
Pitas, acrep πρὸς τὸ δεύτερον. 
: ’ 3 r y " 
12, Οταν δὲ τέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον a, τὸ 
Η . ‘Got ; 3 
πρῶτον πτρὸς τοῦ τέταρτον τριπλασίονα λόγον 
ν ᾿ ω x x , a9 7s 
ἐχειν PepeTas, UTEP πρὸς τὸ δεύτερον" καὶ aes 
- - © r ς- . ἡ ae © ’ 
“Ee ομοιὼς WE) ay ἢ αταλογια UTAEYY. 
, , ’ 8 ‘ ι . , 
,3. ομόλο;α μεγ:θη λέγεται. τὰ μὲν ἡγού- 
ral « \ LZ ΄ “ +. 
μεῖα τοῖς ἡγουμένοις. τὰ δὲ eTSEA τοῖς επο- 
μάξνοις- 
Le ΄ ᾿ x - Ω ΄ 
iy’. Ἑναλλαΐξ λογος ἐστὶ λῆψις τοῦ np CUpE— 
τ ἘΝ es : 
VOU πρὺς πὸ ἡγουμενον » Kab Tou ἐπόμενου πρς 
. εν 
TO MCEVOY. 
ἢ ͵ ͵ Pe oe ave Ξ 
ιδ΄, Ανώπαλιν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἐπομὲ- 
- © ΄ 4 7 e ’ ε ε Ψ 
VOU ὡς ἡγουμένου πρὸς τὸ ἡγουμεῖὸῶν ὡς επο- 
μένους 
; ᾿ Os eer < , 
εξ. Surbegig λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμέ- 
. oe if « “ν.ν it yoy \ 
τοῦ μετα τοῦ ἐπεμεένου ὡς Erle προς αὐτὸ τὸ 
<> 
ETCILZ Ce 
e i Ψ' ἊΣ - ε 
is. Διάερεσις δὲῦ Aozou tors λῆψις τῆς ὑπερ- 
~ P+ be ἀ © , ne ΄ ᾿ 
CHC, ἢ ὑπτερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ εἰτομεένου, πρὺς 


> ’ Ν᾽ ΄ 
αὐτὸ τὸ ETOpAE OV. 


10. Si autem tres magnitudines proportio- 
nales sint, prima ad tertiam duplam rationcm 
habere dicitur, cjus quam ad secundam. 

11. Si quatuor magnitudines proportionales 
sint, prima ad quartam triplam rationem habere 
dicitur cjus quam ad secundam ; et semper dein- 
ceps similiter quamdin proportio exstiterit. 

12. Homologe magnitudines dicuntur , ante- 
cedentes quidem antecedentibus , consequentes 
vero conscquenlibus. 

15. Allerna ratio est suimplio antecedentis 
ad antecedentem , et conscquentis ad conse- 
quenicm. 

14. Inversa ratio est sumptio consequentis at 
aniecedentis , ad anteccdentem ut ad conse- 
quceutem. 

15. Compositio rationis est sumptio autece- 
dentis cum consequente tanquam unius ad ipsam 
consequentein. 

16. Divisio rationis est sumpli escessts, quo 
superat antecedens consequentem, ad ipsam con- 
sequentem. 


10. Lorsque trois grandeurs sont proportionnelles, la premiére est dite avoir 
avec la troisieme une raison double de celle qu’elle a avec la seconde. 


11. Lorsque quatre grandeurs sont proportionnelles, Ja premiére est dite 
avoir avec la quatri¢me une raison triple de celle qu'elle a avec la seconde, 
et ainsi de suite, tant que la preportion subsiste. 


12. Les antécédeuts sont dits des grandeurs homologues aux antécédenis; et 
les conséquents, des grandeurs homologues aux conséquents. 


15. La raison est alierne, quand on compzre l'antécédent ἃ Vantécédent, 


et Je conséquent au conséquent. 


14. La raison est inverse, quand on compare Ie conséquent comme antécé- 


dent a Vantéecédent comine couséquent. 


15, Il y a composition de raison, quand on compare au conséquent l'an- 


técédent avec le consequent. 


16. Il y a division de raison, quand on compare au conséquent lexces de 


Vantecédent sur le conséquent. 
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Pr Ν ’ 3 ‘ ~ - e 7 a =! Se - - 
“ζ, Αταστροῷη Aozou ἐστι λῆψις τοῦ πγου- 17. Conversio rationis est sumptio antece- 
' \ Note . re ἢ Lo ’ “la es ᾿ 
μένου πρὸς τὴν ὑπεροχὴν, ἡ ὑπερίχει τὸ ἡγου- dentis ad excessum, quo superat antecedens con- 
μένον τοῦ ἐπεμίνου. sequentem, 
᾿ an τὰ Ν ΄ ge δι παν τ 5 
in, Διείσου λόγυς ἐστὶ, πλειόνων ὄντων pgs 18. Ex aqualitate ratio est, pluribus existen- 
θῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων! τὸ πλῆθος. σὺν δύο © ibus maguitudinibus ct aliis ipsis aqualibus 


λειμξαν μένων καὶ ΩΣ τε ὦ λίγῳ, trey ἢ ὡς ἈΝΠΙΟΙῸ,, bims sumptis ect in cidem ratione, 


ἐν τοῖς Tp TONS 3} Heer τὸ πρῶτον πρὸς ae leya- quando est ut in primis magnitudinibus prima 


a ‘ , \ pe ω 5 5 “᾿ - - - 
τον, οὕτως ἐν τοῖς διυτέροις με) thers πὸ πρῶτεν ad alltime, ita im secundis magnitudimbus 


i Va af 5 re Α - τ: ς = 
πρὸς τὸ ἴσχατον, Ἡ ἄλλως. Antes τῶν ἄκρων prima δὰ uliimam. Vel aliter. Sumplio cxtre- 


καθ ὑπεξαίρεσιν τῶς μέσων Inarum per substractionem mediaruin. 
΄ > ° > : a μὴ . ΠῚ ¥ ti 3 5 t 
iO. Τεταγμίνη avadezi2 ἐστινς ὅταν ἢ ὡς 19. Ordinala proportio est, quando est ui an« 


ὃ ‘ \ eof 7 ε \ scpdens ς > af: 
ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον οὕτως ἡγούμενον πρὲς tecedens ad consequentem ita antecedens ad 


Ve ᾿ ἘΝ yo ὦ ὦ a ‘ " ΄ . = 75) ry mala 
Ts ETOpPALYON DH δὲ καὶ ὡς ETOAI GY πρός ἀλλο τὶ conusequentem : est autenr consequens ad aliam 


εὕτως ἐπέμενον πρὲς BE πεῖ quampiam , ila consequens ad aliam quampiam. 

κ΄. Tetapazuirn δὲ ἀναλογία ἐστὶν, trav, 50. Perturbata autem proportio est, quando 
τριῶν ὄντων μεη:θῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων")  tribus existentibus magniludinibus ct aliis ipsis 
τὸ πλῆθος, γίνεταιν ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις μ:- wzqualibus numero, fit, ut quidem in primis mag- 
οτθεσιν ἡγούμενον “πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν τοῖς  niludinibus anteccdens ad consequeulem , ita in 
δευτέροις μεγέθεσιν ἡ) οὐμενὸν πρὸς ἱπομενον" ὡς — secundis magnitudinibus antecedens ad conse- 


dz ἐν τοῖς πρώτοις με) εθεσιν ἑπόμενον πρὸς ἀλλο quentem αἱ vero in prumis maguitudinibus 


17. Il y a conversion de raison, quand on compare Vantécédent ἃ exces 
de Vantecedent sur Je conséquent. 

17. ΠΥ a raison par cégaliué, Jorsquayant plusieurs grandeurs, οἱ d'autres 
grandeurs égales en nombre aux premiéres, et que ces grandeurs ctant prises deux 
a deux, eten meme raison, la premicre grandeur des premicres est a la dernicre, 
comme Ja premiere grandeur des secondes est a Ja dernicre; ou bien, lors- 
que l'on compare Jes grandcurs extrémes, Jes moyennes étant’ retrancheées. 

19. La proportion est ordonnée, lorsque Vantéccdent est au conséquent 
comme Vantécédent est an conséquent, et que le consequent est a un autre 
couséquent quelconque , comine le cons¢quent est ἃ un autre consequent 
quelconque. 

20. La preportion est troublée, lorsqu’ayant trois grandeurs et d’autres 
grandeurs ¢gales en nombre aux premicres, il arrive que dans les premiéres 
graudeurs Vantéccdent est au conséquent, comme dans les secondes gran- 
deurs Vantécédent est au couséquent, et que dans les premicres  gran- 
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οἰ n , , oo ᾿ 
Th, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις μ:χέϑεσιν}3 ἀλλο τῇ 


πρὸς ἡγούμενον, 
ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ « 


Ngee ζ΄ EA ° ~ θῶ. 1 » 
Ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέθη omrocwr ode μεγεθῶν! σῶν 


consequens ad aliain quampiam , ita in secundis 


magnitudinibas alia quepiam ad antecedenteim. 


PROPOSITIO I. 


Si sint quoteunque magnitudines quotcuaqre 


τὸ πλῆθος, ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις πολλαπλά--ὀ magnitudinum wqualium multitudine , singule 
> E22 


σιον" ocamAdorey ἔστιν ty τῶν μεγεθῶν ecg, TO~ singular zque mulfiplices , quam muluplex 
σαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ παντὰ τῶν πάντων. cst una magnitudinum unius , tan multiplices 
erunt et omnes omnium. 

Eero οτοσαοὺν peg ba τὰ 48 . ΤᾺ ὑποσωνοῦν Sint quoteangue magnitudines AB, TA quot 
μεγεθῶν τῶν E, Z ἴσων τὸ πλῆθος. ἕκαστον exdo- cunque magnitudinum E , Z «qualum multtu- 
πον ἰσακις πιλλαπλάσιον" λίγω τι ὁσαπλίσιόν dine, singula singularum que multiplices ; dico 
ἰστι τὸ AB τοῦ E, τοσαυτιπλίσια ἔσται καὶ τὰ 


AB, ΓᾺ τῶν E, Z. 


quam multiplex est AB ipsins E, tam multipli- 


ces esse cl AB, ΓΔ ipsarum E, Ζ. 


A HB 
—_ 

Γ © Δ 
Ζ 


F : : : 4 ee 
Ἐπεὶ pap isos ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB Quoniam enim exqueest multiplex ABipsius E 


\ τω μὲ f 3 ws ? ΩΣ - - - - π 
τοῦ Ey καὶ τὸ TA τοῦ 2" ὅσα ἀρα ἐστιν εν τηΉο͵ ἃς PAipsius 2: quot igitur suntin AB imagni- 


deurs le cons¢quent est 4 une grandeur quelconque, comme dans les secondes 
grandeurs une grandeur quelconque est ἃ un antécédent. 


PROPOSITION PREMIERE. 


Si Yon a tant de grandeurs que lon voudra, égales en nombre ἃ d'autres 
grandeurs, chacuic des premicres étant le méme équimultiple de chacune des 
secondes, une des premicres grandeurs scra Je méme multiple dune des 
secondes que la somme des premieres Vest de la somme des sccondes. 

Svicnt AB, TA (245), tant de grandeurs qu’on youdra égales ca nombre a 
dautres grandeurs E, 2, chacune ¢tant le méme multiple de chacunc; je dis 
que AB est le méme multiple de Εν, que la somme de ΑΒ ct de ra Vest de Ja 
somme de E et de z. 


Puisque ΑΒ est multiple de Εν, que ra Vest de z, il y aura dans ΔΒ antant 
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AB μεγέθη ἴσα τῷ Ἑ, τισαῦτα καὶ ἐν τῷ ΓᾺ  tudines equales ipsiE, tot sunt et in FA wqua- 
ine τῷ 1. διηρήσθω τὸ μὲν AB εἰς τὰ 70 E με- [05 ips Z. Dividatur AB quidem ἴῃ magnitudines 
524a σὰ τὰ AH, HB, τὸ δὲ TA εἰς τὰ τῷ Z AH, HB aquales ipsi Ε΄, ipsa vero ΓΔ in ipsas 
ἔτα τὰ TO, ΘΔ’ ἔσται δὴ ἵσον τὸ πλῆθος τῶν TO, ΘΔ wquales ipsi Z; erit ulique wqualis mul- 
AH, ΗΒ τῷ πλήθει τῶν ΓΘ, Θ΄. Καὶ ἐπεσον {|{πΈ0 ipsarum AH, HB mullitudini ipsarum ΓΘ, 
ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ Ε, τὸ δὲ ΤΘ τῷ Leica ἄρα OA. Et quomam awqualis est AH quidem ipsi E, 


καὶ τὰ AH, TO τοῖς E, Z. διὰ τὰ αὐτὸ δὴ ipsa vero ΓΘ ipsi Z; xqualis igiiur ct AH , ΓΘ 


\_H_B 
ES. 
r © <A 
7 


ἵν ἐστὶ τὸ HB τῶ E, καὶ τὸ ΘᾺ τῷ Z* ize ipsisE, Z; propter cadem ulique wqualis est HB 
ape καὶ τὰ HB, ©A τοῖς E, Z** ὅσα ape ἐστὶν ipsiE, et ©A ipsi Z; wxquales igitur ct HB, OA 
ἐν σῷ AB ise TOE, τοταῦτα καὶ ἐν τοῖς AB, ipsisE, Z; quotigitur sunt im AB zequales ipsi 
TA ise τοῖς E, Z° ἑσαπλάσιον ἄρα ists τὸ ΑΒ E, tot sunt ct in AB, TA equales ipsis E, Z; 
τοῦ Ey τοταυταπλάσια ἔσται παὶ τὰ AB, TA quam multiplex igiturest ΑΒ ipsius E, tam multi- 
τῶν Ε΄. Ζ. Ἐὰν ἄρα ἢ ὅτοσαοῦν, καὶ τὰ seas, plices crunt ct AB, A ipsarum E, Z. Si igitur 
quotcungue cic. 


de grandeurs égales ἃ Ἐ7 quwil vy a de grandeurs ¢gales a z. Partageons ΑΒ en 


srandeurs égales ἃ E, et que ces srandeurs suient AH, HB; partageons aussi 


ΓᾺ en grandeurs égales ἃ Z, et que ces grandeurs soieut ro, ΘᾺ. Le nombre 


des parties ΓΘ, ΘΔ sera egal au nombre des partics AH, ΗΒ, Mais AH est ὅρα) 


AE, et To egal ἃ Z; donc la somme de AH et de ro sera égale ἃ Ja somme 
de Ε et de 2. Par Ja méme raison, HB est ¢gal AE, et ΘᾺ ἃ 2; donc la somme 
de HB etde ΘᾺ est égale a la somme de Ε et de 7. Hy a donc dans ΑΒ autant 
de grandeurs ¢gales ἃ E, qwil y a dans la somme de ΑΒ et de ra de grandeurs 
égales ἃ la somme de E et de 2. Donc ΑΒ est le méme muluple de E que la 


somine de ΑΒ et ra Vest de la somme de E οἱ de 2. Donc, etc. 
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MPOTASIS 6. 


* , - ΄ v ta 
Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσαπὶς αὶ πολλαπλάσιον 
Ἂς γ. ᾿ + . 4 La 
καὶ τρίτον TETAETSU 4 ἡ δε χαὶ πεμπτον δευτέρου 
Οὐ é OD : ι 
ἐσαπις TOAAATIARSICN καὶ cuTOY τεταρτου" καὶ 
. 5 = 8 ’ aoe 
currebey πρώτον καὶ πέμπτον δευτέρου ἐσακις 
a , ¥. ’ steel 
ESTAL πολλαπλοσιίον καὶ TLETOY HA’ EXTOVY Te- 
: 
ταρτου. 
Ν᾿ . ᾿ , - : 
Tipwtsr gap 75 AB δευτέρου vou T ταπὶς στῶ 


ΕἾ fs ~ 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ ΔῈ TeTapTsy τοῦ 


PROPOSITIO ITI. 


Si prima secundz aque sit nuultiplex ac tertia 
quartz, sit autem et quinta secunde zque mul- 
tiples ac sexta quarte ; ct simul sumpte prima 
et quinta secunde xque erunt multiplices ac 


teria et sexta quariz. 


Prima enim AB secundx F xque sit multiplex 


ac ltertia ΔῈ quarte Z, sit autem et quinta BH 


Z, ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ BH δευτέρου τοῦ Γ 
ἐσείχις πολλαπλάσιον καὶ ἔχτον τὸ ἘΘ τιτώρτευ 
τοῦ 2" λέγω ὅτι καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον 
τὸ AH δευτέρου ποῦ τ ἱτώκις ἔσται πολλαπλαά- 


ἊΣ ἀν 4 τὸ ~ 
σιῶν καὶ TpeTov παὶ exToy TS ΔΘ τετεῖρτου rele ee 


PROPOSITION 


secunde F xque multiplex ac sexta ἘΘ quarte 
Z; dico et simul sumptas primam et quintam 
AH secunde TF zque fore multiplices ac ter- 


tlam et sextam ΔΘ ipsius Z. 


Il. 


Sila premiére est le méme multiple de Ja seconde que la troisieme Vest de 
Ja quatrieme, et si la cinquiéme est le méme multiple de la seconde que la 
sixicme Vest de la quatri¢me, Ja somme de la premicre ect de la cinquieme 
sera le méme multiple de la seconde que la somme de la troisi¢me et de la 


sixiéme Vest de la quatricine. 


Que la premiere AB soit le méme multiple de la seconde Γ que la troisiéme 
ΔῈ Vest de Ja quatricme z, et que la cinquitme BH soit le méme multiple de 
Ia seconde Γ que ji sixieme Eo Vest de la quatrieme Zz; je dis que la somme 
de Ja premiere et de la cinquieme AH sera le méme multiple de Ja seconde 
T que la somme de la troisicme et de la sixiéme ΔΘ Vest de la quatriéme Ζ. 


3I 


ie 
24° 
- . , \ 
Ἐπεὶ γἀρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB 
- Ν Α ~ με Ww 3 Ν > ~ 
τοῦτ καὶ πὸ AE τοῦ Z* οσὰ apa ἐστιν ἐν τῷ AB 
” es = Lo ~ ” 
pep ea! toa THOT, πόσαυτα καὶ εν τῷ ΔῈ ion 
~ ‘7 x > x XN xX ὦ > ‘ > ~ 
τῷ 1. Διὰ τὰ αὐτὰ δὰ καὶ ὅσα ἐστιν εν TO BH 
” ~ re ὌΝ ~ wv n~ δ 
σα TOT, τοσαῦτα καὶ ἐν TH EO σὰ τῷ 2" Con 


τ > NL ἢ ~ 3 ~ - x 
apa ἐστιν εν cAw Ta AH soa THOT, τοσαυταὰ καὶ 


LE CINQUIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


Quoniam enim xque est mulliplex ΑΒ ipsius 
Γ ac AE ipsius Z ; quot igitur sunt in AB mag- 
niludines xquales ipsi Γ΄, tot ct in AE wquales 
ipsi 2. Propter cadem nuique et quot sunt in BH 
aquales ipsi Γ΄, tot clin EO wquales ipsi Z 3 quot 


igitur sunt in tolA AH xquales ipsiT, tot et in 


- ᾿ o τῷ ᾿ aw > ἂν 
ἐν 620 τῷ ΔΘ σὰ τῷ Ζ" οσαπλασιον ape ects 
= , 2 \ 
πὸ AH τοῦ T, ποσαυταπλασιον εσταᾶι καὶ Τὸ 
- ἈΝ Ἢ; f ~ A ᾿ 
ΔΘ τοῦ Z° καὶ συντεθὲν ἀραϑ πρωπτον καὶ TEE 
ν» ᾿ 7 a w 
στον To AH δευτέρου τοῦ T σάκις ἔσται πολλα- 
, x ΄ od x v7. 
σπλασιον καὶ TPITOV καὶ EXTOY TO ΔΘ τετάρτου 


τ b Ξ ules ΤΠ 
τοῦ 2. Ἐὰν ἄρα πρῶτον. καὶ τὰ ἑξῆς. 


ἰοιϊὰ ΔΘ xquales ipst Ζ : quam multiples igitur 
est AH ipsius Γ΄, tam multiplex crit cL ΔΘ ipsius 
Z; et sunul sumpte igitur prima et quinta AH 
secunds T zque crunt multiplices ac terlia οἵ 


sexta ΔΘ quarte Z. Si igitur prima, εἴς, 


Puisque ΑΒ est le méme multiple de T que ΔῈ lest de z, il y a dans 45 
autant de grandeurs égales ἃ rT qu'il y a dans ΔῈ de grandeurs égales a 2. Par 
la méme raison, il y a dans BH autant de grandeurs ¢gales aT quil y a dans 
ΕΘ de grandeurs égales a Z. I] y a donc dans la grandeur cnuere AH autant 
de grandeurs égales ἃ r qwil y a dans Ja grandeur entiére 40 de grandeurs 
égales ἃ Ζ. Done AH cst le méme multiple de r que ao Vest de z; donc 
ja somme de la premitre ct de Ja cinquicme AH sera le méme multiple de la 
seconde r que la somme de la troisieme et de la sixitme ao Vest de Ia 
quatri¢me Ζ. Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΆΣΙΣ + PROPOSIT1IO HII. 


Ἐὰν πρῶτον δευτίρου ἰσαΐπες ἢ πολλαπλάσιον Si prima secundx xque sit muliiples ac ter- 


καὶ τρίτον τετάρτου, ληφθῇ δὲ ἰσώκις πολλατ tia quarle, smmantur autem aque multiplices 


‘ ~ , f MY - ~ * - 
πλαᾶσια τοῦ πρώτου καὶ τρίτου" καὶ διίσου τῶν prime εἰ lerlia ; ct cx σι sumplarum ulra- 


ft € ΄ e , > La wv τὰ . . 
ληφθέντων εκάτερον EXRATEPOU ἐσάκις EGTA’ πολ- Que utriusque xque crit mullplex, altera qui- 


λαπλάσιον. τὸ μὲν τοῦ δευτέρου, τὸ δὲ τοῦ Te- dem secunda, altera vero quartz. 
τάρτου. 


Πρῶτον γὰρ τὸ Α δευτέρου τοῦ Β ἴσώεις ἔστω Prima enim A βοσαμτε B eque sit multiplex 


΄ ~ ὃ 3 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ Τ TeTapTou Tou ἃς teria Γ guarte 4, ct sumanturipsarum A, Γ 


A, καὶ εἰλήφθω τῶν A, Τ ἰσάκις πολλαπλάσια exque multiplices EZ , HO; dico xque esse mul- 


τὰ EZ, ΗΘ’ λέγω ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλά- liplicem EZ ipsius B ac H© ipsins A. 


1 ~ Ν ι ~ 
csov' to EZ τοῦ Β καὶ τὸ HO τοῦ A. 


if ip itt 
| 


Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐττὶ πολλατλάσιον τὸ EZ Quoniam enim ieque cst multiplex ἘΖ ipsius 


τοῦ A καὶ τὸ HO τοῦ T° cow apa ἐστὶν ἐν TH A ac ΗΘ ipsius Γ 5 quot igitur sunt in EZ wequa- 
EZ ise τῷ A, τοσαῦτα" καὶ ἐν τῷ HO ἴσα les ipsi A, tot οἱ in ΗΘ cequales ipsi r. Di- 


TOT. διῃρήσθω τὸ μει3 EZ εἰς τὰ TO A μειγείη — vidatur EZ quidem in magnitudines ipsi A wqua- 


PROPOSITION III. 


Si la premiere est le méme multiple de la seconde que la troisieme I'est 
de Ja quatrigéme , et si l'on prend des équiimultiples de la premicre et de la 
troisieine, le multiple de la premiere sera, par égalité, le méme multiple de 
Ja seconde que le multiple de la wroisiame Vest de Ja quatrieme. 

(Que Ia premitre A soit le méme multiple de la seconde Β que la troisiéme 
T Vest de la quatricme 4; prenons les équimoltiples EZ, ΗΘ de a et de Tr; je 
dis que EZ est Je méme multiple de B que He Vest de 4. 

Puisque Ez est le méme muluple de a que He Vest der, il y a dans ΕΖ 
autant de grandcurs égales ἃ 4 qu'il y a dans ΗΘ de grandeurs égales ἃ στ Di- 
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loa τὰ EK, KZ, τὸ δὲ HO εἷς τὰ τῷ T toa τὰ 
HA, AG* ἔσται δὴ ἰσὸν τὸ πλῆθος τῶν EK, 
ΚΖ τῷ wAnbes τῶν HA, ΔΘ. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Α τοῦ Β καὶ τὸ Τ τοῦ 
Δ’ ἰσον δὲ τὸ μὲν ΕΚ τῷ A, τὸ δὲ HA TOT" 
io ‘nts Opa ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ τοῦ Β καὶ 
τὸ HA τοῦ A. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὶ πολ- 


λαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ Β καὶ τὸ ΛΘ τοῦ Δ. 


Eve οὖν πρῶτον τὸ ἘΚ δευτέρου τοῦ Β ise 
ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ ΗΛ τετάρτου 
τοῦ At ἐστὶ δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ 
Β ἰσάκις πελλαπλάσιον καὶ ἐκτὸν τὸ AO τετάρ-- 
τοὺ τοῦ Δ᾽ καὶ ourseber ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον 


4 Ἵ , ~ ΄ > ΤῸ ’ 
70 EZ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἐστι π᾽τολλαπλάσιον 


les EK , KZ, ipsa vero ΗΘ in magnitudines ipsil 
wzquales HA, AO; critulique equalis multitudo 
ipsarem EK, KZ mulutudini ipsarom HA, ΑΘ. Et 
quoniam que est multiplex A ipsius Bac Γ Ipsius 
4A, xqualis autem BK quidein ipsi A, ipsa vero HA 
ipsi Γ; que igitur est multiplex EK ipsius B ac 
HA ipsius A, Propter cadem utique xeque est mul- 


tiplex KZ ipsius B ac A© ipsius A. Quoniam 


igitur prima EK secund2 B aque est multiplex ac 
teria HA quarte Δ; est autem et quinta KZ se- 
cundz B aque multiplex ac sexta ΔΘ quart A; 
et sunul sumptx igitur prima et quinia EZ 56- 
cundze B xque sunt multiplices ac tertia ct 


sexta ΗΘ quarta A. Siigitur prima, cic. 


2 La x @ \ , ~ 
καὶ τρίτον καὶ EXTOV TO ΗΘ τετάρτου τοῦ Δ. 


x a "“ A \ cw 
Far SPL πρῶτον) καὶ τὰ εξης, 


visons ΕΖ en grandeurs ¢gales ἃ A, et que ces grandeurs soicnt EK, ΚΖ ; 


, 


divisons ΗΘ en grandeurs égales aT, οἱ que ces grandenrs soient HA, ΔΘ. 
Le nombre des parties EK, KZ sera ¢gal an nombre des parties HA, ac. Et 
puisqne A est le méme multiple de B que T Vest de Δ, que EK est égal 44, 
οἱ ΗΛ egal ar, la grandeur Ek est le meme muluple de B que HA Vest de 4. 
Par la meme raison, ΚΖ est 16 méme multiple de B que ΔΘ Vest de 4. 
Et puisque la premiére Ek estle meme multiple de Ja seconde B que la troi- 
sieme HA Vest de la quatrieme 4, et que Ja cinquicme ΕΖ est Je méme mul- 
tiple de la seconde B que Ja sixieéme ΔΘ Vest de li quawitme a, la somme 
ce la premiere et de la cingquieme , qui est Ez, sera Je meme muluple de la 
seconde B, que la somme de la troisicme et de la sixieme, qui est HO, lest 
de Ja quatrieme Δ (2.5). Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΆΑΞΙΣ δ΄, 


\ ~ A tA ᾿ b> A 37 
Ἐὰν πρώτον στρὸς δεύτερον Toy αὐτὸν exn 
Ἂν ΄ Ἂν; As . 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τεταρτον" Kas τῶ Ισαπεξ 
,ὔ ~ , ne f a 
πολλαπλασια TOU τε πρώτου παὶὶ TpITCU προς 
A ΤᾺ , ΄“ , ἈΝ 
τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τε- 
ce a Ὁ ~ ‘\ ἣν 
τέρτου. καθ᾿ ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμον. τὸν 
3 A [2 ᾽ ᾿ i 
αὐτὸν ees λόγον ληφθέντα κατάλληλα. 
n~ < .¥ Ν ti εἶ Ἀ ? 
Πρῶτον zap Τὸ A πρὸς δεύτερον τὸ Β τὸν av- 


‘ 3 ΄ , Ν , ι " ΄ ἐς x 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρετον τὸ Γ πρὸς Tera Toy 


* 


oa im 


ico 


| 


= ἢ 
| 
| 


τὸ A, καὶ εἰλήφθω τῶν μὲν A, Τὶ ἰσώκις πτολλα- 
πλάσια TLE, Z, τῶν δὲ By Δ ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἰσώκις πολλαπλάσια τὰ H, O° λέγω ὅτι ἐστὶν" 
ὡς τὸ E πρὸς oH 5 οὕτως τὸ πρὸς τὸ Θ. 
Εἰλήφθω γὰρ τῶν μὲν E, Z ἰσάκις πολλαπλά- 
σια τὰ Ky A, τῶν DEH, Θ ἄλλα ἃ ἔτυχεν: 


ΕἸ ᾿ ᾿ A 
ἐτοαικιὶς πολλαπλάσια Ta M,N. 


PROPOSITION 


PROPOSITIO Ty. 


Si prima ad secundam camdem habcat ratio- 
nem quam terua ad qaarlam; ct ας molti- 
plices primaque et teriiz ad xque moltiplices 
secundz οἱ quart, juxla quamyvis multinlicatio- 
nem , eamdem habebunt ralionem inter se com- 
paratz. 

Prima enn A ad sccundam Beamdcin habeat 


rclionem quam {ertia P ad quartam A, ct su- 


mantur ipsarum quidem A, Γ aque multiplices 
E, Z, ipsarum vero B, Δ alie utcunque xque 
multiplices H, ©; dico esse ut E ad H, ita Ζ 
ad ©. 

Sumantur enim ipsarum quidem E , Z xque 
multiplices K, A, ipsarum vero H, © alia ut- 


cunque muluplices M, N. 


IV. 


Si la premiére a avec Ia seconde Ja méme raison que 14 troisi¢me avee 


Ja quatricme, des équimultiples quelconques de la premiére et de Ja troisiéme 


comparés ἃ des équimultiples quelcongues de Ja seconde et de la quatricme, 


auront entre eux Ia méme raison. 


Car que la premicre A ait avec la seconde B Ja méme raison que Τ γος Δ, pre- 


nons descquimultiples queleonques E, zde A οἱ ἄς Tr, et d’autres éequinultples 


quelconques H, © de Β et de 4; je dis que E est ἃ H commie Z est ἃ ©. 


Prenons des équimultiples queleonques kK, a de E et de z, ct d'autres equi- 


muluples quelcouques M, N de H et de ©. 
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Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἔστι πολλαπλάσιον τὸ μέενῈ 


- ba 3 tar . a, ow 
τὸν Ay τὸ δὲ τοῦτ΄. καὶ εἰλάπται Tov E, Ζ 
? ἊΣ 


ῃ ie oe 
ἡσάκις πολλαπλάσια TAK, AS IF 22S ape ἐστ 


4 ἈΝ Ἀ ~ 
απλάσιον TOK Toy A καὶ τὸ A τοῦ Τ᾿. Διὰ 
᾿ 


2 
x " , ᾿ 
πὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὶ THAAATARTION TOM τ 


Ge 


5 
\ ΕΣ ee. tes an ᾿ 
B χαὶ τὸ N τοῦ A. αὶ ἐπεί «στὴν we TOA πρός 
‘ A Ν ἍΝ n 
τὸ Β οὕτως τὸ T πρὸς τὸ Ay καὶ εἰληπτται Ter 


: ore * 
μὲν AT ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Ky A, τῶν 


’ 


δι Β. A ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσεῖχες πιλλαπλέσια τὰ 
My Ν᾿ εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Κ τοῦ My ὑπιρέχη 
καὶ τὸ ἃ τοῦ Ν᾿ καὶ εἰ ἴσον, σον" καὶ el ἔλατ- 
τὸν, ἴλαττοι. Καὶ ἔστι τὰ pew Ky ἃ τῶν ἘΞ Ζ 
ἰσάκις “ολλαπλάσια", τὰ δὲ M,N πῶν H, O 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλώτια" ἔστιν apa 
ὡς τὸ Ε πρὸς 70 H, οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ Θ. Ἐὰν 


- > Neon he 
ape WpeTor, καὶ τὰ ἐξ ξο 


Et quoniam xque est multiplex E quidem ipsius 
A, ipsa vero Z ipsius Γ΄», et sump'z suntipsarum 
E, 2 eque multiplices K, A ; xque igitur est 
multiplex K ipstus A ac A ipsius Γ. Propter ea- 
dem utique xque est mulliplex M ipsius B ac 
Nipsius 4. Et quoniam est ut A ad B ita Γ ad 
4, et sumptz sunt ipsarum quidem A , Γ xque 


multiplices K, A, ipsarum yeroB , Δ aha utcmi- 


que wque multiplices M, N ; si igitur superal 
K ipsam M, superat ct A ipsam N ; ct st equalis . 
wqualis ; ct si minor , minor. Et sunt K, A qui- 
dem ipsarum E, Z aque mulliplices , ipsx vero 
M , N ipsarum H, @aliz ulcunque mulltiplices ; 
est igitur ut E ad H, ita Zad ©. Si igntur 


prima, εἴς, 


Puisque E est le méme muluple de a que 2 Test de r, et que Von a pris 


des équimultiples K, Δ de E et de z, la grandeur kK est le méme multiple de 


A que A Test der (3. 5). Par Ja méme raison, M est le méme multiple de 


B que N Vest de Δ. Et puisque A est 4B commer est a 3, que lon a pris des 


équimultiples quelconques K, Δ dea et de Τ, et d’autres équimultiples quel- 
conques M, NdeB ct de A, sik surpasse M, A surpasse N; si Καὶ est égal ἃ 
M, A est σα! aN, et si K est plus petit que M, A est plus petit que N def. 5. *). 


Mais K, Asont des équimultiples quelconques de Ὲ οἱ dez, et M, N d'autres 


équimaltiples queleonques de H et de ©; donc E est ἃ H comme Ζ cst ἃ © 


(déf. ὁ. 5). Donc , ete. 


LE CINQUIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 247 


TIOPIZ MA. 


© 3AMF τ 4 se {3 Serene 
Ἐπεὶ cuv ἐδείχθη. evel, εἰ ὑπερέχει TOK Fou 
ε \ ae , oa” ~ 
M ὑπερέχει χαὶ τὸ Δ τοῦ Ν᾽ καὶ εἰ ico, σον" 
zt w ’ Ἂν a ow, . 
εἰ gAnooor, ἐλασσον" δηλονῦτι καὶ εἰ ὑπερέχει 
Ν e ΄ = ~ Ἂς 
τὸ Mou K, Umipepey zs καὶ TO N τοῦ At xas 
Se ‘ ὌΝ vw A 3 δ A 
εἰ ᾿σὸν. σον" καὶ εἰ SARTTCY, ελασσον" καὶ dia 
ν Lg " ‘ a e 
τοῦτο ἔσται καὶ ὡς τὸ H πρὸς τὸ E, ouTws 
‘ X \ A ~ a a 7A 
73 © προς τὸ Ζ. Ex δὰ τοῦτου Ga: epov, τε ἐεὶν 
, , > ᾿, = Ἂν - 4: , 
τέσσαρα μεγέθη ἀνοιλογὸν Ny καὶ αταπαλιν ατα- 


λήγον ἔσται. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἐ- 


Ω ᾿ ΪΞ ’ 

Ἐὰν μέγεθος μεγέθους ἰσύίως ἢ πολλαπλά- 

ces > A > ΠΕ ᾧ x A x 

σιν 5 ΟἿΤΕΡ ἀφαιριθεν αφαιρελεῖτος καὶ τὸ λοιτον 
~ ~ 37 ΄ ε 

τοῦ λειποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον.» ὃσα- 


, ,\q@ ~ “ 
πλεσιόν ἐστι τὸ CAD! τοῦ CAOU. 


COROLLARICMN. 


Quoniam igitur ostensum est, si supsrat K ip- 
sam M, superare ct A ipsam N; ct si equalis , 
zequalein ; ct sit minor, nunorem; manifestum 
cst el si M superat K, superare ct N ipsam A ; et 
siequalis, wqualem ; ct sinimmor, minorem; ct 
propter hoc crit et ut H cst ad E, ita Θ ad Z. 
Ex hoc utique manifestum est, si quatuor magni- 
tudines proportionales sunt , et inversione pro- 


porlionales fore. 


PROPOSITIO VY. 


Si magnitude magniludinis «que sit multi- 
plex ac ablata ablate , ct reliqua reliqne wzque 


ent multiplex ac multiplex est tota totius. 


ι 


COROLLAIRE. 


Puisqu’il a été démontré que si K surpasse M, A surpasse N; que si K est 
coal ἃ Μ, A est égal ἃ N, et que si K est plus petit que M, A est plus petit 
que N, il est évident que si M surpasse K, N surpasse A; que si M est ¢gal 
AK, N est gal a A, et que si M est plus petit que kK, N est plus petit que 
A 3 par consequent H est ἃ E comme © est az. De la il est évident que si 
quatre grandeurs sont proportionnelles , elles seront encore proportionnelles 
par inversion. 


PROPOSITION νυ. 


Si une grandeur est le méme multiple d’une grandeur gue Ja grandeur re- 
tranchée lest de Ja grandeur retranchée , le reste sera Je méme multiple du 
reste que le tout lest du tout. 


248 LE CINQUIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


Miz εθος γὰρ τὸ ΑΒ μεγέθους τοῦ TA ἰσώχις 
ἔστω πολλαπλέσιον., ὅπερ ἀφαιρεθὲν τὸ ΔΕ ager- 
ρεϑέντος τοῦ TZ* λέγω ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ EB 
γοιπῦ Tou ZA ἱπάκις ἔσται πολλαπλάσιοι, 
ἐσαπλέσιέν ἐστιν ὅλον τὸ ΑΒ ὕλου τοῦ TA. 

Οτατλάσιον γάρ ἐστι τὸ AE TOUTZ, τοταὺυ- 
ταπλάσιον χεγονέτω καὶ τὸ EB τοῦ TH. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AE 
ποῦ TZ! καὶ τὸ EB τοῦ ΗΓ’ ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πιλ- 
λαπλάσιον τὸ ΔῈ τοῦ TZ καὶ τὸ ΑΒ τοῦ ΗΖ᾽ 
κεῖται δὲ ἰσάκις πολλατλάτιον τὸ ΔῈ τοῦ TZ 


‘ ~ - ΄ I > . . 
παὶ τὸ AB τὸῦ TAs sans apa ἐστὶ TIAAATA aH 


σιν τὸ AB ἑκατέρευ τῶν HZ, TA? ἔσο» apa τὸ} 
HZ τῷ ΓΔ. κοινὸν ἀφυρήσθω τὸ ΓΖ λειπὸν ἄρα 
τῷΖ HT λοιπῷ τῷ ΔΖ τοῦ ἐστι. Καὶ ἐπεὶ ἰσάπις 
ἐστι πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ EB 
τοῦ HI, ἴσον δὲ τῷ HY τὸ ΔΖ" ἰσάκις ape ἐστι 
πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ EB τοῦ ZA. 
ρώκις δὶ ὑπόκειται πολλαπλάσιον τὸ AE τεῦ 


" ~ . , aw > . Gira 
ΓΖ καὶ τὸ ΔΒ rou ΓΔ Ἰσαπις apt ἐττι πολλχ- 


Magnitudo enim AB magnitndinis TA aque 
sit multiplex ac ablata AE ablata ΓΖ; dico 
ct rcliquam EB relique ZA xque ferc mulupli- 


cem ac multiples cst tota AB totius ΓΔ. 


Quam multiples enim est AE ipsius ΓΖ, tam 
multiples fiat et EB ipstas ΓΗ. 

Et quoniam aque multiplex est AE ipsius ΓΖ 
ac ES ipsius HY ; aque igitur cst multiplex 
AE ipsius ΓΖ ac AB ipsius HZ ; ponitur au- 
tem wque multiplex AE ipsms ΓΖ ac AB ipsius 


PA; xque igitur est multiples AB utriusque 


ipsarumHZ, TA; xqualisigitur HZ ipsi ΓΔ. Com- 
munis aufcratur ΓΖ ; rehquaigitur Hl relique ΔΖ 
est wqualis. Et quoulam aque est multiplex 
AE ipsius TZ ac EB ipstus HE, wqualis autem 
ipsi HP ipsa ΔΖ; ὡς igitur est mulliplex 
AE ipsius TZ ac EB ipsius ZA. Eque autem 
penitur multiplex AE ipsius TZ ac AB ip- 


sius TA; xeque igitur est multiplex EB ipsius 


Que la grandeur AB soit le méme multiple de la grandeur TA que la gran- 
deur retranchée aE Vest de la grandeur retranchée ΓΖ ; je dis que la grandeur 
restaute EB sera Je méme multiple de Ja grandeur restante ZA que la grandeur 


enti¢re ΔΒ Vest de Ja grandeur enticre TA. 

Que ΔῈ suit le meine multiple de rz que EB lest de TH. 

Paisque AE est le méme muliiple de ΓΖ que EB Test de Hr, AE estle meme 
multiple de rz que AB Vest de Hz(1.5). Mais lon a supposé que AE est le 


men 


ie raultiple de TZ que AB Vest de ra; donc ΑΒ est le méme multiple de 


Ez et de ra; done Hz est gil a Ts. Retrauchens la partie commune ΓΖ; le 


ies: 


que EB Vest de Hr, et que Zs est égal a HE, AE 
» ZA. Mais on ἃ supposé que ΑΓ 


. τ 
que ΕΒ Yest ae 


ur sera gal au reste ΔΖ. Et puisque AE est le méme multiple de rz 


est le méme muliiple de ΓΖ 
est le meme multiple de ΓΖ 
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ane, . a x Μ ce 
σ“πλάσεον τὸ EB τοῦ ZA ze; τὸ AB τοῦ ΓΔ" χαὶ 
4 ? / ~ ᾿ i “- 
λοιπὸν ὅρα τὸ EB λωποῦ τοῦ ZA ἰσάκις ἐσταὶ" 
᾿ « ᾿ Ψ' 2 e 4 
“πολλαπλασιον), ὁταπλασιον ἐστίν ολὸν τὸ AB 


ὅλον τοῦ TA. Ἐὰν ἄρα μέγεθος. καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


a ’ ᾿ ἊΣ το ., 
Ἐὰν δύο μεγέθη δύο με :θῶν ἰσάκις i πολ- 
᾿ % 3 ΄ ᾿ ~ 3 ~ 2 re 
ANTARGIA, HOE ἀφαιρεθέντα τινὰς τῶν αὐτῶν ἐσ - 
ἌΧ: . ἢ x er \ τυ » κε 
HIGH “πΤολλαπλασία" χαὶ τὰ ACITA τοῖς αὐτοῖς 
F Boo Ae ee Be uit 
τοι τὰ ESTTIV, H ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλασια. 
“2 a x ιν ΄ ~ ~ 
Avo zap μεγ!θη τὰ AB 5 rs δύο μεγεθῶν τῶν 


. » a anh SF 
E, 2 svaitis στῶ "πτολλαπλασίει, καὶ apaspe- 


Lg 4 - 3 ΄“- . . 
δέιτα τὰ AH, TO τῶν αὐτῶν τῶν E, Z ἰσάκις 
iv 


ore aed ’ a site ‘ x 
στω πολλαπλατσια" εγὼ OT) καὶ λόπα τὰ HB, 
Β 


a y » 3 ’ » κα 
ΘΔ Tog Ε. Ζ utes ssa ἐστὶν. ἢ ἱτάκις αὐτῶν 


ἐς , 
“πολλαπλάσια. 


ΖΔ ἃς ΑΒ ipsius ΓΔ; ct reliqua igitur EB reli- 
que ZA aque crit multiples ac multiplex est 


iota AB ictus ΓΔ. $i igitur magnitudo, ctc. 


PROPOSITIO VI. 


Si duz magnitudines duarum magnitudinum 
zque sint mulliplices, ct ablate quedam carum- 
dem xque sint muluplices; et relique iisdem 
vel aquales sunt, vel eque carum mullplices. 

Duz enim maguitudines AB, TA duarum 


maguitudinum E, Z ὥς sintmultiplices, ect 


ablate AH, ΓΘ carumdem E, Z exque sint 
mulltiplices ; dico et reliquas HB, ΘΔ ipsis E, Z 


vel xquales esse, vel eque carum multi plices. 


que ΑΒ lest de ra; donc EB est le méme multiple de zs que ΑΒ Vest de ra; 
donc Ja grandeur restante EB sera le méme multiple de la grandeur restante ΖΔ 
que la grandeur entiere ΑΒ lest de Ja grandcur entiere rs. Donc, etc. 


PROPOSITION VI. 


Si deux grandeurs sont des équimultiples de deux grandeurs, et si cerlaines 
grandeurs retranchées sont des équimultiples des dernicres, Jes grandeurs res- 


tantes scront ¢gales ἃ ces dernieres , ou des ¢quimultiples de ces dernieres. 
Que les deux grandeurs AB, ra soient des équimultiples des deux grandeurs 


Ὁ 


E, Z, ct que Jes grandeurs retranchées AH, ΓΘ soient des équimuliiples de E 


et de Z; je dis que Jes grandeurs restantes HB, ΘΔ sont ¢gales aux grandenrs 


E, Z, ou des équimultiples de ces grandcurs. 


38 
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Ere γὰρ πρότερον τὸ PB τῷ Ε ἴσον" λέγω 
ὅτι καὶ τὸ ΘᾺ τῷ Ζ' ἵτον ἐστί. Κείσθω γὰρ τῷ 
2 ἵσον τὸ TK. 

Kas? ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πιλλαπλάσιον τὸ AH 
τοῦ E καὶ τὸ ΓΘ τοῦ Z, issy δὲ τὸ μὲν ΗΒ τῷ 
E, τὸ ὅ: KT τῷ Ζ" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάώ- 
σιον τὸ AB τοῦ Ε καὶ τὸ ΚΘ τοῦ Z. 1τάκις 


_ € , ΠῚ \ “- ᾿ 
δὲ ὑπόκειται πιλλοπλέζιον τὸ ΑΒ τοῦ Ε > αι 


a 
my 


© a 


N [5 


τὸ TA τοῦ Z° ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον 
τὸ ΚΘ τοῦ Z, καὶ τὸ ΓΔ τοῦ Z. Επεὶ οὖν exe- 
τερὸν τῆς KO, TA τοῦ Z ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλά- 
σιον" σὸν ἄρα ests τὸ ΚΘ τῷ TA. Κοινὸν ἀφη- 
ρήσθω τὸ ΤΘ’ λοιπὸν dpe τὸ ΚΓ λοιπῷ τῷ ΘΔ 
ἴσον ἐστίν. Αλλὰ τῷ Z τὸ KT? ἐστὶν τον" καὶ τὸ 
OA ἄρα τῷ Lise ἐστιν, Ὥστε ci} τὸ ΗΒ τῷ E 
iste ἐστι, καὶ τὸ ΘΔ ἔσον Ezra: τῷ Ζ. 

Ομειως δὴ δείξομεν ὅτι κἀν πολλαπλείσιον a 
τὸ ΗΒ τοῦ Ἐς τοσαυταπλάτσιον ἔσται καὶ τὸ OA 


Ξ ay Wi ΤΠ aed ΠΣ 
Tov 7. Ἐὰν apa dus pesqiin, καὶ Te ESN Ce 


Sit emm primum HB ipst E wqualis; dico et 
ΘΔ ipsi Z wqualem esse. Ponatur enim ips Z 
wqualis ΓΚ. 

Et queniam xque est multiplex AH ipsius E 
ac TO@ipsius Z, xqualis autem HB quidem ipsi 
E, ipsa vero KI ipsi Z; aque igiiur est mul- 
tiplex AB ipsius E ac ΚΘ ipsius Z. -Eque 


autem pomtur multiples ABipsius E ac ΓᾺ ip- 


sius Z ; xque igitur est muliiplex KO ipsius Ζ ac 
ΓΔ ipsius 2. Et quoniam utraque ipsarum 
KO, TA ipstus Z xque est multiplex; equalis 
igitur est KO ipsi TA. Communis auferatur 
ΓΘ; reliqua igitur KT reliquze ΘΔ wqualis est. 
Sed ipsi Z ipsa KT est aqualis; et Θὰ igitur 
ipsi Z wqualis est. Quare si HB ipsi E squalis 
est, et Θὰ awqualis eril ipsi Z. 

Similiter ulique ostcudemus ct si multiples est 
HB ipsius E, multiplicem fore et magniludi- 


nem ΘΔ ipsius Ζ. 51 igitur ἀπο, εἷς, 


Premicrement , que HB suit égal ἃ Ε; je dis que ΘᾺ est égal ἃ z. Faisons rk 
égal ἃ 2. 

Puisque aH est le meme multiple de Ε que To Vest de Ζ, que ΗΒ est égal 
ἃ Ε, et Kr é¢gil az, AB est le méme multiple de E que ΚΘ Vest de z (2.5). 
Mais on a suppose que ΑΒ est le méme multiple de E que ra Test de z ; done ΚΘ 
estle méme multiple dez que ra Vest de z. Et puisque les grandeurs ΚΘ, Ta sont 
chacuncle méme muluple de 7, ΚΘ est égal a Ta. Retranchons la partic commune 
To ; la grandeur restante ΚΓ sera égale ἃ da grandeur restante OA. Mais ΚΓ est 
égil az; donc oa est égal az; donc si HB est égal ἃ E, OA sera gal ἃ Ζ. 

Nous démontreroas semblablement, que si HB est un multiplede E, la grandeur 
© scra Je mtme multiple de 7. Dunc, etc. 
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NPOTASIZ 2 


ἈῊΡ ἢ ᾿ Ε A A » * w ΄ 
Tea ita πρὸς TO αὐτὸ τὸν αὐτὸν εἐχεῖ A0Z OF , 
is Α Ἵ ᾿ Ὶ ‘ow 
καὶ TO αὐτὸ πρὸς τὰ σα. 
F , \ lf , a 
Ἔστω ἴσα i924 τὰ A, By, ὄλλο δέ te! ὁ 
wv ΄ nN ΄ Π © κα nn 
ἔτυχε μέγεθος TOT? λέγω ὅτι εκάτερον τῶν A, 
τ , \ > \ ¥ ΄ eS \ 
ΒΕ πρὸς τὸ Γ τὸν αὐτὸν exes λογονς καὶ τὸ Γσπρος 
Ω ῥὰ 
ἐκώτερον τῶν A, B. 
. id A a ἢ 2 > ca 
Εἰλήφθω γὰρ τῶν μὲν" A, B ἰσάκις πολλα- 
t \ n Δ ui aw 
πλάσια τὰ A, E, τοῦ d: T ἀλλο ὃ ἔτυχε πολ- 


; 1 
λαπλάσιον τὸ Ze 


‘ee la 


~” 


Ἐπεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ A τοῦ 
A καὶ τὸ Ε τοῦ Β, ἴσον δὲ τὸ A τῷ Be ἴσον ape 
καὶ τὸ Δ τῷ Ε. Αλλο δὲ ὃ ἔτυχε τὸ Z τοῦ Γ 
“«τολλαπλάσιονθ" εἰ apa ὑπερέχει τὸ Δ τοῦ Z, 


Ἂν Ψ Ν 1 -Ὁ- ᾿ ἌΓ w 
ὑπερέχει καὶ TOE τοῦ Ζ" καὶ εἰ σὸν, ἴσον" 


PROPOSITION 


PROPOSITIO VII. 


fEquales ad camdem camdem habeut ra- 
tiene, et cadem ad aquales. 

Sint wquales magmtudines 4, B, alia autem 
qulibet magnitude [5 dico utramque ipsaram 
A, B ad © habere eaudem rationem, et Cad 
ulramque ipsarum A, B, 

Sumantur enim ipsarum A, B quidem aque 


muluplees Δ, E, ipsius vero Γ᾽ alia ulcunque 


multiplex Ζ. 


mob 
i 


Ν 


Quouiam igitur eqne est muluplex Δ ipsius 
A ac E ipsius B, xqualis autem A ipst B; 2- 
qualis igitur et A ipsi E. Alia vero Z ipsius Γ 
utcunque multiples ; si igiiur superat A ipsam 


Z, superal οἱ E ipsam Z; cl si xqualis, eyua- 


VIi. 


Des grandeurs ¢gales ont la méme raison avec une méme grandeur, ct une 


méme grandeur a la méme raison avec des grandeurs égales. 


Soient les grandeurs égales A, B, ctr une autre grandeur quelconque ; ye 
dis que chacune des grandeurs A, Β ala méme raison avec ©, et que Γ a la 


méme raison avec chacune des grandeurs A, B. 


Prenons des équimultiples qucleonques 4, E de 4 ct de B, οἱ un autre mul- 


tiple queleonque Ζ de r. 


Puisque a est le méme multiple de a que E Vest de B, et que A est égala 
B, Δ est égal ἃ Ε. Mais z est um autre multiple quelconque de rT; done, sis 
surpasse Z, E surpasse z; si Aest égal ἃ 2, E est gal az; οἱ si a est plus peut 
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καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Kai ἔστι τὰ μὲν A, 
E tov A, Β 'σάκις πολλαπλάσια, TO δὲ Z τοῦ 
Τ ἀλλο ὃ ἔτυχε πολλα-πλάσιον ἔστιν 1" ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ α πρὸς ToT, οὕτως τὸ Β πρὸς ToT. 
Λέγω δὴ" ὅτι καὶ Τὸ Γ πρὺς ἑκάτερον τῶν A, 


4 2 A 2] , 
B τὸν αὐτὸν ἔχει Aoz Oe 


> 


| 


x 3. ὦ ῃ e " 
Τῶν γ5ρ αὐτῶν κατασπμενασθέντων. ἐμοίως δὴῦ 
τὰς ε > \ oa Ε : 

δείξομεν ὅτι ἱστὸν ἐστι τὸ A τῷ EP ἄλλο δε τι 

\ > « οἰ \ ~ ε ΄ 4 
τὸ ZL* εἰ ape ὑπερέχει τὸ ZL teu A, ὑπερέχει τὸ 

r xX - Ἂν sw wv x a 

Zl καὶ τοῦ Ἐ" καὶ εἰ σον) ἐσὸν" καὶ εἰ SARTTCH, 

Ww ce iy i) i τυ ΄ 

ἤλαττον. Καὶ ἐστὶ τὸ μὲν Z TOUT πολλαπλασίον, 
ἧς δ “. at ἃν ᾿- Ὁ 

τὰ δὲ A, E τῶν A, Β αλλα ἃ ετύυχεν sang 
΄ iF wu € ΑἹ ᾿ Ἂν 
πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς TOT πρὸς τὸ Ay 

a Ἢ ἂν \ 1, ΠῚ Ν ἧ 

ουτῶς τὸ T πρὸς τὸ Β. Τὰ isa apa, καὶ τὰ 


cen S 
cas’. 
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lis; ct si minor, uunor. Et sunt quidem 4, E 
ipsarum A, B wque multiplices, ipsa vero Z 
ipsius Taha utcunque multiplex est; est igitur 
ut Aad I, ila Bad Pr. 

Dico autem ct T ad utramque ipsarum A , 


B caindem habere ratiouem. 


N 


lisdem emim constructis, similiter atique os~ 
tendemus cqualem esse Δ ipst E; alia vero 
quedam Z; 51 igitur superat Z ipsam A, su- 
perat Z et ipsam E; οἱ si equalis, equalis ; ct si 
minor, minor. Et est Z quidem ipsius TP inul- 
liplex ; ipse auntemA, E ipsarum A, Balix ut- 
cunque «que multiplices; est igitur ut I ad 


A, ita Γ δὰ B. Equales igitur, εἴς. 


que Z, E est plus petit que 2. Mais 4, E sont des équimultiples quelcpnques 
de A et de B, etZ est un autre multiple quelconque de r; donc a est ἃ Γ 


comme B est aT (def. 6. 5). 


Je dis aussi que T a la méme raison avec chacune des grandeurs A, B. 


La méme construction étant faite , nous demontrerons semblablement que Δ 


est égal ἃ E; mais Z estun autre multiple quelconque ; donc siz surpasse 3, Z sur- 

passe E ; siz est égalaa,z est égal ἃ E, et siZ est plus petit que T, Z est plus 

pelt que E. Mais z est un multiple de rT, et 3, E sont dautres équimultiples 
1 5 Β᾽ ‘ δὶ 

que!conques de a etde B; donc Γ esta A comme ΓΤ esta B (def. 6.5). Donc, etc. 
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TIPOTAZIZ i 


~ te ὦ θῶ A a ‘ © 1 eyes! 
Tov avicoy μεγεῦων. τὸ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ 
͵ ,΄ 3] » " wt es a . 
μείζονα λόγον ἔχε! ἡπιρ τὸ ἐλαττοι" πα! τὸ 
ral iz τ of a? 
αὐτὸ πρὸς τὸ ἔλαττον μείζοτα λογὸν ἔχει ἥπερ 
\ X - 
πρὸς τὸ μεῖζον. 
͵ Α τ “ 
Este ἄνισα μεγίθη τὰ ΑΒ. T, 226 στῶ μει- 
" . aoa nN , « 
Tov τὸ ΑΒ'. ἀλλο δὲ ὃ ἔτυχε τὸ Δ' λέγὼ CTE 
͵ ΄ ἢ at \ 
τὸ AB πρὸς τὸ Δ μείζοτα λόγον ἔχει uzep τὸ Γ 
3 ἈΝ " x x Ω , 
πρὸς τὸ A, καὶ τὸ Δ πρὸς τὸ Τὶ μείζονα Ao} ov 


ἔχει ἥπερ πρὸς τὸ AB. 


Ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ΑΒ TOUT, κείσθω τῷ 
Γ ἴσον τὸ ΒΕ. τὸ δὴ ἔλασσον τῶν AE, ΕΒ πολ- 
λαπλασιαζόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ Δ μεῖζον. Ἑστω 
πρότερον τὸ AE ἔλαττον τοῦ EB, καὶ πεπολλα- 


‘ wy “ , 
πλασίασθω τὸ AE, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαστλάσιον 


PROPOSITIO VIII. 


Inzequalium magnitudinum, major ad camdem 
majorem rationem habet quain nonor; et ca- 
dem ad minorem majorem = rationem habet 
quam ad majorem. 

Sint inequales magnitudines AF, T, et sit 
major AB, alia vero utcunque A; dico AB ad 
A majerem rationem habere quam Pid A, ct 


A ad F inajorem rationem habere quam ad ΑΒ, 


Quoniam enim major est AB ips’ Γ΄, pona- 
tur ipsi Γ᾽ aqualis BE, minor utique ipsarum 
AE, EB mulliplicata, erit aliquando ipsa 4 major. 
Sit primum AE minor ipsiEB, et multiplice- 


tur AE, et sit ipsius multiplex ZH major 


PROPOSITION VIII. 


Deux grandeurs étant inégales, la plus grande a avec une méme g 


5 grandeur 


une plus grande raison que la plus pelite, et une méme grandeur a ayce la 
plus petite une plus grande raison qu’avec la plus grande. 


Soient les ¢ 


grandeurs inégales AB, Tr; que AB soit la plus grande , et que Δ soit 


une aulre grandeur quelconque ; je dis que AB a avec Δ une plus grande raison 
guer avec Δ, et que 4 aavecr une plus grande raison qu’avec ΑΒ, 


Car puisque ΑΒ est plus grand que Tr, 


faisons BE ¢gal ἃ r; Ja plus petite des 


grandeurs AE, ΕΒ étant muluplice, deviendra enfin plus grande que a (déf. 5. 5). 
Que AE soit d’abord plus petit que EB; muliplions aE, que son maltiple 


, 2 ΠΥ] 
234 LE CIN QU 
> 
τὸ ZH μεῖζον ὃν τοῦ Ay καὶ ὁταπλάσιόν ἐττ; τὸ 
, νον 

ZH Tsu AE, τοστυταπλίάτσιον Dip ONeT a καὶ TS μεν 

ΗΘ τεῦ EB, to δὲ K τοῦ Τ' 
Δ διπλώσιον μὲν τὸ Ay τριπλα 


DA . 
καὶ εἰλήφθω τοῦ 
σῶν δὲ τὸ M, 


. ἐν Ψ»" 
καὶ ἑξῆς ἐ: πλεῖον 206 εὖ τὸ λαμξι Seti omer ce 


} ae 
“τελλατλετσίον μὲν gernvas Tou Ay πρώτως δὲ 
oi 
μῆξου τοῦ πο Εἰλήφθω, καὶ στο τὸν τετροπρά- 
Gigs psy τὸῦ Ay πρώτως δὲ μεῖξον ττῦ Ke 
A Ε Ὁ 


= ee A 5 
Ἐπ: tur T5 Riu N πρότας ἐστὶν τῪὲῪάτγτηι, 
ee πὸ af w = 

το K ape τιῦ M οὐκ ἔστι: ἐλαττοῖ, Καὶ eves 


ἰσάχις ἐστὶ 
τὸ ΗΘ τοῦ EB, 
ZH τοῦ AE καὶ τὸ ΖΘ 


πολλαπ͵γαάτιον τὸ ΖΗ τοῦ ΔῈ κα 
> a at ν᾿ 
ἰσάκις ape 


΄ 


τὸ τοῦ ΑΒ. ᾿σώκις δέ 


Γ Ἔ elas 
ἐστι πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE was τὸ K τοῦ 
0. . ae 
Ve Iozuic apa τστίι πολλαπλασιον TS ZO Tou AB, 
a “- ‘ weal ~ , 
καὶ τὸ K τοῦ T* 7a ZO, Καὶ ἀρα τῶν AB, T ἰσακις 


, ΄ r ᾿ yg ’ > ἣν 
ears πολλαπλάσια. Παλὲν. ἐπεὶ ἰσακιςέστι πολ- 
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NTS DEUCLIDE. 

ipsi A, et quam multiplex est ZH ipsius AE, 
tam multiplex fiat et HO quidem ipsius EB, 
ipsa vero K ipsius [3 et snmatur ipsius Δ 
dupla quidem ipsa A, tripla vero M, et 
deinceps und major quoad sumpta multiplex 
quidem fiat ipsius 4, primum yero major 
ipsa Κ᾿ Sumatur, ct sit N quadrupla quidem 


ipsius 4, primum vero major ipsa Κι 


Quoniam igitur K ipsa N primum est miner, 
ipsa K igitur ipsa M non est minor, Et quoniam 
wque est inulliplex ZH ipsius AE ac ΗΘ ip- 
sius EB, xque igitur est multiplex ZH ipsius 
AE ac ZO ipsius AB. Eque autem cst multiplex 
ZH ipsius AE ac K ipsius Γ; xque igitur est 
mulliples ΖΘ ipsius AB ac K ipsius T; ipse ZO, 
K igitur ipsarum AB, TP eque sunt multiplices. 


Rarsus, quoviam xyue cst multiples ΗΘ ipsius 


7H soit plus grand que 4, et que ΕΘ. soit le méme multiple de EB, et K le 
mémeé multiple de r, que ΖΗ Vest de aE. Prenons la grandeur A double de 
A, Ja grandeur M triple de 4, etainsi de suite, une fois de plus, jusqu’a ce que le 
nultiple de s deviene pour la premiere fois plus grand que kK. Prenons ce 
multiple ; que N , quadruple de a, soit plus grand que K, pour la premiere fois. 

Puisque K est pour la premiere fois plus petit que N, la grandeur K n’est pas 
plus petite que M. Mais ΖΗ est le méme multiple de ΔῈ que Ho Vest de EB; donc 
ΖΗ est le méme multiple de ΔῈ que 29 Vest de aB(1. 5}. Mais ΖΗ est le méme 
multiple de aE que Καὶ Vest der; done 29 est le méme multiple de ΑΒ que Κα 


Vest der; donc zo, K sont des équimultipies de ΔΒ et de τ. De plus, puis- 
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~ x Ἁ ~ we ‘ 
λαπλάσιον τὸ HO τοῦ EB καὶ τὸ Καὶ τοῦ Ty ἴσου δὲ 
n » ΠῚ τ Noe je ~ a ἐν 
τὸ EB τῷ T° τὸν ἄρα καὶ τὸ K τῷ HO. To δε 
“ 3 3] af 3 ΟΡ 3] λ 
Κ τοῦ Μ οὐκ ἔστιν ἔλαττον" cud ape τὸ ΗΘ 
“ ᾿, ov " x? ~ a 
τοῦ Μ ἔλαττόν ἐστι. Μεῖζον de τοὶ ZH τοῦ Δ 
τ a ᾿ > x ay? 
ολον aps τὸ ZO συταμφοτέρων τῶν S, Μ μεῖζον 
4 ᾿ 1,3 ~ > x 
ἐστιν. AAA συναμφοτερὰ τὰ A, Mt N tots 
x ’ 4 re , , 3 
ἴσα" ἐπειδηπτερ τὸ Μ τεῦ A τριπλάσιόν ἐστι. 
᾿ ἿΣ ᾿ ~ 3 ‘ 4 
συναμφτερα ὅὃὲ τὰ Δ. Μ τοῦ A ἐστὶ τετραπλα- 
? XN Ν % " ~ , S 
cin, ἐττὶ δὲ καὶ TON τοῦ Δ τετραπλασιον" συν- 
ἄκος ‘ 
ἀμφότερα opt τὰ M, Δ τῷ N soe ἐστὶν, Αλλὰ 
~ “ 3 = ‘ wv ~ 
τὸ 10 τῶν A, M μεῖζον ἐστίν "τὸ ZO apa tou N 
ε , x x ~ > e ᾿ ἘΠ Τὶς 
ὑπερέχει, τὸ δὲ K τοῦΝ cox υπερέχει. Καὶ ἐστι 
τος ~ τ» , 
τὰ μὲν ZO, K τῶν AB, Γ teaxig πολλαπλάσια. 
. δ ~ ᾿ ἐν ’ " 
τὸ δὲ Ν τοῦ Δ ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλαπλάσιον" τὸ 
wa as x , sf ἢ * 
AB spa mpog To ἃ μείζοτα Aczey eyes nap To 
4 ‘ 
T πρὸς To A. 
, a x x \ Ἂ te 
Atzo δὴ CTs καὶ τὸ A πρὸς τὸ T μείζενα 
᾿ af ot " Ν " 
λογον ἔχει, Μ7ῚῈΡ TO Δ πρὸς τὸ ΑΒ, 
τ = , ε; 
Ter γὰρ αὐτῶν κατασκευασθειτων. ἐμοίως 
? ca \ es Te ΄ ᾿ 
δείξομεν. ὅτε τὸ μὲ N τοῦ K ὑπερέχει, τὸ δὲ 
μεν 5 Aes 
~ 6 > μὴ ’ SN ar: x XY γι; 
N Tou 209" οὐχ υπερέχεῖ. Καὶ ἐστὶ τὸ μὲν N τοῦ 
, * a ie ~ 3] 
Δ πολλαπλάσιον, τὰ ὅ: 2Θ. τὼν ΑΒ. Γ ἀλλα 
aot in , 4 y ἴ 
ἃ ετύχεν ἰσάκις πιολλαπλασια" τὸ Δ apa πρες τὸ 


T μείζονα λέγον ἔχεις ἥπερ τὸ Δ πρὸς τὸ AB, 


que ΗΘ est le méme muliiple de EB que K Test der 
HO est €gal aK. Mais K n'est pas plus petit que M; 
que M. Mais ZH est plus grand que 4 ; donc | 


que Δ δὲ Μ pris ensemble. Mais Δ, 


sont des équimulliples de as 
de 4; donc ΑΒ a une plus grande 
Je dis de plus que Δ aune plus sr, 


surpasse K, et qué N ne surpasse pas ΖΘ. Mais nN 


290, Καὶ sont d/autres ὦ 
plus Ὁ 


M pris ensemble sont ¢gaux AN, puisque 
uiple de Δ, que Δ, Μ pris ensemble sont quadruples de a, ¢ 


de +, les grandeurs M, Δ prises ensemble sont ésales 
grand que 4, M; donc z9 surpasse N. M 


etde Tr, ct N est un autre multi 


quimultiples quelconques de av et de 1 
rande raison avec Τ que a avec ΑΒ (def. 8. 5). 
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EB ac K ipsius T, xqualis autem EB ipsius 
I; equalis igitur ct K ipsi HO. Ipsa vero K ipsa 
M non est minor; non igitur ΗΘ ipsa M miner 
est. Major autem ZH ipsa A; tota igitur ΖΘ 
utrisque simul 4, M major est. Sed utracque 
simul A, M ipsi N sunt wqnales , quandequi- 
dem M ipsims A est iripla , ulreque autem 
simul 4, M ipsius Δ sunt quadruple , est 
vero et N ipsius 4 quadrupla, itreque simul 
igitur M, A ipsi N aquales sunt. Sed ΖΘ ipsis 
A, M major est; ΖΘ igilur ipsam M superat. 
K ycro ipsam N nou superat. Et sunt ipsx quis 
dein ZO, K ipsarum AB, Paque multiplices , ipsa 
vero Νὶ ipsius A alia uicungue multiplex; AB isi- 


tur ad A majorem rationem habet quam Tad Δ. 


Dico autem ct A ad Γ majorem rativuem 
habere, quam A ad AB. 

lisdein enim constractis » Similiter ostende- 
mus, N quidem ipsam K superare, N vero ip- 
sam ΖΘ non superare. Et est N quidem Ipsius 
A muluplex , ct ipse ΖΘ, K Ipsarum AB, Γ' 
ali uicunque xque mutuplices; A igitur ad 7 
majerem rationem habet quam A ad AB, 


» et que EB est écal ar, 
donc ΗΘ n'est pas plus petit 
a srandeur enticre zo est plus grande 
M est 
que N est quadruple 
aN. Mais zo est plus 
ais Καὶ ne Ssurpasse pas N, et ΖΘ > ἢ 


ple quelconque 


raison avec 3, que ravee ἃ (déf. 8, 5), 


grande raison ἄγος Γ que A avec AB. 
Ayant fait la méme construction, nous dé 


montrerors semblablement que N 


est un multiple de a, et 


donc 3 a une 


Anta δ τὸ ΔῈ τοῦ EB μεῖζον estate τὸ δὴ Sed οἱ AEipsd EB major sit ; mincr EB ulique 
diester τὸ EB πολλεπλασιαζέμενιον ἔσται «τοτὲ muultiplicata, erit aliquando ipsa Δ Major. Mulu- 


τοῦ Δι μεῖζον, Πιπολαπλασιάσθω, eesestetsHO  plicelur, οἴ 51 ΗΘ muluplex quidem ipsius EB, 
πιλλαπλατίον μὲν τοῦ EB, μεῖζον δὲ τοῦ At major vero ipsA 4; οἱ quam multiplex est 
καὶ Ssathasiiy ἔστε τῷ HO 729 EB, teravt2z—- HO ipsius EB, tam raultiplex fiat ct ZH quidem 
πλασίον 2598 ἔτω καὶ τὸ μὲ: ZH τοῦ AE, τὸ δὲ  ipsis AE, ipsa vero K Ipsius Γι Similiter ulique 
K τοῦ Γ᾿ Onciws δὰ δείξεμεν cst τὰ ZO, Καὶ τῶν ostendemus ipsas ZO, K ipsarum AB, Γ aque 
AB, Το iszaig ἱστὶ πελαπλόσιπ, Καὶ εἰλφῆω esse multiplices. Etsumatur similiter N multiplex 


Ξικτίω: TON πελλαπλάτιοι μὲν τὸν A, πρώτας quidem ipsius 4, primum vero major ipsa ZB; 


Ε Β Ἧς Θ 
᾿ ἄνω ———— 
a A 
ΔΙ 82 
N 


235 ZH ποῦ M ys quare rurstis ZH ipsa M non minor erit, major 


1 
2 ΗΘ τοῦ Av ὅλον aulem ΗΘ ipsa A; tota igitur ΖΘ ipsas A, M, 
. lioc est N superat, K vero ipsam No uon su- 


ἄτα τὶ ZO τῶν A, Μ τουτέστι τοῦ Ν ὑπερέχει 


perat, quandoquidem et ZH que major est ips 
ZH μεῖζον ὃν τοῦ HO, τευτίστι TOK, Tou N HO, hoe cst ipsa K, ipsam N non superat. Et 
coy ὑπερέχει. Καὶ ὡταύτως" κατακολουθοῦττες similiter subsequentcs supcriora absolvemus de- 
τοῖς ὑτάτω περαίτομεν τὴν ἀπέδιξιν. τῶν ἄρα monstratiouen. Ergo maqualium, etc. 
ἀτισῶν, καὶ τὰ Elis 

Mais que ak soit plus grand que EB ; Ja p.ius petite erandcur EE étant muluplice 
deviendra enfin plus grande que 4 (def. 5. 5). Queile soit muluplice, et que 
HO soit un multiple de EB plus grand que Δ, ct que ZH suit le méme 
multiple de az, et Καὶ de T, que He Test de EB. Nous demontrerons 
sembliblement que ΖΘ, K sout des ¢quimultiples de sp ct der. Prenons sem- 
hlablement un multiple N de a qui suit plus grand pour la premiere fois que 
ZH ; ZH ne sera pas plus petit que M. Mais HO est plus grand que 4; donc 
la grandeur entiere Zo surpasse 4, M pris ensemble, c’est-a-dire N. Mais Καὶ 
ne surpasse pas N , parce que ZH étant plus grand que He, c’est-a-dire que K, ne 
surpasse pis N. Et conformeéement a ce quia (τό dit auparavant, nons achéverons 


la démonstration. Donc , etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΞ 6 


τ Ἂ; ‘ SIL ᾿ 3 A wv bi 
Τα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἐχοιτὰ Asrish, 
» > , 3 . Q ᾿ a cy πὶ ι » 
ἐσα QAANAGIC ἐστι" καὶ ρος ἃ τὸ AUTO τὸν αὖυ- 
ἂς ow ᾿ 3 “-“ a > , > fear 
Toy εχεῖ AOZOY , ἐκεῖνα ITH αλληλος ἐστιν". 
’ με ε La “Ὁ A 4 ‘ 
Ex:to γαρ exateper τῶν A, B προς τὸ T τὸν 
ys ’ ee 5 ἐν \ “ν 
αὐτὸν λογον" λέγω ὅτε ἴσον ἐστὶ τὸ A τῷ Β. 
» i A 2 a ε ᾿ ~ " 
Εἰ γὰρ pn, οὐκ ἂν ἐκάτερον τῶν A, Β πρὸς 
δ Υ + ἢ > ’ a , ἊΣ » 
τὸ Τ τὸν αὐτὸν εἶχε λόγοι" ἔχει Jet ἔσον apa 
a x 


3 ἈΝ x ~ 
ἐστι πὸ A τῷ B, 


, A . ε , ~ 

Exeta δὴ πάλι: τὸ Τ πρὶς ἑκάτερον τῶν A, 

x 3 " (4 μὴ » ? . τ ΄“- 
Β τὸν αὐτον λόγον" λέγω τι ἴσον ἐστὶ TOA τῷ DB. 
. ν᾿ " > > AX ay ¢ ie ~ 
Ei pap μὴγ oux ἂν τὸ Τὶ πρὸς exatspoy τῶν 

ny > 4 > , a to. 
A, B τὸν αὐτὸν εἶχε Acpore ἔχει δὲ" scor aps 
Ἢ x \ - ay ‘ \ eS, x \ 
ἐστί TOA THB. Ta ἀρὰ πρὸς τὸ αὐτο, καὶ τὰ 


Beem 
505. 


PROPOSITION 


7 
PROPOSITIO IX. 


Que ad camdem camdem habent rationem , 
wxquales inler se sunt ; et ad quas eadem eam- 
dem habet rationem , ille sxquales inter se sunt. 

Tlabeat enim utraque ipsarum A, B ad Γ' cam- 
dem rationem ; dico xqualem csse A ipsi B. 

Si enn non, non utraque ipsarnm A, Bad 
Γ eamdem haberct rationem , habet autem ; x- 


qualis igitur est.A ipsi B. 


Ifabeat autem rursus Γ ad utramque A, B 
camdem rationem ; dico xqualem esse A ipsi B. 
Si enim non, non T ad utramque ipsarum A , 
B camdem haberct rationem ; habet autem ; 2- 
qualis igitur est A ipsi Β. Que igitur ad cam- 


dem , ctc. 


Τα. 


Les grandcurs qui ont une méme raison avec une méme grandeur sont égales 
enueclles, et les grandeurs avec lesquelles une méme grandeur a une méme 


raison sont aussi égales enu’clles. 


Que chacune des grandcurs ἃ. 
cat Cal a 5p. 


= au avec T la méme raison; je dis que A 


Car, si cela n’était point, chacune des srandeurs A, B Waurait pas avec T 
la meme raison (8. 5) ; mais elle 'a; donc A est égal a B. 
Quer ait la méme raison avec chacune des grandeurs A, B; je dis que A 


cst égal 4 EB. 


Car, si cela nétait point, Ja grandeur Fr n’aurait pas Ja méme raison avec 
chacune des grandeurs A, B (ὃ. 5). Mais elle Τὰ; donc a est égal 4B. Done, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἡ. 


“ο ᾿ Ἄ ? 4 , 3 , ᾿ ‘ δ 1 
Tov πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων. Τὸ τὸν 
͵ » > Oo [ων (ὦ » Ἁ εἰ 
μείζοια λό or eXOV, exer μεῖζόν ἐστι. Πρὸς ὁ 
Δ 1 3 Ν “ f wt > ~ »} ΄ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λογον εχεῖ. ἐκεῖροὸ ἐλαττον 
ἢ 
ἘσΤας 
΄ x X \ Α ῃ , 

Ἐχέτω γὰρ To A πρὸς ΤΟΤ μείζονα λόγον. 
ot i) ‘ , a Aor a ᾿ 
ἥπερ τὸ Β πρὶς τὸ Τ᾽ λέγω ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ 


Α τοῦ Β. 


x A 4 » > b ‘\ ~ 2 

Ei γὰρ μὴ, ἧτοι ἴσὸν ἐστὶ TO A τῷ By ἢ 

ΕΣ ι Q a w \ - « , 

ἔλασσον. σὸν μὲν οὖν οὐκ ἔστι τὸ A THB, ἐκα- 
τ ~ Ἅι Ν ΕἾ = a Ὁ 

τερον γα ρ αν τῶν A, Β ρος ΤΟΥ τὸν αὐτὸν esye 

, ? 3] Δ 3 af ” 3 Ἂς κ᾿ ~ 

λογὸν. Oux ext δε. οὐκ apa σὸν ἐστι TO Α τω 
Ν ν w ΄ 32 + ~ . 

B. Οὐδὲ μὴν ἔλασσόν ἔστι TO A τοῦ Β. το A 


A > ᾷ ᾿ ν᾿ » é yy ’ = rsa 
rep ay προς τὸ I tov ἐλασσοντα ese λον" awrep 
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PROPOSITIO X. 


Ipsarum ad eamdem rationem habentium, 
qua majorcin rauonem babel, illa major est; ad 
quam autem eadem majorem rationem habet , 
illa minor est. 

Habeat enim A adT majorem rauionem , quam 


Bad I ; dico majorem esse A ipsa B. 


Si cnim non , vel xqualis est A ipsiB, vet 
minor. fEqualis autem non est A ipsiB, utra- 
que cnim ipsarum A, Bad © eamdem haberet 
rationcm. Non habet vero ; von igitur wqua~ 
lis est A ipsi B. Neque tamen minor est A ipsa B, 


nam Aad Γ minorem haberet ratiouem quam 


PROPOSITION X. 


Des grandeurs ayant une raison avec une méme grandcur , celle quia une 


plus grauue raiow- ~~ 1. phis srande , ct celle avec laquelle cette méme grandeur 
aune plus grande raison est i [iltis pets 


Que 4 ait avec T une plus grande raison que B avecT ; Je dis yuca wot plus 


grand que Bb. 


Car, si cela n'est pas, Α est égal ἃ B, ou plus petit. A n’est pas gal ἃ Β, 


car chacune des graudeurs A, B aurait Ja méme raison avec r (7.5). Mais 
chacune de ces grandeurs n’a pas la méime raison avec T; donc A n’est pas 
égal ἃ B. A n’est pas cependant plus petit que 8; car A aurait avec une plus petite 
raison que B ayec Τ (8. 5). Mais Α u’a pas avec Fr une plus petite raison que 
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τὸ Β πρὸς τότ. Οὐκ exes δὲ. οὐκ: ἄρα ἔλασσόν Bad. Non habct antem, non igitur minor est 


ἐστι τὸ ATCUB. Εδείχθη δὲ ὅτι" οὐδὲ ἴσον, μείζον A ipsa B. Ostensa autem cst neque aqualis , 
ape ἐστὶ τὸ A τοῦ B. major igitur est A ipsa B. 
Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ Γ΄ πρὸς τὸ Β μείζονα λόγον Wabeat autem rursus Γ᾽ ad B majorem ratio= 
ὥπερ ToT “πρὸς τὸ At λέγω ὅτι ἔλασσόν ἔστι τὸ ποιὰ quai Γ Δ A; dico minorem csse Β ipsa A, 
Β τοῦ A. 


Εἰ γὰρ μὴ, ἄτοι ἴσον ἐστὶν. ἥ μεῖζον. Toor μὲν Si cnim non, vel zqualis est, vel major. 


οὖν οὐκ ἔστι TOB TOA . τὸ Γ γἀρ Api πρὸς exa- JE qualisquidem non cst Bipst A, nam Γ ad utram- 
τιρον Tov A, Brov αὐτὸν εἶχε λόγον. Οὐκἔχε dz, que ipsarum A, B camdem haberet rationem. 
οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ A τῷ B. Οὐ δὲ μὴν μεῖζόν Non habet vero, non igitur equalis est A ipsi 


ἐστ, τὸ Β τοῦ A, TOT γὰρ ἂν πρὸς τὸ Βἐλάσ- Β. Non autem tamen major est B ipsd A, nam 


gore λόγον εἶχεν ἧπτερ πρὸς τὸ Α. Οὐκ ἔχει δὲ. U ad B minorem raltionem haberct quam ad A, 


Pd o . ~ ta . 4] 
οὐκ ἄρα μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ A. Ἐδεέχθη δὲ ὅτι 
ΡΝ y Ἂς . ~ of 
οὐδὲ ἴσον. ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Β τοῦ Α. Τῶν ἄρα 


‘ Sy ee on Ἀ 1 een 
‘WT pos TO aUTO, καὶ τα εζης-. 


Nou habet vero , von igitur major est B ipsa A, 
Ostensa autem est neque xqualis , mivor igitur 


est B ipsa A. Ipsarum igitur ad camdem, etc. 


B avec Γ; donc A n’est pas plus petit que B. Mais on a démontré qu'il ne 
Jui est pas égal ; donc A est plus grand que Β. 

De plus, que f ait avec B une raison plus grande que Tr avec A; je dis 
que B est plus petit que A. 

Car, si cela n’est pas, il lui est égal, ou ilest plus grand. Mais la grandeur 5 
nest pas égale ἃ A; car alors Ja grandeur T aurait Ja méme raison avec chacune 
des grandeurs A, Β (7. 5). Mais elle ne 1 ἃ pas; donc A nest pas égal a8. La 
grandeur B n'est pas cependant plus grande que A; car alors ΓΟ aurait avec B 
une raison plus petite qu’avec A (δ. 5). Mais Γ n'a pas avec B une raison 
plus petite quavec A; donc B n’est pas plus grand que A. Maison a démon- 
wé quil ne luiest pas égal; donc B est plus petit que A. Donc, etc. 


260 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ μας 


Οἱ τῷ αὐτῷ λόγοι οἱ αὐτοὶ. καὶ ἀλλήλοις εἰσὶν 
οἱ αὐτοί. 

Ἑστωσαν γὰρ ὡς μὲντὸ αὶ πρὸς τὸ Β outs? τὸ 
ΙΓ πρὸς τὸ Δ. ὡς δὲ TOT πρὸς τὸ ἃ οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Zt λέγω ore ἐστὶν ὡς TOA πρὸς τὸ Β 
οὕτως TOE πρὸς πὸ: 

Εἰλήφθω γὸρ τῶν μιν' A,T, E ἰσάκις πολ- 
λαπλάσια 72H, Θ, K, τῶν Β, A, 2 ἀλλα ἃ 


ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Δ. M,N. 


= 
® 


> 
" 


Καὶ ἐπεί ἐστιν ὧς TOA πρὸς τὸ Β οὕτως τὸ 
Τ πρὸς τὸ Δ. καὶ εἴληπται τῶν μὲν! Α΄ Γ ἰσάκις 
πολλατελείσιις τὰ H, ©, τῶν δὲ B, Δ ἄλλα ἃ 
ἔτυχεν ἰσάκις “πολλαπλάσια TaN, M°s εἰ ἄρα 


ε . ἘΣ « ἢ oe τῷ 
ὑπερέχει ΤΟῊ τοῦ Ay ὑπερέχει! καὶ TO © tou Μ᾽ 
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PROPOSTIO ΧΙ. 


Fidem rationes cxdem , οἱ inter se sunt ex- 
dem. 

Sint enim ut A quidem ad Bitar ad A, ut Γ 
veroad A, ita Ead Z; dico esse ut A ad B ita 
E ad Z. 


Sumantur cnim ipsarum A, Τὶ, E quidem x- 
que muluiphcesH, ©, K, ipsurum vero B,A, 


Ζ alix utcunque xque mulliplices A, M,N. 


Et quoniam est ut A ad Bitarad A, et sump- 
tz sunt ipsarum quidem A, I xque mulltiplices 
H, ©, ipsarum vero B, A alie utcunque mul- 
uplices A, Με siigitur H superat ipsam A, su- 


perat ct © ipsam'M ; et si xqualis, acqualis ; et 


PROPOSITION ΧΙ. 


Les raisons qui sont les mémes avec une méme raison sont ¢gales entrelles. 


Que A scit 4 B comme © est ἃ A, et que Γ soit ἃ A comme E est ἃ Z; je 


dis que A est ἃ B comme E est ἃ Z. 


Prenons des équimultiples quelconques H, ©, K des grandeurs A, T, E, et 
dautres équimultiples qnelconques A, M, N des grandcurs B, 4, Z. 


Puisque A est ἃ B comme Γ est ἃ Δ, et qu’on a pris des équimuluples quel- 
conques H, © de A ct de τ; οἱ d'autres éequimultiples quelconques A, M de 
B et de 4; si H surpasse A, © surpasse M; si H est égal ἃ A, © est égalaM; 


᾿ a 
LE CINQUIEME LIVRE DES 
᾿» Lg ἜΝ 3 » - 
καὶ εἴ ἴσον. ἴσονη" καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον", 
> 42 « ἢ 2) ἢ 
Πάλιν. ἐπεὶ ἐστιν WS τὸ Τ προς τὸ A οὑτῶς τὸ 
: ἢ re = ἜΣ 
E πρὸς τὸ Z, καὶ εἴληπται τῶν μεν T, E ἰσά- 
͵ ᾿ J ~ . ” 
κις πολλαπλάσια τὰ ©, K, τῶν δὲ A, Z ἀλλα 
εἰ νἱ ΕῚ [4 rd bd a 
ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ M, N° εἰ apa 
« , * ~ € ΄ Ἀ . & ~ 
ὑπερέχει TO © Tov M, ὑπερέχει πκοὶὶ TOK του N° 
x 2 Y¥ 3.) x sof af 
καὶ εἰ STOV, σον" Καὶ εἰ ἐλασσοι ,) ελατσοῖ. 
a © "ὦ τ ~ € a 
AAAx εἰ ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ M, ὑπερέχει καὶ 
- Ἀ 4 5 ‘\ » 
τὸ Ἡ τοῦ At καὶ εἰ ἴσον. σον" ταὶ εἰ ἔλατο 
af Lid -- isc ’ με “ 
τοῦς ἐλαττον" WOT? καὶ εἰ υτερεχει TO H tov A> 
ε UG Ay A τ ~ \ an > N 
ὑπερέχει καὶ TOK τοῦ N° καὶ εἰ σὺν. σὸν" καὶ 
of a ey 1 ‘ ΜᾺ 
εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. Καὶ ἔστε τὰ pe H, K 
τῶν A, E ἰσάκις πολλαπλάσια. ta δὲ A, N 
bad vw ao ὙΠ oF 
τῶν B, ἀλλὰ ἃ eTUyey ἰσακις “τολλαπλάσια" 
w a - . i . 7 3 . 
ἐστιν apa ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B ουτῶς TOE προς 


Ὗ cov ~ > Ν Se Sere 
TO Ze Of ἀραὶ τῷ αὐτῷ, καὶ τὰ ε- ςς 
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siminor , minor. Rursus , quoniam est ut Pad 
Aita E ad Z, ct sumpte ipsarum quidem , E 
σας multiplices © , K, ipsarum vero Δ, Ζ 8118: 
utcunque xque multiplices M, N3; si igitur su- 
perat © ipsam M, superat et K ipsam N ; ct si 
wequalis, equalis ; et si minor, minor. Sed si su- 
peral © ipsam M, superat et H ipsam Δ; οἱ st 
wqualis , equalis; et si minor, minor; quare ct 
si superat H ipsam A , superat ct K ipsam N ; οἱ 
si xqualis , equalis ; ct si minor, minor. Et sunt 
H.K quidem ipsarum A, E xque multiplices , 
ipse vero A, N ipsarom B, Ζ aliz utcunque 
multiplices 5 cst igitur ul Aad B ita E ad Z. 


Ergo eidem , etc. 


et si H est plus petit que A, © est plus petit que m (déf. G. 5). De plus, 
puisque T est ἃ 4 comme E est ἃ Z, et qu’on a pris des équimultiples quel- 
conques ©, K det et de E, et d'autres équimultiples quelconques M, N de 
4 et de Z; si © surpasse M, K surpasse Ν; si© est égal ἃ Μ, K est égala Nn, 
et si © est plus petit que M, Καὶ est plus petit que N. Mais si © surpasse Mm, 
H surpasse A; si © est égal ἃ M, H est égal ἃ A, et si © est plus petit que M, 
H est plas petit que a; donc, si H surpasse A, K surpasse N; si H est égal a 
A, Καὶ est égal AN, et si H est plus petit que a, K est plus petit que N. Mais 
H, Καὶ sont des équimultiples quelconques de A et de E, et A, N d'autres équi- 
multiples quelconques de Β et de z; donc A est ἃ B comme E est ἃ 2 (def. 6. 5). 


Douc, etc. 


6.5 LE CINQUIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


΄ 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 48, 
ὦ sll € ~ , » ΄ * 5. La 
Eav ἡ ὑποσποῦν μεγεθη aradcgor® ἔσται ὡς 
ΕΓ ᾿ς τ : ” 
ὧν τῶν ἡγουμένων προς EY τῶν ἐπόμένων 5 OLTWS 
δ » € . “" s€ , 
ἅπαντα TL ἡγούμενα πρὸς ἀπαντα τὰ ἐπόμεια. 
ε ΄ 2 ‘ 
Ἐστωσαν ἐπτοσσοὺν pz bn ἀνάλογον. τὰ Ay 
ἰν A Ὧν x “" \ 
Β.Γ. A, E, Z, ὡς τὸ A πρὸς τὸ B cutws τὸ 
\ \ x LS : i: 2 XN 
T προς τὸ Δ καὶ το E πρὸς Ts Ζ" Aep@ ὧτι «στιν» 
« ‘ A A τὶ \ Ἂ. ἣν 
ws ΤΟ A πρὸς ΤΟΒ cutwe τὸ ἃς ΤΆ Ἑσ-πρὸς τὰ 
B, A, Z. 


πὶ jt [> [5» |® 


Εἰλήφθω yap τῶν μὲν A, T,E ἰσάπις «τολλα- 
πλάσια τὰ H, ©, K, τῶν δὲ Β. Δ. 2 ἄλλα ἃ 
ἔτυχεν ἰσώκις πολλαπλάσια za A,M,N. 

Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ A πρὸς to Βοῦτως τὸ Τ 


‘ \ ΧΕ 
“ποὶς τὸ Δ καὶ τὸ Ε πρὸς τὸ ZL, καὶ esAnteTos 


PROPOSITION 


FROPOSITIO XII. 


Si sint quotcunque magnitudines proportio- 


nales, crit ub una antecedentium ad unam 
consequeutium , ita omnes anlecedentes ad onr 
nes conseguentes. 

Sint quotcunque magnitudines proportiona- 
les A,B,T,4,£,Z, ultAad Bitar ad A, 
el E ad Z; dico esse ul Α ad ΒΔΑ, Γ, Κα 


ad ipsas B, A, Z. 


Sumantur enim ipsarum quidem A, T, E 
wque multiplices H, ©,K, ipsarum veroB, 4, 
Z aliw utcunque eque multiplices A, M,N. 

Et quoniam est A ad B ila ad ActEadZ, 


et swauple sunlipsarum quidem 4,1, E xque 


XII. 


Si tant de grandeurs qn’on voudra sont proportionnelles , un des antécédents 


sera ἃ un des conséquents comme Ja somme des antécédents est ἃ la somme 


des conséquents. 


Soient A, Β, r, 4, E, Z tant de grandeurs proportionnelles qu’on vondra ; 


que A soit ἃ B comme Γ est AA et Comme E cst ἃ Z; je dis que A est ἃ B 


comme Ja somme des antécédents 4, Γ, E est ἃ la somme des grandeurs B, 


ἃ, 7. 


Prenons des équimuluples quelconques H, ©, K des grandeurs A, T, E, ct 
d'autres équimultiples quelconques A, M, N des grandeurs B, 4, Z. 


Puisque A est ἃ B comme Γ est ἃ A, et comme E est a Z; que I’cn a pris 
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~ δὴ A 
τῶν μὲν ALT, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, 
~ Δ Mw ao > ΄ 
©, Κ: τῶν δὲ By Ay Z ἄλλα a ἔτυχεν ἰσάκις 
a ~~ υ « , it 
πολλαπλάσια τὰ A, My Ν᾽ εἰ ἄρᾳ ὑπερέχει τὸ 
~ € [2 Ν a. ~ x τ 
H τοῦ Δι umepexes καὶ τὸ Θ τοῦ Μ, καὶ TOK 
~ x 3.5} 5, x 2 oof af 
τοῦ Ν᾽ καὶ εἰ σον 5 SOY? Καὶ εἰ ἐλασσον 5 ἐλασσον. 
" * " ~ « , 
Ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ H τοῦ A, ὑπερέχει 
XN a ~ Ἂς Ἦν ἢ, 
καὶ τὰ H, ©, Καὶ τῶν Δ. M, Ν'" καὶ εἰ σὸν 5 
3, Xx a a > + 4 
ion καὶ εἰἔλασσον. cAacoova?. Kai ἐστι τὸ μὲν H 
a x ~ % n > ra 
καὶ τὰ iH, ©, Καὶ sou Anat τῶν A, T, E sca- 
, > ΕἸ Ὁ ie κ᾿ 
κις πολλαπλάσια" ἐπειδήπερ av? ἡ ὑποσαοῦν 
id « ~ ~ ΕΣ ᾿ nO 
μεγέθη ὑποσωνοῦν μεγεθὼν ἴσων τὸ πλῆθος. 
4“ e ’ ? ha ἣν 4 ε 
ἐκαστον EXATTOU ἰσακις πολλαπλασια]ὶ. οσαπλα- 
a ~ ~ ey ve 
σιόν ἐστι ty τῶν μεγεθῶν ἐνὸς. τοσαυταπλάσια 
” ‘ ~ x 4 2 x; 
ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων. Διὰ τὰ αὐτὰ 
a ι a ὅς, ~ XN ~ 
dn καὶ TOA καὶ τὰ AJM, Ν τοῦ Β καὶ τῶν By 
2 ᾽ Ἂν a of e 
Δ. Z ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" ἰστιν αρά ὡς 
\ ᾿ " τ τς \ \ 
TOA Tpes τὸ B, outwe Ta’ AT, E πρὸς τὰ B, 


- δ 33 oe σι x Κι 
4, Ζ. Eav apa ἡὶ οπύσαουν» καὶ τὰ ἑξῆς. 


muluplices H,©, K, ipsarum vero B, Δ,Ζ 
alie utcunque eque mulliplices A, M, N ; si 
igitur H superatipsam A, superat ct © ipsam M, 
el K ipsam N ; et si equalis, equalis; et simivor, 
minor, Quare ct si superal H ipsam A, superant 
cL H, ©, KipsasA, M,N; ct siaqualis, a 
quales; ct si minor, minores. Et est H quidem 
eLH,©, K ipsius A εἰ ipsarum 4,1, E eque 
multiplices ; quoniai si sint quctcunque mage 
nitudines quolcungue maguitudigum zequalium 
multitudine , singule singularum gque multipli- 
ces, quam inultiplex cstuna magnitudinum unius, 
tam naultiplices erunt ct omnes omuium. Prop 
ter eadem ulique et A ct A, M, N ipsius B et 1μ- 
sarum B, 4, Z aque sunt muluplices ; est igiturt 
ut Aad B, ila A,T, Ε 448, Δ, Ζ. Si igitur 


sint quotcunque , οἷο. 


des équimultiples quelconques H, ©, K des grandeurs 4,1 ,£, et d’autres équimul- 
Uples quelconques A, M, N des grandeurs B, Δ, Z; si H surpasse A, © sur- 
passe M, ΕἸ K surpasse N; si H est cgal ἃ A, © est égal ἃ M, et Καὶ égal &N; 
el si H est plus petit que A, © est plus pelit que N, 61 K plus petit que 
N (déf. 6. 5). Donc, si H surpasse A, la somme des grandeurs H, ©, Κα 
surpasse la somme des 
grandeurs H, ©, K est égale ἃ la somme des grandeurs A, M, N; et si H est 
plus petit que A, la somme des grandcurs H, ©, K est plus petite que la 


srandeurs A, M, N; si H est égal a Δ, la somme des 


somme des grandeurs Δ, M, N. Mais la grandeur H et Ja somme des gran- 
deurs H, ©, K sont des équimultiples de la grandeur A etdes grandeurs A, T, E, 
parce que si tant de grandeurs qu’on voudra sont les mémes multiples d'autres 
grandeurs égales en nombre, chacune de chacune, Ja somme des premiéres 
grandeurs est le méme multiple de la somme des secondes, qu'uve de ces 
grandeurs lest d’une de ces grandeurs (1. 5). Par la méme raison, Ja grandeur Δ 
et la somme des grandeurs A, M, N sont des équimultiples de la grandeur B et 
de la somme des grandeurs B, Δ, z; donc A est ἃ B comme Ja somme des 


grandcurs A,T,E est ἃ lasomme des grandeurs B, Δ, Z (dct. 6. δ᾽. Donc, etc. 
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΄ 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 49’. 


A BS , 4 7 ι 7 
Ἐὰν πρῶτον πρὸς διύτιρον τὸν αὐτὸν ἔχη λό- 
4 " \ ͵ \ 
49ν παὶ τρίτον ST pag τέταρτον y τρίτον ὃ: Tpes 
΄ ie bd a ν᾿ , ‘ 
τέταρτον μτίζοτα Aop ov exw περὶ πέμπττον spac 
[ 5 ~ \ ᾿ ty 
SxTOr" καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείζονα λόγον 
ἔξει ἤπερ ore 2 ὡς ἘΣ 
εξει NMEp? πέμπτον Ἴρος ἐπτονς 
“ ι ἢ \ \ \ ain x \ 
Tipwroy peev? γὰρ τὸ πρὸς διύτερον τὸ Bray 
? * 3 ᾿ ’ ‘ r ‘3 Ν , 
αὐτὸν ἐχέτω λυγὸν καὶ τρίτον τὸ Τ πρὸς τεταρ- 


τὸν τὸ ἃ, τρίτον δὲ ToT πρὸς TET ZETOV τὸ ἃ 


Μ Η 
A T 
ἊΝ 3 
N K 


for oY ἄγε moron) Te Σ ne 
porn λόγον ἐχέτω ἡπερὶ πέμπτον τὸ E πρες 
ἔντον τὸ Zt λίγω ὅτι καὶ πρῶτον τὸ Α πρὸς 
δεύτερον τὸ Β μείζονα λόγον ἔξει ἥπερ πέμεττεν 
τὸ E πρὸς ἕκτον τὸ Z’. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ Τ πρὸς τὸ Δ μείζονα λόγον ἔχει 


δὶ . i 4 πὶ a! \ ~ . 
nip τὸ E πρὸς τὸ 7. ἔστι tHa τῶν μὲν T, E 


΄ 


DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


PROPOSITIO NIIL. 


Si prima ad secundam eamdem habcat ratio= 
nem quam tertia ad quartam ; terlia autem ad 
quartam majorem rationem habeat quam quinta 
ad sextar ; ct pruna ad secundam majorem ra- 
tioncra habebit quam quinta ad sextam. 

Prima quidem enim A ad secundam B eam- 
dem habecat ratianem quam terlia Pad quartam A, 


teria vero T ad quariam A majorem rationem 


m9 


hhabeat quam quinta E ad sextam Z; dico el pri- 
mam A ad secundam Β majorcm raloucm hhabi- 


turam 556 quam quinim E ad sextam Z. 


Quoniam cnim © ad A majorem rationem 


habet quam E ad Z, sunt quedam ipsarnm 


PROPOSITION Xilf. 


Si la premiére a la méme raison avec la seconde que ja Woisicme avec Ia 
quatricme, ct si la ueisieme a avec la quatriéme une raison plus grande que 
la cinquiéme avec la sixiéme, Ja premicre aura avec la seconde une raison 
plus granile que la cinquieme avec la sixieme. 

Que Ja premiére A ait avec la seconde B la méme raison que la toisieme 
r avec la quatrieme A, et que la troisieme TF ait avec fa quatrieme Δ une raison 
plus grande que Ja cinquiéme E avec Ja sixieme Z ; je dis que la premicre A 
aura avec Ia seconde B use raison plus grande que Ia cinquicme E avec la 
sixieme Z. 

Puisgue T a avec Δ une raison plus grande que E avec Z, parni des é¢qui- 
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a : ] a - ΕΟ Ξ 
ἱσώκις πολλαπλάσια, τῶν δὲ A, Z ἄλλα ἃ quidem Γ΄, E xque multiplices, ipsarum vero 
υ 


> \ Ὁ = - » . 
ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια" καὶ τὸ μὲν τὸ 4, Ζ ali utcunque φάτις muluplices ; ct ip- 


Γ πολλαπλάσιον τοῦ τοῦ A πολλαπλασίου 5118 quidem T multiplex ipsius A multiplicem 
ὑπερέχει, τὸ δὲ ποῦ E πολλαπλάσιον σοῦ δβυροΊαῖ, ipsius vero E multiplex ipsius Z multi~ 
τῶ 2 πολλαπλειτίου οὐχ ὑπερέχει. Εἰλήφθω, plcem non supcrat. Sumantur , ct sint Ipsarum 


po ot τῶν μὲν T, Ε ἰσάκις πολλαπλάσια quidem, E aque multiplices H , ©; ipsarum 
πὰ H, ©, τῶν δὲ A, Z ἄλλα ἃ ἵτυχεν Ἰσά-- 
nig πολλαπλάσια τὰ K, Δ, ὥστε τὸ μὲν Η 
τοῦ K ὑπερέχειν, τὸ δὲ © τοῦ A μὴ ὑπερέχειν" 


Ae fa ἯΙ > A ~ 
καὶ οταπλασιον μὲν ἐστὶ τὸ Ἡ touT , τοσχυτα- 


vero A, Z aliz ulcunque xque multiplices K, Δ; 
ita ul H quidem ipsam K superct, ipsa vcro © 
Ipsam A non supceret; et quam multiplex quidem 
cst H ipsiusT, tam multiplex sit et M ipsius A; 
πλάσιον ἔστω καὶ τὸ Μ τοῦ A* δσχαπλάώτσιον δὲ quam vero multiplex K ipsius A, tam multiplex 
τὸ K τοῦ A, τοσαυταπλάσιον ἔστω καὶ τὸ Ν sit et N ipsius Β. 
τοῦ Β. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν we TO ἃ πρὲς τὸ Β οὕτως τὸ Γ Et quoniam est ut Aad B ita Γ δᾶ A, etsumptz 
πρὸς τὸ A, καὶ εἴληπται τῶν μὲν Αγτ ἰσάκις sunt ipsarum quidem A, Γ zque mulliplices M , 
πολλαπλάσια τὸ M, H, τῶν δὲ B, Δ ἄλλα ἃ ἔτυ-- 
χεν ἰσάκις πολλαπλάσια TAN, Κ΄ εἰ ἄρα ὑπερ- 


i \ ~ - a \ ~ 
exes TO M vou Ny ὑπερέχει καὶ Τὸ Ἡ tou Ke 


H, ipsaram yero B, A alia utcunque xque 
mulliplices N , K ; si igitur superat M ipsam N , 
supcral et H ipsam K ; et si xqualis , aqualis ; 
ual ei icor, ἴσοι" καὶ εἰ ἔλασσον. ἔλαστον. Ὑπερ- ct si minor, minor. Superat autem H ipsam K, 
tyes δὲ τὸ Η τοῦ K, ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ Μ  supceratigitur οἱ, Mipsam N. Ipsa vero © ipsam 
τοῦ N. Τὸ δὲ © τοῦ A οὐχ ὑπερέχει" καὶ ἔστι 
τὰ μὲν M, © τῶν A, Ε ἰσάκις πολλαπλά- 
ca, τὰ δὲ N, A τῶν Β. Ζ ἀλλα κα ἔτυχεν B, Zalix ulcunque zque multiplices ; crgo A 


A non superat ; ct sunt M ,© quidem Ipsarum 


A, E xque muliiplices , ipse vero N, A ipsarum 


multiples quelconques de Tet de E, et parmi d’autres équimultiples quelconques 
de A etde z, un multiple de Το surpasse un multiple de 4, et un multiple 
de E ne surpasse pas un multiple de z (def. 8. 5). Prenons ces équimul- 
uples, et que H, © soient des céquimultiples de r et de E, et que K, A 
soient d'autres équimultiples queleonques de 4 ct de z, de maniere que H 
surpasse K, et que © ne surpasse pas A; et que M soit le méme multiple de a 
que Ἢ Test der, et que N soit Je méme multiple de B que καὶ Vest de a. 

Puisque 4 est 4B commer esta4, et qu’ona pris des équimultiples quelconques 
M,Hdeaectder, etd’autres équimultiples quelconques N, K de B et de 4 ; si 
M surpass€ N, Η surpasse K; siMest égalaN, H est égal aK ; ct si M est plus 
petit que N, H est plus petit que κ (def. ὁ. 5). Mais H surpasse K; donc M 
surpasse N. Mais © ne surpasse pas A; ctM, ©sont des équimultiples quel- 
conques de Act de E; etN, A sont d'autres équimultiples quelconques de Β 


34 
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«- Ld \ ft A X\ 
ἰσάκις πτολλαττλάσια" TO Ape A πρὸς τὸ B μεί- 
u } A X ᾿Ὶ ‘ 3} 
ζονα λόγον ἔχει ἧπερ τὸ Ἑ πρὸς τὸ 2. Ἐὰν ape 
~ Ἂν Ve ~ 
πρῶτον. καὶ τὰ ἑξῆς. 
c 
ΠΡΟΤΑΣῚΣ δ΄, 
XV ~ " , X Ἂς ἃ τα ’ 
Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ λο- 
A . 4 ι ee 
gov καὶ τρίτον πρὲς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον 
~ τ Τὰ 4. XN \ , ~ 
τοῦ τρίτου μείζον He καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τε- 
΄ , a a a ἐν 5 yw 
τάρτου μείζον ἔσται" κἀν ἴσον, ἴσον" κἀν ARTES, 
af 
ελασσον 
ee \ " X > 
Πρῶτον γὰρ τὸ A πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν av- 


\ ? ΄ , Ἂς Ψ' Ἄ A ia 
Tov ἐχέτω λῦγον καὶ Τρίτον TOT Προς TeTAETOV 


“| 115 [5 


ad Β majorcm rationem habet quam E ad Z. Si 


igiiur prima , etc. 


PROPOSITIO XIy. 


Si prima ad eccundam camdem habeat ratio- 
nem quam tertia ad quartem , prima vero tertiad 
major sil, et secenda teria major erit 5 et si x- 


qualis , equalis ; εἰ si rumor, minor. 


Prima enim Aad sccundam B eamdem habeat 


ralionem quam terlia Γ ad quartam 4, major 


b 


ε Γ᾿ ‘ ᾿ εἴ \ 
τὸ A, μεῖζον δὲ ἔστω τὸ A τοῦ Τ' λέγω ὅτι καὶ 
. ~ iy A ed 
To B Tou A μείζόν ἐστε». 
\ “- > A ~ U Δ ἃ 
Ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ A TOUT, ἄλλο δὲ ὃ 


ἴσυχε μέγεθος" τὸ Β' τὸ Adpa πρὸς τὸ Ἐ μείζονα 


autem sit A ipsa Γ΄; dico et B ᾿ρϑὰ A majorem 
6536. 
Quoniam enim major est A ips I, alia autem 


utcungre magnitude B; ergo A ad B majorem 


et de Z; donc A a avec B une raison plus grande que E avec 2 (déf. 8. 5). 
Donc, etc. 


PROPOSITION XIV. 


Si la premiere a avec la secorde Ja méme raison que la troisicme avec la 
qnatrieme, et si la premicre est plus grande que la troisieme , la seconde sera 
plus grande que la quatriéme ; si la premiere est égale ἃ la weisieme, la seconde 
sera égale ἃ Ja quatriéme, et si la premiere est plus petite que la troisieme , Ia 
seconde sera plus petite que la quatri¢me. 

Que la premicre A ait avec Ja seconde B Ja méme raison que la troisieme 
r avec la quatrieme 4, et que A soit plus grand que Γ; je dis que B est plus 
grand que Δ. 

Puisque A est plus grand que Fr, et que B est une autre grandeur quelconque, 
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λόγον ἔχει ἥπερ TOT πρὸς τὸ Ἑ, Qe δὲ τὸ A πρὲς 
τὸ By οὕτως TOT -“"ὃς 40 Δ' zal τὸ Τ ἄρα 


ον exer mee τὸ Τ πρὸς τὸ 


.»ο 


τς 19° ἢ 

προς τὸ ἃ μείζονα Ac 
. a . ‘ »»ν ,.“ τ» ΠῚ 2 “τ 

Β. Πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μιείζοτα Ἀδγοὸν eye", Ἐκεῖ Ὁ 

" We ” 1 “ 

ἐλαττόν EGTIZ® ἔλεῖτ γον ape τῷ τὸν Be 


of a Ld ~ 
μεῖζον ἐστὶ τὸ Β vou A. 


Be 
“| 


A ὰ Pr ” a ἢ »" Ν 
Ὁμοίως δὰ δειζομεῆν ors καὶ iser a τὸ 
> ” x ἢ ~ ey ie 
I, ἰσὴν ἔσται καὶ τὸ BOTS Δ' nav sharsey 
Ἄ w “ 33 . ~ 
TOA TOUT, ἔλαστον ἔσται. καὶ" τὸ Β τοῦ A. 


Ἐὰν ἄρα πρῶτον, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤῚ ΑΣΙΣ #. 


π΄ ene Ρ ᾿ 
Τα Mepn τοῖς ὠφαυτως “πολλαπλασίοις Tay 
a ᾿ , 

αὐτὸν ἔχει λόγον. ληφθέντα κατάλληλα. 


Esto γὰῥρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ ΑΒ τοῦ 


Α Η 
τ: 

A K 
Ζ : 


ae Ἔ ae νον ᾿ 
Γ καὶ τὸ AE Tsu Z* Acpw ots ἐστιν ὡς TOT προς 


75 Z οὕτως τὸ AB πρὸς τὸ AE. 


rationem babct quam Tad B. Vi autem A ad B, ita 
Cad Δ; οἱ Γ igitur ad A majorem ralionem habet 
quam Tad B. Ad quam autem eadem majo- 
rem rationem habet , illa minor est; minor igi- 


iur A ipsa B; quare major est B ipsa Δ. 


Simiiter utique ostendemus et si aqualis sit 
A ipsi ©, equelem fore ct B ipsi 4; ct si 
minor sit A ipsa Γ, minorem fore et B ipsa A. 


Siigitur prima, etc. 


PROPOSITIO XV. 
Partes inter se comparate eamdem habent 


rationem quam zque mulliplices. 
Sit enim xque multiplex AB ipsius T ac 


G B 


ΔῈ ipsius Z; dico essc ut T ad Z ita AB 
ad ΔΕ. 


A a avec B une plus grande raison que r avec Β (8. 5). Mais A est ἃ B comme 


I esta Δ; donc ra avec Δ une plus grande raison quel avec B (15. 5). Mais 
fa grandcur avec laquelle une méme grandeur a la plus grande raison est la plus 
petite (το. 5); donc Δ est plus petit queB, et par conséquent 5 plus grand que 4. 

Nous démontrerons semblablement que si A est égal aT, B sera égal ἃ a, et 
que si A est plus petit quel, Bscra plus petit que 4. Donc, etc. 


PROPOSITION, AY. 


Les parties comparees entr'elles ont la méme raison que leurs equimultiples. 
Que ΑΒ soit le méme multiple de Τὶ que ΔῈ lest de Ζ; je dis que rest ἃ Z 
comme AB est ἃ AE. 
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Ἐπεὶ yap ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB 
ποῦ T καὶ τὸ ΔῈ τοῦ 2" ὅσα dpa ἐστὶν ἐν τῷ 
ΑΒ μιχίθη ἔτα τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΔῈ 
ἴσα τῷ 1. Διηρήσθω τὸ μὲν ΑΒ εἰς τὰ τῷ Γ 
μεγέθη" ἴσα, τὰ AH, ΗΘ, OB, τὸ δὲ AE εἰς 
τὰ TH Lise, τὰ AK, KA, ΛΕ’ ἔσται δὴ ἔσον 
τὸ πλῆθος τῶν AH, HO, ΘΒ τῷ wAnbes τῶν 
AK, KA, AE. Καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ AH, HO, ΘΒ 
ἀλλήλοις. ἔστι δὲ καὶ τὰ ΔΚ. ΚΔ. AE σα ἀλλή- 


H 


NM ip |S [2 


Aorctertuvy dpe ὡς τὸ AH πρὸς τὸ ΔΚ οὕτως τὸ ΗΘ 
πρὸς τὸ KA, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς τὸ AE* ἔσται ἄρα wes 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ama τα τὰ ἡγτύμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς To ΔΚ οὕτως τὸ AB πρὸς 
τὸ ΔῈ. Ισὸν δὲ τὸ μὲν AH τῷ Γ, τὸ δὲ AK τῷ Z° 
ἔστιν ἄρα ὡς TOT πρὸς τὸ Z οὕτως τὸ ΑΒ πρὸς 


τὸ ΔΕ. Ta ἄρα μέρη» καὶ τὰ ἑξῆς 


Quoniam cninn zque cst multiplex AB 1 515 
Γ΄ ἃς AE ipsius 2 ; quot igitur sunt in AB mag- 
niludines wquales ipsil , tot sunt ct in AE x= 


quales ipsi Z. Dividatur AB quidem in magni- 
tudines ipsi T xquales AH, HO, ΘΒ, Ipsa vero 
AE in AK, KA, AE ipsi Z xquales ; crit uuque 
xqualis mulutudo ipsarum AH, HO, ΘΒ mul- 
litudini ipsarum AK , KA , AE. Et quouiam a- 


quales suut AH , HO, ΘΒ inter se, sunt autem 


Θ Β 


εἰ ΔΚ, KA, AE xquales inter se ; est igitur ut 
AH ad AK ila ΗΘ ad KA, et ΘΒ ad AE; erii igi- 
tur cl ut una antecedentinm ad unam conse- 
quenlium , ita omnes antecedentes ad omnes 
consequentes ; est igitur ut AH ad AK ita AB 
ad AE, Acqualis autem AH quidem ipsiT , ipsa 
vero AK ipsi Z ; est igiluy ut Γ δά Z ita AB ad AE. 
Ergo partes , etc. 


Puisque ΑΒ est 16 méme multiple der que ΔῈ lest de z, il y a dans AB autant 
de grandeurs égales ἃ Γ quil y adans ΔῈ de grandeurs égales ἃ 2. Divisons ΑΒ 
en parties égales ἃ Tr, et que ces parties soient AH, HO, ΘΒ ; divisons aussi AE 
en parties égales ἃ z, et que ces parties soient AK, KA, AE. Le nombre des 
parties AH, HO, ΘΒ sera égal au nombre des parties 4K, KA, AE. Et puisque les 
parties AH, oO, ΘΒ sont égales entr’elles, et que les parties AK, KA, AE sont 
aussi égales entrelles, AH est ἃ AK comme ΗΘ est ἃ KA, et comme ΘΒ est ἃ AE 
(7.5); donc un des antécédents sera ἃ un des conséquents comme la somme 
des antécédents est ἃ la somme des conséquents (12. 5); done AH est ἃ AK 
comme AE est ἃ AE. Mais AH est ἐρᾷ] ar, et ak égal ἃ 2; donc Γ esta Zz 
comme AB est ἃ AE. Donc, ete. 
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NPOTAZI£Z ic. 
-- 3 
Ἐὰν τέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον ἢ. καὶ ἐναλλὰξ 
2 ΄ Ww 
ayaroz ov ἐσται- 
, ’ » ΄ 4 
Ἑστὼ τέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον. Ta A, By 
\ εἰ \ I \ 
Dear ὡς TO A πρὸς τὸ B ουτῶς τὸ T πρὸς τὸ 
‘ εν 
Δ’ λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλο, or ἐστὶν]. ὡς τὸ 


Α πρὸς ToT οὕτως τὸ Β apes TO de 


. 


Εἰλήφθω γὰρ τῶν μὲν Α.Β ἰσάκις πολλαπλάσια 
TaE, Z, τῶν δὲ Γ΄. Δ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις 
“πολλαπλάσια τὰ H, Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Ἑ τοῦ 
A καὶ τὸ Z τοῦ B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως 
πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ληφθέντα 
κατάλληλα" ἔστι: ἄρα ὡς τὸ A πρὸς τὸ Β tu- 


tos τὸ Ἑ πρὸς τὸ Ζ. Ὡς δὲ τὸ A πρὸς τὸ Β 


PROPOSITIO AVL 


Si quatuor magnitudines proportionales sint , 
et alterne proportionales erunt. 

Sint quatuor magnitudines proportionales A, 
B, Γ, Δ, ut A ad B ita Γ ad Δ; dico et al- 
terne proportionales esse, ut A ad Γ ita Bad A. 


Sumantur enim ipsarum quidem A , B eque 
multiplices E, Z, ipsarum yero T, A aliz ul- 
cunque xque multiplices H, ©. 

Et quoniam aque est muluplex E ipsius A 
ac Z ipsius B; partes autem inter se compa- 
rata eamdem habent rationcem , quam carom 
zque mulliplices ; est igitur ut A ad B ita E 
ad Z. Ut autem A_ad B ital ad 4; et ut τριὰς 


PROPOSITION XVI. 


Si quatre grandeurs sont proportionnelies, elles seront proportionnelles par 


permutation. 


Soient les quatre grandeurs proportionnelles A, B, T, 4, c’est-a-dire que 
A 8011 ἃ B comme Γ est ἃ 4; je dis que ces grandeurs sont proportionnelles par 
permutation , c’est-a-dire que A est aT comme Β est ἃ A. 

Prenons des équimultiples quelconques E, z de a et de B, et d'autres équi- 
multiples quelconques H, Θ der et de a. 

Puisque E est le méme multiple de 4 que z Vest de B, et que les parties 
compareées entr’elles ont la méme raison que leurs équimultiples (15. 5), la 
graudeur A esta B comme E est ἃ 2. Mais a ests B comme TF est ἃ Δ; donc 
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οὕτως TOT πρὸς τὸ A® καὶ ὡς ἄρα 70 T πρὸς 
τὸ Δ οὕτως τὸ ἘἙ πρὸς τὸ 2. Πάλιν. ἐπεὶ τὰ BG 
ΘτῶνΤ, A ἰσώκες ἐστὶ πολλαπιλώσ!ει' ἔστε" ἄρα we 
Τὸ Γ “πρὸς τὸ A οὕτως τὸ Ἡ πρὸς τὸ O. Ὡς δὲ τὸτ' 
πρὸς τὸ Δ οὕτως TOE πρὸς τὸ Z* Καὶ J; ἦρα τὸ 


. | a A A ay κι λ 
E πρὸς τὸ Z cutwe το H πρὸς τὸ @. Σὰν δ 
τῇ 


σέσσαρα μιχεθη ἀνάλοτον ἢ. τὸ δὲ πεῶτον τοῦ 
3259 Ρ 4:7: »69 02 1.» 2 tae Fy 
: 


ο yy ἈΝ \ ᾿ ~ ΄ 
τρίτοῦυ μεῖζον ἢ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου 


woe. ἃ Pace τ ΓΤ τς 

μεῖζον ἔσται" HAV 4525 σὸν" Hey ἐλεισσον. :2)απ- 
ον τς ὦ ee Spe ee ae τ 

cov. Es ape ὑπερ ys Te Ἑ eu Hy umpeyss καὶ 
\ ~ τ 95 eee re Agen edit ve ' 

TOZ Tow ©* wai εἰ sFOV, σὸν" Ἐπὶ hl EnaTTOF , 
. J A ᾿ a - ᾿΄’ 
ἔλαττον. Καὶ ἔστι τὸ μὲν E, Ζ τῶν A, Β ὑτὰ- 

ioe = 
κις πολλαπλάσια, TH δὲ H, Θτῶντ, Δ ἀλλα 


" Paes oF or ε ι 
ἃ ἔτυχεν ἰσάκι; πολλατπλοασια" est ἄρα ὡς τὸ 


rad Δ iia E ad Ζ. Rursus, cuoniam H, © 
ipsarum ©, A wque sunt muliiulices, est igitur 
ut F ad Δ ita ἢ ad ©. τὸς autem Τὶ ad A ita EB 


μὰ 23 οἱ ui ipiiur Ε κα 2 ita H ad ὃ. Si 


autem quatuormcgniidines proportionales sint, 
prima autem terlid major sit, et vero secunda 
Quarta major ert; et εἰ equalis, equalis; οἱ 


si minor, minor. Si igilur superat BE ipsam H, 


superat ct Z ipsum ©; ct si xqualis, wqualis ; 
et si minor, minor. Et sunt ipse quidem E, Z 
ipsaruin A, B xque imullplices , ipse vere H, 
© ipsarum T, A elim utcunque xque multipli- 
ces; est igttur ub A ad Tika B ad A. Si igitur 


qualuor, οἷς. 


A πρὸς τὸὺτ οὕτως τὸ Β πρὸς τὸ A, Ἐὰν ἄρα τέσ- 

σαρα. καὶ τὰ Eis. 

rest ἃ Δ comme £ δϑὶ ἃ 2 (11. 5) De plus, puisque H, © sont des équi- 
multiples Ge r et de 3; Γ csi ἃ Δ comme H est a ©. Mais Tr est ἃ A comme 
E est ἃ Zz; donc E est ἃ Z comme H est ἃ © (11. 5). Mais si quatre gran- 
dears sont proportioanelics , et si la premicre est plus grande que la troisieme , 
la seconde sera plus grande que la quatricme ; si Ja premiere est cégale a Ja 
troisieme , Ja scconde est égale ἃ la quatwiéme, et si la premiere est plus 
peiite que la troisitme, la scconde est plus petite que Ia quutri¢me (14. 5). 
Done si E sarpasse H, Zsurpasse ©; si Eest égal aH, Z est egal ἃ ©; et si 
Eest plus peiit que H, Zest plus petit que ©. MaisE, z sont des équimul- 
tiples quelconques de A et de B, ct Ἢ, © sont d'autres équimultiples quel- 
conques der et de 4; donc A est &F comme B est ἃ 4 (def. 6. 5). Donc, etc. 
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MPOTAZI= . 


> ἢ Ly Ν 
Ἐὰν συγκείμενα μεγ:θη ἀνάλολον ἢ. 59 δγαι- 
a 50K, a 
ρεθέντα ἀνάλυγον tors. 
, ὍΝ a 
Eowe δυγκείμενα με)έθη ἀνάλεγον τὰ “By 
᾿ ᾿ td ἢ, 
ΒΕ. TA: AZ, ὡς τὸ ΑΒ πρὸς Τὸ ΒΕ ουτῶς τὸ 
4 Ἂ ᾿ “ aA Me > ? 
TA πρὸς Τὰ ΔΖ" Aspe 6TH Ma! σμαιρεεντει ara— 
2 bed 4 ‘ " τ ‘ 
λογον ἴσται, ὡς TO AE πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ TZ 


πρὸς τὸ ZA. 


Η 

Α ἘΒ 

r 2 
Λ 


Εἰληφθω γὰρ τῶν μὲν AE, EB, ΓΖ, ZA ἰσώκις 
“πολλαπλάσια τὰ HO, OK, AM, ΜΝ" τῶν δὲ 
EB, ZA ἄλλα ἃ ἔτυχεν ᾿σάώκις πολλαπλάσια» 
τὰ ΚΞ, NI. 

Καὶ ἐπεὶ loot: ᾿στὶ πολλικπλάσιον τὸ HO 
τοῦ AE καὶ τὸ ©X τοῦ EB* ἰτώκις ἄρα ἐστὶ 


πολλαπλάσιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ ΗΚ τοῦ ΑΒ. 


PROPOSITIO XYVIL 


Si composite magnitudincs proportionales 
s:al, et divise proportionales erunt. 

Sint composite magnitudincs proportionales 
AB, BE, ΓΔ, ΔΖ, ut AB ad BE ila ΓΔ ad AZ; 
dico et divisas proportionalcs fore, ut AE ad 
EB ita TZ ad ZA, 


Sumantur enim ipsarum quidem AE, EB, ΓΖ, 
ZA xque mulliplices HO, ΘΚ, AM, MN; ip- 
sarum vero EB, ZA alia ntcunque que multi- 
plices ΚΞ, ilJT. 

Et qnouiam xque est muityiex ΗΘ ip- 
sius AE ac ΘΚ ipsius EB; wxque igitur est 
multiplex HO ipsius AE ac HK ipsius AB. 


PROPOSITION XYII. 


Si des grandeurs €lant composées sont proportionrelles, ces e-andeurs étant 
Ὁ 2 ce 


divisées seront encore proportonre-les. 


Que les grand2urs composées A3, BE, TA, ΔΖ soient proportionnelles, c’est- 
a-dire que AB soit & BE comme ΓΔ est ἂ AZ; je dis que ces grandeurs étant 
divisées seront encore proportionnelles, c’est-a-dire que AE scra ἃ EB comme 


FZ esta ΖΔ. 


Prenons des équimultiples quelconques ΗΘ, ΘΚ, AM, MN des grandcurs AE, 
EB, IZ, ΖΔ, Οἱ d’autres équimultiples quelconques ΚΞ, ΝΠ de EB οἱ de Z.. 
Puisque HO est le méme multiple de AE que ΘΚ Vest de EB, ΗΘ est Je méme 
multiple de aE que HK Vest de ΑΒ (1. 5). Mais Ho est le méme multiple de 
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’ ιν ᾿ ᾿ ; os ᾿ 
Ι1σάτπις δὲ sors! “τολλειπσιλαστον τὸ ΗΘ τοῦ ΔῈ κα “Ὑπὸ autem est multiplex HO Ipsius AE ac 


Ν “ oe. a δ. οὶ ἃς ΗΑ ᾿ 4 ΡΤ ᾿ - os ε 
TOAM τοῦτ" ἰσάκις ape ἐστὶ πολλατλασίον τὸ AM ipstus TZ; xque igitur est mulliples HK 


~ \ eee ey ae ae “5 . - 
HK τοῦ ΑΒ καὶ τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ", Πελεν, ἐπεὶ ἐσάκις sinus AB ac AM ipsius ΓΖ. Rursus , avonizia 
af ἢ 
» A , ~ \ ~ i) - - 
ἐστὶ TOAARTARCICY τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ καὶ ΤΟ ΜΝ τοῦ τς est multinilex AM Ipstus TZ ac ΜΝ 


τ ΄ 5 ~ ὁ Ξ' πεν Ἢ 
7: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλώσιον τὸ ΛΜ τοῦ ipsius ZA; xque igilur est multiples AM ipsius 


ΓΖ καὶ τὸ AN τοῦ TA. Loewe δὲ ἣν πολλαπλά- ΓΖ ac AN ipsius TA. que avicm erat mul- 


σιον τὸ AM τοῦ ΓΖ καὶ τὸ HK τοῦ ABS ἰσάως tiplex AM ipsiusTZ ac HK ipsius AB; eeque 
ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ HK τοῦ ΑΒ καὶ τὸ © igitur est multiplex HK ipsius ΑΒ ac AN ipsius 
AN τοῦ ΓΔ’ τὰ HK, AN ape τῶν AB, TA iza- 


* , a » A C4 bd . 
πὲς ἐστὶ πολλαπλάσια. [leas , eves ἰσακις ἐστὲ 


ΓΔ: ipse HK, AN igitur ipsarnm AB, TA 


wque sunt mulliplices. Kursus, quoniam xque 


H Qu 7 Ξ 
AEE 

r ZA 

\ μ᾿. ν π 


πολλαπλάσιον τὸ ΘΚ τοῦ EB καὶ τὸ ΜΝ τοῦ est multiplex ΘΚ ipsivs EB ac ΜΝ ipsius 


ai, ἔστι δὲ καὶ τὸ KE τοῦ EB isaxusc woaAe— ZA; est autem ct KE ipsius EB xque mullti- 


πλάσιον καὶ τὸ ΝΕ τοῦ Δ" καὶ συντεθὲν τὸ ©= = plex ac NIT ipsius ZA ; et composita ΘΞ 
ποῦ EB ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τὸ ΜΠ. ipsius EB aque est multiplex ac ΜΠ ipsius 
τοῦ ZA. Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE ZA. £t guoniam esi ut AB ad BE ita TA ad 
οὕτως πὸ ΤᾺ πρὸς τὸ AZ, καὶ εἴληπται τῶν μὲν AZ, et sumptwe sunt ipsaram quidem AB, TA 
AB, TA ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ HK, AN, τῶν eque multiphces HK, AN, ipsarum yero EB, 


δὲ EB, ZA ἄλλα ἃ ἔτυχεν: ἰσάκις πολλαπλά- ZA ali utcunque wque muluplices QF, MIT; 


ΔῈ que AM Vest de rz; donc HK est le méme multiple de AB que AM I'est 
de rz. De plus, puisque am cst le méime multiple de rz que MN Vest de 
zs, AMestle méine multiple de rz que AN Vest de ra. Mais am est le méme 
multiple de Tz que HK Vest de ΑΒ; donc HK est le méme multiple de AB que 
AN Vest de rs; donc HK, AN sont des cquimuluples de AB et de ra. De 
plus , puisque ox est le méme muluple de EB que MN lest de z4, ct 
que ΚΞ est le méme multiple de EB que nn Vest de za, Ja grandeur 
composée ©= est le méme multiple de EB que ΜΠ lest de ΖΔ (2.5). Et 
pilisque ΑΒ cst ἃ BE comme Fra est ἃ ΔΖ; que HK, AN sont des équi- 
mukiples quelecuques de ΔΒ ct de ra, et que ©= et ΜΠ sont d'autres 
équimultiples quelconqucs de £3 et de ΖΔ; si HK surpasse ©=, AN sur- 
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cin τὰ OZ, MU εἰ ape ὑπερέχει τὸΆὸ HK τοῦ Si igitur superat HK ipsam ΘΞ, superat et 
OZ, ὑπερέχει καὶ τὸ AN τοῦ ΜΠ’ καὶ εἰ σον, AN ipsam MIT; οἱ si zqualis, xqualis : et si 
ἴσον" zak εἰ ἔλαττον. ἔλαττον, Ὑπερεχέτο δὴ minor, minor. Superct autem HK ipsam ©, 
τὸ HK τοῦ ©Z,. καὶ xoerou ἀφαιριθέντος τοῦ ct communi ablata OK, superat igitur ct HO 
ΘΚ. ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τοῦ ΚΞ. AAA εἰ ipsam ΚΞ. Sed si superat HK ipsam ΘΞ, superat 
ὑπερέχεε τὸ HE τοῦ OS, ὑπερέχει καὶ τὸ AN 
τοῦ ΜΙ" ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ AN τοῦ γα, καὶ 
i7sAM ipsam NIT; quare si superat ΗΘ ipsam ΚΞ, 
superat et AM ipsam ΝΠ. Similiter utique 
ostendemus ct si wqualis sit H© ipsi Kz, 


zequalem fore εἰ AM ipsi NIT; ct si minor , 


et AN ipsam ΜΠ: superat igitur ct AN ipsam 
MIT; εἰ communi MN ablati, superat et AM 


κοινοῦ ae τοῦ MN ae χει καὶ 

τοῦ NII* ὥστε εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΘ τοῦ ΚΞ. ὑπε ερ- 
ἔχε καὶ τὸ AM τοῦ ΝΠ. Ομοίως δὴ ‘SuiEons ἐν 
ὅτι κἂν σον ἢ τὸ ΗΘ τῷ ἘΞ ἔσον ἔσται καὶ τὸ 


Π’ κἀνέλαττον. ἔλαττον. Καὶ ἔστι tai = =«ominorem. Et sunt ΗΘ, AM quidem ipsarum 


Ss 
ξα 
a 
ΠῚ 
= 
ΣῈ 


μὲν HO, AM τῶν AE, TZ ἰσάκις πολλοπλιίσια, 
τὰ δὲ KZ, ΝΠ τῶν EB, ΖΔ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσώ-- 
κις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΔῈ apes τὸ 
EB οὕτως τὸ ΤΖ πρὸς τὸ ΖΔ. Ἐὰν ἄρα συγκείμενα, igitur composite, etc. 


AE, ΓΖ xque multiplices, ips vero ΚΞ, NII 
ipsarum EB, ZA aliz utcunque que multipli- 
ces; est igitur ut AE ad EB ita ΓΖ ad ZA. Si 


καὶ τὰ εξῆςς 


ΘΞ, AN est ἔβα] ἃ MIT, et si HK est plus 


passe MIT; si HK est egal a 
Que HK surpasse O= 


petit que ©=, AN est plus petit que mm (deéf. 6. 5). 
ayant retranché la parc commune ©K, ΗΘ surpassera encore ΚΞ. Mais si HK 
surpasse ©=, AN surpassera ΜΠ. Donc AN surpasse MI; retranchons la partie 
commune MN ; Ja grandeur AM surpassera ΝΠ. Donc, si ΗΘ surpasse ΚΞ, AM 
surpassera NII. Nous démontrerons semblablement que si Ho est égal ἃ ΚΞ, AM 
sera égal ἃ NIT, et que si ΗΘ est plus petit que ΚΞ, AM sera plus petit que Nm. 
Mais Ho , AM sont des équimultiples quelconques de ΑΕ et de ΙΖ, et ΚΞ et ΝΠ 
d'autres E€quimultiples quelconques de EB et de ΖΔ; donc AE est ἃ EB comme 


rz est ἃ za (déf. 6. 5). Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ on. 


> ny 

Ἐὰν dingumera μεγέθη avdaozov ἢ. καὶ ourte= 
θέντα ἀνάλογον ἔσται. 

΄ Ω ν»ὔ Ἢ 

Este διηρημένα μεγεθη ἀταλογεν,) τὰ AE, 
EB, ΓΖ, ΖΔ. ὡς τὸ ΔΕ πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ ΓΖ 
πρὸς τὸ ZA λέξω ὅτι καὶ συντεθειτα ἀνα ron oy 
w τὶ 4; 
ἔσται. ὡς τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΕ οὕτως τὸ ΓᾺ πρὸς 

 ἷ 

τὸ ZA. 


Εἰ γὰρ pu ἐστιν ὡς τὸ ΑΒ πρὲς τὸ ΒΕ οὕτως 
ToTA προς τὸ 2" ἔστσι ὡς τὸ ΔΒ πρὸς τὸ ΒΕ 
οὕτως τὸ Τὰς TO πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ AZ, ἢ 
πρὸς μεῖζον. 

Ἑστω πρότερον πρὲς ἔλασσον τὸ ΔΗ. Καὶ 
{πεί ἔστιν ὡς τὸ AB πρὸς πὸ ΒΕ οὕτως τὸ ΓΔ 
πρὸς τὸ AH, συγκείμενα μεγέθη ἀνάλογόν ἐστιν" 


4, cy , > , 3} of 3} 
ὥστε καὶ δγχαίρεθεντα ἀνάλογον ἔσται" εὐτιν ape 


PROPOSITIO XVIII. 


Si divisze magnitudines preportionales sint, 
el composilc proportionales erunt, 

Sint divise magnitudines proporiionales AE, 
EB, ΓΖ, ZA, ut AE ad EB τὰ ΓΖ ad ZA; 
dico ct compositas proportionales fore, ul AB 
ad BE ila TA ad ZA, 


B 
ZH A 


Si enim non est ul AB ad BE ifa ΓΔ δῇ ΖΔ; 
eritut AB ad BE ita TA, vel ad minorem ipsa 


ΔΖ, vel ad majorem. 


Sit primum ad minorem 4H. Et quoniam est 


ut AB cd BE ila TA ad AH, composila magni- 


tudines preporlionales sunt; quare et divisx 


proportionales crunt; cst igitur ul AE ad EB 


PROPOSITION XVIII. 


Si des grandeurs étant divisées sont proportionnelles, ces grandeurs ¢tant 
composces scront encore proportionnelles. 

Que les grandeurs AE, EB, IZ, ZA, tant divisées , soient proportionnelies , 
cest-a-dire que AE soit ἃ EB comme IZ est &Z4; je dis que ces grandeurs 


étant composées seront encore proportionnelles, c’est-a-dire que AB sera ἃ BE 


comme ΓᾺ est a ZA. 


Car, si ABn’est pas ἃ BE comme TA cstaza, AB sera a BE comme ΓΔ esta 
une grandeur plus petite que ΔΖ ou ἃ une grandeur plus grande. 


Que AB soit premitrement 4 BE comme TA est ἃ une grandeur plus petite 
que ZA, savoir ἃ AH. Puisque AB est ἃ BE comme T4 Csta ΔΗ; ces grandeurs 
étant compos¢es scront proportionnelles ; donc ces grandcurs étant divisces seront 
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ita TH ad ΗΔ. Ponitur autem ct ut AE ad EB 


ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΤΗ “πρὸς τὸ ΗΔ. 
ila ΓΖ ad ZA; ct ut igitur TH ad HA ita ΓΖ 


γπόκειται δὲ καὶ ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ἘΒ οὕτως τὸ 
ΓΖ πρὸς τὸ ΖΔ" καὶ ὡς ἄρα τὸ TH πρὸς τὸ HA 
οὕτως τὸ TZ “πρὸς τὸ ΖΔ. Μεῖζον δὲ τὸ πρῶτον τὸ 
TH τοῦ τρίτου τοῦ ΓΖ" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ δεύ- 


A ~ ’ Ἂν ἈΝ 
Tepov τὸ HA teu τετάρτου τοῦ ZA. AAA καὶ 


ad ZA. Major autem prima ΓΗ tertid ΓΖ, 
major igilur οἱ secunda HA quarid ZA. Sed, 
et minor, quod est impossibile ; non igitur est 
ut AB ad BE ita ΓΔ ad minorem ipsa ZA. Si- 
ἔλαττον, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" con ἄρα ἐστὶν ὡς militer utique ostendemus neque ad majorem ; 
τὸ AB πρὲς τὸ BE οὕτως τὸ TA πρὸς ἔλασσον ad ipsam igitur. Si igitur ἀϊν δαὶ, εἰς. 
τοῦ ZA. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδὲ πρὸς 

μεῖζον" πρὸς αὐτὸ ἄρα. Ἐὰν ἄρα διῃρημένα, παὶ 


τὰ ἑξῆς. 
TIPOTASIS if’. PROPOSITIO XIX. 


Ἐὰν ἢ ὡς Ὅλον πρὸς ὅλον οὕτως ἀφαιρεθὲν πρὸς Si sit ul tota ad totam ita ablata ad abla~ 


᾿ ᾿ ‘ 4 Σ Σ ᾿ Ὲ 
ὠφαιρεθεν. καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοιπὸν ἔσται tam, et reliqua ad reliquam crit ut tota ad 


tolam. 


ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. 
Sit δῶμα ut tota AB ad totam ΓΔ ita ablata 


eo@ \ \iq A q 
Eorw> ἂρ ὡς cAov 70 ΑΒ προςῦλον ΤΟ TS οὕτως 


encore proportionnelles (17. 5). Donc AE est ἃ EB comme TH est ἃ Ha. Mais 
On ἃ supposé que AE est ἃ EB comme ΓΖ est ἃ ZA; donc ΓΗ est ἃ HA comme ΓΖ 
est ἃ 28 (11.5). Mais la premiere rH est plus grande que la troisitme rz; donc 
la seconde HA est plus grande que Ja quatriéme ΖΔ (14. 5). Mais elle est plus 
petite, ce qui est impossible ; donc ΑΒ n’est pas ἃ BE comme ΓΔ est ἃ une 
grandeur plus petite que zs. Nous démonwerons semblablement que AB n’est 
pas 4 BE comme ΓΔ esta une grandeur plus grande que ΖΔ; donc AB cst ἃ BE, 
comme Tra esta 28. Donc, etc. 


PROPOSITION XIX. 


Si une grandeur entiére est ἃ une autre grandcur enti¢re comme la gran- 
deur retranchée de la premiére est ἃ Ja grandcur retranchée de la seconde , 
Ja grandeur restante sera ἃ la grandeur restante comme Ix premiére sraudcur 
enticre est ἃ la seconde grandcur entiére. 


Que Ia grandeur entitre AB soit ἃ Ja grandeur entitre ΓΔ comme la grandeur 
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. . 8 ι \ τ 
ἀφαιρεθὲν τὸ ΑΕ προς ἀφαιρεθὲν τὸ ΤΖ᾽ 2:γῶ 
Pa x \ δ᾽ ‘ A A Ul 
ὅτι was λοιπὸν TO EB πρὸς Aarov τὸ ZS ἔσται 
tars . ae τ 
ὡς ολὸν τὸ ΔΒ προς cAoy τὸ ΓΔ. 
A > c Ἁ εἴ A coe 
Ἐπεὶ γαρ ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ TA! ovtws 
\ \ 4 9 ACA ᾿ \ . 
τὸ AE eee TO ΓΖ" καὶ ἐεναλλαξ ὡς τὸ BA πρὸς τὸ 
A ~ . ν τ x 
AE οὕτως τὸ ΔΙ πρὸς τὸ TZ. Kes eves συγπεί- 


πο νι ; 
μενα μεγέθη αναλογὸν ἐστὶ 5». καὶ διαιρεθέντα 


AE ad ablatam ΓΖ; dico et reliquam EB ad 
rcliquam ZA fore ul tola AB ad totam ΓΔ. 


Quoniam cnim est ut AB ad TA ita AE 
ad ΓΖ; ct alterne ut BA ad AE ita AT ad 
ΓΖ. Et quoniam 


composite magnitudines 


proportionales sunt, et divise proportionales 


ise] 


avansy ov ἔσται" ὡς ἄρα" τὸ ΒῈ πρὺς τὸ EA cu- 
TOS τὸ ΔΖ πρὸς τὸ rs ee καὶ ἐναλλὰξ), ὡς τὸ 
EE πρὸς τὸ ΔΖ οὕτως τὸ EA πρὸς τὸ ZT. Qe ὃ: 
τὸ ΔῈ apes τὸ ΓΖ οὕτως ὑπόκειται ὅλον τὸ AB 
apes ὅλον τὸ ΓΔ" καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ EB πρὸς 
λειπὸν ΔΖ ἔσται ὡς ὅλον τὸ ΑΒ πρὸς ὅλον τὸ ΓΔ. 


XV Pu 3 . 1 © oe 
Ezr apl wy καὶ τὰ εἐξη:-- 


crant; ul igitur BE ad EA ita Δ2 ad ZF : et 
alterpe, ul BE ad AZ ila EA ad Zr. Ut au- 
tem AE ad ΓΖ ita posita est tota AB ad tolam 
ΓΔ; et reliqua igitur EB ad reliquam AZ erit 
ut tola AB ad tolam ΓΔ. Si igitur sit, etc. 


retranchée AE esta la grandeur retranchée ΓΣ ; jc dis que la grandcur restante 
EB sera ἃ Ja grandeur restante Z\ comme la grandeur enti¢re ABest a la gran- 
deur entire TA. 

Car puisque Ja grandeur entiere AB est ἃ la grandeur entiere TS comme AE 
esta TZ, par permutation, BA est’ AE comme sr est ἃ ΓΖ (16.5). Et puisque 
les grandeurs composées sont proporuionnelies , les grandeurs divisées seront 
encore proportionnelles (17.5); donc BE est ἃ EA comme ΔΖ est ἃ zr; donc, 
par permutation , BE esta ΔΖ comme ἘΔ est a zr. Mais, par supposition, AE est 
2 Tz comme Ja grandeur entiere AB esta la grandeur entiere ΓᾺ ; douc Ja gran- 
deur restante EB sera ἃ la grandeur restante ΔΖ comme la grandeur enticre AB 
est ἃ la grandeur euti¢re Ts (11. 5). Donc, ete. 
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TIOPIZT MA. 


St Sees e ‘ \ 1 τ 4 
Καὶ ewes ὡς τὸ. AB πρὸς τὸ Τὰ ουτῶς τὸ 
A 4 3 ε \ . 
AE πρὸς τὸ TZ° καὶ ἐναλλὰξ ως τὸ ΑΒ προς 
q a A ‘ Ἵ er 
τὸ AE cutws Τό TA πρὸς τὸ 12" συγπειμετὰ apa 
΄ > + se ἘΠ yo. \ 
μεγέθη ἀνάλογόν ἐστιν. Ἐδείχθη δὲ ὡς τὸ AB 
A A τ 4 A Now 
πρὸς τὸ EB cures τὸ AT πρὸς τὸ ZA, καὶ ἐστιν 
᾿ rat , ‘ ’ A wy >. 
αναστρεψαντεῖς Ex én τούτου Φφαγερον 7 ὅτι ἐᾶν 
? > ’ εν . 2 , 
συ κείμενα μεγέθη ἀνάλογον ἢ. καὶ ἀναστρέψαι Th 


rs , » μὰ Ζ 
ἀνάλογον ἔσται. Ὅπερ edes δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΞ κι 


ὁ πνεχνον ’ ΄ εν ᾽ a 5» \ 

Ἐὰν 4 τρία μεγεῦη. καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἰσὰ τὸ 

nw , ul x "» ~ 3 ~ 
πλῆθος. σύιδυο λαμξανόμετα καὶ; ἐν τῷ αὐτῷ 
͵ τ 1 \ es , oy St 

λόγω, διείσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου presCoy we 
x \ . rt - πο ἤει νον Ἂς 
καὶ τὸ τέταρτον τοῦ «κτοῦ μεῖζον ἔσται" καὶ ἐὰν 

3 


CORGLLARIUM. 


Et quoniam est ut AB ad ΓΔ ita AE ad 
TZ; et allerne ut AB ad AE ita TA ad ΓΖ; 
compositz igitur magnitudines proporticnales 
sunt. Ostensum autem est ut AB ad EB ita 
ΔΓ ad ZA, εἰ est per conversionem, Ex hoc uti- 
que manifestum est si composite magniludines 
proportionales sint, ct per conyersionem pre 


poruionales fore. Quod crat demonstrandun. 


PROPOSITIO XX. 


Si sint ires magniludines, et aliz ipsis 
xquales mullitadine, binx sumpta et in eidem 
ralione, ex 2quo autem prima tertid major sit ; 


ct quarla sext4 major eril; ct si xqualis, x- 


i76v, ἰσον" καὶ Gay” ἔλασσον. ἔλασσον. qualis; ct si minor, minor. 


COROLLAIRE. 


Puisque AB est ἃ TA comme AE est 2 ΓΖ, par permutation (16. 5), AB est ἃ 
AE cOmMme TA est ἃ 12; donc ces grandeurs ctant composées sont propor- 
tionnelies. Mzis ona démontré que AB est ἃ EB comme ΔΓ est ἃ ZA; ce qui est 
par conversion. De Ja il est évident que si des grandeurs composées sont pro- 
portionnelies , elles seront encore proportionnelles par conversion. Ce qu'il 
fajlait démontrer. 


PROPOSITION XX, 


Si Yon a wois grandeurs et d'autres grandcurs égales cn nombre aux preé- 
5 5 5 
micres, ces grandeurs, ¢taut prises deux 4 deux, οἱ en meme raison; si, 
par Ggalité , la premicre est plus grande que la troisi¢me , la quatriéme sera 
plus grande qne In sixieme ; si la premiere est égale ἃ la troisitme, Ja qua- 
trigme sera égale ala sixieme ; ct si la premiere est plus petite que la troi- 
5 Ϊ q 

sicme, la quaicme sera plus petite que Ja sixic¢me. 
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Ἔστω τρία μεγέθη τὰ A, Β., Ty καὶ ἀλλὰ 
Δ, Ε Z, surdvo 


er , ᾿ ~ 2 ~ LA © x ‘ 
λαμξανομενα ἐν τῷ αὐτῷ λογῶ) ὡς μὲν TO A 


᾽ oe eld ᾿ a X 
αὐτοῖς Isa τὸ πληθος τὸ 


\ \ be \ A \ τ ‘ a 
πρὸς τὸ Β οὕτως τὸ A πρὸς τὸ E, ws δὲ τὸ Β 
a 4 Ν \ “ ‘ 
πρὸς τὸ Τ οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, δίσου dz 
“ ΠῚ ‘ ~ ͵ τ Ν Ν 
μεῖζον στῶ τὸ A τοῦ ΓΤ" λείῳ cre κασι τὸ A 
fed oye »' a "ἢ ᾿᾿ a we 
τοῦ Z μεῖζον ἔσται" Key ITY, σῶν" καν EAaTTOY, 


w 
ελασξοῖς 


= 


ayer 4 - of ᾿ 
Ἐπεὶ γὰρ μεζέν ἐστι τὸ ἃ τοῦ T, ἀλ}ὸο ὃς 


᾿ 5 ow Σ A > Ν é 
τεὶ τὸ Β, τὸ δὲ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ μεΐζοια 


a oy ἔγει ἥπερ τὸ ἔλαττον" τὸ Α ape πρὸς τὸ 
λογὴν Syek ἡπῖρ Τὸ ἐλαττον" τὸ A aE pes 
4 ’ ww Pu δ \ 1 4 
Ρ μείζονα λυγον ἔχει ἅπερ TT pcg τὸ Β. Αλλα 
Ά 


ὡς δὲ τὸτῦ apes wo? B ἀνώπαλιν οὗτος τὸ Z 
ἃ x ‘ ry ΠῚ ᾿ νι ΡΣ τ 
πρὸς τὸ Ἐ" was τὸ A ope πρὸς τὸ Ἐ μείζονα Ao- 

af wv \ \ \ n~ " ᾿ ᾿ 
“ἐν ἔχει! ἥπερ τὸ Z πρὸς τὸ E. Τῶν δὲ πρὸς τὸ 


Ἔ Ἂν ᾿ 3 f ‘ is " a ’ τ ᾿ Si : 
αὑτὸ λόγον ἐχόντων , TO Τοῦ μείζονει λογὸν εχὸν 


Sint tres magniludines A, B, I, ct δ]1α: ip- 
sis equales multiludinec A, E, Z, bina sumpte 
in eidem ratione, ut quidem A ad B ita Aad 
E, ul vero Bad T ita E ad Z, cx wxquo au- 
tem major sit A ipsa [3 dico ct A ipsa Z ma- 
jorem fore; et si aqualis, wqualem ; ct si 


minor, minorem. 


m™ |b 


N 


Quoniam enim major est A ipsd Γ, alia 
autem quedam B, ct major vero ad eamdem 
miajorem rationem habet qram minor; ipsa igitur 
Aad Banajorem rationem habet quam Γ ad B. 
Sed ut A quidem ad B ita A ad E, ul yeror 
ad B per iuversionem lia Z ad E; εἴ Δ igitur 
ad E majorem habet rationcm quam Z ad E, 
Ipsarum autem ad camdem rationem habentium, 


majorem rationem habens major est: major 


1᾽ > a ht LE 

Soient A, Β,1 tois grandcrrs, ct 4, E, 2 d'autres girandeurs égales en 
nombre aux premitres, ces grandcurs ctant prises deux a deux, ct en méme 
raison, C’est-a-dire que A soit ἃ B comme A cst ἃ E, ct que B soit aT comme 
E cst ἃ 2; que, par égalité, A soit plus grand que Tr; je dis que 4 sera aussi 
plus grand que Z; que si A cst égal ar, A sera δ] ἃ Z, et que si A est 
plus petit que r, a sera plus petit que Z. 

Puisque Ja grandeur A est plus grande que Ja srandeur r, et que B est une 
autre grandeur quelconque, la plus grande grandeur aura avec celle-ci_ une 
plus grande raison que {1 plus petite (8. 5); done A aavec B une raison plus 
grande que Tr avec B. Mais A est a B comme A cst a E, ct, par inversion , Γ 
est it B comme Z est aE; dose A a avec E une plus grande raison que 2 avec 
i. Mais, parmi Jes grandcurs qui ont une raison avec unc méme grandeur , 


cello-ki est Je plus grande qui a une plas grande raison (το. 5); donc A est 


plus grand que 2. Nous démontrcrons semblablement que si a est egal ar, 
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ayer 3 - ny 3] A ~ f 
μεῖζόν ἐστιῖ" μεῖζον ape τὸ A τοῦ Z. Ὁμοίως 
cia a εν y X κω ἌΡ 
δὴ δείξομεν. ὅτι κἂν σὸν ἢ τὸ A THT, soy 
ο a wv 5’ A 
ἔσται καὶ τὸ ἃ τῷ L* κἂν ἔλαττον. ἔλαττον, Ea 
Ww g x \Vty¥an 
ἄρα Wy καὶ τὰ ELS 
-- ta 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ καὶ 
4 gs ' ᾿ = w 2 a μι, 4 
Ἐὰν ἢ τρία μεγέθη. καὶ ἀλλα αὐτοῖς sce τὸ 
“κ᾿ , f° ᾿ X > πὰ 2 ~ 
πλῆθος σύνδυο λομξανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
gy , ". ~ δ᾽ 3 ΄ 
λόγῳ. ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία , 
δ “ ~ i e ον ‘ Xv 
διίσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ue καὶ τὸ 
~ my wv i) 5», 
τίταρτον τοῦ ἕκτου μεῖζον ἔσται" κἂν ἴσον. 
»᾿ ΩΝ 2? 3 
σον" παν ἐλασσοὸν , cAacoor. 
P ‘ ~ ν Ὁ 
Eore πρία μεγέθη τὰ A, BL ἵν καὶ ἀλλα 
μ' 3 3 a) 


μὰ nw a ὡς ~ δ ν 
αὐτοῖς ἰσὰ τὸ πλῆθος τὰ A, E, Z σύιδυο λαμ- 
A 
B 
T 
᾿ \>? “- > Aw ’ 5» i 
(ανόμενα καὶ cy τῷ αὐτῷ Acyw, «στῶ ὅς τετα-- 
td τ ~ 2 3 ra τ Α i § Ἁ 
ρβαγμενη αὐτῶν ἢ advyadAojia , ὡς μὲν TO A προς 


A er X + Ν ie gy 4 a Α 
τὸ Βουτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ.ὡς ce FOB mpeg τὸ 


Asera ¢gal ἃ Z, ct que si A est plus 
Denc, etc. 


PROPOSITION 


Sil’on a trois grandeurs, et d’autres grandeurs égales en nombre aux 
mieres, ces grandeurs tant prises deux ἃ deux, ct en méme raison, si 
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igitur est A ipsa Z. Simililer osiendemus, et 
si A zqualis sit ipsi Τ', wqualem fore οἱ A ipsi 


Z; ef si minor, minorem. Si igitur sint, ctc. 


PROPOSITIO XXII. 


Si sint tres magniludines, ct alia ipsis w- 
quales multitudine, bine sumpte ct in cédem 
ralione, sit autem perturbata carum preportio, 
ex equo autem prima Lerlia major sit, ct quarta 
sexta major crit; et st wqualis, aqualis; et si 
minor, miior. 

Sint tes magnitudines A, B, 1, ct alix ipsis 


xquales mulutudine Δ, E, Z, bine sumptc ct 


A 
E 


Ζ 


in eddem ralione , sit autem perlurbata earum 
proportio, ut A quidem ad B ita E ad Z, 


ut vero B ad T iia A ad E, ex xqno autem 
peut quer, A sera plus petit que z. 


XXII. 


pre- 
leur 


proporuon est troublée, et si par cgalité la premiére est plus grande que la 
troisieme, la quatri¢me sera plus grande que la sixiéme ; et si la premiere est 
égale & la woisiéme, la quairiéme sera égale ἃ Ja sixiéme; et si la premiere 
est plus petite que Ja troisitme, la quawiéme sera plus petite que la sixiéme. 

Soient les trois grandeurs A, B, Γ, et d'autres srandcurs 4, E, Z égales 
aux premieres, ces grandeurs clant prises deux ἃ deux, et en méme raison; 
que leur raison soit toublée, cest-i-dire que A soit ἃ B comme E est ἃ Z, 
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T εὗτως τὸ A πρὸς TOE, διίσου δὲ τὸ Δ τοῦ 
vi ἈΝ A ey 

ΤΙ μέζον ἴστω" λέγω ὅτι καὶ TON sou Ζ μεῖζον 
κι i a w ΕΣ 4 x 

ἔσται" wey ἴσον, κἂν ἰσον" καν ἐλαττους, CALTTC!, 

: hee : Ε ᾿ u 

Eves γὰρ μεῖζέν ἔστι πὸ A τοῦ Τ. αλλο δε 

ἰὴ ἊΝ \ f a Dae " 

τι πὸ Β' TOA ἄρα apes τὸ Β μείζοτα Roper evs 
" \ XY Mua. Seg = \ A Ἃ 

ὉΠΤῈΡ τὸ Τ πρὸς τὸ ὦ. Αλλ ὡς μὲν τὸ πρὸς 


“ \ " ἅ ε \ is Sere 
τὸ B οὕτως τὸ E προξ τὸ Ζ; ὡς δὲ τὸῦ ῦ πρὸς 


: ΗΝ Ἢ Σ Ὡς τῷ AS a) ra E 
τὸ Βαναπταλιν οὕτῶς τὸ E προς τὸ At tas τὸ 

. ᾿ μ᾿ rye : o ΕΝ ν 
ape πρὸς τὸ 2 μεέζονα λόγον ἐχξεῖ., περ Τὸ Ε 


ὃς τὸ ὃς ὃ ὃς τὸ αὖτὸ peter λίην 
προς τὸ ἃ. peg ὁ of τὸ αὐτὸ [errs 2 
ν΄. ᾽ a 5»; ’ > 3) » 2 Ν Ξ 
ENE EEO ἔλασσον ἐστι" ελασσου ape OTE TS 2 

“ oy af b! n ι 
ποῦ Δ' μεῖον ἐστι ὄρεα τὸ Δ τοῦ Ζ. Ὁμοίως δὰ 
δείξομεν ἔτι κὰν igs n TOA TOT, ἐξὸν ἔσται 

5 Η ΜΗ Ε = ἢ \ ot 
καὶ Ts A τῷ Z° παν ἐλατσον. ἐλώσσοις Ἐὰν ape 


a ΄ " ͵ See 
n Thirty παι τῶ SONG 


A ipsa T major sil; dico ct A ipsa Z majorem 
fore; ct si aqualis, aqualem ; ct si minor, 
nunorem. 

Quouiam enim: major est A ipsiT, alia vero 
quedam B; ergo A ad B majorcm rationem 
habet quam Γ᾽ ad B. Sed ut A quidem ad 8B 
ilaE ad Z, ut ycro Γ ad B per inversionem ita 


Nom [b> 


E ad A, ct E igitur ad Ζ majorem raiionem 
habet quem E ad Δ. Ad quam aulem eadem 
majorem rationcm habet, illa minor est; minor 
igiiur est Z ipsa 4; major est igitur A ipsa Z, 
Similiter uugue ostendemus ct si equalis sit A 
ipsif, «xqualem fore et Δ ipsi Z; ct siininor, 


minorem. Si igitur tres, οἷς, 


que B soit ἃ T comme A est aE, et que par égalité A soit plus grand que T ; 


je dis que A sera plus grand que z; que si A est ¢gala Tr, Δ δοιὰ egal az, 


7 


et que si A est plus pelit que T, Δ sera plus petit que 2. 
Puisque A est pius srand que T, et gue Β est une autre grandeur , A aura 


avec B une plus grande raison que T avec B (8. 5). Mais A est ἃ B comme 


Ὁ 


E cst ἃ Ζ; cl par inversion, T cst ἃ Β comme E cst a 4; donc Ea avec Ζ 
une plus grande raison que E avec A. Mais Ja gvandcur avec laquelle une méme 

5 . " . ry. = . 
grandeur a unc raissn plus srande est la plus petite (το, 5); done z est plus petit 
que Δ; donc Δ est plus grant que z. Nous démoutrerons semblablement que si 
A est Cgal dr, A sera égal ἃ z, ct que si A est plus petit que T, A sera 


plus petit que 2. Donc , Εἴο. 
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TIPOTAEZIS xé’. 


nema το ΄ x > a ᾿7 
Ἐὰν n ὁποσαοῦν μεγίθη. καὶ ἀλλα αὐτῷ ἐτὰ 
ι -. Ὁ ΄ , \y? “ ? ~ 
τὸ πλῆθος σύνδυο λαμξατόμενα nes! ἐν τῷ οὐτῷ 
. a Bo ἜΣ ~ ? “ iss ἐν 
λόγῳ" καὶ διίΐσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἐσται- 
᾿: ~ , AY Ὄπ eS, 
Erte oxosacuy μεγέθη τὰ A,B, T, καὶ ἀλλα 
2 ral 5 Ἷ ~ ‘ ΄ 
αὐτοῖς ive τὸ πλῆθος τὰ AE, Ζ. curduc λαμ:- 
’ 3 “ ’ ~ , € x a A 
Carcutre ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ A πρὸς 
cy “ \ ᾿ " € Δ \ ν 
ΤΟΒ οὐτῶς τὸ A pcg TCE, ὡς δὲ τὸ B ππρὸς 
x e A 4 ἢ ’ [μὲ ἊΝ a 
Ts cutwe TOE πρὸς τὸ 2" Aepw ὁτι καὶ διίσου 
> ~~ a ~ e Y ie . ι τὰ a 
tr Tw αὐτῷ A037 ἐσταϊι. ὡς τὸ ἃ πρὸς ΤΟΥ οὐ- 


‘ © \ 
Tag τὸ Δ πρὸς TL, 


͵ ι ι Ξ 
Εἰλήφθω γὰρ τῶν μὲν Ay A ἰσάκις πολλα- 
¥ \ ~ δ ἊΝ Aw 
πλώσια T2H, O, τῶν δὲ B, Ε ἀλλὰ ἃ ἔτυχεν 
» Ld ’ \ Ν ν΄ ΄- 
ἐτάκις πιολλχπλαάσια τὰ Κα. Ay καὶ ἐτὶ τῶν ΓΤ. 


vw aot > , ΄ Α 
2 λλαὰ εἐτυγχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ My, Ne 


PROPOSITION 


PROPOSITIO XAIL 


Si sint quetcunque macnitudines - et aliz ip- 
sis aquales roultitudine, hina sumpte et in cd~ 
dem ratione ; et ex equo 1 eddem ratione eruute 

Sint quotcunque magnitndines A, B,T, et 
alizipsis equales multitudine Δ, E, Z, bine sumpte 
in eaddem ratione , ut A quidem ad B ita A ad 
E, ut B vero ad Γ ita E ad Z; dico ct ex 
xquo in eadem ratione fore, ut A ad Γ ita A 
ad Z. 


Semantur enim ipsarum quidem A, A zque 
multiplices H, ©, ipsarum vero B, F alix utcun- 
que zque multiplices K, A, et insuper ipsarum 


r, Z alie utcuugue xeque muiliplices M, N. 


XXII. 


Silon a tant de grandeurs que l'on voudra, et d’autres grandeurs égales en 
nombre aux premicres, et si ces grandeurs, prises deux a deux, ont la méme 


raison, elles auront Ja méme raison par égalité. 
Soient A, B, Tr tant de grandeurs que lon voudra, ct Δ, E, Zz d'autres 


grandeurs égales en nombre aux premieres ; que ces grandcurs, prises deux 
a deux, aicnt la méme raison, cest-a-dire Gue A soit ἃ B comme Δ est ἃ E, 
et que B 5011 ἃ F comme E est ἃ Z; je dis que ces grandeurs auront la méme 
raison par ¢galité, c’est-a-dire que A scra ἃ T comme Δ est 4 Ζ. 

Prenons des équimultiples quelconqnes H, © de aet de 4; prenons d'autres 
equimultiples queleonques Kk, A de kz et de Εἰ, et enfin d’autres équimultples 


quclcongues M, N de T et de 2. 
36 
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eh ἃ 32 ἊΣ \ = \ eg " » 

Καὶ eres ἐστι ὡς πὸ A πρὸς τὸ Β ουτῶς τὸ ἃ 
. ’ 

Ties τῶν 47 AY Δ ἰσώχις 
ew 

WY Θ, τῶν 2B Eanr.. ἢ Fru- 


a byes odo «πλάτια THK, ast στιν ὦ ὦ, ἘΠῚ a 


. Vos δ 
προς TO D4 zat [ 


πολλοπλ. σον 


ΤΑΣ 


zo H πρὸς 0K οὕτως τὸ @ “πρὸς πὸ Δι ad τὰ 
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Et quoniam est ut A ad 8 ila Aad E, 
ct sumpiz sunt ipsarum quidem A, A weque 
miultiphces 43, 2, ipsarum vero B, E alix ut- 
cunane que miuiliplices K, A; estigitur ut H 


zd KitaG ad A, Prepter eadcin uiiane ct ut K 


e \ 6 τ Ἐπ o's - = 5 
αὐτὰ δὴ καὶ ὡς τὸ Καὶ πρὸς τὸ M cosas τὸ A οὐ i Ka A δὰ N, Et quoniam tres magnitudi- 


i Β oes 
——— 
B Pai py ae στ-- 
ro : στ 
A ο ΕΞ 5 
E Ἔ ie Oe 
Ζ ΘΟΕ - REE 
πρὸς τὸ N. Ἐπεὶ οὖν ahs μ:γέδη ἐστὶ τὰ τι, 1, Res sunt Ἡ,Κ,Μ, ct ale ipsis xquales mul- 
ΕἾ Pa ee Palen a ΕΝ 
M, καὶ ὥλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆῦυις Ὡς δι Σ reo, A,X bine sumpte cl im eddem ra 
‘ ~ kes ~ , - γτ . — Tay = 1 sy =. 
σύνξυο λομβεν curt καὶ et τῷ αὐτῶ tage τρις iene? ex ΠΡΟ αὐ 1{Π| si superal H apsam M, 
» “ ΄ ᾿ = « ΄ SN ἘΞ τ [7751 : L2equilis ens Ἔν 
ap Gh OYA ΧΕΙ VG La Fo ny UTES Poy τὸ szmerct et © ipsam N : Εἴ si 5 dhs, equalis ; ct si 
Θ τοῦ Ν᾽ shel ἤγουν, ἢ pt πρὶ εἰ ἴλαπττου, λυτο τοῦ, απο: Et sunt H , © quideniipsarum A, 
wor, Kel ior; 72 pt: ἘΞ, © a Ay Δι σόν, A aque ταδὶ iplices, ipsa vero M, N ipsarum 


a 7. g 
ΓΤ. 2 ἀλλὰ ἘΣ εν, 


Ξ aie πἰσπησας xcgne multiplices ; est 
vtec ut 4 ad F iia A ad Z. Si igilur quol- 


ai "128 ὥς τὸ A IS 


a τὸ ZL’. Eey are. ἢ «cuuyue, ele. 
ὠποταοῦ Sry καὶ τὰ ἔξῆς. 
Pulsave + esti Bcomme + athe, cue Vora pris des égnimultinies quel- 
a ΄ 


Vanives 
Eest kh KR .ame @ est 
Acst> 2. Dene, rusaue lon a trois graadcevrs H, 
grandeurs Θ ἃν, N cgales eu ner! 


’ 


conques H. ode A et det, ct 
ct de E; 


satis: lines de B 


auclesaques τ, A 
A Gis Slee? ie, niente Talscn, ἘΠ Get ἃ 


M comme 


ΓΝ 


(να οἱ d'autres 


2re αὐ premieres . ἘΞ {π|ς ces grandeurs , 


prises dex. deuz, ont In méme raison; si, per égalté, H surpasse M, © 


et Si H est pilus peiit que M, 
6 est plus petit que Ν' (20. 5). Mais 4, © sont des équimultiples quelconques 
2 A etde A, et 11, N d'autres équimultiples quelconques de r ct de Z; donc 
A cst ἃ © comme Δ est ἃ z (def. 6, 5). Donc, εἷς. 


surpas’ > Nj °. HE Ost ἐπα aM, @vest égai aN, 
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TPOTAZIEZ κα. VPROPCSITIO XIII. 


Y ω Ἂ δὺς oe od A Ce 9 . - = -᾿ 
Ἐὰν ἢ τρία μεγέθη. καὶ ἄλλα αὐτοῖς isa τὸ Si sint tres maguiludines, et aliz ipsis xqua- 


ES , --ε«ε»΄Ὁ-Ὁ΄ ΄ a ΤᾺ τ es teeta ey + 
πλῆθος, σύνδυο Aaufe: ture ἐν τῷ αὑτῷ λόγω, les multiindine , bine: sumpte in eidem ratione , 


᾿ KN ΄ - ε» ΄ x x > fem serh<rbetia pare = tal = 
ἢ δὲ τεταρογ μένε αὐτῶ: ἃ ἀταλογ πη xe. διέσου sit autern pertsrbeta carum propsruo ; οἵ ex equo 


- 1 - 
am €uGor? Taucce στ Ξ ὦ 


Ld ~ 2 ~ - ca a 
ἐν τῷ αὐτῷ RING στα. 
Ψ ’ . = Now e-48 fan titted γος ried af is, ἘΣ 
Ἑστω τρίει μεέθη τὰ A, Β, Υ, ταὶ ᾺΣ Sint {τ25 maguiiudines A, Β, Γ΄, et alixip 


EA 
> 7 ‘ es ᾿ ~ sis on lade lanes £u ἢ Δ 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆθος, σύνδυς λαμζανέμενα 2 τῷ 815 Hquaies multitud:ue , Ling sumpte in eadem 


A τ 
ee (Seal 

tae A 

ἐνῆν, δ ee 

E M Bs 
as aa 


αὐτῷ λόγῳ TL A, E,Z, ἔστω δὲ τεταραγμίνη ratione A, £,2Z, sit aniem perlurbata earum 
Fie re: i . \ τ - eae - Ἐ- τ τ - = 

αὐτῶν ἡ ἀναλογία. ὡς μὲν τὸ πρὸς πὸ 3 οὕτως Ῥτοροσίιο,, ul A quidem ad BitaE adZ, ut Β 

vero ad Vita Sad E; dico esse ut A ad F ita 


\ . ε » " Π A re teas \ 
“ὁ Ὲ πρὸς TIZ, ὡς δὲ τὸ Βπρὸς τὸ ΣΕ οὕτως τὸ 
Aad Ζ. 


Δ πρὸς τὸ Ἐ" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ἃ πρὸς 7oT 
οὕτως τὸ Δ πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφθω τῶν μὲν A, By Δ ἰτάπις πολλαπλά- Sumantur ipsarum quidem A, B, A xque 
oa tt H, ©, X, τῶν δὲ T, E, 2 ἄλλα ἃ mulliplicesH,O, Κι, ipsarumverol, E, Zaliz 


ἔτυχεν ἱτάκες πολλαπλάσια τὸ ΔΑ. M,N. ulcunque ας multiplices A, M,N. 


PROPOSITION XXIII. 


Si Ton a tre’s grandeurs, et d'autres grandeurs égales en nombre sux pre- 
micres ; si ces crandeurs, prises deux ἃ deux, ont la méme raison, et si 
leur proporiica 3: woublée , ces grandeurs auront la méme raison par égalité. 

Soient Ices trois vrandeurs A, B, I, et d'autres grandeurs 4, E, Ζ égales 
τα nombre aux premiires ; que ces grandeurs, prises deux ἃ deux, aient la 
mctme raison, ci que Icxy proportion soit troublée , c’est-a-dire que A soit 
ἃ B comme E esta Z, et gue B 8011 ἃ Γ᾽ comme Δ esi ἃ E; je dis que A est 
aT cominc A est ἃ Z. 

Prenous des équimultiples quelconques H, ©, K des grandeurs A, B, A, 
et Mautres ¢quimultiples quelcouyues a, M, N des grandeurs ©, E, Z. 
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, 


. > x , x 
Καὶ ἐπεὶ ἰσάπ'ς Ἰστὶ πολλαπλόσιαᾳ T2H, © 
- 1 A τὸ ~ © , 
τῶν A, By τὰ δὲ μέρι ποῖ ὠστσύτος πολλα- 
’ ΕἾ a A a? , Ww 3] e Ἂ 
πλασίοῖς τοῦ αὐτὸν eyes λον" ἘΣΤΙ ἄρα ὡς τὸ 
AY μὲ \ X a 4 Ly 
A “πρὸς τὴ Β οὐτῶς τὸ H πεὺς τὸ Θ. Asa τῶ 
LY Ne ᾿ : 4. τ : 
αὐτὰ δὴ καὶ ὡς TOE πρὸς TOL οὐτὰς 79 Μ 
Ay fee Not ε a i a εἰ 
πρὸς τὸ Ν’ καὶ ἐστιν ὡς TOA πρὸς τὸ Β οὐτῆς 
XY 1 7 x © w ἢ 4 4 
TOE πρὸς τὸ Z* π͵αὶ ες ape τε Η προς τὸ; Θ 
εἰ ry ι 1 χ᾽ ,» © ι 
ουὐτῶς τὸ Μ πρός TO N. Καὶ esves ἐστὴν ὡς τὸΆ Β 


᾿ 4 4 \ εἰ " NS τ 
πρὸς τὸ T cutws to Ὁ πρὸς το E, καὶ eve7adg 


1 . ι a f τ 4 ~ 
ας tO B peg τὸ Δ ουτῶς τὸ T πρὸς τὸ E. Kas 
> Ν a ~ . 8 > x , 
ἐπι τὰ ©, Καὶ τῶν Β. A σάκις cots πολλαπλα- 

a \ - > ΄ Le 1 
Cin? TL ὧς μέρη τοῖς ἐσαπις TOAARTARCIGNS τὸν 
> aT ” ᾿ Ww a? « ‘ 1 ‘ 
αὐτὸν EVIL ληγην" ἐστιν AE ὡς τὸ Β πρὸς τὸ 
e δ ι eres > ν᾿ ἃ \ \ AY 

dS wires Te © πρς τὸ Κ' αλλ ως 75 B πρὸς τὸ 
a 3 A A Ν - ΓΙ \ 4 

A sutas τὸ T πρὸς Τὸ ἘΦ Poh ae ἀρὰ τὸ Θ “πρὸς 

ε \ ‘ La 32 9 + 

το Καὶ cites 757 πρὸς τῷ Ἐς Haas, «πε: τα Ay 

a con rt Xv ΄ 3} 

M τῶν ΓΤ. E ᾿φᾶκπις ἐστὶ TOAARTARTIAG ἔστιν 


wv € \ ‘ A a A 4 A: 4 
ape ὡς τὸ T προς τὸ E cutws 7o A πρὸς τὸ M. 


Et quoniam xque sunt inuliiplices H, © 1p- 
sar A, ~, partes vero eamdem halent ratio= 
nem quam carum 2que multiplices; est igitur 
ut Aad B ita H ad ©, Propter eademn utique 
ut Fad Zita M ad N; ct est ut A ad B ita Bad 
Z; et ut igiiur H ad © ita M ad N. Et quo- 
wiam est ul B ad Tita ad E, ct alierne ut 
Bad A ita Pad E. Et quomiam © , K ipsarum 


B, A aque sunl multiplices ; parles autem eame 


dem habent rationem quam xque mulltiplices ; 
est igitur ut Bad A ila © ad K; sed ut B 
ad A ita Tad E; εἰ ut igitur © ad K itar ad 
E. Rursus quoniem 4, M ipsarum Γ, Ε zeque 
sunt multiplices ; esi igitur ut Tad E ita A 
ad M. Sed ut Pad E ita@ ad Καὶ; ct ut igitur 
© ad K ita A ad M, et alterne ut Θ κα A iia 
K ad M. Ostensum autem est et ut H ad © ita 


Mad N53 et quomiam ires magnitudines sunt 


Puisque H, © sont des équimultiples de a et de B, et que les partics ont 
Ja méme raison aue leurs équinujtiples (15. 5); 4 est ἃ B comme H est ἃ 6. 
Par Ja méme raison, E est ἃ Z comme M est AN; mais A est ἃ B comme E 
estiz; donc ἢ δεῖ ἃ © comme M est ἃ N (11. 5). Et puisque B est ἃ Γ᾽ comme 
Δ 651 ἃ E, Besta 3 par permutation, comme Γ est ἃ E. Et puisque ©, K sont 
des équimultiples de B ct de A, et gue les parties ont Ja méme raison que 
leurs équimultiples, B est ἃ A comme © est ἃ kK. Tiais B est ἃ 4 comme Γ 
este ; donc Θ estak commer cst ἃ E. De plus, puisque A, M sontdes équimul- 
tiples de r ct de E, rest ἃ E comme A cst ἃ M. Mais T est ἃ E comme © 
est ἃ K; donc © est aK comme A est ἃ M, ct par permutation, © 651 ἃ A 
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AAX ὡς ΤΟ T πρὸς 70 οὕτως τὸ Θ πρὸς το Κ' καὶ 
ὡς ἔρα τὸ Θ πρὸς τὸ Κα οὕτως TOA πρὸς τὸ M, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ “ρὸς τὸ Δ οὕτως τὸ Κὶ 
πρὸς τὸ Μ. Ἐδιίχθη δὴ καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ9 
ne Ἂ : 


« \ one cp. 
οὕτως TOM πρὸς τὸ Tle ἐπεὶ οὖν Tele μαγεθα 


XN of. > “ wy i 

ἐστὶ, τὰ H, ©, Az παὶ ἄλλα αὐτοῖς ive τὸ 
~ tees , - ᾿ 5 a 
πλῆθος, τάκ. M,N, σύνδυο Aapsarouera ¢ 
me ° ~ a e 

TD αὐτῷ λύγῳ. καὶ ἔστιν αὐτῶν τετοραλ θέν ἡ 


al a 4 ty \ n~ 
ἀναλογία" dsigou aoe ei ὑπερέχει τὸ Ἡ τοῦ Ay 


H, ©, A, οἱ aliz 1μ515 equales mulutudine, ips 
K , M, N, bine sumplz in cidem ratione, ct 
est earum perturbata proportio ; ex xquo igitur 
si superat Ii ipsam A, superat ct K ipsam Ν᾿; ct 
si wequalis , xqualis 3 οἵ 51 miner, minor. Et sunt 
H, Xquidem ipsarum A, A xque multipli- 
ccs, ipse vero A, N ipsarnm Γ, Ζ; est 
igitar ut A ad Γ ita Δ ad Z. Si igitur sint 


tres, elc. 


© , ~ » 5» Ν 

ὑπερέχει καὶ τὸ Κὶ τοῦ Ν' καὶ εἰ ἴσον. ἴσον" καὶ 
> » w Nov 4 Η & 

εἰ ἐλαττον. ἔλαττον, Καὶ ἐστὶ τὰ μὲν Hy, K 
~ ’ v Δ 

τῶν Ay Δ ἰσάκις πολλαπλάσ'α» τὰ δὲ A, N 
~ 3) w © i 4 4 “7 

tov T, Z° ἐστιν apa ws Τὸ A pos τὸ Τ οτος 
ν᾿ ᾿ \ \ wt μὴ ra x Ltn 

19 Δ πρὸς τὸ Z, Eay ἄρα ἡ Tpin, Has TH ἑξῆς. 

MNPOTAZIS x. 


PROPOSITIO XXIV. 


Ἐὰν πρῶτον “πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ λό- Si prima ad secundam camdem habeat ra- 
2ὺν καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχηϊ δὲ καὶ tionem quam tertia ad quartam; habeat autem 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λό; ον καὶ ive εἰ quinta ad secundam camdem rationem quam 
Tov πρὲς τέταρτον" καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ sexta ad quarlam ; et simul sumptz prima et 
πίμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔξει λέγον καὶ = quinta ad secundam camdem rationem babebunt 
τρίτον "αὶ ἕκτον πρὸς τέταρτον, quam tertia et sexta ad quartam. 

comme K cst aM. Mais on a démontré que H est 4© comme M estan; donc, 
puisque l’on a trois grandeurs H, ©, 


A, et d’autres grandeurs K , M,N égales 
en nombre aux premitres; que ces 


grandeurs, prises deux ἃ deux, ont la 
méme raison, et que Jeur proportion est trouble ; si, par égalité, H surpasse 
A, K surpasse N; si H est ¢gala a, K est égal aN; οἵ si Ἢ est plus petit que 
A, K est plus petit que N (21. 5). Mais H,K sont des ¢quimultiples de a et 


des, et A, N des équimultiples de r et de z; donc a cst aT comme Δ est 
a 2 (déf. 0, 5’. Donc, etc. 


PROPOSITION XXIV. 


Si la premiére a avec la seconde la méme raison que la troisiéme avec la qua- 
tricme, ct si la cinquieme a avec Ja seconde la meme raison que la sixieme avec la 
quatriéme, la somme de la premiére et de Ja cinquiéme aura la meme raison avec 
la seconde que Ja somme de la iroisicme ct de Ia sixieme avee Ja quatricme. 


ὦτον μὲν 329 τὸ AL wie sil Τοῦ τὶν 
vi: λόγον καὶ pee τὸ SE Toe τὶ Ξ “Tue 
‘ 2 , 

τοῦ τὸ 2) ἐχέτω δὲ καὶ πίμττον τὸ BM πρὸς 

ἐς A ᾿ 

diutzpor τὸ Τ τὸν αὐτὸν λέγον net ἐκτον τὸ ED 
A - 

δίῳ ὅτι “αἱ SUPT ER =| ad 
τὸν παὶ π TOY τὸ AH a ὃς dit τὰν τὸ a τὸν 
αὐτὸν La λόχον 226 τρίτον Σ ΔΘ 


πὰ 1. 


«ἀνάπαλιν ἄτα ws 
οὕτως τὸ ἃ πρὸς τὸ EQ, Ἐπεὶ οὖν 
ΔΒ πρὸς ae οὕτως τὸ ΔΕ apes τὸ ἘΞ ὡς Ν τὸ 
Γ pts τὸ BH οὕτως τὲ 2 π “ὃς se ἘΘ’ δ ἴσου 
tr ὡς τὸ ΑΒ wee τὸ BU οὕτω: πὸ ΔῈ 
ἐπεὶ done αἰτῶ: πρελογέν 


τ = 
“τα : ἀνώλοι ν ἔσται" FTES Bik 


δι ως 5 EN 

ς BA οὗτος -ὸ πρὸς -- 
va A 4 Ld 1 

BE τρίς τὸ Γουτῶῖ τ 


a 2 \ ε ἡ ae 5 ᾿ ΄ 
-δίισον αδοὶ στο απ π ΑἸ ΟΣ T sue 


Ky 


at ἃ pe τερῶτ τῆς zal τὰ ἑξῆς. 


Que Je prem-er2 ΔΒ ait avec la seconde 
ct que la cinquicme BH att avec la seconde r la 


AE a avez la quatrieme Z, 


méme raison wit la sisiéme 23 avec la quatrieme 
Ja premiere ct Je fa cinguiéme AH aura avec Ja seccuc 
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Prima quidem enim AB ad secundamYP eamdem 
Labeat raticucm quai terlia ΔΒ ad quarlun 2 ; 
habeat vera et culnta BH ad secundam ΙΓ" 
eamiaem rationed? Guta sexa ES ad quartam Z; 
sim 


dice εὑ snupi. reamam et quintam AH 


i aon τ τ 7 cf ; is = a 
au ἐοοιτηθ μι ff, τῶν hebituras esse rationem 


quam terua ef sexta ΔΘ ad auarlam Z. 


Quouism enim est ul ΣῪ οἷ Pita ΕΘ od 5; 
PCr uversiovem sciturul “ad BH ita Zad EO. Et 
quomam, est τι" AB ad £ ila AZ ad Z, vt aulem 


Voad Ba ta 2 ad EO; ex ano igitur est ut 
Av cd BH iia 42 ad ED. Et cuoniain divise 
maznitudines pronoriienaies sunt, εἰς comne= 
sit propoiuonales eruut; ul igitur AH ad BH 
ia 49 ad ΘΕ. Est cutera et ut bHad Γ' ita ED 
nc Gp cx ασιο τοῖσι διὰ! Ad ad I ita A© 


ad 2. Si igtiur praia, etc. 


T la méme raiscn que Ja troisictmé 


Zz; je dis que la scmme de 
e T la meme raison gue la 


somme de la troisitme et ue Ja sixicme AO a avec la quatrieme 2. 


Puisqne BH esi} T comme EO Gia Z, par iaversion, T cst ἃ Bx 
est ἃ Τ' comme AE estaZ 
est i BH comme AE cst EO (22. 5); donc, 


ἍΤΙΣ AP 
r wd = 
δ 


σαῖς, αὖ 


Ζ est ὃ ΕΘ (cor. 4. ὅ), 
Z (δ᾽ ES, 


Tua 


comine 
et T esta ΒΗ comms 


puisque ces grandeurs Ciant divisées soat propsriionnelles, ces grandeurs 
élant composécs seront proportionnelles (15. 5) ; douc AH esta BH comme 49 


est ἃ ΘΕ. Mais BH est ἃ r comme ἘΘ est ἃ Z; donc, par cgalitc, 
Donc, ctc. 


comme ΔΘ est ἃ Z (22.5). 


AH est af 
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Ἐὰν τίσσαρα psy ifn ἀ᾿ἀλογον ἢ, τὸ μέγιστον 
καὶ τὸ ἐλάχιστον; δύο τῶν λοισῶν μείζονα ἐστιν, 
Ἑστω τῖσσσπα Leo ‘9a arden 225 ΤΠ AB, TA, 
E, Z, ὡς τὸ AB apes τὸ TA οὕτως TOE mets 
τὸ Z, ἔστω δὲ μέγιστον μὲν" αὐτῶν τὸ AB, ἐλέ- 
χιστον δὲ τὸ 2" λέγω ὅτι τὰ AB, Z τῶν TA, E 


Ζ' , 3 
μείζονά ἔστι- 


"μα 


Sa 


PROPOSITIO AXY. 


Si quatuor magnitudines proportionales sint , 
maxima et rainima duabus reliquis majores sunt. 
finL qvatuor magnitudines proportionales AB, 
YA, E,2Z, ue Ad ad ΓΔ ita E ad Z: sit antem 
matima quidem ipsarum AB , minima vero Z ; 


dico AB, ὦ ipsis A, E majores esse. 


Θ ἃ 


= \ ~ ‘ ΟΜ 1 ~ ‘ 
Κείσϑω )50 τῷ μὲν Ἑ ἐστὸν τὸ AH, τῷ δὲ 2 
γ΄ Α 
ἴσον τὸ ΤΘ. 
5 ε a x Q 4 
Ἐπεὶ οὖν" ἐστὶν we τὸ AB “πρὸς τὸ FA οὕτως 
᾿ N vas, v Δ \ . -“, ar vt) 
79 Ἐπρὸς τὸ Ὧν ssoy δὲ τὸ fey Et» AH, τὸ δὲ 
~ δον ον w ε \ ᾿ [ae " 
Ζτῷ TO! ἐστιν apa ὡς τὸ AB πρὸς Τὸ TA ουτῶς 
τ ἅ 4 A 3 “7 ε e ᾿ 
To AH πρὸς τὸ ΤΘ, Καὶ ἐπεῖ ἐστιν ὡς ολοὸν τὸ 


AB πρὸς ὅλον τὸ ΤᾺ οὕτως ἀφαιρεθὲν τὸ AH πρὸς 


PROPOSIT 


Ponatur enim ipsi quidem E wqualis AH, ipsi 
vero Z wqualis ΓΘ. 

Quoniam igitur est nt AB ad TA ita Ead Z, 
wqualis autem ipsa quidem E ipsi AH, ipsa 
vero Z 1051 TS; est ἴσον ut ABad ΓᾺΔ τὰ. AH 
ad ΓΘ, Et quoniam esi vi ἰοΐα AB ad totam 


TA ita ablaia AH ad allatam ΓΘ; ct religna 


ION XXY. 


Si quatre grandevrs sont proportionnelles, Ja plus grande et Ja plus petite 


sont plus grandes aue Ics ceux cutres. 
re} Ἢ: 2 


Que les quatre grandeurs 4B, rs ,E,2Z scieat preportionnellzs, c’est-a-dire 


que AB 5011 ἃ FA comme E estaz; que AB scit Ja plus grande, et z la plus 


petite ; je dis que les grandeurs ab, z sont plus grandes que les graudeurs 


TA, E. 


Faisons AH ὅσα aE, et ro dgal ἃ z. 


[9] 


Puisque ΑΒ οδὲ ἃ ra comme E est &Z, et que ΔΗ͂ est égal ἃ Ξ, et To égal 


aZ, AB est i TA comme AH est ἃ ro, et puisque la grandeur entitre ΑΒ est 
a la grandeur entitre rs comme Ja grandeur retranchéc ΔῊ est ἃ Ja grandeur 


288 LE CINQUIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 
ἀφαιρεθὲν τὸ ΓΘ’ καὶ λοιπὸν ὅρα τὸ HE πρὸς igitur HB ad rcliquam ©A erit ut tota AB ad 
λωπὸν τὸ OA ἔσται ὡς OAsY TO AB πρὸς ὅλον totam TA. Mejor autem AB ipss TA; ma- 
τὸ TA. Μεῖζον δὲ τὸ AB τοῦ ΓΔ’ μεῖζον aoe καὶ 


\ - » ἢ ,»κ > ; \ ᾿ τ 
το HB του ΘΔ. Καὶ eves σὸν ἐστι τὸ μὲν AH 


jor igttur οἱ HE ᾿ρδὰ ©A. Et quoniam aqualis 
esL A quidem ipsi E, ΓΘ vero ipsi Ζ; ipse 
TOE, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ" τὰ ape AH, Ζ ἴσα ἐστὲ igttur 4H, Z xquales sunt ipsis TO, E. Et quo- 
τοῖς TO, E. Καὶ ἐπεὶ ἐὰν ἀνίτοις ἴσα προστεθῇ, uiam $i inequalibus gqualia addautur, tota 


A H B 


Θ. Δ 


vo λα ἄτισα ert tar apa τῶν UB, OA ἀνὲν 
Gur tortor, παὶ μείζονος τοῦ HB, τῷ μὲ: HB 
πρεστιθῇ τὸ ΔΗ, Z, τῷ δὲ OA πρηστεθῃ τὰ 
τος Ἐς cures Tas τὰ AB, Z μείζοιω τῶν TA, 


\ 7 Ld a; \ € Sa 
E. Ea; Apa τέσταρα- καὶ TH ἐξὰ Se 


inequalia sunt; si igilur ipsis HB, ΘΔ inequa= 
liLus exisiertibus . ct majore ipsa HB, ipsi 
quidem HB addantur AH » Z, ipsi vero Θὰ 
addantur TO, E, fient AB, Z majores ipsis 


ra, E. Si igiiur quatuor, ele. 


retranchée re , ja grandeur restante HB sera ἃ Ja grandeur +estante ΘΔ comme 
Ja grandeur cutiére AB est ἃ Ja grandeur entiere TA (1g. 5). Mais 4B est plus 
grand que ra; donc HB est plus grand que ΘᾺ, Mais ay est égal ἃ E, et Te 
&z; donc Jes grandeurs Au, Z sont égales aux grandeurs 13, Εν Mais si on 
ajoute des grandeurs égales ἃ des grandeurs incgales , les grandeurs enticres sunt 
inégales ; donc, puisque les grandeuts HB, © sont inégaics, et que HB est la 
plus grande, si Yon ajoute ἃ HB Jes grandcurs AH, Ζ, ct ἃ ΘΔ les grandeurs 
To, E, les grandeurs a3, Z seront plus grandes que les grandews Ta, E. 


Donc, etc. 


FIN DU CINQUIEME LIVRE.- 


EUCLIDIS 


ELEMENTORUM 
LIBER SEXTUS. 


BPSBUBETOUAWIVWSUVBARAAUDADAD 


ΟΡΟΙ.- 


, , 5 , Ἂν Gg 
a. Ὁμοία σχήματα εὐθύγραμμα ἐστιν. ὅσα 
Ω 2 7 \ ’ . \ 
τὰς Te γωνίοις ἴσος ἐχεῖ κατὰ μίαν, καὶ τος 
cy Bee. , τ 
περὶ τὰς σὰς γωνίας πλευρᾶς ἀνοϊλογον. 
β΄. Αντιπεποιθότα δὲ σχήματα ἐστιν. oTay 
- ~ im « tf δ A ie , 
COTE τῶν σχημάτων ἡγεούμειοί τε καὶ επο- 


΄ gz 
μένοι λογωνὶ eciv. 


DEFINITIONES. 


1. Similes figure rectilinee sunt, qu et 
angulos xquales habent singulos singulis, ct 
circa zquales angulos latera proportionalia. 

2. [eciproce autem figura sunt, quando 
in ulraque figurarum antecedentesque ct con- 


sequeutes ralionum sunt, 


LIVRE SIXIEME 
DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. Les figures rectilignes semblables sont celles qui ont les angles égaux 
chacun ἃ chacun, et dont les cotés autour des angles €gaux sont propor- 


tionnels. 


2. Les figures sont réciproques, lorsque les antécédents et les conséquents 
des raisons se trouvent dans Tune et autre figure. 


37 


200 
͵ ͵ , τὸ “ Ν 

ze Axpov nag μέσον λῦγον εὐϑεῖα τετμῆσθαι 

’ ΩΣ ζὺ « Ce ἢ ny ι ἘΞ 

λέγεται) ὁτᾶν ἢ ὥς WH” GAn πρὸς τὸ μεῖζον 


τὰ a 1 oy ‘ oo 
τμῆμα οὕτως TO μεὶ Coy πρὸς τὸ ἔλασσον. 


ae ae ᾽ ΠῚ 
δ΄. YLos ἐστι WAVTOS OYNMATOG BH ἀπὸ τῆς 


=a 2 4 . ᾿ , > , 4 
κορυφῆς ἐπὶ Tay Brow κάθετος ἀγομένης 
᾿ 
ΠΙΟΤΆΑΣΙΣ ἃ, 


τὰ τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλύ) ρβαμνμας τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα. πρὲς ἀλληλά ἔστιν ὡς 
ai βάσεις. 

Esso τρίγωνα μὲν τὰ ΑΒΓ. ATA, παραλλη- 
λίγραμμα δὲ τὰ EV, IZ, ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος 
ἔντα. τὴν ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὴν BA κάθετον ἀ7 ο- 
μένην" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν 
TA βάσιν οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον “πρὸς τὸ ΑΓΔ 
τρίγωνον 9 καὶ τὸ EL παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 
ΓΖ παραλληλέγραμμον, 

Ἐκξεξλήσθω γὰρ ἡ BA ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη. 


> λ % - a a ~ ἣν 
ἐπὶ τὰ ©, Δ σημεῖα, καὶ κείσθωσαν τὸ μὲν ἘΓ 
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5. Secundum extremam ct median ratio- 
nem recta secta esse dicitur, quando est ut 


tota ad majus scgmentum ita majus ad minus. 


4. Alutudo cst omnis figure a vertice ad 


basim perpeudicularis ducta. 


PROTOSITIO Lf. 


Triangula ct parallelogranma , sub eidem 


altitudine existenuia, miler se sunt ut bases. 


Sint triangula quidem AEP, ATA, paralle- 
logramma vero EY, ΓΖ, sub eidem altitudine 
existenuia , ipsi ab A ad BA perpendicular 
ducta; dico esse ut ΒΓ basis ad FA basim ita 
ABP triangulam ad ATA triangulum, et ET 


parallelogranmmum ad TZ parallelogrammum. 


Producatur enim BA ex atraque parte ad 


©, A puncta, οἱ pouantur ipsi quidem ΒΓ basi 


5. Une droite est dite coupée cn extréme et moyenne raison, lorsque Ja 
droite enticre est au plus grand segment comme le plus grand segment est 


au plus petit. 


Ὁ 


4. La hauteur d'une figure est la perpendiculaire menée du sommet sur 


la base. 


PROPOSITION PREMIERE. 


Les triangles et les paraliélogrammes qui ont Ja méme hauteur sont entr’eux 


comme leurs bases. 


Soient les wiangles ΑΒΓ, Ara, et les parallélogrammes Er , ΓΖ, ayant Ja méme 
hauteur, savoir, Ja perpendiculaire menée du point Α sur ΒΔ; je dis que Ja 
base Br est ἃ la base rs comme le triangle ΑΒΓ est au wiangle ATA, et comme 
le parallélogramme Er est au parallélogramme ΓΖ. 

Prolongeons la droite BA de part et d'autre vers les points ©, 4; prenons tant 


Ἀ 
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βάσει ἴσαι ἐσαιδηποτοῦν" αἱ BH, HO, τῇ δὲ xquales quotcunque BH, ΗΘ, ipsi vero TA 


TA βάσει ἴσαι ὁσαιδηποτοῖν αἱ AK, KA, καὶ basi equales quotcunque AK, KA, ct jungan- 


ἐπεζεύχθωσαν ai AH, ΑΘ, AK, AA. tur AH, ΑΘ, AK, AA. 
Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ TB, BH, ΗΘ ἀλλή- Et quoniam aquales sunt ipse ΓΒ, BH, ΗΘ 
λαις, ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ AOH, ΑΗΒ. ΑΒΓ 7pi- inter se, equales sunt et AOH, AHB, ΑΒΓ trian- 


΄ ε » 3 ‘ ’ ᾿ - Ἧ Gea - 
juve. ἀλλήλοις" ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ OT gula inter se ; quam multiplex igitur est ΘΓ basis 


Baste τῆς ΒΓ βάσεως, TOTAUTATAATISY ἐστι γῶὶ ipsius ΒΓ basis » tam multiplex est et AOL trian- 


τὸ ACT τρίγωνον τοῦ ABI τρί) ὦνον. Διὰ τὰ gulum ipsius ΑΒΓ trianguli. Propter eadem uti- 


αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων ἐστὶν a TA βάσις τῆς TA 410 quam multiplex est FA basis ipsius ΓΔ 
βάσεως. τοσαυταπλείσιόν ἐστε καὶ τὸ AAT τρί- basis, tam multiplex est ct AAT triangulum 
γῶνον τοῦ ATA τριγώνου" καὶ εἰ ton ἐστὶν " OT ipsius ΑΓΔ tnianguli; et si aqualis est ΘΓ basis 
βάτις τῆ ΓΛ βάσει, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον ipsi TA basi, equale est et AOT triangulum 
τῷ AAT τριγώνῳ" καὶ εἰ ὑπερέχει ἡ OF βάσις τῆς ipsi AAT triangulo; εἰ si superat ΘΓ basis ip- 
TA B2cewes, ὑπερέχει zal τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τοῦ sam ΓΛ basim, superat et AOY triangulum 
AAT τριγώνευ" καὶ εἶ ἔλασσων. ἔλασσον. Τεσσά- ipsum AAT triangulum; et si minor, minus. 


pov δὴ ὄντων μεγεθῶν. δύο μὲν βάσεων τῶν ΒΓ, Quatuor igitur existentibus magnitudinibus , 


de droites qu’on voudra EH, HO, ¢gales chacune ἃ la base Er, et tant de droites 
qu’on voudra aK, KA, égales chacune ἃ la base ra ; Joignons AH, ΑΘ, AK, Aa. 

Puisque les droites TB, BH, ΗΘ sont ¢gales entr’elles, les wiangles acu , 
AHB, ALT sont é€gaux entreux ( 58. 1); done le wiangle aer est le 
méme multiple du triangle ΑΒΓ que la base er lest de Ja base Br. Par la méme 
raison , le triangle aar est Jc méme multiple du triangle ara que Ja base 
TA Pest de la base ra. Done si la base or est égale ala base ra, le triangle 
Aor est égal au triangle ΑΛΓ; si la base er surpasse Ja base ra, le triangle 
ACT surpasse le triangle ΑΛΓ (38. 1); et si la base er est plus petite que la 
base ra, le wiangle aor est plus petit que Je wiangle Aart. Ayant donc quatre 
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TA, duo δὲ τρί] νων τῶν ΑΒΓ. ATA, εἴληπται 
ἰσάνις πολλαπλάσια τῆς μὲν ΒΓ βάσεως καὶ τοῦ 
ΑΒΓ τριγώνου, ute OF βάσις καὶ τὸ ACT τρί- 
γῶνον" τῆς δι TA βάσεως καὶ τοῦ ATA τριγώνου 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια, ἅτε TA βα- 
σις καὶ τὸ AAT τρίγωνον" καὶ δέδειεται ὅτε εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΘΓ βάσις τῆς ΓΛ βάσεως, ὑπερέχει 


τ \ ἕ re Ἂ, 
καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τοῦ AAT τριγώνου" καὶ εἰ 


ΘΗ Β ΙΓ 


ion, ἴσον" καὶ εἰ ἔλαττων. ἔλαττον)" ἔστιν ἄρα 
ὡς ΒΓ βάσις πρὸς τὴν TA βάσιν οὕτως τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ATA τρί] ὥνον. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν ΑΒΓ τριγώνου διπλάσιόν 
ἐστι τὸ ED παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ ATA 
τρι} ὠνου διπλάσιόν ἐστι τὸ ΖΓ παραλληλόγραμ- 
μὸν. τὰ ὃς μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις 


> ἣν uw , », 3, Ly 
τὸν αὐτὸν exe λύγογ" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΑΒΓ 
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duabus quidem basibus ΒΓ, ΓΔ, duchus vero 
triangulis ABI, ATA, sumpla sunt sque miul- 
uplicia basis quidem Br ct ΑΒΓ tInanguli , 
ipsa ΘΓ basis et ACT iriangulum ; basis vero TA 
ct tnanguli ATA alia utcunque zque multipheia , 
ipsaque TA basis et AAT triangulum. Et osteu- 
sum est si superat ΘΓ basis ipsam TA basim, supe- 


rare ct ΑΘΓ triangulum ipsum AAT triangulurn ; 


A Ζ 


aA hk A 


et si equalis , «quale; et si minor, minus ; 
est igitur ut Br basis ad TA basim ita ΑΒΓ 
triangulum ad ΑΓΔ triangulum. 

Et quomam tnangult ABC quidem duplum est 
EF parallelogrammmum, ipsius vero APA trianguli 
duplum est ZU parallelogrammum , partes autem 
camdem habent rationem quam earum xque 


multiplices; est igttur ut ABI triangulum ad 


grandeurs , les deux bases pr, ra; et les deux triangles ΑΒΓ, ATA, ona pris 
des équimultiples quelconques de Ja base Br, et du wiangle ΑΒΓ, savoir, la base er 
etle triangle Aer ; ona pris aussi d'autres équimuluiples guelconques de la base 
rs et du triangle ata, savoir, la base ra et le triangle ΑΛΓ ; et l'on a demontré 
que si la base er surpasse la base ra, le triangle ΑΘΓ surpasse le wiangle ΑΔΓ; 
qne si la base or est égale a 1a base ra, le triangle aor est égal au triangle 
ΑΛΓ, et gue sit la base or est plus petite que la base ra, le wiangle ΑΘΓ est 
plus petit que le wiangle ΑΛΓ; donc Ja base br est ala base Ta comme le 
triangle ΑΒΓ est au triangle ara (def. 6. 5). 

Puisque le parallélogramme Er est double du triangle ΑΒΓ, que le parallé- 
logramme zr est double aussi du triangle ata (prop. 41. 1), et que les parties 
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“οί ὥνον πρὸς τὸ ATA TER voy οὕτως τὸ ET παρ- 
αλληλόγραμμον πρὸς τὸ LT παραλληλίγραμμον, 
Ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη ὡς ἡ μὲν! ΒΓ βάσις πρὸς τὴν 
TA οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΓΔ τρίγω- 
νον", ὡς δὲ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ATA τρί- 
Ἅ2͵ὠτονθ οὕτως τὸ ἘΓ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 
ZT παραλλυλογραμμον" καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ βάσις 
πρὸς τὴν ΓΔ βάσιν οὕτως τὸν ET παραλληλόγραμ- 
μον πρὸς τὸ Τ παραλληλύγραμμονῆς Te ἄρα 


ΤΣ x \ Γ᾿ ~ 
τργωνα καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΥΤΑΣΙΣ β΄. 


Xx v2 ‘ , ~ ~ > ~ 
Ἐὰν τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν ἀχθῇ 
2 nx ? Ἂ ~ x ~ , 
τις εὐθεῖα! ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τριγώνου 
τὴ 5 ie et ~ ’ Did ᾿ 
πλευρὰς" καὶ cory αἱ τοῦ τριγώνου πλεῦραι ava— 
tot © 3 . A 1 °° ᾿ 
λογοὸν τμηθῶσιν. ἡ ἐπὶ τὰς τομάς ἐπιζευγμιέτη 
ane ‘ ‘ 7 a , 
εὐθεῖα παρὰ τὴν λοιπὴν ἔσται τοῦ τριγώνου 


ἢ 
πλευρεινς 
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AVA tnangulum ita EP parallelogrammum ad 
2Γ parallelogrammum. Quoniam igitur osten- 
sum est, ut basis quidem ΒΓ ad TA basim ita 
ΑΒΓ tnangulum ad APA triangulum; ut antem 
ΑΒΓ tnangulum ad ACA triangulum ita EP pa- 
rallelogrammum ad ZI parallelogrammum ; et 
ut igitur ΒΓ basis ad TA basim ita EI paral- 
Ielogrammum ad ΖΓ parallelogrammum. Ergo 


triangula, etc. 


PROPOSITIO II. 


Sitrianguli juxta unmm Taterum ducatur que= 
dam recta, illa proportionaliter secabit tranguli 
latera ; et si tnanguh latera proportionaliter 
secta fucrint , ipsa sectiones conjungens recta 


justa reliquum crit trianguli latus. 


ont entr’elles laméme raison que leurs équimultiples (prop. 35 5)., 16 triangle 
ΑΒΓ est au triangle ΑΓΔ comme le parallélogramme EF est au parallélogramme 
21. Puisqu’on a démontré que la base Br est 4 la base ra comme le triangle 
ABT est au triangle ars, et puisque Je triangle ADT est au triangle ara 
comme le parallélogramme Er est au parallélogramme zr, la base ΒΓ est ἃ 
la base TA comme le parallélogramme Er est au parallélogramme zr GA 
Donc, οἷο. 


PROPOSITION It. 


Si lon méne une droite parallele ἃ un des cotés d'un uiangle, cette 
dreite coupera proporuionnellement les cétés de ce triangle; et si les cétés 
d'un wiangle sont coupés proportionnellement , la droite qui joindra les sec- 


tions sera paralléle au cété restant du triangle. 
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Τριγώνου γὰρ τοῦ ΑΒΓ παράλληλος μιᾷ τῶν 
πλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχθω ἡ ΔῈ" λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 
ΒΑ πρὸς τὴν AA οὕτως ἡ TE πρὸς τὴν EA. 

Ἐπεζευχθωταν γὰρ αἰ BE, TA. 

σὸν δὴ} ἐστὶ τὸ BAE τρίγωνον τῷ TAE 
τριγώνῳ, ἐπὶ 29 τῆς αὐτῆς βάσεως ἐστι τῆς 
ΔΕ καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς AE, 
ΒΓ. Αλλο δὲ τι τὸ ΑΔῈ τρίφωρον" τὰ dz ἱτὰ 


x ay > A x ? Ν ” ¥, 3 ‘ at 
Tpsg τὸ αὐτὸ Toy αὐτοῦ sys Acpore 471» Apa 


A 
\ 


5 


Ι 


ὡς τὸ DAE τριγῶνον πρὸς τὸ ΑΔῈ Tpiger crt οὔ- 
TAG τὸ TAE τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΔΕ τρίγωνον. 
Αλλ ὡς μὲν τὸ BAE TEs ωτον πρὸς τὸ AAE οὐ- 
τως n BA πρὸς σὴν ΔΑ" ὑπὸ 250 τὸ αὐτὸ ὕψος 
ὄντα, τὴν ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν ΑΒ κάθετον 23 9- 
μένην. oF Ὡς ἀλληλὰ εἶσιν ὡς αἱ βάσεις. Διὰ τὰ 
Πρβλ Δτε δὴν 
> ι τῶ ᾿ Ἷ \ \ 
αὐτὰ δὴ ως τὸ TAE τρί) νον πρίς τὸ AAE 
οὔτως ἡ TE “πρὸς τὴν EA* καὶ ὡς ἄρα ἢ ΒΔ πρὸς 


τὴν AA οὕτως ἡ TE πρὲς τὴν EA. 


A Ὁ» 


et 
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Triangult cnim ΑΒΓ parallela uni Jaterum 
Br ducaiur ΔῈ; dico csse ut BA ad AA ita 
TE ad EA. 

Juugantur enim BE, PA, 

sEquale nuique cst BAE triangulum ipsi PAE 
triangulo , in cddem enim basi sunt AE οἵ 
intra casdem parallelas AE, ΒΓ, Aliud autem 
quoddam ΑΔῈ triangulum ; «qualia vero ad 


idem camdem habent rationem ; est Igitur ut 


pa 
< 


= 


B 


BAE trianguluin ad AAE trianguium, ita PAE 
wiangulum ad AAE triangulum. Sed ut BAE 
quidem tnangulum ad AAE ita BA ad Aa; 
nam cum snub cidem altitudine sint, sub ipsa 
ab E ad AB perpendiculari duct’, inter se 
sont ut bases. Propter cadem utique ul PAE 
triangulam ad AAE ita TE ad EA ; ct ut igitur 
BA ad AA ila ΓΕ ad EA. 


Menons ΔῈ paralléle ἃ un des cétés ΒΓ du triangle abr; je dis que BA 


cst ἃ AA comme TE est ἃ EA. 
Joignonus ΒΕ, TA. 


Le wiangle ΒΔῈ sera égal au triangle ΓΔῈ (37-1), parce quils out Ja méme base 
AE, el quils sont compris centre 165 memes parallcles aE, Br. Mais AAE est un autre 
triangle ; et des graudeurs égales out Ja méme raison avec une méme grandcur 
(qe 5); done le triangle BAE est an triangle ASE comme le triangle TAE est 
au triangle AAE. Mais [6 wiangle ἘΔῈ est au triangle ASE comme BA cst ἃ ΔΑ; 
car ces deux triangles, qui ont la meme hauteur, savoir, Ja perpendiculaire 
mence du pointE sur la droite ab, sont enteux comme leurs bises (1. 6). 
Par la méme raison Ie triangle TAE est au triangle ASE comme TE cst ἃ TA; 


donc BA esta AA comme TE est ἃ cA ἔτι. 5). 
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Αλλὰ di αἱ τεῦ ΑΒΓ speya:eu πλευραὶ αἱ 
AB, ΑΓ ἀνάλογον τιτμήσθωσον vere τὸ Δ. E 
σημεῖα, ὡς ἡ BA πρὸς Tiv AA οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν EA, καὶ ἐπεζεύχθω ἢ AE* λέγω ὅτε παρ- 
ἀλληλός ἐστιν ἡ ΔῈ τῇ ΒΓ, 

Ἰᾶν yep αὐτῶν κατασκευασθέντων, ted ἐστιν 
ὡς ἡ ΒΔ πρὶς τὴν ΔΑ οὕτως ἡ ΤῈ πρὸς tav EA Ε 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ BA πρὸς τὴν AA οὕτως 70 BAE 
τρίγωνον πρὸς τὸ ANE tpizavov, ὡς δὲ TE πρὲς 
τὴν EA οὕτως τὸ ΓΔΕ τρίγωνον προς τὸ AAE τρί- 
3 νον" καὶ ὡς ἄρα “τὸ BAE τρί) τον πρὸς τὸ 
ΑΔΕ τρί; wroy® οὕτως τὸ TAE τρίγωνον “πρὸς τὸ 
ΑΔΕ τρίγωνονθ. Ἑκατέρον ἄρα τῶν BAE, TAE 
τριγώνων mpeg τὸ AAE τρίγωνον ὁ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον. Ι1σὸν epee ἐστὶ τὸ BAE τρίγωνον τῷ 
ΓΔΕ τριγώνῳ" καὶ εἶσιν ἐπὶ THE αὐτῆς βάσεως 
τῆς AE. Τὸ δὲ iva τρίγωνα καὶ ἐπὶ τῆς αὖ-- 
τῆς βάσεως ὄντα, καὶ ἔν ταῖς αὐταῖς παραλλή-- 
λοις ἐστί. ΠΠαράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῇ ΒΓ, 


1 53] , Ἄ λ tee 
Ἐὰν ἄρα τριεγωνοῦυ. καὶ τὰ ἑξῆς. 
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Sed ct ABP trianguli latera AB, AT propor- 
tionaliter secta sint in 4, E puncuis, ut BA ad 
AA ila TE ad EA, et jungatur AE; dico paral- 
Iclam esse AE ipsi Br. 


Tisdem enim constructis, quoniam est ut BA 
ad AA tla TE ad EA, scd ut BA quidem ad AA 
ita BAE triangulum ad AAE trangulum , ut TE 
vero ad EA ila ΓΔΕ triangulum ad AAE triangu- 
lum; ct ut igitur BAE triangulum ad ΑΔΕ trian- 
gulum ila ΓΔΕ trianguluin ad AAE triangulum. 
Utrumque igitur BAE, PAE triangulorum ad 
ASE triangulam camdem habet rationem. A- 
quale igilur est BAE triangulum ipsi PAE trian~ 
gulo; et sunt super eidem basi AE. JEqualia an- 
tem triangula ct super eddem basi constituta 
et intra casdem parallelas sunt. Parallela igitur 


est AE ipsi ΒΓ. Si igitur trianguli , etc. 


Mais que les cétés AB, ar du triangle ABT soient coupés proportionnclle- 
ment aux points 4, E, c’est-a-dire que BA soit ἃ AA comme TE est ἃ EA, ct 
Joignons ΔῈ ; je dis que ΔῈ est parallele ἃ ΒΓ. 

Faisons Ja méme construction. Puisque Ba est ἃ 4A comme TE est A EA, 
que BA cst a 4A comme le triangle BAE est au triangle ΑΔῈ (1. 6), et que TE 
est ἃ EA comme le triangle ΓΔῈ est au triangle AAE, Je triangle ΒΔῈ est au 
triangle ASE comme Je triangle ΤΔῈ est au wiangle ΑΔΕ (11. 5). Done chacun 
des triangles BAE, ΓΔῈ a Ja méme raison avec le triangle ΑΔΕ. Donc le viangle 
ΒΔΕ est égal au wiangle ΓΔῈ (9. 5}; et ils sont sur la méme base ΔῈ. Mais 'es 
triangles égaux et construits sur la méme base sont entre les mémes paralléles 
(59. 1). Donec ΔῈ est paralléle ἃ Br. Donc, ete. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ +>. 


Z ) δι᾽ θῇ. υ δὲ τέντουτα 
Ἐὰν τριγώνου p wre diye Tend, Noe TENS 
Aa a me ety : niece 
Tay γωνίοιν εὐθεῖα τέμτῃ καὶ τὴν Basi, τὰ τῆς 
, [ \ 2 \ oe ’ = 
βατεως τμήματο τὸν αὐτὸν eles Aspov ταις 
κι ~ , 6 oe, ul “1 
λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" καὶ τοῖν τὰ τῆς 
, , τὺ ͵ a 
βασεως τμήματα τὸν αὑτὸν ἔχη λογὸν ταῖς λοι- 
᾿ ~ «ες 2 x ~ ~ 
παῖς TOU τρίγώνου πλευραῖς π' ἀπτὸ τῆς κορυφῆς 
. , yao , 
ἐπὶ τὴν τιμὴν ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα diya τέμνε 
1 , 
τὴν τοῦ τριγώνου γώτιανς 
: : , εεν 
Εστὼ τρίγωνον τὸ ABT, καὶ τιτμήσθω ἡ UTS 
ca Ls ji \ ΡΣ Gs ΄ fe > Ἐπ 
BAT γωνία δίχα ὑπὸ τῆς ΑΔ εὐθείας" λέγω 
i ᾿ “ ε 1 
ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ BA πρὸς Tar AT οὕτως HBA πρὸς 


sur AT. 


‘ 


Bb δι 


Ἡχϑω 4.30 διὰ ποῦ V ra AA παραλλήλος A 
TE, καὶ διανθεῖσα ἡ BA συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ 


τὸ Ἐς 


PROPOSITION 
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/ 
Zs 
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PROPOSITIO III. 


Si trianguli angulus bifariam secetur, secans 
autem angulum recta secet οἱ basim ; basis seg- 
menta eamdem habcbunt rationem quam reli- 
qua trianguli latera ; et si basis segmenta eam- 
dem habecant rationem quam reliqua trianguli 
latera, ipsa a vertice ad sectionem ducta recta 


bifariam secat triangul angulum. 
Sit triangulum ABI, et secetur BAT angulirs 


bifariam ab ipsa AA recti; dico esse ut BA ad 
ΔΓ ita BA ad AT. 


E 
ve 


Ducatur enim per Γ ipsi 4A perallela PE, 


el producta BA conyeulat cum ipsa in E. 


111. 


Si un angle d’un triangle est partagé en deux parties égales, et si la droite 
qui partage cet angle coupe la base, les segments de la base auront la méme 


raison que les cdiés restants de ce wiangle; ct si les segments de Ja base ont 


Ja méme raison que les autres cotés du triangle , Ia droite menée du sommet 


a la section, partagera Vangle de ce triangle en deux parties égales. 
Soit le wiangle abr, que Vangle ΒΑΤ soit partagé en deux parties égales 


par la droite Aa ; je dis que Ba est ἃ Ar comme Ba est a Ar. 
Par Je point f menons ΓΕ paralléle ἃ ΔΑ (31. 1), et que BA prolongé ren- 


contre TE au pol E, 
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Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς AA, ED εὖ- 


a7 3 ar) εν , 
teh ἐγεστεσεν woapa ὑπὸ ATE γώνα 
‘ 


ti 2 ~ ε aoe ᾿ “»ε ‘ 
47 ἐστι τῇ ὑπὸ ΓΑΔ. AAA ἡ ὑπὸ TAS ΤῊ UT 
e ta , e e 1 ¥ τῳ 
ΒΑΔ ὑπόκειται ἴση" καὶ ἡ ὑπὴ ΒΑΔ ἄρα τῇ 
ε 3 Ἂν », , 2 δι; > , 
uma ATE ἐστιν ist. Παλιν. ἐπεὶ εἰς παραλλης- 
‘ 3 » ε ε 
Acug τὰς ΑΔ. EY εὐθεῖα ἐνέπεσεν a BAE, ἡ 
2 ΠΡ ΠΕ, A ” 3 Ν ~ 2 ΕἾ ~ 
€xTCE Java ἃ ὑπὸ BAA ἍΤ ἐστὶ Ta εὐτοὸς TH 
έτος Γ x ames ~ \ 
ὑπὸ AET. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ATE τῇ ὑπὸ BAA 
A ee κι ΠῚ ne ~ ἕ A 
ton, καὶ ἡ ὑπὸ ATE ἄρα γωνία! τῇ ὑπὸ AET 
3 oe Voe ~ ~ 
ἐστὶν τη" ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ AE πλευρᾷ τῇ AT 
> \ ow Ane ᾿ - sy , 
ἐστὲν bon. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου του BIE πάρα μέαν 
~ ~ ἣν sy © > wv 
τῶν πλευρῶν τὴν ET aztas " AA ἀτάλοχον ape 
e 4 « ᾿ 
ἐστὶν ὡς ἢ BA πρὸς τὴν AT οὕτως ἡ BA πρὸς 
\ ~ Ls af ἂν © " 
τὴν AE. Ion δὲ ἡ AE τῇ ΑΓ" ὡς cpa” n BA πρὸς 
ἣν . ε ᾿ ‘ 
Tay AT ovtws ἡ BA πρὸς τὴν AT. 
4 λυ ε ε + \ a 
Αλλὰ du ἔστω ὡςθ ἡ BA πρὸς τὴν AT εὐτῶς 
Le ἣν Ἄ, Ἂν; 2 7. τ Ψ 
Ἢ BA πρὸς τὴν AT, παὶ ἐπεζύχθω ἡ ΑΔ' }έγὼ 
ov ΄ , « € 4A , € 4 ~ 
OTs δίχα τέτμηται ἃ ὑπὸ BAT γωνία ὑπὸ τῆς 
ΑΔ εὐθείας. 
~ a J - ¥. 3 y » 5 9 
Tey γάρ αὐτῶν κατασχευασθέντον. eres ἔστην 
μὲ € x 4 
ὡς ἡ ΒΔ πρὸς τὴν AT οὕτως a BA πρὸς τὴν AT, 


Da x. © ε x, \ . 2 Nw ε 
ἄλλα καὶ ὡς ἡ ΒΔ πρὸς τὴν ΔΙ cutasg ἐστιν! ἢ 
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Et quoniam im parallelas AA, EF recta incidi ἢ 
AP; ergo ATE angulus equalis est ipsi ΓΑΔ. 
Sed TAA ipsi BAA poniiur xqualis; et BAA 
igitur ipsi ATE est zqualis. Rursus quoniam in 
parallelas AA, EP recta incidit BAE, exterior 
angulus BAA exqualis est interiori AEP. Ostensus 
autem est et ATE tpsi BAA equalis; et APE 
igitur angulus ipsi AEC est xqualis; quare et 
latus AE Jateri ALF est xquale. Et quoniam 
trianguli BFE jnxta unum laterum Ef ducta 
est ipsa AA; proportionaliter igitur cst ut BA 
ad AF ita BA ad AE. /Equalis autem est AE 
ipsi A; nt igitur BA ad ΔΡ ita BA ad Ar. 


Sed ct sit ut BA ad ΔΓ ita RA ad AT; ct 
jungatur AA; dico bifariam sectum esse BAT 


angulum ab AA recta. 


lisdem enim construclis , quoniam est ut BA 
ad AP ita BA ad AL, sed et ut BA ad ΔΓ ita 


est BA ad AE; trianguli cui BE justa unum 


Puisque la droite ar tombe sur Iles paralleles as, Er, Vangle ATE est égal ἃ 


Yangle ΓᾺΔ (29. 1). Mais Pangle ΓᾺΔ est suppose égal ἃ angle ΒΑΔ; donc langle 
BAA estégal a angle are. De plus , puisque la droite ΒΔΕ tombe sur les parallcles 
AS, EF, Vangle extéricur BAS est ¢gal ἃ Vangle intérieur AET (29. 1). Mais on 
a démontré que langle are est égal ἃ Vangle Bia; done Vangle ΑΤῈ est égal 
ἃ Vangle arr; donc le cété AE sera égal au coté ar (6. 1). Et puisqu’on a méné 
la droite Aa parallcle ἃ un des cotés Er du triangle ΒΓΕ, la droite BA est a ar 
comme BA cst ἃ AE (2. 6). Muis Ag est égal ἃ ar; donc Baest ἃ ar comme BA 
cst ἃ AT (7. 5). 

Mais qne BA soit ἢ AF comme BA est ἃ AT; joignons Aa ; je dis que langle 
BAT est partagé en deux parties égales par Ja droite Aa. 

Faisons la meme construction. Puisque BA est ἃ AT comme BA cst ἃ AT, ct 
que BA cst ἃ ΔΙῚ comme EA est ἃ ΔῈ (2.6), car la droite Aa est parallele ἃ un 


38 


mye 
Jaaha du 


LE 
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BA πρὸς τὴ: ΔῈ" τριγώνου sep τοῦ ΒΓΕ παρὰ 
μα! τῶν πλευρῶν τὴν EG devas? ἡ ΑΔ' καὶ 
ὡς ace ἡ BA πρὸς τὴν ΑΓ οὕτως ἡ BA πρὸς 
anv AE* σὴ ape a ΑΓ τῇ AE, wore καὶ γω- 


͵ ἐν νι ΄ ~ € 1 a 3 ἈΝ wv 
ria ἡ υπὸ ΑΕΓ γῶν tn uve ATE εττῖν son, 


Ἴ ΄ x ε \ ~ 2 a7 ε Ἀ ” 
ADN n μὲν ὑπὸ AED τῇ ἐκτὸς τῇ ὑπὸ BAN 7H, 
ε ᾿ς ἃ ᾧ κι mi, " mr P 
ἡ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ATE τῇ ἐναλλὰξ τῇ ὑπὸ TAS 
- ἐδ) Ἢ ἃ eae ἃ αἱ εν 
erase 1715 καὶ ἢ ὑπὸ BAA ape τῇ υπὸο TAA 
> ν ἃ at comet ͵ ἕ 
ἐστιν ἴση, Ἡ ape ὑπὸ ΒΑΓ γωνία διχαὶδ πεέτμη- 

΄ \ ~ 3 ͵ ἣ a e Ἂς 
ται ύπο τὴς ΑΔ εὐθείας, Ἐὰν ape τριγώνου. καὶ 


co 
TACITUS. 
TIPOTASIZ &. 


“ . f ᾿ 3 , e 
Tey isojwriwy τριγώνων ararczey εἶσιν αἱ 

ἐς « x x 3 , x “᾿ ΄ 
πλεῦραι αἱ TELA τοῖς ἐσεῖς γωνίας, καὶ Ομμολογ9] 


οτος ἊΝ ᾿ 7 
αἱ ὑπὸ τὰς ἵτας γωνίας ὑποτείιουσαι πλευραί. 
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Jaierurn EP ducta est ipsa AA; ct ul igilur BA 
ad AT ita BA ad AE; sxqualis igitur AT ipsi 
AE ; gquare et avgulus AEP angulo ATE est 
wxyualis. Sed AEP quidem exterior! BAA zequa~ 


hs, ipse vero et ATE allerno PAA est xqualis ; 


E 


ct BAA icilur ipsi TAA est xqualis. Ipse BAT 
igitur angulus bifariam sectus est ab AA recta. 


Si igitur trianguli, etc. 


PROPOSITIO IV. 


JEquiangulorum triangulorum proportionalia 
sunt latera circa awquales angulos; ct homo- 


loga xquales angulos subtendunt latera. 


des cétés Er du triangle Bre, Ja droite BA est ἃ AT comme BA est ἃ AE ; donc 
ar est Cgal a AE (g. 5); donc Vangle ser est égal ἃ Vangle are (5. 1). Mais 
Vangle ΑῈΓ est égal ἃ langle extérieur BAs (20. 1), et Tangle are égal ἃ angle 
alterne ras ; donc langle ΒΑΔ est égal al’angle ras ; donc J'angle Bar est partagé 
cn deux parties égales par Ia droite as. Donc, ete. 


PROPOSITION IY. 


Dans les wiangles ¢quiangles, Jes cétés autour des angles éganx sont 
proportionnels ; et Jes cotés qui soutendent 165. angles fégaux, sont homo- 


logues. 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


΄ ᾿ 
Ἑστω" ἰσογώνια τρίγωνα τά ABT, ATE, 
3, wv \ ΝΣ ec A 4 τ ΄“Ἵ» « 13 
ἐσὴν exovTa THY μὲν ὑπὸ BAT γωνίαν TH ὑπὸ 
x NS o@ 4 χῷ ke Nor ‘ 
ΓΔΕ. τὴν δὲ ὑπὸ ATB τῆ υπὸ AEDT, καὶ ets τὴν 
e 4 -ε Ὺ 3 τ 4 ~ 
ὑπὸ ABT τῇ ὑπὸ ATE’* λεγὼ ots τῶν ABI, ATE 
’ 3 ΄ , > € A « Ν 4 
“ριγώνῶν ἀνάλογον εἰσιν αἰ πλευραί αἱ περί τὰς 
2 ΄ N¢é ΄ ie OF \ + Ww 
σὰς γωνίας. καὶ ὁμολογοι αἱ υπὸ TAS ἴσας γω- 


ἐ ες ͵ me 
γίας ὑποτείνουσαι πλευραὶ Ves 


Β 


Κείσθω γὰρ ex εὐθείας ἡ ET τῇ ΤΕ. Καὶ 
ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ABL, ΑΓΒ γωνίαι dus ὀρθῶν ἐλάσ- 
σονές εἰσιν. ion δὲ ἡ ὑπὸ AIB τῇ ὑπὸ AET, αἱ 
ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ. AED δύο ὀρθῶν ἐλάσσονές εἰσιν" 
αἱ BA, EA dpa ἐκί(αλλόμενα, συμπεσοῦνται. 
Ἐκζεξζλησθωσαν., καὶ συμπιπτέτωταν κατὰ TOL. 

Καὶ ἐπεὶ ion ἐστὶν 4 ὑπὸ ATE γωνία τῇ ὑπὸθ 
ΑΒΓ, παραλλήλος apa? ἐστὶν ὁ ΒΖ τῇ TA. Πα- 
λιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ AET, 
παράλληλός ἔστιν 4 ΑΓ τῇ ZE- παραλληλό- 
ἡράμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ZAVA ἴση dpa ἡ μὲν ZA 
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Sint wquiangala triangula ΑΒΓ, ATE, zxqui- 
Jem habentia BAT quidem angn!am ipsi ΓΔΕ, 
ipsum vero ATB ipsi ΔΕΓ,, ct praterea Ipsuin 
ΑΒΓ ipsi ATE; dico ABC, ALE trtangulornm 
proporticnalia esse latera circa equales angu- 
los; οἱ homologa aquales angulos subtendere 


latera. 


Tr E 


Ponatur enim in directum ipsa BT ipsi Fe. 
Et quouiam ΑΒΓ, ΑΓΒ auguli duobus rectis 
ninvores sunt, equalis autem ΑΓΒ ipsi AEF , 
ipst igitur ABC, AE duobus rectis minores 
sunt; ipse BA, EA igilur productz couve- 
nient. Producantur, et conveniant in Z, 

Et quoniam aqualis est APE angnius ipsa 
ABI, parallela igitur est BZ ipsi TA. Rursus, 
quoniam xqualis est ΑΓΒ ipsi AET, parallcla 
est ΑΓ ipsi ZE; parallclogrammum igitur est 


ΖΑΓΔ; xynalis igitur ZA quidem ipsi ©, ipsa 


Svient les triangles équiangles abr, ATE, ayant langle Bar égal ἃ Vangie 
TSE, Vangle ΑΓΒ égal ἃ Vangle arr, et Vangle apr égal ἃ Dangle are ; je dis 
que dans Ics wiangles ABI, ATE, les cétés autour des angles égaux sont pro- 
portionnels , et que les cotés qui soutendent les angles égaux sont homologues. 

Placons la droite Br dans la direction de ΓΕ. Et puisque les angles ΑΒΓ, ΑΓΒ 
sont plus petits que deux droits (17. 1), et que langle ΑΓΒ est égal a langle 
AET , les angles Abr, AEF sont plus petits que deux droits; donc les droites BA, 
EA, élantprolongcées, se rencontrcront (not. com. 11); quelles soicnt prolongécs , 
et quelles se reucontrent en Z. 

Et puisque langle are est ὅρα] ἃ Vangle apr, Ja droite BZ est parallcle ἃ 
Ja drcite rs (28. 1}. De plus, puisque Fangle are cst egal a Vangle atr, 
fa droite ar est parallele a ze; donc la figure zara est un parall¢lo- 


300 
ah AT, ἢ δὲ AY τῇ ZS. Καὶ ἐπεὶ τρ'γώνου τοῦ 
TBE πιρὲ μίαν τῶν πλευρῶνθ τὴν ZE ἧἥκται ἡ 
ΑΓ. ἔστιν ἄρα ὡς ἢ ΒΑ πρὸς τὴν AZ εὕτως ἡ 
LT πρὸς τὴν TE. Ion δὲ ὁ AZ τῇ TAS ὡς ἄρα 
ἡ ΒΑ πρὸς τὴν TA οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς Tay ΤΕ" καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως ἡ AT πρὸς 
τὴν TE. Πάλιν. ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ TA τῇ 


LZ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν TE οὕτως a LA 
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yero AT ipsi ZA Et quomain tnangult ZBE 
justa uman datermum ZE ducta est Ar, est 
igtr ul BA ad AZ wa ΒΓ ad ΓΕ. Aiqualis autem 
AZ ipsi FA; ul igitty BA ad TA ita Br ad 
TE, ct alierne ut AB ad ΒΓ ita AP ad ΓΕ. 
Rursus , quomain parallela est TA ipsi BZ, est 
igitur ut ΒΓ δὲ TE ita ZA ad AE. “Equalis au- 


tem ZA ipst AP; ul igitur Brad PE ita Ar ad 


πρὲς τὴν AE. Ion δὲ ἡ ZA TH AT? ὡς ἄρα ἡ ΒΓ 
πρὸς τὴν ΤῈ οὗτως ἡ AT πρὸς τὴν EA, ἐναλλὰξ 
cpa ὡς ἡ BT πρὸς car TA οὕτως ἡ ΤῈ πρὸς τὴν 
ἘΔ. Καὶ {πε "Ὁ ἐδείχθη ὡς μὲν ἢ AB πρὸς τὴν BT 
οὕτως ἡ ΔΙ πρὸς τὴν TE, ὡς δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΤΑ οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ἘΔ' καὶ" discov ἄρα won 
BA προς τὴν AT οὕτως ἡ ΤΔ πρὸς τὴν AL. Τῶν 


3 ω ͵ Ἂς a © =~ 
ἄρα ἰσογωνίων), καὶ τὰ ἑξῆς. 


gramme ; donc ZA cst égal ἃ aT, 


EA, alternc igitur ul ΒΓ ad TA ita TE ad EA. 
Et quomam ostensam est, ut AB quidem ad 
Br ita AV ad ΓΕ; ut vero ΒΓ ad TA ila TE ad 
EA; et ex wquo ραν ut BA ad ΑΓ τ ΓΔ δᾷ 
ΔΕ. /Equiangulorum igitur, etc. 


et AT €gal ἃ za (54. 1). Et pnis- 


quwun des cétés AT du triangle ZBE, est paralicle au cole Zi, BA est 


ἃ ΑΖ comine ΒΓ est ἃ TE (2.6). Mais Az est egal a Ta; donc BA est ἃ 


TA comme BF est ATE (7. 5), ct, par permutation (16. 5), AB est a ΒΓ comme ΔΓ 
est ἃ TE (16. 5). De plus, puisque Ta est parallele 4 Bz, Br est a ΤῈ comme 
ZA est ἃ AE. Mais ΖΔ est égal ἃ ar; donc Br est ἃ ΤῈ comme Ar est ἃ EA, et, 
permutation, Br est ἃ TA comme TE est ἃ EA. Et puisqu’on a demonté 
que AB cst ἃ ΒΓ comme ΔΓ est ἃ TE, Ct que Br est ἃ TA comme TE est ἃ EA, 
BA sera ἃ AY comme Ta est a AE (22. 5). Donec, ete. 


par 
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MPOTAS le ἡ 


5 . ry Η ipa ῈΝ ae 
Ear ove τρίγωτα τὰς πλεύροις αν2.0):1 Eat, 
ise 


w72i τὸ 


A ᾿ ; . 
isspwris § Tpiperz* σεὶ slik TAS 

c >? a © © e a ‘ a = 
Quriti, ve ἀξ ab ὑμιλεὴο; πλευραὶ add 
Του ϑιτο 


Esra dus τρίγω: τὰ τὰ ΑΒΓ. ΔῈΖ τας fd al 
avancper ἔχοντ τοῖς ὡς μὲν τὸν AB πιρὸὶς ver BY 


εὑτῶς vay ΔῈ πρὸς τὸν ἘΣ. ἐς δὲ τὴν BY τις 
9 


Bin vi 


χαὶ ETI WE 


cur TA οὕτως τῆν EZ πεῖς τὴν ZA Ξ 


BA πορὶς τὸν AT εὕτως τὴν ἘΔ mace τὴν ΔΖ" 26 { 


ὅτι iospwrser ἔστι τὸ ΑΒΓ τρίγωσον τῷ ΔῈΖ τεί- 


ve 3 εν» ns «> é ε , 

Sere, καὶ ἱτας ELITE τας )ΏΤΙΑΤ, UP as CUcH 

A ἠδ 2 4 © 5) ~ 

2τητὶ πλευραὶ ὑποτειτουσι5 Tar μὲν US ABT τὸ 
ἐδ. 


oat ΔΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ BIA τῇ ὑπ ΕΖΔ. χαὶ ἔτι 


zor uve BAL τῇ ὑπὸ EAZ. 


PROP OS! 


Si deux triangles ont Jeurs cétés proportionnels , 
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PROPOSITIO V. 


Si duo triangula latera proportionalia habcant , 
wquiangula erent triangula; et xquales ha- 
bebunt argulos, 
dunt. 


quos homeloga latera subieu- 


Sint duo triangula ABI, AEZ latera pro- 
portioraha Labenta, ut AB quidem ad ΒΓ 
ita £E ad EZ, 
ZA; 


ut ΒΓ vero ad TA ita FZ ad 


ct adkuc ut BA ad ΑΓ ila FA ad ΑΖ - 


A 


Been 


< 


H 


dico equiangulum esse ABT triaugulnm ipsi 4EZ 
triangulo , et equales illa habitura esse auculos , 
quos homologa latera subteudunt, ipsum qui- 
dem ΑΒΓ ipsi AEZ. ipsum vero BPA ipsi EZA; 
et insuper ipsum ΒΑΓ ipsi Ez. 


TION V. 


ils scront é€quiangles, et 


ils auront les angles soutendus par les cétés homologues égaux entr’eux. 
Soient deux triangles ABI, AEZ, ayant les cétés proportionuels. que 28 scit 


a BF comme ΔῈ est ἃ EZ, que ΒΓ soit ἃ ΓᾺ comme EZ est ἃ 24, 
je dis que les triangles 
et que Jes angles soutendus par Jes cétes homologues serout égaux 


a AY comme ἘΔ est ἃ AZ; 


et que BA sit 
ABP, AEZ sout €quiangtes 
Vangle 


ΑΒΓ égal a Vangle s&z, Vangle Bra égal a Vangle Eza, et enfin angle bar egal 


a Vangle Eaz. 
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- ᾿ \ ἊΣ - 3 £ ~ 
LuverTatw 2ρ πρὸς τῇ EZ εὐθεία.. παὶ τοῖς 
a gree ͵ - - ε igen 

πρὸς AUTH σήμειοις τοῖς EE, Z, Ta pes ὑπὸ AET 

t -᾿ ε € ad ν᾽ > 

λῶν isn ἢ ὑπὸ ZEH, τῇ δὲ ὑπὸ ΒΓΑ iva ἡ 

a «Ὁ Ἢ ΘΝ os - 

υτὸ EZ? λοιπὴ ἀρα ἢ πρὸς τῷ Δ λοιπῇ πρὸς τῷ 
ic 

H ἐστιν ign, 

: i ae hae ' ~ 2 
Ισ:γώνίον ἀρὰ ests τὸ ALT τρίγῶνον τῷ EHZ** 

ae Js) ie : a 3 
τῶν ape ABY, ΕΗΖ τριγνων avaroz ὄν εἰσι: αἱ 


a \ fe x va ͵ τ ὦ - 
WARUEAS, δι πέρι τοὺς ITA 7 WNiaS, Has LJAOACZCE - 


¢ 4 4 wv τ 72 " 
UTS TACETAC Joss “12 Ξυραὶ υποτειιυσαι" στιν 
x, 


€ 


apt ὡς ἢ AB πρὲς τὴν ΒΓ cute’ ἡ ΒΕ πρὸς “τὴν 


% 


EZ. AAR ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως ὑπόκει-: 
ται ἡ ΔῈ πρὸς τὴν ΕΖ" καὶ! ὡς ape ἡ AE πρὸς 
τὴν EZ οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν EZ* ἑκάτερα ape 
τῶν ΔΕ. HE πρὸς τὴν EZ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 
ἴση ἄρα it ἡ ΔῈ τῇ HE. Biz τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ AZ ta ΗΖ ἐστὶν isa, Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστιν 


ἢ AE τῇ ΕΗ, nora δὲ ἡ EZ, δύο δὴ αἱ AE, 


Construisons sur EZ et aus 


angle EzH ὑσὶ ἃ Vangle Bra (25.1750! 


restant H (52. 1). 
Les triangles ΑΒΓ, ΕΗΖ seront équi 


cotés autourdes angles égaux sont proportionnels , 


les angles égaux sont homologues (4. 6); donc AB 
ire ἃ ΒΓ comme ΔῈ est ἃ EZ; donc ΔῈ est a EZ 


ΕΖ. Mais AB est supposé é 


comme HE est a EZ (τι. 5); donc chacune 
raison avec EZ; donc ΔῈ est égal ἃ HE (9. 5) 
par la méme raison. Donc, puisque AE est ἐδ 
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Constituatur enun ad EZ rectam, et ad 
peneta mca Ε. Z, ipsi quidem ABP angulo 
wqualis ZEH , ipsi vero eequalis BDA ipse EZH; 
reliquus igitar ad A reliquo ad H est ax 
qualis. 

Eqniangulum igitur est ABD triangulum ipsi 
EHZ; ipsorum igitur ABI, EHZ triansuloram 


proporlionalia sunt latera, circum xquales an- 


x 


Ἶ 


gulos, elhomologa 8) quales anguios latere sub- 
tendunt; est igilur ut AB ad ΒΓ ita HE ad EZ. 
Sed ut AB ad ΒΓ ita ponitur AE ad EZ; ct ut 
igitur SE ad EZ ita HE ad EZ; ulraque igitur 
ipsarum AE, HE ad EZ camdem habet raionem ; 
wqualis igitur est AE ipsi HE. Propter eadcm 
ulque et AZ ipsi HZ wyqualis est. Et quoniam 
wqualis est AE ipst EH , commuuis autem 


EZ; dux uligue SE, EZ duabus HE, ΕΖ 


points Ἐν Z Vangle ZEH égal a Vangle ΑΒΓ et 


‘angle restant 4 sera égal a Tangle 


angles ; donc dans les triangles ABI, ΕΗΖ, les 


et les cotés qui soutendent 
est ἃ ΒΓ comme HE est a 


des droites AE, HE a la méme 
La droite az est égale a HZ, 
al ἃ EH, et que la droite ΕΖ est 
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EZ δυσὶ τοῖς HE, EZ ἴσαι εἰσὶ. παὶ Basic ἡ ZA 
j2 ἡ ὑπὸ AEZ 


” be » A + 2 He, 
γωνία τῇ ὑπὸ HEZ ἐστὶν ἔτη. Kas τὸ ΔΕΖ τρί 


~ 3 Χ a = it af 
βάσει τῇ ZH ἐστὶν icon’? γωνία ἃ 


, ov] ΓΕ ε x 
Qe@voy τῷ HEZ πριγώνῷ bTOV, καὶ αἱ λοισται 
“" δι ͵ »᾽ eos ἃ ε 
,ὠνίαι Taig λοίπαις Pwridig toads, UP ἂς αἱ 
32) w 2 ἣν a x © 
ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" 65%) apa OTe καὶ ἣ᾿ 
~ € 4 Ld Δ Ls ‘ 
μὲν ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ HZE, ἢ δὲ ὑπὸ 
Ν 5 Ν ΤᾺ τὴ © ΕΗ 
EAZ τῇ ὑπὸ ἘΗΖ. Καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ ZEA 
‘ 
~ € \ 3 5 » 
τῇ ὑπὸ ZEH ¢otsy sony 
ε if " Ἃ τ « \ »" tg 
ὑπὸ ΑΒΓ ἐστὶν ἴση" καὶ » ὑπὸ ΑΒΓ cpa γωνιὰ 
ἌΣ Uh ι 2 Se, ᾿ Π > \ δὴ x x ἡ 
τὴ ὑπὸ ΔῈΖ ἐστιν ign. Διὼ τὰ αὐτῷ δὴ καὶ 
i Prat ἐς ἢ ΕΠ , oo. ~ oof 
μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ AZE ἐστὶν ton, καὶ ἔτι 
~ A ~ Ὁ ᾿ , a 3 Ἀ 
Fy πρὸς τῷ A πρὸς τῷ Δ'" Ισογωνίον apa ἐστι 
: 
κ᾿ , 4 ν᾿ 
τὸ ΑΒΓ τρίγωρον τῷ AEZ τριγώνῳ, Ἐάν ape 


S00, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίον μιᾷ parla Low 
ἔχης στερὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ova~ 
λογον" ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα 5 παὶ a 
ἕξει τὰς γωνίας, UP ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ 


- τς 
UT. TEMOUCIV. 


commune , les deux droites ΔῈ, EZ sont égales aux deux droites RE, EZ; 
Ju base za est égale ἃ Ja base za; donc Vangle ΔῈΖ est égal bY 
(8. 1); donc le wiangle ΔῈΖ est ΓΕ au triangle ἨΠ2 
sontendent des cétés égaux sont égaux; douc Vangle ΔΖΕ est ég 
HzE, et langle Faz égal ἃ Vangle Enz, Et ral ZEA ¢ 
et que Vangle HEZ est égal a Vangle ΑΒΓ, 
Par Ja méme raison, langle ΑΓΒ est égal ἃ Finals ΔΖΕ, et ἢ 


ἄλλ ἡ ὑπὸ HEZ τῇ 
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wquiles suut, οἱ basis ZA basi ZH est zequalis ; 


angulus igitur AEZ angulo ΗΕΖ est xqualis. Et 


SEZ tnangulum 1051 HEZ triangulo wquale , ct 


religui anguli_ reliquis angulis equales , quos 
qualia latera subicndunt ; wqnalis igitur est et 
AZE quidem angulus ipsi HZE, Ipse vero EAZ 
pst ΕΗΖ. Et quoniam ipse quidem ZEA ipsi 
ZEH cst wqualis, scd ΗΕΖ ipsi ABT est zequa- 
lis, ct ΑΒΓ igitur angulus ipsi AEZ est aequalis. 
Propter eadem wlqne ipse guidean ΑΒΓ 1051 
ΔΖΕ est wequalis, et insuper ipse ad A ipsi ad A; 
zquiancalum igitur est ΑΒΓ trianguluin ipsi 
ΔΕΖ tangulo, Si igitur duo, εἰς. 


PROPOSITIO YI. 


Si duo imangula unum angulum uni anculo 
wgualem habcant, circa zquales autem angu- 
Ios latera proportionalia ; equiangula erunt 


triangula, ct xquales habebunt angulos, quos 
homeioga latera subtcnduat. 


mais 
fae HEZ 
» et les autres angles que 
al a Vangle 
st égal a Pangle ΖΕΗ, 
Pangle apr est égal ἃ Pangle akz. 


‘angle en A égal 


a Yangle en 4; donc les triaugles ΑΒΓ, AEZ sont eer, Donc, etc. 


PROPOSITION VI. 


Si deux tiangles ont un angle égal & un angle 
angles égaux sont proportionnels, ces deux trang 
angles soutendus par des cotcs homologues seron 


» ΟἹ si les cétés autour des 


sles seront équiangles, et les 
t C2aux. 
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ΣῊΝ re τὸν ἘΞ τον ΑΕ Si 7 ans 
Ἔστω dus τρίγωνα τῶ ABY, ΔΕΖ, pizzeria: Sist duo tnangula ΑΒΓ, ΔΕΖ, unura angu- 


τὴν ὑπὸ BAT μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπο EAL ἴσην ἔχοντα, lum ΒΑΓ uni angulo EAZ zquelem habentia , 
περὶ δὲ τὰ ἴσας γωνίας τὰς πλευρας araAcpor,y circa wduales autem angulos Ἰαΐογα propor~ 
ὡς τὴν BA πρὸς τὴν ΑΓ οὕτως τὴν ἘΔ wees tioualia, ul BA ad ΑΓ ita EA ad AZ; dico 
τὴν AZ* λέγω ὅτι ἰσογώνιόν tor! τὸ ΔΒΓ τρί-  wquiangulum esse AST triangulum ipsi AEZ 
Sorey τῷ ALZ τριγώνῳ, καὶ tray ἐξτὶ τὴν μὲν  iangulo,et aqualem habituram esse ΑΒΓ quidem 
ux: ABY periar τῇ uv: AEZ, tyy δὲ ὑπὸ ATB augulum ipsi AEZ, ipsum yero ΑΓΒ ipsi ΔΖΕ. 


~ 


£25 am 
Ty Ute BZ. 


Coustiiuatur enim ad AZ quidemrectam, et 


τ: . » on A 
τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τὸς 3, Z, 


μὲν τῶν ὑπο BAT, ESZ isa! ἡ ὑπο ZS 
d: ὑπὸ ATB isn ἡ ὑπὸ ΔΖΗ. vero ΑΓΒ zqualis ipse ΔΖΗ. 


4: 

Σ᾽ ; τ goers a 

ὁπετερα ad puncta in ipsa A, Z, alteruiri Ipsorum 
τὴ 


quidem BAP, ESZ wxqualis angulus ZAH, ipsi 


μν 


Λοιπὴ ἄρα ἡ πρὶς τῷ Β γωνία Asin τῇ Reliquus igitur ad B angulns reliquo ad Η 


πρὸς τῷ Ἡ isn ἐστίν" Ἰσογώνεον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΒΓ = @qualis est; equiangulum igitur est ΑΒΓ' trian- 
gulum ipsi 4HZ triapgulo; proportionaliter 
ad ΑΓ ita HA ad Az, 


ad AT ita EA ad 


. ~ ᾿ ᾿ , at = XX 
spapevor τῷ MHZ τριγώττ" αταλογον ape ἐστὲν 
ὡς ἡ BA ἜΠΟΣ τὴν AT οὕτως ἡ HA πρὶς σὴν ΔΖ. igitur est ut BA 
Ὑπὸ με ΤΉ! δὲ καὶ ὡς ἥ ΒΆ προς τὴν AT εὕτως: Pouitur autem οἱ ut BA 


Por apes Thy ΔΖ eal ὡς ἄρα aE apis τὴν 4Z3 et ut igitur EA ad AZ ita HA ad 22; 


Svient les deux triangles AEF, SEZ, ayant Vangle Bar égal ἃ langle ἘΔ2, et 
les cétés autour des angles égaux proportionnels, de man.cre que BA soit a 
AF comme ΕΔ est ἢ ΔΖ; je dis que les triangles ΑΒΓ, SEZ sont équiangles, et 
que langle abr est ὁδὶ a Vangle ΔῈΖ, et Vangle ΑΓΒ ὅσαι ἃ Vangle ΔΖΕ. 

Sur la droite ΔΖ, ct aut points 4, Z de cette drvite, construisens Vangle 
ΖΔῊ égal ἃ Fun ou ἃ Vautre des angles Bsr, E4z, et Yangle ΔΖΗ ρα] a Vangle 
AIB (25. 1}. 

L’angle restant en B sera ¢gal ἃ l’angle restant en 4 (52. 1); done les triangles 
ΑΒΓ, HZ sunt Cguiaugles; done BA est ἃ AF comme ΗΔ est ἃ ΔΖ (4. 6). Mais 
on suppose que EA est a AY comme Es est ἃ ΔΖ; donc Es est a ΔΖ comme HS 
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ΔΖ οὕτως ἡ HA pes τὴν AZ* isn ἄρα ἡ EA 
τῇ AH, καὶ κοινὴ ἡ AZ* δύο δὴ αἱ EA, AZ 
δυσὶ ταῖς HA, ΔΖ ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ἘΔΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAZ ἴση" βάσις ἀρα ἡ EZ 
βάσει τῇ ΖΗ ἐστὶν ion, καὶ τὸ SEZ τρίγωνον 
τῷ AHZ τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ αἱ λοιπταὶ γω- 
vias ταῖς λοιπταῖς γωνίαις ἴσαι ἔσοιταιΐ, ὑφ᾽ as 
αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" σὴ ἄρα ἐστιν ἡ 
μὲν ὑπὸ AZH τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. ἡ δὲ ὑπὸ ΔῊΖ τῇ 
ὑπὸ AEZ®, AAN ἡ ὑπὸ AZH τῇ ὑπὸ ATB ἐστὶν 
ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ ATB ἄρα τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστὶν 
ion, Ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ ἘΔΖ 
ia, καὶ λοιπὴ ἀρα ἡ πρὸς τῷ Β λοιπῇ τῇ πρὸς 
τῷ E ἴση ἐστίν" ἰσογώνιον ape ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρί- 
γῶτον τῷ AEZ τριγώνῳ, Ἐὰν apa δύο τρίγωνα, 


x : ἃ ~ 
“ab τὰ εξῆς. 


wqualis igitur EA 1081 AH, et communis AZ ; 
duz igitur EA, ΔΖ duabus HA, AZ xquales 
sunt, et angulus EAZ angulo HAZ aqualis ; 
basis igitur EZ basi ZH est wxqualis, ct ΔῈΖ 
triangulum ipsi AHZ triangulo xquale est, ct 
reliqui anguli reliqguis angulis zquales erunt , 
quos equalia latera subtendunt; xqualis igitur 
est AZH quidem ipsi ΔΖΕ, ipse vero ANZ ipsi 
ΔΕΖ. Sed ipse AZH ipsi ΑΓΒ est xequalis, ct 
ΑΓΒ igitur ipsi ΔΖΕ est xyqualis. Ponitur autem 
ct ΒΑΓ ipsi ΕΔΖ zqualis; et reliquus igitur 
ad Β reliquo ad © xqualis est; axquiangulum 
igitur est ABI triangulum ipsi AEZ triangulo. 


Si igitur duo triangula, etc. 


est ἃ AZ (11. 5); done EA est égal a AH (0. 5); mais ΔΖ est commun; donc 
les deux droites EA, 4Z sont égales aux deux droiites ἨΔ, ΔΖ ; mais langle 
EAZ est égal a langle Haz; donc la base Ez est égale ἃ la base ΖΗ (4. 1); donc 
le triangle ΔῈΖ est égal au triangle AHZ, et les autres angles seront égaux aux 
autres angles, savoir, ceux qui sont soutendus par des cétés égaux ; donc 
V'angle AzH est égal a l'angle aze, et l’angle ΔῊΖ égal a V’angle ΔῈΖ. Mais 
Vangle AzH est égal ἃ angle ΑΓΒ; donc langle ΑΓΒ est égal ἃ ΔΖῈ, Mais langle 
Bar est supposé égal a langle Eaz ; donc langle restant en B est égal a l’angle 
restant en E (52.1); donc les triangles ΑΒΓ, ΔῈΖ sont ¢quiangles. Donc, etc. 
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MPOTAZIZ 7 


Sida cates! lone erga pb [εἰ io 
Eciy δυο τρίγωνα μιὰν γωνίαν pik povid σὴν 
iy 1 ι Γ ΄ a . 

ἔχη» πρὶ δὲ τὰς! ἀλλας γωιίας τὰς πλευρὰς 
> “ ~ δ fod « , τ) a 
avahozor, Toy dz λοιπῶν επατιραν ape nTOoE 
2 ’ a , 3 , ? ~ > * 7 
CALTOOPA, ἢ μὴ ἐλασσο:α ὀρθῆς" oOR Wile εσται 

ι ΄ Nov “ a ’ x, ἡ 
τὰ τρίγωτα. καὶ ἴσας ἐξεῖ τὰς γωνίας, περὶ ἃς 


2 ca ’ > e ΄ 
αν λογον εἰσ αἱ TAUPE AL. 


Ἑστω δύο τρίγωνα τὰ ABT, ΔΕΖ, μίαν γω- 


τ 4 a 7 \ ε ΝΣ ~ 
γίαν μίᾳ γωνία ἰσὴν ἔχοιτα. τὴν ὑπὸ BAT τῇ 


ὑπὸ EAZ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς ὑπὸ ABY , 
ΔΕΖ ς τὰς πλειρὰς ἀνάλογον" 5) ὡς τῆν ΑΒ “πρὸς 


τὴν ΒΓ οὕτως τὴν ΔῈ πρὸς τὴν EZ, τῶν δὲ Aor 


a 


A 
A 
H 
Ὁ 
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PROPOSITIO VII. 


Si duo triangula unum angulum uni angulo 
aqualem habeant, circa alios autem angulos 
Jatera proportionalia, reliquorum vero utrum- 
gue simul vel minorem, vel non minorem 
recto; aquiangula erunt triangula , et zquales 


habebunt angulos , circa quos proportionalia 
sunt latera, 


Sint duo triangula ABP, AEZ, unum angu- 


lum uni angulo xzqualem habentia, ipsum ΒΑΓ 


E z 


ipsi EAZ, circa alios autem angulos ABI, 
ΔΕΖ, latera proportionalia, ut AB ad ΒΓ ita 


AE ad EZ, reliquorum vero ad ©, Z pri- 


ie κι cy n ᾿ e , di 
πῶν τῶν πρὸς τοῖς Τ, Ζ πρότερον exnvepay ape ιςο 


AEZ 


mum utrumque simul mmorcm recto; 


ἐλάσσονα ὑρθῆς" λέγω ὅτι ἰσογώνιόν ἔστι τὸ ΑΒΓ wquiangulum esse ABE triangulum ipsi 


PROPOSITION VII. 


Si deux triangles ont un angle égal ἃ un angle, si 105 céiés autour des 
autres angles sont proportionnels , et si l'un et l'autre des angles restants 
sont en méme temps ou plus petits ou non plus petits qu’un droit, les triangles 
seront équiangles, et les angles compris par les célés proportionnels serunt 
égaux. 

Scient les deux triangles ΑΒΓ, AEZ, ayant un angle égal ἃ un angle, savoir, 
langle Bar égal ἃ Dangle £az, et les οὐϊές autour des autres angles ABT, ΔῈΖ 
proportionnels entr’eux, de manictre que AB soit ἃ ΒΓ comme AE est ἃ EZ, et 


que chacun des autres angles ent, Ζ soit d’abord plus petit qu’un angle druit; 
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i ~ ῃ Secs sl oe 
τρίγωνον τῷ AEZ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἢ ὑπὸ 
ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότι ἢ 
πρὸς THT λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση. 

Εἰ γὲρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABT γωνία τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. Eoro μείζων ἡ 
ὑπὸ ΑΒΓ’ καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ AB εὐθείᾳ, 
καὶ τῷ “πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Β. τῇ ὑπὸ AEZ 
qoviz ica ἡ ὑπὸ ABH. 

Καὶ ἐπεὶ ton ἐστὶν ἡ μὲν A govie τῇ A, ὅ 
δὲ ὑπὸ ABH γωνία" τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, λοιπὴ epee ἢ 
ὑπὸ AHB λοιπῇ τῇ ὑπὸ AZE ἐστὶν ἔσῃ" ἰσογώνιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΗ τρίγωνον τῷ ΔῈΖ σπριγώτῳ" 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν BH οὕτως ἃ ΔῈ πρὸς 
τὴν EZ. Ὡς δὲ ἡ ΔῈ πρὸς τὴν EZ ὑπόκειται ou- 
toc) ἡ AB πρὸς τὴν ἘΓ' καὶ ὡς ἄρα ἢ AB πρὸς 
τὴν BE οὕτως ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΗ, ὁ ΑΒ ὄρα' πρὸς 
ἑκατέραν τῶν BY, BH τὸν αὐτὸν ἔχει λύγον" ion 
ὅρα ἐστὶν ἢ ΒΓ τῇ ΒΗΘ. ὥστε καὶ γωνία Fi “πρὸς 
τῶ Γ γοιίᾳ τῇ ὑπὸ BHT ἐστὶν ἴση7. Ἐλώττων 
δὲ ὀρθῆς ὑπόκειται ἡ πρὸς 70° Te ἐλάττων ἄρα 
ἐστὶν ὀρθῆς ἡ ὑπὸ BHT, wore ἡ ἐφιξῆς αὐτῇ 
qorie ἡ ὑπὸ AHB μείζων ἐστὶν ὀρθῆς, Καὶ ἐδείχθη 


ΓῚ oe ~ Ἢ ~ g ε , -ο- wo 
ITH οὔσα TH πρὸς TH ZL, καὶ Ἢ πρὸς τῷ ZL apa 


je dis ‘que Jes wiangles ΑΒΓ, AEZ sont 
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triangulo, et equalem fore ABE angulum ipsi 
ΔΕΖ, et religuum videlicet ad T reliquo ad Z 
aqualem. 

Si enim inzqualis est ABI ‘angulus ipsi AEZ, 
uuus ipsorum major est. Sit major ΑΒΓ; et 
conslitualur ad AB rectam et ad punctum iu 
τὰ -B, ipsi AEZ angulo zqualis ipse ABH. 


Et quoniam xqualis est A quidem angulus 
ipsi A, ipse vero ABH angulus ipsi ΔΕΖ, re- 
liguus igitur AHB reliquo AZE est xqualis ; 
aquiangulum igitur est ABH triengulum ipsi 
ΔΕΖ iriangulo ; est igitur ut AB ad BH ita AE 
ad EZ. Ut autem AE ad EZ ponilur ita AB ad 
Br; ctutigitur ABad ΒΓ ita AB ad BH, ipsa 
figitur AB ad utramque ipsarum Br, BH eam- 
dem habet rationcm ; xqualis igitur est ΒΓ ipsi 
BH; quare ct angulus ad T angulo BHF est 
xqualis. Minor autem reeto ponitur ipse ad FP; 
minor igitur est recto ipse ΒΗΓ, quare ipse 
ei deinceps engulus AHB major est recto. 
Et ostensus est equalis esse ipsi ad Z, οἱ ipse 


ad Z igitur major est recto. Ponitur autem 


cguiangles, que Pangle ΑΒΓ est ὅσα] ἃ 


Vangle ΔῈΖ, et l’angle restant en r égal ἃ Vangle restant en Zz. 
Car si l’'angle apr n’est pas égal ἢ Vangle ΔῈΖ, Tun des deux sera plus 


grand. Que Tangle ΑΒΓ soit le plus grand; et construisons sur la droite AB et 
au point B de cette droite, Vangle ABH ¢gal ἃ Pangle ΔῈΖ (25. 1). 

Et puisque langle 4 est égal ἃ Vangle 4, et Pangle ABH ἔβα] ἃ Vangle ΔῈΖ 
Vangle restant ARB est égiul ἃ Tangle restant AZE (52. 1); done les triangles 
ΑΒΗ, ΔΕΖ sont équiangles; donc AB cst ἃ BH comme ΔῈ est ἃ EZ (4. 6). Mais 
AE est supposé étre ἃ EZ comme ab est ἃ ΒΓ (11. 5); donc ΑΒ est a ΒΓ comme 
AB est & BH; donc Ja droite AB a Ja meme raison avee chacune des droites Er, 
BH; done ΒΓ est égal ἃ BH; donc Vangle en © est égal ἃ Vangle ΒΗΓ (5. 1). Mais 
Vangle en Τ' est supposé plus petit qu’un droit; donc Vangle Bur est plus petit 
qwun droit; donc Pangle de suite ΑΗΒ est plus grand qu’un droit (15. 1). Mais 
on ἃ démontré qwil est égal ἃ Dangle z; done Vangle Ζ est plus grand qu'un 
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μείζων ἔστιν ὀρθῆς. Ὑπέκειται δὲ ἐλάσσων ἐρθῆς. 
ὅπερ ἄτοποι" οὐκ apa ἄνισίς ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ 
γωϊία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ. itn ἄρα. Eots δὲ καὶ ἡ 
πρὸς τῷ A GN τῇ πρὸς τῷ A, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ 
πρὸς THT λυπῇ τῇ πρὸς τῷ LZ ἰσὴ ἐστίν" ἰσογ νιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΔΕΖ τριγώνῳ. 
Αλλὰ δὴ πάλιν ὑποκείσθῳ ἑκατέρα τῶν “πρὸς 
τοῖς Ty Z μὴ ἐλάσσων ἐρθῆς" λέγω πάλιν GTi 
καὶ οὕτως ἰσογώνιον ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 


ΔΕΖ Tp} Ore. 


B 


~ . ? cad t * 
Ἰῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθειτων . ὁμοίως 
“ 3, ᾽ x « ΩΝ a a 
δείξομεν crs son ἐστι! ἢ ΒΓ τῇ ΒΗ" wore καὶ 
ΣΕ δος eee me, 2 ᾿ 
γωνία n πρὸς τῷ Τ τῇ ὑπὸ BHT son ἐστίν, Οὐκ 
3 ΄ 3 “- e “ 2 > ᾿ 3} 
ἐλάττων δ᾽ ἐρθῆς 4 πρὸς TOT, οὐκ ἐλάττων ἄρα 
> pnw on ee 4 ΄ εν - 
ὀρθῆς οὐδὲ ἡ ὑπὸ BHT. Τριγώνου δὴ} τοῦ ΒΗΓ 
~ ? es. ἰὴ ’ 
αἱ δύο γωνία! δύο ὑρθῶν οὐκ εἰσὶν ἐλάττονες. 
@ γ᾽ . eal τ 3 wv ‘ 3] ees 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα πάλιν ἄνισος ἐστιν 


ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ AEZ, σὴ ἄρα, Ἐστι 


Α 
| 
Τ 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


nunor recto, quod absurdum ; non igitur inse- 
qualis est ABP angulus ipsi ΔΕΖ, zqualis igi- 
tur. Est autem ct ipse ad A wxqualis ei ad 
4, ct reliquus igitur ad Γ reliquo ad Z aqualis 
est; wquianguluimn igitur est ΑΒΓ tuianguluro 
ipsi ΔΕΖ triaugulo. 

Sed ct rursus ponatur ulerque ipsorum ad 
Fr, 2 non mmor recto; dico rursus et sic 
equiangulum esse ABM triangulum ipsi AEZ 
triangulo. 


A 
E 7 
Iisdem enim constructis, similiter ostende- 
Mus xqualem csse ΒΓ ipsi BH; quare et an- 
gulus ad Γ΄ ipsi ΒΗΓ xqualis est. Non minor 
autem recto ad Γ; von minor igitur recto 
neque ipse BHI. Trianguli igitur ΒΗΓ duo 
anguli duobus rectis nou sunt minores, quod 


est impossilnle ; non igitur rursus inequalis 


est ΑΒΓ angulus ipsi SEZ; zqualis igitur. 


droit. Mais on a supposé qu’il était plus petit qu’un droit, ce gui est absurde ; 
donc les angles ΑΒΓ, SEZ ne sont pas inégaux ; donc ils sont égaux. Mais langle 
en A est égal ἃ Vangle en A; donc langle restant en T est ¢gal a Tangle 
restaut en Z; donc les triangles ΑΒΓ, SEZ sont équiangles. 

Mais que chacun des angles Γ, Z ne soit pas plus petit qu'un droit; je dis 
encore que les triangles ΑΒΓ, AEZ sont équiangles. 

Ayant fait la méme construction, nous démontrerons semblablement que ΒΓ 
est ¢gal ἃ BH; donc angle en r est ¢gal ἃ Vangle ΒΗΓ, Mais Vangle T n'est 
pas plus petit qu'un droit; donc Vangle BHT n’est pas plus petit qu'un droit. 
Donec deux angles du triangle BHT ne sont pas plus petits que deux droits, 
ce qui est impossible (17. 1), donc Jes angles ΑΒΓ, AEZ ne sont pas cucore 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


. x ~ ~ εἶ ‘ 
δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ A τῇ πρὸς TH A ton, λοιπὴ 
- ᾿ nn ~ ~ » ~ wy ? 
ἄρα ἡ πρὸς τῷ Τ λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Z ton ἐστίν" 
ἰσογώνιον ἄρα tors τὸ ΑΒΓ τριγῶνον τῷ ΔῈΖ τρι- 


γώνῳ, Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ 2. 


E iJ 3 3 6 me , > a ~ > 65 we 
av ev ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς oplus ἢ 

ie BN 5 , Ω 3 a ᾿ ny me 

vies ἐπὶ τὴν βάσιν κάθετος ἀχθῇ" τὰ πρὸς τῇ 

, i . ν᾿ ἧι. ~ εἰ ν 3 , 

καθέτῳ τρίγωνα pose ἐστε τῷ τε ὅλῳ καὶ ἀλλὴ- 

λοις 

, ? ᾿ ᾿ ? . oy 

Ἑστω τρίγωνον ὀρθογωντον +o ABI, ὀρθὴν EX GY 


1 © a » ig ~ 2 x 
chy ὑπὸ ΒΑΓ γωνίαν,» καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ 


Α 


A 


τὴν BY κάθετος ἡ ΑΔ' λέγω ὅτι Oporey ἐστιν ἑκά- 
τερον τῶν ABA, AAT τριγώνων ὅλῳ τῷ ΑΒΓ καὶ 
ἔτι ἀλλήλοις. 
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Est autem ct ipse ad A ipsi ad A xqualis , re- 
liquus igitur ad T rehiquo ad Z zqualis est; 
xquiangulum igitur est ABP iriangulum Ipsi 


ΔΕΖ tnangulo. Si igitur duo triangula, οἷς. 


PROPOSITIO VIII. 


Si in rectangulo triangulo ab recto angulo ad 
basim perpendicularis ducatur ; ipsa δά per- 
pendicularem triangula similia sunt ct toti et 
inter sc. 

Sit tnangulum rectangulum ABr, rectum 
habens BAL angulum, οἱ ducatur ab A ad ΒΓ 


fr 


perpendicularis AA; dico simile esse utrum- 


que ipsorum ABA’, AF triangulorum toti ΑΒΓ 


et insuper inter se. 


in¢gaux ; donc ils sont égaux. Mais Pangle en A est égal ἃ l’angle en 4; done 
Pangle restant en T est ¢gal ἃ Dangle restant en Z (32. 1); donc les triangles 


ALI, SEZ sont cquiangles. Donec, οἷο. 


PROPOSITION VIII. 


Si dans un triangle rectangle on méne une perpendiculaire de Vangle droit 
sur la base, les wiangles adjacents ἃ la perpendiculaire sont semblables au 


triangle enticr et semblables entr’eux. 


Soit le triangle rectangle abr, ayant langle droit Bar ; du point A menons sur la 
base ΒΓ Ja perpendiculaire ΑΔ; je dis que les wiangles ΑΒΔ, AAT sont semblables 
au wiangle enticr ΑΒΓ et semblables entr’cux. 
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q eg! ae Su © guia Woy - εν ) - ὦ a 2 i 
Ἐπεὶ γὰρ ssn στιν ὑπὸ BAT yorsa TH UT Quoniam chim wqualis est BAF aneulus 1051 
2 ἄς + ε . XV . ΩΣ δὲ ΑΔΒ ἘΞ τ - a 
ΑΔΒ. opba YUP EKATEPA, Καὶ ΚΟΙνὴ TOY Oud TEL~ » recIns Gum ulerque, εἰ communis duo- 


“- " “ e \ ne 4 - ΤΙ δι ᾿ 
οὥνων τοῦτε ΑΒΓ καὶ τοῦ ΑΒΔ ἡ πρὸς τῷ Β' λοιπὴ — bus triangulis ct ΑΒΓ οἱ ABA ipee ad Bt γο σι 
͵ 7 D Pp rEenguus 
Ww δ νΝ oa ~ © 4 < ? x ” sts = . ᾿ i 
ἄρα ἡ ὑπὸ ATB λοωπῇ τῇ ume BAA ἐστὶν sone gitar ATB religion BAA ect aqualiss eyuian- 
P es = I sey 
> 2 3 x 4 ke tert »- . - ᾿ς 
ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABT τρίγωνον τῷ ΑΒΔ διήιμ agiiur esi ALE tricnguhoa ipst ABA 
5 e ξε ς , ἣν ae Ease 5 ς 
τριγώνῳ, Estir ἄρα ὡς 4 ΒΓ ὑποτείνουσα τὴν ἰγϊδησηο, Foi istiue ut Bi subiendens rectum 
4 ~ \ 4 e rg i -- fom Ξ 
ὀρθὴν ποῦ ΑΒΓ τριγώνου mpg τὴν BA ὑποτείνου- = Ipsius ABE τὶ maneule ad Ba subtendenteam an- 
ΠΕΡῚ : ἥ “ τ aes : Ὁ" 
σαν τὴν σεὔην τοῦ ABA τριγώνου ουτῶς αὐτὴ gulum rectum ipsius ABA trianguli, ita eadem 
ἡ AB ὑπιτιίρουσα τὴν “πρὸς 75 T gore: τοῦ ΑΒ subtendens Jpsuin ad PF anguluin ipsius 


A 
b a ΙΓ 


ΑΒΓ pt ποῦ “πρὸς civ BA ὑποτείνουσαν τὴν ἴἰσν ABY triangulr ad BA subtendentem angulum 
τῇ πρὸς τῷ τ᾽, τὴν ὑπὸ BAA τοῦ ΑΓΔ τρις ώ- = Fqualem ipsi ad Γ΄, ipsum BAA ipsins ABA 
OMA erie AU πρὸς τὸν ΑΔ ὑποτείνουσαν trianguli; et clam ΑΤ ad AA subtendeutem 
cain πρὸς τῷ Β γωνίαν. κοινὴν τῶν δύο Tp evere ipsum ad B angulum, communem duobus 
τὸ ΑΒΓ ἄρα τρί aver τῷ ABA Τρ} cove ise; Ersoy iniangulis ; ipsum ABP igiiur triangulum ipsi 
wiloti, καὶ τὸς περὶ τὰς ἴσὰς γωνίας πλευρὰς AEA tnangulo οἱ xequiangulum est , ct ipsa circa 
ἀνείλογον ἔχει" cyrorcr ἄρα ἐστι" πὸ ΑΒΓ τρίς wquales angulos latera proportionalia hahet ; 


rey τῷ ABA τριγώνως Oucine δὰ δείξομεν . ὅτε  sunile igilur est ABP triangulum ipsi ABA trian- 


Car puisque Tangle Bar est égal ἃ Vangle aap, étant droits lun et l'autre, 
et que langle en B est commun aux deux triangles Apr, ABA, Tangle restant aTB 
est égal ἃ Vangle restant BAa (52. 1); donc les deux wiangles ΑΒΓ, ABA sont 
équiangles. Dene Je coté Br qni soutend Vaugle droit du triangle ΑΒΓ, est au 
cété BA qui soutend Vangle droit du wiangle ava, comme le cété AB qui sou- 
tend Tangle cn r du wiangle Abr, est au coté BA qui soutend un angle égal 
ἃ Vangle r, cest-a-dire langle ΒᾺΔ du twiangle abs, et comme le cdté ΑΓ est 
au cOlé AA qui soutend Vangle B, commun anx deux triangles; donc les 
twiangles ABT, ABA sont équiangles, et ils ont Jes cétes autour des angles 
égaux proportionnels (4. 6); donc le wiangle Abr cst semblable au tiangie 
AbA (def. αν 6). Nous démoutrerons semblablement que le triangle Aart est 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


ta a ? A ,ὔ 

καὶ τῷ AAT τρμγώνῳ ὅμοιον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρί- 
« ’ a ~ 

γωνονῖ" ἑκάτερον ape τῶν ABA, AAT τριγώνων 


a ’ 3 i ~ ’ D4 
ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ 


‘4 “ ἈΠ, ie > Ν a \ 
Λέγω da, ὅτι καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια τὰ 
f 
ABA, AAT τρίγωτα. 
4 Γ ε A at ~ ~_ © A 
Exes yop ὄρθη ἡ ὑπὸ BAA ὀρθ ay use ΑΔΓ 
x , w A eG er \ π᾿ A “τω 
ἐστὶ: ἴση. ἀλλα μὴν καὶ ἡ ὑπὸ BAA τῇ πρὸς TH 
> ’ 5, Ἁ A a ε \ ~ Tg 
T ἐδείχθη ton, καὶ λοιπὴ cpa ἡ πρὸς τῷ B λοι 
“τ ἃ 3 \ > 3 ΄ af ᾽ x ι 
τῇ ὑπὸ AAT ἐστιν ιση" ἰσογώνιον apa ἐστι TO 
~ tf = af e 
ABA τρίγωνον τῷ AAT τριγώνῷ. Estey apa ὡς 
ε ~ 4 e ᾿ « \ 
4 BA τοῦ ABA τριγώνου. ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ 
\ A "Ὁ ΓᾺ ε 
BAA, προς τὴν ΔΑ Tou ΑΔΓ τριγώνου. υὑποτεῖ- 
\ \ ~ ” =~ 4 \ 
γουσαν τὴν πρὸς τῷ Γ γωνίαν, tony TH ὑπὸ BAA, 
- 2 « “ « 
οὕτως αὐτὴ ἡ ΑΔ τοῦ ΑΒΔ τριγώνου 5 ὑποτεί- 
\ “ \ ‘ ε 
γουσα τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν), προς τῆν ΔΙ υὑπο- 
εν ss ” 
τείνουσαν τὴν ὑπὸ AAT τοῦ AAT τριγώνου, ἴσην 
~ ‘ ν of © ε , \ 
TH πρὸς TH Β" καὶ Tt ἢ BA υποτείνουσα τὴν 
Ξ᾿ ἢ τ: ᾿ 7 © 
ὀρθὴν τὴν ὑπὸ ΑΔΒ > πρὸς τὴν AT ὑποτείνουσων 
᾿ 3 A ἐ © . τ: ω Μ᾽ 3 Ἂς 3 
τὴν ὀρθὴν τήν υστο AAT:* ὅμοιον cpa ἐστι τὸ ABA 
“ ἃ ᾿" τ ἜΠΟΣ ΄ 
τρίγῶνον TH ΑΔΓ τρίγωνῳς Eay apa sy ὀρθογωνίῳ 2 


Χ 4 pp 
καὶ τὰ EZNSe 


ὅ11 
gulo. Similiter utique ostendcmus et ipsi AAT 
triangulo simile esse ABE triangulum; ulrem- 
que igitur ipsorunm ABA, ΑΔΡ triangulorum 
simile est loli ΑΒΓ iriangulo. 

Dico etiam et inter se esse similia ABA, 
AAP triangula, 

Quoniam cnim rectus BAA recto AAT est 
xqualis, sed quidem ct ipse BAA ipsi ad ΓΤ 
ostensus est xqualis, ct reliquus igitur ad B 
reliqguo AA est eyualis; equiangulum igitur 
est ABA tnangulum ipsi AAT triangulo. Est 
igitur ut BA ipsius ABA trianguli, subtendens 
ipsum BAA, ad AA ipsius AAP trianguli, 
subtendentem ipsum ad Γ' angulum, aqualem 
ipst BAA, ita eadem AA ipsius ABA trianculi , 
subtendeus ipsum ad B angulum, ad ΔΓ sub- 
tendentem AAT angulun ipsius AAP trianguli, 
zqualem ipsi ad B, ct eliam BA subtcndens 
rectum ΑΔΒ, ad AY subtendentem rectum 
A4r; simile igitur est ABA triangulum ipsi 


ΑΔΓ tnangulo. Si igitur in rectangulo, etc. 


semblable au triangle ΑΒΓ; donc chacun des triangles ABs, Aar est semblable 


au triangle entier ABI. 


Je dis aussi que les triangles ΑΒΔ, ΑΔΓ sont semblables entr’cux. 


Car puisque l’angle droit ΒΔΑ est égal ἃ angle droit ΑΔ, et qu’on a démontré 
que Vangle ΒΑΔ est égal ἃ angle en T, Vangle restanten Β est égal ἃ angle vestant 
AAT (52. 1); donc les deux triangles ΑΒΔ, AAT sont ¢quiangles. Donc le cété 
ΒΔ du triangle ΑΒΔ, qui soutend Dangle Bas, est au οὐϊό 44 du tiangle aar, 
qui soutend l'angle r, égal ἃ langle Bas, comme Ic coté ΑΔ du triangle ana, 
qui soutend langle en B, est au cété ar, qui soutend langle aar du triangle 
AsT, égal ἃ langle en B; et comme le cété BA, qui soutend Vangle droit aan, est 
au colé AT qui soutend langle droit aar (4.6); donc le triangle aba est sem- 
blable au triangle aar (déf. 1.6). Donc, ete. 
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TIOPIZ MA. COROLLARIUM. 
Ex dy τούτου Garepar, ὅτι ἐὰν ἐν ὀρθογὠνίω τρι- Ex hoc utiqne evidens est, si in rectangulo 
ore ἀπὸ TAS ὀρθῆς ἡωτίας ἐπὶ τὴν βάσιν καθε-.  triangulo a recto angulo ad basim perpendicu- 


Εν τ Ὁ ἈΝ ΠΝ ᾿ Ξ ἜΣ ρ : 

τος ayen . ἀχθεῖσα τῶν τῆς βασεως τμημάτων laris ducta fuerit , ductam inter basis segmenta 
2 ΕΣ oo ~ ’ . ie. - - . 

peri ἀνάλογόν ἐστινδ" καὶ «τι THE βαάσ:ως Kas mediam proportionalem esse; et ctiam inter 


ει ε - Ὁ , ε \ - - - - "4 
ἐνὸς οὐἸτοτερουουν τῶν τμημάτων Ἡ TEES τῷ τμή- hasim et unum utriuslibet segmentorum , ipsum 


A ΄ > . ,’ » - - 
ματι πλευρὰ META ατσλογῶν ἐστιν. ad segmentum latus, medium proportiouale esse. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 6. PROPOSITIO IX. 
τῆς dcfsious εὐδιίας τὸ πρεσταν θὲ: pages Ab data recta imperatam partem auferre. 
ἐφιλεις 

Ἔστω καὶ διβεῖσα εὐϑεῖα ἡ ΑΒ’ δεῖ δὰ τῆς AB Sit data recta AB; oportet igitur ab ipsa AB 
πῇ προτταχϑὲν μέρος ἀφελεῖν, imperatam partem auferre. 

Ἐπιτιτάχϑω oe st τρίτοι" καὶ διήχθω τὶς Πιηροτγοίατ et terlia ; et ducatur quedam recta 


εὐθεῖα ἀπὸ τοῦ A 4 AD, γωνίαν περιέχουσα AT ab A, quemlibet angulum continens cum 
μέτα τῆς ΑΒ τυχοῦσα!" καὶ εἰληφθω τυχὸν psd AB; et sumatur quodlibet punctum 4 in 


σημεῖον ἰπὶ τῆς AT TOA, καὶ κείσθωσαν τῇΟ AT, ct ponantur ipsi AA aquales SE, EF; 
COROLLATRE. 


De li, il est évident que, dans un triangle rectangle, la perpendiculaire 
mence de Tangle droit sur la base, est moyenne proportionnelle entre les 
segments de Ja base, et que chaque cété de langle droit est moyen propor- 
tionnel entre la base et 16 segment contigu. 


PROPOSITION IX. 


D‘une droite donnée retrancher Ja partie demandée. 

Soit ΔΒ la droite donuce; il faut de la droite ΑΒ retrancher Ja partie de- 
mandce. 

Soit demandé Je tiers; du point A menons une droite quelconque ΑΓ qui 
fasse un angle quelconque avec Ja droite ΑΒ; prenons dans ar un point qucl- 
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AA ives αἱ AE, ET* καὶ ἐπεζεύχθω ἡ BY, καὶ ct jungatur Br, ct per 4 parallela huic du- 
διὰ τοῦ Δ παράλληλος αὐτῇ ἤχθω ἡ AZ. catur ΔΖ. 
A 
Ζ 
cE 
_ 
B 


Ἐπεὶ cor τριγώνου τοῦ ΑΒΓ παρὰ μίαν τῶν 
“πλευρῶν Tay ΒΓ ἥξται ἡ ΖΔ" ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ TA πρὸς Tay AA οὕτως: a ΒΖ πὶ ὡς 
τὴν ΖΑ. Διπλὴ δὲ ἡ TA τῆς ΔΑ" διπλῆ ἄρα καὶ 
u BZ τῆς ΖΑ" τριπλῇ ἄρα WBA τῆς AZ. 

Tis ἄρα δοθείσης εὐθείας τῆς ΑΒ τὸ ἐπι- 
ταχθὲν τρίτον μέρος ἀφήρηται τὸ ΑΖ. Οπερ ἔδεε 


“ποιῆσαις 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἡ 


Τὰν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄτμητον τῇ δοθείτηϊ 


πο ΙΝ, ~ 
τετμημενῃ CAGES τεμεῖς 


Et quoniam trianguli ΑΒΓ juxia unum fa- 
terum BI ducta est ipsa ZA}; proportionaliter 
igitur est ut TA ad AA ita BZ ad ZA. Dupla 
autem FA ipsius AA; dupla igitur ct BZ ipsius 
ZA; tripla igilur BA ipsius AZ. 

Ab ipsa igitur data rectA AB impcrata tertia 
pars ablata est ipsa AZ. Quod oportebat fa- 


cere. 


PROPOSITIO X. 


Datam rectam insectam datx sectx similiter 


Secarec. 


7 


conque 4, et faisons 105 droites ΔῈ, Er égales ἃ aa (5. 1); joignons Er, Οἱ 
par le point 4 menons az parallele ἃ ΓΒ (51. 1). 
Puisqu’on a mené ΖΔ parallele ἃ un des cétés ΒΓ du triangle ΑΒΓ, Ja droite 


TA est ἃ AA comme ΒΖ est ἃ ZA (2. 6 
Bz est double de za; donc BA est triple 


). Mais ra est double de δᾶ; donc 
de Az. 


On a done retranché de Ja droite donnée a8 Ia troisieme partie demandée 


Az. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION X. 


Partager une droite donnée, qui n'est point partagée de Ja méme maniere 


quune droite dounce est partagée. 


ho 
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Lote ἡ μὲν διθεῖτα εὐθεῖα ἄτμοτος d AB, ἡ 
δὲ τετμημένη ἡ ΑΥ", κατὰ τὰ Δ. E σημεῖο. 
καὶ κείσθωταν ὥστε γωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν» 
καὶ ἐπεζεύχθω ἡ IB, καὶ διὰ τῶν A, E τῇ ΒΓ 
παράλληλοι ἤχθωσαν αἱ AZ, EH, dia δὲ τεῦ 
A τῇ ΑΒ παράλληλος ἤχθω ἡ ΔΘΚ. 
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Sit data quidem recta insecta AB, ipsa vero 
secla ΑΓ in A, E punclis, et ponantar ita ut 
angulum quemlibet contincant, et jungalur TB, 


ct per Δ, E ipsi ΒΓ parallel ducantur AZ, 


EH, per A autem ipsi AB parallela ducalur 
AOK, 


Παραλληλόγραμμον apa ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
ZO, ΘΒ’ ion ape ἡ μὲν ΔΘ τῇ ΖΗ, ἡ δὲ OK 
τῇ ΗΒ. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AKT παρὰ μίαν 
τῶν πλευρῶν τὴν ΚΓ εὐθεῖα haves καὶ ΘΕ’ ἀνά- 
Ac? oy ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA οὕτως ἡ 
ΚΘ πρὸς τὴν OA. Ion δὲ ἡ μὲν ΚΘ τῇ BH, Py 
δὲ OA τῇ HZ: ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΤῈ πρὸς τὴν EA 
οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς τὴν ΗΖ. Πάλιν. ἐπεὶ τριγώ- 
rou τοῦ AHE παρὰ μίαν τῶν “τλευρῶν τὴν EH 
ἥκται ἡ ZA* ἀνάλογον cpa ἐστὶν ὡς ἡ ἘΔ πρὸς 


Tay MA οὕτως ἡ ΗΔ πρὸς τὴν ZA, Ἐδείχθη δὲ καὶ 


Parallelogrammam igitur est utrumque ip- 
sorum ZO, ΘΒ; xqualis igitur ipsa quidem 
ΔΘ ipsi ZH, ipsa vero ΘΚ ipst HB. Et quo- 
niam triangul AK juxta unum laterum KP 
recta ducta est ΘῈ; proportionaliter igitur 
est ul TE ad EA ita ΚΘ ad ΘΔ, /Equalis au- 
tem ipsa quidem ΚΘ ipsi BH, ipsa vero ΘΔ 
ipsit HZ; est igitur ut FE ad EA ita BH ad 
HZ. Rarsus , quoniam trianguli AHE juxta unum 
laterum EH ducta est ΖΔ; propertionaliter 
igitur est ut EA ad AA ila HZ ad ZA. Dee 


Soit ΑΒ la droite donnée qui n’est point partagéc, et Ar une droite partagée 
ΔῸΣ points 4, E; que ces droites soient placées de maniere qu’elles com- 
prénent un angle quelconque ; jvignons Br, et par les points 4, E, menons 
les droites Az, EH paralleles ἃ ΒΓ (31. 1), et par le point 4 menons ΔΘΚ 
parallele ἃ as. 


Les figures ΖΘ, ΘΒ seront des parallclogrammes; donc ΔΘ est égal ἃ ZH, et 
ok égal ἃ HB (54. 1). Et puisqa’on a mené la droite ΘῈ puarallele ἃ un 
des cotés Kr du wiangle akr, la droite TE est ἃ EA comme ko est a 
es (2. 6). Mais ko est égal & BH, et Oa est gal ἃ Hz; donc TE 
est ἃ EA comme ΒΗ est ἃ Hz. De plus, puisqu’on a mené Ja droite ZA 
parallcle ἃ un des cotés EH du wiangle AHE, la droite Ea est ἃ aA comme 
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ὡς 4 TE πρὸς τὴν ἘΔ οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν HZ* monstratum autem est οἱ ut ΓΕ ad EA ila BH 


3 ὌΝ Da ε ε . 1 q ε 
ἐστιν ἀρὰ ὡς μὲν ἡ ΤῈ πρὸς τὴν EA οὕτως ἃ ΒΗ 
πρὸς τὴν HZ, ὡς δὲ ἡ ἘΔ πρὸς τὴν AA οὕτως ἡ 


ad HZ; est igitur ut TE quidem ad ἘΔ ita 
BH ad HZ, ul vero EA ad AA ila HZ ad ZA. 


HZ πρὸς τὴν ΖΑ. 
Η ἄρα δοθεῖσα εὐθεῖα ἄτμητος ΑΒ τῇ dc- 


6 ᾿ 3. f Gd ~ e , bs 
εἰσῃ εὐθείᾳ τετμήμενηῃ τ AT ἐμοιὼξ τέτμηται. 


Data igitur recta insccta AB date recte 
sectx AI similifer secla est. Quod oportebat 


” n ny 
Οπερ dee rosticas. facere. 


MPOTASIS {αν PROPOSTIO ΧΙ. 


“ » > τ ΡῈ - - ae 
Avo δοθεισῶν εὐθειῶν, τρίτην ἀνάλογον προ- Duabus datis rectis, tertiam proportionalem 
invenire. 


ξευρεῖν, 
Sint date AB, AF, et ponantur ila ut an- 


ε ~ he ΄ 
Ἑστωσαν αἱ δοθεῖσαι αὐ AB, ΑΓ. καὶ κείσθω- 


gulum quemlibet contincant; oportet igitur 


f τ aA ι "» 
σαν γωνίαν περιέχουται τυχοῦσαν" δὲῖ δὴ τῶν 
ipsis AB, AT tertiam proporlionalem invcnire. 


AB, ΑΓ τρέτην ἀνάλογον -τροσευρεῖνς 


HZ est ἃ zA. Mais on a démontré que TE est a ES comme BH est ἃ HZ; donc 
TE est ἃ EA comme BH est ἃ HZ, Ct EA est ἃ AA comme HZ est a ZA. 

Donc la droite donnée ΑΒ, qui n’est pas pariagée, a été partagée de la méme 
mani¢tre que la droite donnée ar. Ce qu’il fallait faire. 


PROPOSITION XI. 


Denx droites étant données, trouver une troisieme proportionnelle. 


Soient ab, Ar les deux droites données; posons-les de maniére qu'elles 
comprenent un angle quelconque ; il faut trouver une troisieme proportion- 


aclic aux droites AB, Ar. 


Pee © i 
᾿ © 3 Ἂς, A 

E2f:fr.c’wra pap αἱ AB, AT ἐπὶ τὰ A, 

" = 5 ὡς wv © x 

E ouus.a, Καὶ κείσθω τὴ AT avn ἢ BA, καὶ 

ἐπεϊζιύ,θω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ Δ παρολληλος 


. δ 


αὐτῇ" 1, 5o ἡ AE. 
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Producantur cnim AB, AP ad A, E puncta, 
ΟἹ ponatur ipst AP wrqvalis BA, ct jungatur 


BF, ct per 4 parallela liuic ducatur ΔΕ. 


UB 


Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ AAE, παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΔῈ ἧκται ἡ ΒΓ, ἀνάλογόν ἔστιν 
ὡς ὃ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΔ οὕτως ἢ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΕ. 
Ica δὲ ἡ ΒΔ τῇ AT, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν 
AT οὕτως ἡ AT πρὸς τὴν TE. 

Avo apa δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, AT, τρίτῃ 
ἀνάλογον αὐταῖς προσεύρεται ἡ TE, Οπερ ἐδὼ 


“τοιῆσα!. 


Δ 


Quoniam igitur trianguli AAE, justa unum 
laterum AE ducta csi BF, proportionaliter est 
ut AB ad BA ita ΑΓ ad TE. -Equalis autem 
BA ipst ΑΓ, est igitur ut AB ad ΑΓ ita AT 
ad ΓΕ. 

Duabus igitur datis rectis AB, AT, tertia 
proportionalis inyenta est TE. Quod oportebat 
facere. 


Prolongeons les droites ΑΒ, ar vers les points Δ, E; faisons BA égal ἃ 
ΑΓ; joignons Br, et par le point A menons ΔῈ paralléle ἃ ΒΓ (31. 1). 


Puisque la droite Br est parallele ἃ un des cotés ΔῈ du triangle Ask, Ja 
droite AB est ἃ BA comme AT est a TE (2. 6). Mais Ba, est égal ἃ at; donc 


AB est ἃ AT comme AT est a TE. 


Donc les deux droites AB, Ar ctant données, on a trouvé une troisi¢me 
proportionnelle TE, Ce αὐ} faJlait faire. 
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MPOTASIZ if. 


ἐπὶ ~ - ~ as 4 7 
Τριῶν δοθεισῶν εὐθειῶν. τετορτην ἀναλογον 
προσευρεῖν. 
Ἑστωσαν ai δοθεῖσαι τρεῖς εὐθεῖαι at A, BL Γ’ 
᾿ : 
δεῖ δὴ τῶν A, BT τετάρτην ἀνάλογον προσευ- 


five 


E. 


Ἐκκείσθωσαν δύο εὐθεῖαι. αἱ AE, ΔΖ. γωνίαν 
περιέχουσαι τυχοῦσαν" τὴν ὑπο ἘΔΖ" καὶ κείσθω 
τῇ μὲν Α ἴση ἡ AH, τῇ δὲ B isn ἡ HE, καὶ 
ἔτι τῇ Τ ἴση ἡ AO? καὶ ἐπιζευχθείσης τῆς HO, 
παράλληλος αὐτῇ ἤχθω διὰ τοῦ Ἑ ἡ EZ. 

Ἐπεὶ οὖν τριγώιου τοῦ AEZ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν" τὴν EZ ἥκται 4 HO, ἔστιν ἄρα ὡς ΔΗ 
πρὸς τὴν HE, οὕτως ἡ ΔΘ πρὸς τὴν ΘΖ. In δὲ 
4 μὲ; ΔῊ THA, 1 δὲ HE τῇ By ἡ δὲ ΔΘ τῇ 
T° ἔστιν ἄρα ὡς Α πρὸς τὴν Β οὗτως 1 Γ 


ΕΣ τὴν ΘΖ. 


PROPOSITION 


Lo ey 
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PROPOSITIO AIL. 


Tribus datis rectis, quartam proportionalem 
invenire. 
Sint datz tres recte A, B, [5 oportet igitur 


ipsis A, B, © quartam proporlioualem inye- 
nire. 


Exponantur dux recta AE, AZ, angulum 
contiventes quemlibet EAZ; ct ponatur ipsi 
quidem A aqualis AH, ipsivero B equalis HE, 
et insuper ipsi T xqualis ΔΘ; et junct4 ΗΘ, 
parallela ili ducatur per E ipsa ΕΖ. 

Et quoniam irianguli AEZ juxta unum late- 
rum EZ ducta est ΗΘ, est igitur ut AH ad HE 
ita ΔΘ ad ΘΖ. Hqualis autem AH quidem ipsi 
A, ipsa vero HE ipsi B, ipsa autem ΔΘ ipsi 
©; cst igitur ul A ad B ita Γ ad ΘΖ. 


XII. 


Trois droites étant dounées, trouver une quatriéme proportionnelle. 
Soient A, B, Γ les trois droites données ; il faut trouver une quatrieéme 


proportionnelle aux droites A, B, IT. 


Soient les deux droites ΔῈ, AZ, comprenant un angle quelconque Eaz; 
faisons la droite ΔῊ égale ἃ a, la droite RE égale ἃ B, et la droite ae égale 
ar; et ayant joint HO, par le point E menons Ez paralléle ἃ He. 

Puisque Ja droite HE est paralléle ἃ un des cétés Ez du triangle ΔῈΖ, la 


droite ΔῊ cst ἃ HE comme ΔΘ est 4 ΘΖ (2. 6). Mais ΔῊ est égal ἃ A 


5 oR 


droite HE égale ἃ B, et la droite so égale ἃ 1; donc a est ἃ B comme r 


cst ἃ OZ. 


Ν᾿ 
319 
~ wv ΄-- 2 ~ - 
Tpav ape δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν A, B, MWe 
’ ’ , c 
τετάρτη avs oy προσεύρεέται ἢ OL. Οπερ ἴδει 


TNC. 
MPOTAZIZ sy. 


: τ = oo 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν, μέτην ἀνείλογ ον προσ- 
εὑρεῖν. 
. gee β 
Ἑστωσαν ai δοθιῖσαι δύο εὐθεῖαι, αἱ AB, ΒΤ’ 


δὲῖ δὴ τῶν AB, ΒΓ μίσην ἀνεῖλε) ον τεροστυρεῖν. 


A 


T fA 3.» > Lg Ν τῇ 6 3 ἌΝ »" 
Κείσβωσαν ἐπὶ εὐθείας, καὶ γεγράφθω εττὶ τῆς 
ε ‘ Noa > * ~ 
Ar ἡμεκύπλεον τὸ AAT, καὶ ἡχθὼω απὸ t9u B 
~ r A} ? bs « ὌΝ 
σημείου τῇ AT εὐθείᾳ πρὸς ὀρθὰς ἢ BA, καὶ ἐππε- 
ζεύχθωταν αἱ AA, AT. 
ἘΠ ΚΣ τὸ Ἂ, > us ¥ Li 3 Ν - ag A 
Καὶ ech ev ἡμικυπλιῷ γωνία esTiy ἢ ὑτὸ 
2 ἐν: να ΚΝ Ν 3 2 6 a 
AAT, opba ἐστι. Καὶ evek &2 ofdojm@ si τρις 


’ ~ ? x ~ ? - , , Ἂν οὶ 
jeve τῷ AST απὸ τὴς oplas Joring ez THY 
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Tribus igttur detis rectis A, B, I, quarta 
proporuionalis ivyeuta est ΘΖ. Quod oportebat 


facerc. 


PROPOSITIO XIII. 


Duabus datis rectis, mediam proportionas 
Jem invenire. 
Sint date dua recta AB, ΒΓ: eporict igitur 


ipsis AB, LF mediam proportionalem inyenire. 


Ponantur in directum, et describatur super 
ipst AL semicirculus AAP, ct ducatur a B 
puncto ipsi AP rect ad rectos BA, ct jun- 
ganlur AA, ΔΙ, 

Et quoniam in semicircnlo angulus est 
AAr, rectus est. Et quoniam iu rectangulo 


triangulo AAP a recto angulo ad basim per= 


Donc trois droites A, B, Γ ctant données, on a trouvé une quatrieme pro- 


portionnelle oz. Ce quill fallait faire. 


PROPOSITION 


ΧΊΠΙ. 


Deux droites étant données, trouver unc moyenne proportionnelle. 
Soient ΑΒ, Br les deux droites données; il faut trouver une moycune pro- 


portionnelle entre AB, Br. 


Placons ces droites dans la méme direction, ct sur la droite ar décrivons 
le demi-cercle aar; du pcint B menons ΕΔ perpendiculaire ἃ AT, et juignons 


Aas or (iis τὴν 


Puisque langle aar est dans un demi-cercle, cct angle est droit (51. 5). 
Et puisque dans le wiangle rectangle asr ou a mene de Vangle droit la droite 
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βάτιν κάθετος ἧκται WABT ἡ AB ἄρα τῶν τῆς 
βάσεως τμημάτων τῶν AB, ΒΓ μέση ἀνάλογόν 
ἐστιν. 

Δύο dpa δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, ΒΓ, μίση 


ca ε q ΩΣ 
ἀνάλογον προσεύρεται ἢ ΒΔ. Οπερ edes ποιῆσαι. 


, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ id. 
~ ” , 
Τῶν iswy Te καὶ ᾿σογωνίων! παραλληλογροαμ- 
> Ω « x ς Ἀ i 
pov ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς 
a ee 
ἴσας γωνί: ς" καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλληλογραμ- 
“ 2 ΄ ς ἊΝ « ‘ 4 
μων", ἀντιπεπόνθοσιν αἱ πλευρᾶι αἰ περὶ τὰς 
La ͵ 2, Ν >? ~ 
joes γω" ἰας. ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 


w Noa , a ᾿ 
Este σὰ τε καὶ συγ νι ππαραλληλογραμη 


μα τὰ AB, ΒΓ. ἴσας ἔχοντα τὰς πρὸς τῷ Β 


ἔν peg Gore : 
γωνίας» καὶ κείσθωσαν ἐπ εὐθείας αἱ AB, BE, 


ὅ1τ0 
pendicularis ducta est 4B; ipsa ΔΒ igitur 
inter basis segmenta AB, ΒΓ media propor- 
tionalis est. 

Duabus igitur datis rectis AB, Br, media 
proportionalis iuyenta cst BA, Quod oportebat 


faccre. 


PROPOSITIO XIY. 


Aqualiumque et xquiangulorum parallelo- 
gramimorum reciproca sunt latera, circa exqua- 
les angulos; et quorum wquiangulorum paral- 
Iclogrammorum reciproca sunt latera circa x 
quales angulos, 2qualia sunt ila. 


Sint xqualiaque ct equiangula farallelo- 


A 


gramma AB, Br, xquales habentia ipsos ad 
B angulos, et ponantur in directum AB, BE, 


ΔΒ perpendiculaire ἃ Ja base, Ja droite ΔΒ est moyenne proportionnelle entre 
les segments AB, Br de Ja base (cor. 8. G). 

Donc les deux droites ΑΒ, ΒΓ étant données, on a trouvé une moyenne 
proportionnelle Ba. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITION XIV. 


Deux parallélogrammes Grant égaux et éqniangles, Ices cétés autour des 
angles égaux sont réciproquement proportiounels; et 1685. para‘lélogrammes 


équiangles dont les cétés autour des angles égaux sont réciproqucment propor- 


uonnels, sont égaux entr’cux. 


Soient ΑΒ, Br deux parallélogrammes égaux ct cquiangles, ayant deux angles 


bal) 
220 
͵ ᾿ Ν x ΄ - 
ἐπ᾿ εὐθείας ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ZB, ΒΗ" λέγω ἔτι 
ΘΙ > ’ © ἐν ε Xv 
τῶν AB, ΒΓ ἀντιπεπέιθασιν αἱ πλευραὶ, αἱ Tepe 
τ Η a 5 ἡ Ἶ 
προς τὸν BE cutws ἢ HB προς τὴν ΒΖ. 


Συμπετληρώσθω “ἀρ τὸ ZE rapt har 2 palm 


pire 
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in directum igitur sunt ct ZB, BH; dico ip- 
sorum AB, BI reciproca esse latera circa zequa-~ 
les angulos, hoc est esse ut AB ad BE ita HB 
δὰ ΒΖ. 


Compleatur enim ΖΕ parallelogrammum. 


Les cov soy ἐστὶ τὸ AB παραὶ ληλόέφβαμμον 
τῷ EY παραλληλογράμμῳ y ἀλλο de τι τὸ ΖΕ" 
ἐστὶν ἄρα ὡς τῷ ΑΒ πρὲς τὸ ΖῈ οὕτως τὸ ΒΓ 
“ὃς πὸ ΖΕ. Αλλ as μὲν τὸ AB “πρὸς τὸ ZE 
εὔτως a AB πρὸς τὴν BE, ὡς ὅς τὸ BI πρὸς τὸ 


ZE οὕτως ἡ HB πρὺς τὴν ΒΖ" καὶ ὡς ἄρα ἡ AB 


Fi quoniam wquale cst AB parallelogram- 
mum ipsi Br parallclogrammo, aliud autem 
guoddam ΖΕ; cst igitur ut AB ad ZE ita ΒΓ 
ad ΖΕ. Sed ut AB quidem ad ZE ila AB ad 
BE, ut vero ΒΓ ad ZE ita HB ad BZ; et ut 
igitur ΔΒ ad BE iia HB ad BZ, Ipsorum AB, 


mpig τὴν BE εἴ τῶξ ae πρὸς τὴν ΒΖ. Τῶν AB, ΒΓ igitur parallclogrammorum reciproca suut 


ΩΣ £ > ᾿ ε ee a re = 
BI apat παραλληλιγρόμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ latera, circa xjuales angulos. 
eee j 
πλευραὶν αἱ περὶ τὰς ἱσὰς γωνίας, 
Sed οἱ reciproca sint latera circa xquales 


angulos, οἱ sit ut AB ad BE ila HB ad BZ; dico 


Ἃ > ἐδ ε ἊΝ - 
AAAL ou αντιπεποιθέτωσαν αἱ πλευραὶ a 


. Ct ΄ 4S ¥ « © ‘ 
περι τὰς ILS DOIN, καὶ στῶ oS ἡ ΔΒ πρὸς 


égaux en B, placous BE dans Ja direction de ΔΒ, Ja droite EH sera dans Ja 
direction de zB (14. 1); je dis que les cdtés des parallélogrammes AB, ΒΓ 
autour des angles égaux sont réciproguement proportionnels, c’est-a-dire que 
AB est ἃ BE comme HB cst ἃ BZ. 

Achevors le parallelogramme zE. 

Puisque le parallclegramme Ab cst €gal au paralldlogramme Er, et que ZE 
est un autre parallclogramme, AB est & ZE comme EF est a ZE (7. 5). Mais 
AB est ἃ ZE comme AB est ἃ BE (1. 6); et ΒΓ est ἃ ZE comme HB est ἃ ΒΖ; 
donc ΔΒ cst ἃ BE comme HB est ἃ BZ (11. 55; donc les cétés des parallelo- 
grammes AB, Br autour des angles ¢gaux sont réciproquement propor- 


tionnels. ; 
Mais que les cétés adjacents aux angics égaux soicnt reciproquement pro- 
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τὴν BE οὕτως ἡ HB apes τὴν BZ* λέγω ὅτι ἰσὸν 
ἐστὶ τὸ ΑΒ παραλληλόγραμμον τῷ ΒΓ “᾿αραλλῃ- 
λογράμμῳ. 


iy \ 


Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BE οὕτως 
» HB πρὸς τὴν ΒΖ, ἀλλ ὡς μὲν ἡ ΔΒ πρὸς τὴν 
ΒΕ οὕτως τὸ ΑΒ παραλληλό) ραμμὸν πρὸς τὸ ΖΕ 
παραλληλόγραμμον. ὡς δὲ ἡ HB πρὸς τὴν BZ 
οὕτως τὸ ΒΓ παραλληλύγραμμον ἜΡΟΝ τὸ ZE 
παραλληλύγραμμονθ- καὶ ὡς ἄρα τὸ AB πρὸς τὸ 
ΖῈ οὕτως τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ" ἔξον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒ παραλληλόγραμμον τῷ ΒΓ παραλληλο- 


᾿ τῷ ae Py x . ΕΣ oe 
τράμμῳ. Teor ape των. παὶ τὰ EDUC 


ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ is. 
-“.ν ‘ , - » > ν ᾿ 
Τῶν ἴσων καὶ μίαν Id ἰσὴν ἐγόντων χωνίαν 
. > ΄ ε x e ν᾿ 
τριγώνων αντιπετεόνθατιν αἱ πλευραὶ. αἱ περὶ 
» \ & ͵ ~~ > + 
τὰς ἴσας γωνίας" καὶ WY, μίαν psa iony ἐχόντων 
i sev, ἀνταπεπόνθατι ; πλευραὶ 
γωνίαν τριγώνων', ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ, 


. = ‘ ἢ , v ὙΠῸ ΧΟ Ἔν ται 
αι περι Tae ices FWNIAS , ITH ἐστιν ἐξεν αι. 


portionnels, c’est-a’-dire que AB soit a 
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aquale esse AB parallelogrammum ipsi ΒΓ pa- 


rallelogrammo. 


Quoniam enim cst ul AB ad BE ita HB ad 
BZ, sed ut AB quidem ad BE ita AB paralle- 
lograumum ad ZE parallelogrammum, ut HB 
vero ad BZ ita ΒΓ parallelogrammum ad ΖΕ pa- 
rallelogrammum ; ct ut igitur AB ad ZE ita 
ΒΓ ad ΖΕ; xquale igitur cst AB parallelo~ 
grammum ipst BL parallelogrammo. Ergo x- 
qualium, etc. 


PROPOSITIO XY. 


Equalium et unum uni xqualem habentium 
angulum triangulorum reciproca sunt latera, 
circa zquales angulos; ct quorum, unum uni 
zqualem habentium angulum triangulorum , 
reciproca sunt latera circa xquales angulos , 


zqualia sunt illa. 


BE comme HB est a BZ; je dis que le 


parallélogramme ΑΒ est égal au parallélogramme Er. 


Puisque AB est ἃ BE comme HB est ἃ BZ, que AB est a BE comme le pa- 
rallélogramme ΑΒ est au parallélogramme ZE (1. 6), et que HB est ἃ Bz 
comme le parallélogramme ΒΓ est au parallélogramme ΖΕ, AB est ἃ ΖΕ comme 
Br est ἃ ΖΕ (11. 5); donc le parallélogramme ΑΒ est égal au parallélogramme 


BF (9. 5). Donc, etc. 


PROPOSITION XY. 


Si deux triangles égaux ont un angle ὅρα] ἃ un angle, les cotés autour des 
angles égaux sont réciproquement proportionnels ; et si deux triavgles ont 
un angle ἔβα! ἃ un angle, et si les cétés autour de ces angles éganx sont 


réciproquement proportionnels, ces deux twianeles sont égaux. 
4 ὈΓΟΪ > 5 5 


Ar 


322 

Estw isa τρίγω α τὰ ABT, AAE, μίαν μιᾷ 
ἴσην ἔχοιτα χω ἰὰν τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ AAE* 
λέγω ἔτι τῶν ΑΒΓ. ΑΔῈ τριγώνων ἀ:τιπετόνθα- 
σιν αἱ πλευραὶ, ai? περὶ τὰς ἴσας γωνίας, τουτ- 
ἐστιν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΤᾺ πρὸς τὴν ΑΔ οὕτως ἡ 
EA pes τὴν AB. 

Κείσθω 530 arte ἐπ εὐθείας εἶται τὴν TA τῇ 


+ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ αὶ EA τῇ ΔΒ. Καὶ 


Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωρον τῷ ΑΔῈ 
τριγώνῳ, ἀλλο: δὲ τὸ ΑΒΔ' ἔστιν apa ὡς τὸ TAB 
τρίγωνον πρὲς τὸ ΒΑΔ τρίγωνον οὕτως τὸ ΑΔῈ 
τρίγανον πρὸς τὸ ΒΑΔ τρίγωνον, Αλλ ὡς μὲν 
“2 TAB πρὸς τὸ BAA οὕτως aTA wpe τὴν AN 3 
ὡς δὲ τὸ ἘΑΔΊ πρὸς τὸ ΒΑΔ οὑτως ἡ ἘΔ “πρὸς τὴν 
ΑΒ’ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΤᾺ πρὸς τὴν AA εὕτως ἢ EA 
πρὸς τὴν AB* τῶν ΑΒΓ, ΑΔῈ ἄρα τριγώνων" ἄντι- 


¥ « Ἂν - N “ Mw . 
στιπενθατσιν αἱ πλευρα!» αἱ περὶ τὰς τὰς γῶώνιας. 
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Sint xqualia triangula ΑΒΓ, ASE, unum 
uni zqualem habentia angulum BAF ipsi AAE; 
dico ΑΒΓ, AAE triangulorum reciproca esse 


latera, circa wyuales angulos, hoc est 6556 ut 
TA ad AA ita EA ad ΑΒ. 


Ponantur enim ita ut in directum sit TA 
ipsi AA; in dircctum igitur est et EA ipsi AB. 
Et jungatur Ba. 


A 
ς 


E 


Et quoniam xquale est ABI triangulum ipsi 
A4E triangulo, aliud autem ABA; est igitur ut 
ΓΑΒ triangulum ad BAA triangulum ita AAE 
triangulum ad BAA triangulum. Sed ut PAB qui- 
dcm ad BAA ita ΓᾺ ad AA, ut EAA vero ad BAA 
ita EA ad AB; et ut igitur PA ad AA ita EA ad 
AB; ipsorum ΑΒΓ, AAE igitur triangulorum 


reciproca sunt latera circa equales angulos. 


Soient les triangles égaux ΑΒΓ, ASE, ayant un angle égal ἃ un angle, langle 
Bsr égal a Vangle aAE; je dis que les cétés des triangles ΔΒΓ, ASE, qui sont 
autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels, c’est-a-dire que ra 


est a AA comme EA est a AB. 


Placons ces triangles de mani¢re que ra soit dans Ja direction de Aa; la 
droite EA sera dans Ja direction de ΑΒ (14. 1). Joignons Ba. 


Puisque le triangle ΑΒΓ est égal au wiangle asE, elt que ABA est un autre 
triangle, le triangle raz est au triangle Bas comme le triangle ΑΔῈ est au triangle 


ΒΑΔ [7 


7+ 5). Mais le wiangle raB est au triangle ΒΑΔ comme IA esta ΑΔ (1. 6), 


et le triangle EAS est au triangle BAA comme EA est a AB; douc FA est ἃ AA 


ry 


comme EA e€sta 


1 


autour des ange 


AB (11. 4); donc les cotés des triangles ΑΒΓ, ASE, qui sont 
gies Egaux, sont réciproquement proportionnels. 
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Aare δὴ ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ πλευραὶ τῶν 
ΑΒΓ; ASE τρι}) ὥνων. καὶ ἔστω ὡς ἡ ΤΑ πρὲς τὴν 
ΑΔ οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν ΑΒ" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΑΔῈ τριγώνῳ. 

Ἐπιζευχθείσης γὰρ πάλιν τῆς BA, ἐπεί ἐστιν 
ὡς aTA πρὸς τὴν ΑΔ οὕτως n EA πρὸς τὴν AB, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΤΑ πρὸς τὴν AA οὕτως τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑΔ τρίγωνον. ὡς δὲ ἡ EA πρὸς 
τὴν ΑΒ οὕτως τὸ ΕΑΔ τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑΔ 
τρίγωνον" ὡς ἄρα τὸ ΑΒΓ τρί τον πρὸς τὸ ΒΑΔ 
οὕτως τὸ EAS τρίγωνον πρὸς τὸ BAA* ἑκάτερον 
ἄρα τῶν ΑΒΓ. AAE πρὸς τὸ ΒΑΔ τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ EAA 


᾿ eee a ‘ Vo ¢ yr. 
τριγωνῷς, Tey ape ἐτῶν καὶ τὰ Clase 


; 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ic. 

" : IA ae ae cy ες 

Ἐὰν τίσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσι, τὸ ὑπὸ 

~ 2) 2 5», > A ~ 

τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 


a tae . ἢ 
ὑπο τῶν μέσων περιεχομένῳ ἐρθογωνίῳ" κανὶ 


3.3 

Sed ntique reciproca sint latera ipsorum 
ΑΒΓ, AAE triangulorum, ct sit ul ΓᾺ ad AA ita 
EA ad AB; dico iequale esse ABP trianguluin 
ipst AAE triangulo. 

Juncta enim rursus BA, quoniam est ut PA 
ad AA ita EA ad AB, sed ul PA quidem ad AA 
ila ABI triangulum ad BAA triangulum, ut EA 
vero ad AB ita EAA triangulum ad BAA trian- 
guluin; ut igitur ΑΒΓ triangulum ad BAA ita 
EAA triangulum ad BAA; utrumque igitur ip- 
serum ABP, AAE ad BAA camdem habet ra- 
lionem; xquale igitur est ΑΒΓ trianguium Ipst 


EAA triangulo, Equalium igitur, etc. 


PROPOSITIO XVL. 


Si quatuor recte proportionales sint, sub 
exlremis contentum rectangulum sequale est 


ipsi sub mediis contento rectangulo; et si sub 


Mais que les cétés des triangles ΑΒΓ, ΑΔῈ soient réciproquement propor- 
uionnels, c’est-a-dire que TA soit ἃ AAS comme EA est ἃ AB; je dis que le triangle 


ΑΒΓ est gal au triangle ΑΔΕ. 


Joignons cncore ΒΔ. Puisque TA est ἃ AS comme EA est ἃ ΑΒ. que TA est 
ἃ ΑΔ comme le triangle ΑΒΓ est au wiangle ΒΑΔ (1. 6), ct que EA est ἃ AB 
comme le wiangle EAs est au triangle BAA, le triangle Abr est au triangle ΒΑΔ 
comme le triangle EAA est au triangle BAA (11. 5); donc chacun des triangles 
ΑΒΓ, AGE a Ja méine raison avec le triangle Baa; done le triangle asr est égal 


au triangle Eas (9. 5). Donc, ete. 


PROMS hl LON (XO. 


Si quatre droites sont proportionnelles, le rectangle compris sous les 
deux extrémes est égal au rectangle compris sous les moyennes; ct si Ie 
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\ ε \ ~ " iz > , 3 
τὸ ὑπὸ Τῶν απρὼν “Τεριεχομενον ἐρ35γ ὥντον ἐσὸν 
- Ἂν πα; en, ~ wes é Pe > 4 a e 
ἡ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων “Τεριεχομετῳ ὀρθογωνίῳ αἱ 

» nn ΕΣ ΄ 3] 
τέσσαρες εὐθεῖαι ατώλογον ἐσονται. 
« τ > πο A PO 
Ἑτστωσεῖν as τεῖσαρες εὐθεῖαι ἀτάλογον αἱ AB, 
ty e ε " \ « © ai 
TA, E,Z°* ws 1 AB πρὸς τὴν TA cures  Ἑ προς 
‘ ΄ La Ἀν 38 ι ~ - , 
aur Z* λεγῶ τι τὸ υπὸ τῶν AB, Z περιεχόμενον 
> θ ΄ " 3 x ~ et Fi 
Cpls, ersov ἐσὸν ἐστί TH UFO των TA, E wepsexo- 


᾿ ΕΣ 
μένῳ ὀρθογωνίῳ. 


Α 5 


Ἦχϑωσαν yap? ἀπὸ τῆς Α, Γ σημείων ταῖς AB, 
TA εὐθείαις πρὸς ὄρθας ai AH, TO, καὶ κείσθω 
τῇ μὲν Zion ἡ AH, τῇ δὲ Ἑ ἴση ἡ ΓΘ, καὶ συμ- 


πεπληρώσθωσαν τὰ BH, ΔΘ παραλληλόγραμμα. 


Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς n AB πρὸς τὴν ΓΔ οὕτως 
n E πρὸς τὴν Z, ton δὲ ἡ μὲν Ε τῇ TO, ἡ δὲ Z 
τῇ ΑΗ’ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΓΔ οὕτως 
ἡ TO πρὸς τὴν AH? τῶν BH, ΔΘ ἄρα παρ- 


΄ ᾿ 
ἀἰλληλογρομμωνῆ ἀντιπετόνθασιν αἱ πλεῦραι 5 
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extrenns contentum reclangulum = equale est 
1051 sub extremis contento rectaugulo, quatuor 
rectx proportionales crunt. 

Sint quatuor rectx preportiouales AB, ΓΔ, 
E, Z, ut AB ad TA ita E ad Z; dico sub AB, 
Z contentum rectangulum xquale esse ipsi sub 


ΓΔ, E contento rectangulo., 


l= | 
Lb 
ΠῚ ὦν 
Ν 


Ducantur enim ab ipsis A, T punclis ipsis 
AB, ΓΔ rectis ad rectos ipse AH, TO, εἰ 
ponatur ipsi quidem Z wzqualis AH, ipsi vero 
E xqualis ΓΘ, et compleantur BH, ΔΘ paral- 
Iclogramma. 

Et quomiam cst ut AB ad LA ita E ad Z, 
zqualis aulem E quidem ipsi TO, ipsa vero 
Z ipsi AH ; est igitur ut AB ad ΓΔ ita TO ad 
AH; ipsorum BH, ΔΘ igitur parallelogrammo- 


rum reciproca sunt latera, circa xquales an- 


rectangle compris sous les extrémes et égal au rectangle compris sous les 


moyennes, ces quatre droites sont proportionnelles. 
Svient AB, ΓΔ, E, Z quatre droites proportionnelles, de manitre que AB soit 
a rA comme E est ἃ Z; je dis que le rectangle compris sous AB, z est égal 


au rectangle compris sous Ta, E. 


Des points A, r, et sur les droites AB, rs, menons les perpendiculaires aH, 
TO (τι. 1); faisons AH égal ἃ 2, ct ro égal ἃ E; et achevons les paralleélo- 


grammes BH, ΔΘ, 


Puisque AB est ἃ TS comme E est ἃ 2, et que E est égal ἃ ΓΘ, et Z égal 
a AH, AB est ἃ rs comme To est ἃ AH (7. 5); donc Jes cotés des parallclo- 
grammes BH, ΔΘ, placés autour des angles égaux , sont réciproquement propor- 
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“5 x ns wv a δὲ 5 d 
ay περὶ τὰς ἰσὰς γωνίας, Oy dt ἰσογώνεων Te p- 
, ε 7 © 
αλληλογράμμων ἀντιπενσόνθασιν οἷ πλευρα!ς αἱ 
at 7 my x ἊΨ - 3, 5», 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα" ἴσον ἄραι 
ἐστὶ τὸ ΒΗ παραλληλόγραμμον τῷ AO “πταραλλη- 
= 93, \ 5 Wy os ~ 
λογράμμῳ. Καὶ ἔστι τὸ μὲν BH τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. 
“ τ ε ~ XY τ 1 ε ἂν ~ 
Z, ton γὰρ ἡ AH τῇ Ζ" τὸ δὲ ΔΘ τὸ ὑπὸ τῶν 
3» \ Es »ρ», x 2} « \ od 
TA, E, ssa yap» TO TH EC τὸ apa ὑπὸ τῶν 
᾽ Fy ΄ ων ᾿ . »ωὭ“Φ ee 
AB, Z περιεχόμενον ὀρθογώνιον σὸν ἐστὶ TH UFO 
~ ’ 3 ‘a 
τῶν TA, Ε περιεχομένῳ ὁρϑογωνίῳ, 
Arad δὴ τὸ ὑπὸ AB, Z περιενόμενον ὑρθογώ-- 
AAAa@ on τὸ ὑπτὸ > Ζ περέέχομ ploy 
” ἢ a oom ἐν ἢ 
viov ἴσον ἔστω τῷ LTO τῶν] TA, E πτεριεχόμενῳ 
» ; Dd er ΠῚ bone 
ὀρθγωνίῳ" λέγω ὅτι αἱ τόσσαρες εὐθεῖα, ἀνάλογον 
w - © 5 3 * a4 « τ 
ecovTas, ὡς Ἡ ΑΒ πρὸς τὴν TA ovtws a E προς 
\ 
τὴν Ze 
πω ‘ soa , > ᾿ ᾿ 
Toy yap αὐτῶν κατασκευασθέντων , εσττὶ TO 
Co “Ὁ wv a x ~ FN nN 
ὑπὸ τῶν AB, Z tooy ἐστί τῷ LTO τῶν TS, E, 
> 4 ΑἹ ε ᾿ ~ ἊΝ wy ες 
καὶ ἐστὶ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB, Ζ τὸ BH, τῇ γὰρ 
~ .Δ ον ~ τ \ 
ἐστὴὲν ἡ AH τῇ Z5* τὸ δὲ ὑπὸ τῶν TA, Ε τὸ ΔΘ, 
a © ~ Yoo "ἢ > x n 
ion γὰρ n TO τῇ Ἐ" τὸ apa ΒΗ «σὸν ἐστε τῷ 
5 “ Ὧν αν % 
AO9 καὶ ἔστιν" ἰσογώνια. Τῶν δὲ ἴσων καὶ ico- 
ἣν > if € 
yorloy παραλληλογράμμων ἀντιπεσπόνθατιν αἱ 


\ ε Ν ‘ w f a By 
πλεῦραι! 5 αι Tepe τας ἐσᾶς γωνίας" ἘΠ τι» apa 
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gulos. Quorum antem xquangulorum parellclo- 
grammorum reciproca sunt latera circa equales 
angulos, xzqualia sunt illa; axquale igitur est 
BH parallclogrammum ipsi ΔΘ parallelogrammo. 
Et est BH quidem sub AP, Z, xqualis cuim 
AH ipsi Z; ipsum vero ΔΘ ipsum sub ΓΔ, E, 
xqualis cnim ΓΘ ipsi E; ipsuin izitur sub AB, 
Z conlentum rectangulum aquale est ipsi sub 
ΓΔ, E conteato rectangulo. 

Sed utique ipsum sub AB, Z contentum 
reciangulum xquale sit ipsi sn) ΓΔ, E con- 
tenlo rectangulo ; dico quatuor rectas propor- 


uonales fore, ut AB ad ΓΔ ila E ad Ζ. 


Iisdem enim constructis, quoniam ipsum 
sub AB, Z xquale est ipsi sub TA, E, et est 
ipsum quidem sub AB, Z ipsum BH, aequalis 
enim AH ipsi Z; ipsum vero sub TA, E ip- 
sum ΔΘ, zyualis enim ΓΘ ipsi E; ipsum igi- 
lur BH quale est ipst AO; ct sunt equian- 
gula, Equalium autem et xquiangulorum pa- 


rallelogrammorum reciproca sunt latera, circa 


tionnels. Mais lorsque Jes cétés des parallélogrammes équiangles, placés 
autour des angles égaux, sont reciproquement proportionnels, ces parallélo- 
grammes sont ¢gaux (14. 6); donc Ie parallélograme BH est égal au_parallé- 
logramme ΔΘ. Mais Ie parallélogramme BH est sous AB, Z, Car AH est égal ἃ 
z; et le parallélogramme ΔΘ est sous TA, E, car ro est égal ἃ E; donc Ie 
rectangle compris sous AB, Z est égal au rectangle compris sous ΓΔ, E. 


Mais que le rectangle compris sous AB, Z soit égal au rectangle compris sous 
les droites ra, E3; je dis que ces quatre droites sont proportionnelles, c’est- 
a-dire que AB cst ἃ TA comme E est ἃ Zz. 

Faisous la méme construction. Puisque le rectangle sous AB, z est égal au 
rectangle sous TA, E, que le rectangle BH est sous AB, Z, car AH est égal 
ἃ z, οἱ que le rectangle ΔΘ est sous TA, E, car To est égal ἃ Ε; donc ΒΗ 
est égal 4 ΔΘ; et ils sont équiang]es. Mais les cétés des parallélogrammes égaux ct 
équiangles , placés autour des angles sont égaux , sont réciproquement propor- 
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ὡς ἡ AB ae τὴν TA οὗτος 1 TO ane τὰν AH? 
ign δὲ ἡ μὲ ἐ͵ Θ τῇ E, ἡ δὲ AH HZ ἔστιν ἄρα 
ὡς ἢ 3 AB “πρὸς τὴν TA οὕτως ΠΕ πρὸς τὴν 7. Ἐὰν 


ete ἀμ 
ὅρα τέσσαρες, αι τὶ ese. 

καῇ 

ΠΡΟΥΑΣΙΣ . 


5 eo > t ig \ 4 ib a“ 
Ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον wor, τὸ ὑπὸ τῶν 
2 ΄ > ᾽ ” > κτλ 
ἄκρων περιεχόμενον ἐρθογ ὠγιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
~ ’ 2 a « a ~ μ" 
τῆς μέσης τετραγώνῳ" κἀν, τὸ ὑπὸ τῶν ἀπρὼν 
, > ἢ 3: yo 2 τὰ ἊΝ 
περιεχόμενον ὀρθογώνιον igor ἢ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης 
‘ i τρεῖς εὐθεῖαι ἀτάλοχον ἔσονται 
τετραγώνῳ, αἱ τρεῖς εὐθεῖαι ἀταλογ ον ὁ Ξ 


Ἰ “Ἕν : 
Ἑστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ A, B,T, 


δε ’ > 5 
= πῶν A, T περιεχόμενον. ἐρθηγ ὥντον 
ἜΣ = 

τῷ amo? τὴς B τετραγωϊῷ- 
Ke ‘ae τῇ Bion ἢ Δι 
A 3 < ς 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἃ πρὸς THY Βουτῶς a 
\ LS 3 Δ ε ~ ‘ = a So 
B πρὸς τὸν T, 472 ὅδ: 4B τὴ Δ ἔστιν ape ὡς 
᾿ tule ᾿ ean 
nA πρὸς τὴν Β οὕτως" ἡ" Δ τ a say T. Ἐὰν δὲ 


τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσι. τὸ ὑπὸ τῶν ἄπρων 


tionnels (τ4. 6); donc AB est ἃ 


wxquales angulos; est igiiur ut AB ad ΓΔ ita TO 
ad AH. 
ipsa vero AH ipst Z; est igitur ut AB ad rA 


Equalis autem ΓΘ quidem ipsi E, 


ita E ad Z. Si igitur quatuor, οἷς. 


PROPOSITIO XYVIL 


Si tres recte proportionales sint, sub ex- 
tremis contentum rectangulum equale est ipsi 
ex media quadrato; et si sub extremis con- 
tentum rectangulum ezquale sit ipsi ex media 
quadrato » tires recte proportionales erunt. 

Sint tres recte proportionales AG Bs Fs ut 
A ad B ita B ad I’; dico sub A, F contentum 


reclangulum xquale esse ipsi cx B quadrato. 


Ponatur ipsi B xqualis A. 

Et quoniain est ut A ad B ila Bad Γ, xqualis 
autem B ipsi 4; est igitur ut A ad B ita Aad 
Γ. Si autem quatuor rect proportionales sint, 


sub extrcmis coutcnium reclanguluin zquale 


TA comme ΓΘ est ἃ AH; mais ΓΘ est égal a 


E, et AH ἃ 2; donc AB est ἃ TA comme E est a Ζ. Donc, etc. 


PROPOSITION 


XVII. 


Si trois droites sont proportionnelies, le rectangle compris sous les extrémes 
est égal au quarre de la moyenne; et si le rectangle compris sous les extrémes 
est égal au quarré de la moyenne, ces trois droites seront propor tionnelles. 


Soient A, B, T tois droites proportionnelles , 
; je dis que le rectangle compris sous A, Τ cst égal au 


comme B est ἃ T; 
quarré de B. 
Faisons Δ égal a B. 


Puisque A est a B comme B est alr, 


de maniere que A suit a B 


et que B égala a, A esta Bcomme 4 


est ἃ T. Mais si quatre droites sont proportionnelles, le pone compris sous 
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περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἶσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
μέσων περιεχομένῳ ὀρθογωνίῳ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
A, Τ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, Δ. Αλλὰ τὸ ὑπὸ 
τῶν Β. Δ τὸ ἀπὸ τῆς Beotivt, ion γὰρ ἡ Β τῇ 
Δ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A, Τ περιεχόμενον ἐρθογώ- 
νέον ἰσὸν ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Β τετραγώνῳ. 

Αλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν A, T ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ 
τῆς Be λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ A πρὸς τὴν Β οὕτως 


ἢ Β πρὸς τὴν Te 


» 
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est ipsi sub mediis contento rectangulo ; ip- 
sum igitur sub A, TI equale est ipsi sub B, 
A. Sed ipsum sub B, A ipsum cx B est, x- 
qualis cnim Β ipsi A; ipsum igitur sub A, Γ 
contentum rectangulum aquale est ipsi ex B 
quadrato. 

Sed ct ipsum sub A, T wquale sit ipsi ex 
B; dico esse ut A ad B ita B ad Γ. 


IID [ὦ 


~ κὰ , ? Xx ‘ 
Tor γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων. ἔτι τὸ 
4 ~ ” ᾽ν x ~ > ΚΑ ~ > \ 
ὑπὸ τῶν A, Τ σὸν ἐστι TH απὸ τῆς B, αλλὰ 
Tae \ ~ . Δ τ Ἂν ? Ἂς 5 » ἃ 
τὸ απὸ τῆς Β τὸ ὑπὸ τῶν By Δ ἐστιν) son yep 
Us ~ a) w e \ ~ » ἊΨ» ἊΝ " 
nB7n Δ" τὸ apa ὑπὸ τῶν A, Τ ἐσὸν ἐστι τῷ 
pee ι τ ΟΝ - »᾽ ” yy ~ 
ὑπὸ B, A. Eav δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἀρῶν ἐσὼν ἡ TH 
ε \ πο , « ᾿ ΠῚ “- 3 , τὰ 
ὑπὸ τῶν μεσῶν 5 ab τεσσαρες εὐθεῖαι, ἀνάλογόν 
> wv Ν « € A A w « 
εἰσινᾷρεστιν apa won A πρὸς THY B οὐτῶς n A 
\ ‘ ‘oe ~ « » € ‘ 
πρὸς Tay T. Ion den B Τὴ Δ' ὡς ape » A πρὸς 
ἵν ͵ « A A A w AES 4 Xx 
wav B ουὐτως ἢ B πρὸς τὴν I, Ἐὰν apa τρεῖς5 καὶ 


ν © fen 


τὰ εξῆς- 


lisdem enim constructis , quoniam ipsum 
sub A, Γ xquale est ipsi ex B, sed ipsum ex 
B ipsum sub B, A est, xqualis enim B ipsi 
A; ipsum igitur sab A, T xquale est ipsi sub 
B, A. Srautem ipsum sub extremis zquale est ipsi 
sub mediis , quatnor rectz proportionales sunt; 
est igitur ut A ad B ita A ad Pr. /Equalis au- 
tem B ipsi A; ut igitur A ad B ita B ad Pr. 
Si igitur tres, etc. 


les extrémes est égal au rectangle compris sous les moyennes (16. 6); done 
le rectangle sous A, T est égal au rectangle sous B, A. Mais le rectangle 
sous B, A est μα] au quarré de B, car B est égal ἃ 4; donc le rectangle 
compris sous A, Τ est égal au quarré de B. 

Mais que le rectangle sous a, T soit égal au quarré de B; je dis que a est 
a B comme B est ἃ I. 

Faisons Ja méme construction. Puisque le rectangle sous a, T est €gal au 
quarré de B, et que le quarré de Β est 16 rectangle sous B, a, car B est égal 
a 4, le rectangle sous a, T est égal au rectangle sous Jes droites B, Δ. Mais 
si le rectangle compris sous les extrémes est égal au rectangle compris sous 
Jes moyennes, les quatre droites sont proportionneiles (16. 6); done a est a B 
comme Δ estar. Mais B est ¢gal ἃ Δ; done a est ἃ Β comme B est aT. Done, etc. 
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NPOTASIZ τῆς PROPGSITIO XVIIL. 
Ατὸ τῆς δοβείτης εὐθείας τῷ διδίντι εὖθυ- Ex ἀλιὰ recté ipsi dato rectilineo simileque 
“ράμμῳ ὀμοιόν τε καὶ ὑμοίως κείμκενον εὐθύγραιι- et simililer posituin rectilineum describere. 


μὸν ἀναγρώψαις 

Esta ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα a AB, τὸ δὲ δοθὲν Sit data quidem recta AB, datum autem 
εὐθύγραλεσον τὸ ΤΕ" δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς AB εὐθείας rectilineum ΓΕ; oportct igitur ex AB recta ipsi 
τῷ TE εὐθυγράμμῳ Ἑμοιόν πε παὶ δμείως κείμειον TE rectilineo simileque ct similiter positum 


εὐθυ) ραμμεν ἀναγράψαι, recliliucum describere. 


H | \ 
| 
a B 1 ὮΝ 
Ἐπεζεύχθω κα AZ, καὶ συνεστάτω τπερὶς τῇ ΑΒ Jungatur AZ, οἵ constituatur ad AB rectam 


εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς A, B et ad puncta in ed A, B ipsi quidem δά Γ 
τῇ μὲν πρὸς ΤΩ͂Τ γωνία ἔστη ἡ ὑπὸ HAB', τῇ Angulo xqualis ipsi sub HAB, ipst vero sub 
δὲ ὑπὸ TAZ ign? a ὑπὸ ΑΒΗ" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ TAZ xqualis ipse sub ABH; reliquus *igitur 
TZA λοιπῇ" τῇ ὑπὸ AHB ξστὶν ἔτη" ἰσογώνιον ἄρα sub ΓΖΔ rcliquo sub AHB est xqualis ; equiangu- 
ἐστὶ τὸ ZEA τρίγωνον τῷ HAB τριγώνῳ" ἀτά- lum igitur est ZA triaugulum ipsi Η ΑΒ tnian- 


doqer ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ZA πρὸς τὴν HB οὕτως ἡ  gulo; proportionaliter igitur est ut ΖΔ ad HB ita 
PROPOSITION XVIII. 


Sur une droite donnée, décrire une figure rectiligne semblable ἃ une figure 
reculigne, et semblablement placée. 

Soit ΑΒ la droite donnée, et TE Ja figure rectiligne donnée; il fant sur Ja 
droite ΑΒ decrire une figure rectiligne semblable a la figure rectiligne rE, et 
semblablement placée. 

Jvignons ΔΖ, et sur la droite AB et aux points A, B de cette droite, faisons 
Pangle HAB *eal a Vangle en r, ct Pangle ΑΒΗ égal ἃ langle raz (25. 1); Pangle 
restant TZ sera égal a Vangle restant AHB (32. 1); donc Jes triangles zr, 
HAB sont cqyuiangles ; donc ZA est ἃ HB comme Zr est ἃ HA, et comme 
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2c πρὸς τὴν HA καὶ ἡ ΤᾺ πρὸς τὴν ΑΒ. Πάλιν, road HA et ΓΔ ad AB. Rursus, constituatur 


συνεστάτω πρὸς τῇ ΒΗ evbeien καὶ τοῖς πρὺς ad BH rectam οἱ ad puncta in cd Β, Η ipsi 


αὐτῇ σημείοις τοῖς Β.Η τῇ μὲν ὑπὸ ΔΖΕ “ὦ- quidem ΔΖΕ angulo ayualis BHO, ipsi vero 


vig ton ἡ ὑπὸ BHO, τῇ δὲ ὑπὸ ZAE ἴση ἢ ὑπὸ ΖΔΕ equalis HBO; reliquus igitur ad E reliquo 
ΒΘ" λοιπὴ ἄρα ἢ πρὸς ΤΩῈ λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ ad © est xqualis; «quiangulum igilur est ΖΔΕ 
© ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ZAE τρίγωνον triangulum ipsi HBO tniangulo - proportionaliter 
τῷ HEO τριγώνῳ" ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ igitur est ut ΔΖ ad HB iia ΖΕ ad HO, εἰ EA 
“πρὸς τὴν HB οὕτως ἡ ΖῈ πρὸς τὴν HO, καὶ 3 «ad ΘΒ. Ostensum est autem ct ut ZA ad HB 
EA πρὸς τὴν ΘΒ. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ἡ ZA πρὸς 


τὴν ΗΒ οὕτως ἢ ve! 2Γ πρὸς τὴν HA καὶ ἡ TA 


clita ΖΓ δά HA εἰ ΓΔ ad AB; ct ut igitur ΖΡ 
ad AH ita cL ΓΔ ad AB el ΖΕ ad. ΗΘ, ct adhuc 


πρὸς τὴν AB* καὶ ὡς ἄρα ZT πρὸς τὴν AH οὔ- EA ad ΘΒ. Et quoniam xqualis est ipse qui- 
dem IZA angulus ipsi AHB, ipse vero ΔΖΕ 


Tos ἅ τε ΓΔ πρὸς τὴν ΑΒ καὶ ἡ ZE apes τὴν 
ipsi ΒΗΘ; totus igitur ΓΖῈ toti AH© cst w- 


= ἜΑ ne 
HO, καὶ ers ἡ EA peg τὴν ΘΒ. Καὶ ἐπεὶ eva 
3 P 
> Ν © \ εν f m © YL € δὲ ΤΙ Pr " d > A eee 
got ἡ μὲν ὑπὸ TZA yoria τῇ ὑπὸ AHB, » de  qualis. Propter eaden utique ct PAE ips: ABO 
ὑπὸ AZE τῇ ὑπὸ ΒΗΘ" ὅλη ἄρα ἢ ὑπὸ ΓΖΕ ὅλῃ est wqualis, estautem ct ipse quidem ad I ipsi 
gs ” < aes ae 
τῇ ὑπὸ AHO ἐστὶν ἴση Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ κοὶ ἡ ad A xqualis, ipse vero ad E ipsi ad ©; 
mn Φ ῃ δὰ ᾿ . ες 2 ARS 5 Ὁ a 
ὑπὸ TAE TH ὑπὸ ΑΒΘ eotiv 17H y ἔστι δὲ καὶ ἢ cequiangulum igittr est AO ipsi TE, el circa 
Ξ Ag . os »" ε x \ a % a. 
per πρὸς τῶ Τ τῇ πρὸς τῷ A ἴση. w δὲ πρὸς aquales angulos curn ipso latera proportionalia 
mh ae ὩΣ " ἤ ᾽ Ἂς \ “8 os “1. = ae 
τῷ E Ta περὸς τῷ Θ' ἰσογώνιον ἄρα ἐστί τὸ ΑΘ abet; simile igitur est ΑΘ rectilineum ipsi 
Pad τὰ A Ἂς Ν 3, f ? ay ili 
τῷ TE, καὶ tag Tepe Tag boas Qeriag αὐτῷ TE rectilinco. 
. Ww gs a be Ν ἣν 
πλευρὰς ἀνάλοςυ OY EVE ὅμοιον apa ἐστε τὸ ΑΘ 


εὐθύγραμμον τῷ TE εὐθυγρέμμῳ. 


ΤᾺ cst ἃ ΑΒ (4. 6). De plus, ccnstruisons sur Ja droite BH, et aux points 
B, H de cette droite, langle BHO égal ἃ Vangle aze, ct Vangle ἨΒΘ égal a 
Vangle ΖΔῈ ; Vangle restant cn E sera égal ἃ angle restant en ©; donc les triangles 
ZAE, HBG sont éguiangles ; donc &zZ est ἃ HB comme ΖΕ est ἃ HO, οἱ comme 
cA est ἃ ΘΒ (4. 6). Mais on a démontvé que ZA est ἃ HB comme ZT est ἃ 
HA, Οἱ comme ra est ἃ AB; donc zr est ἃ AH comme [A cst au AB, comme 
ZE est ἃ HO, et comme EA est ἃ ΘΒ (11. 5). Mais Vangle ΓΖΔ est égal ἃ 
Yangle ΔῊΒ, et langle ΔΖΕ cgal ἃ Vangle ΒΗΘ; donc Vangle entier rzE est 
égal a Vangle enticr ane. Par la méme raison, langle ΓΔῈ est égal a Vangle 
ΑΒΘ, Vengle en r égal ἃ Vangle en a, et langle en E égala Fangle en ©; donc 
les figures AO, TE sont éqniangles, ct elles ont les cotés autour des angles 
éganx proportionnels entreux ; donc les deux figures AO, TE sont sembla- 
bles (det. 1. 6). 
ha 


“ 
30 
τι ον . anos . ~ 
Απὸ τῆς διἢ: σις - f= εὐθείας τῆς AB τῷ do- 
6.278 εὐτυρ Mid LE ἐμοιόν τε καὶ (μείως κεί- 
A > ΄ ‘ 
μξον εὐθυηράμμον αὐτὴ εγράπται To AC. Οτερ 


ἔδει ποιῆσαι. 
ΠΡΟΤΆΑΣΙΣ 38, 


τ ͵ νιν ᾿ς ἢ 
Ἴα Gece τριγῶτα πρὸς ἀλληλα τὸ διπλασίονι 
τὸν SUM (as 2 » 
ASG ἐστι TOV 6145209 ὧν “τ: λεύρῶνς 
7 ‘ a 
€ ‘A A > 
Eotw ὁμοία τρίγωνα τὰ ABT, ΔΕΖ. ἐσὴν 


= i a aT 7 oe \ ~ 
SyorTe τὴν πρὸς τῷ Ὁ γωνᾶν τῇ πρὸς τῷ E, 


> 


e 7 
ὡς δὲ τὴν AB πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως τὴν AE πρὸς 
τὴν EZ, ὥστε ὁμόλογον εἶται τὴν ΒΓ τῇ EZ* 
λέγω ὅτι τὸ ΑΒΓ τρέγωνον “πρὸς τὸ ΔῈΖ τρί- 
ever διπλασίοιοε λόγον ἔχει ἧττερ ἡ ΒΓ πρὸς 


τὴν EZ. 
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A data igitur recta AB dsto rectitineo ΓΕ 
simieque εἴ simuliter pesttum: recti'ineuna 


descriptum est ΑΘ. Quod cportebat facere. 


PROPOSITIO XIX, 


Similia tiangula inter se in dupla ratione 
sunt homolegorum lJateram. 
Sint similia tnangula ABP, ΔΕΖ, axqualem 


habentia ypsum ad B angulum ipsi ad E, ut 


eutem AB ad Br ita ΔΕ ad EZ, ita ut homo« 
logum sit ΒΓ ipsi EZ; dico ABI triangulom 
ad ΔΕΖ trianculum duplam rationem habere 


ejus quam Br ad ΕΖ. 


Donc, sur la droite donnée ΑΒ, ona décrit la figure rectiligne ΑΘ sembJable 


ala figure rectiligne donnée TE, et semblebiement placée. Ce qu'il fallait faire. 


PROPOSITICN AIX. 


Les triangles semblables sont entr’cux en raison double des cétés homo- 


logues. 


Soient les triangles semblables ΑΒΓ, AEZ, ayant langle en B égal 4 Vangle en £, 


et que AB soit ἃ EF comme AE est ἃ ΕΖ, de manicre que Te céic Br soit Vho- 
mologue du colé ΕΖ; je dis que le triangle ΑΒΓ a avec le wiangle ΔῈΖ une 
raison double de celle que ΒΓ a avec EZ. 
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Ein: 99a 2p cov BY, EZ tas ἀνείλοχον ἡ 
BH, ὥστε εἶνσι ὡς τὴν ΒΓ πρὲς τὴν EZ οὕτως 
τὴν ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ" καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ἨΑ. 

Ἐπεὶ οὖν ἔστιν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν BI οὕτως 
ἡ ΔῈ πρὸς τὴν ἘΖ' ἐναλλὲξ ἄρα ἰστὶν ὡς ἡ 
ΑΒ πρὸς τὴν ΔῈ οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. AAX 
ὡς a ΒΓ πρὸς τὴν EZ οὕτως ἔστι: a EZ πρὸς τὴν 
ΒΗ" καὶ ὡς ἄρα ΑΒ πρὸς τὴν ΔΕ οὕτως ἡ ΕΖ 
πρὸς τὴν; BH* τῶν ΑΒΗ, AEZ ἄρα Τρ! ὦνων:2 ἀντι- 
“πεπόνῆοσιν αἱ πλευραὶ «αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
Ὧν δὲ, μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν Τρ!2 orev’, 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ. ak περὶ τὰς ἴσας 


7 Mu Σ x ? o a a 2 x A 
FONIAS, σὰ ἐστίν ἐκεῖτα" ισὸν ἀρὰ ἐστι τὸ ABH 
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Sumatur cnim ipsis ΒΓ, EZ tertia propor- 
tionalis BH, ita ut sit ut ΒΓ ad EZ ita EZ ad 
BH; et jungalur HA, 

Et quoniam cst ut AB ad ΒΓ ita AE ad IE Za 
alterne igitur est ul AB ad AE ita ΒΓ ad EZ. Sed 
ut ΒΓ ad EZ ita est EZ ad BH; ct ut igitur 
AB ad 4E ita EZ ad BH; ipsorum igitur ABH, 
ΔΕΖ trizengulorum reciproca sunt latcra circa 
zquales angulos. Quorum autem unum uni 
zqralem habentium angulum triangulorum, re- 
ciproca sunt latera circa wxquales angulos , 
qualia sunt 118; aquale igitur est ABE trian- 
gulum ipsi ΔῈΖ triangulo. Et quoniarn est ut 


ΒΓ ad EZ ita EZ ad BH; si autern tres recte 


x ; aus ᾿ 5. 
τρίῃ ὠνοὸν τῷ ΔῈΖ τρίγωνῳ, Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἢ 
proportionales sint, prima ad tertiam duplam 


Br πρὸς τὴν ἘΖ οὕτως ἢ EZ πρὸς τὴν ΒΗ" ἐὰν 
δὲ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸς τὴν rationem habere dicitur ejus quam ad secun- 
τρίτην ES LAIN WLR λέ πὰ πρὸς dam; ΒΓ igitur ad BH duplam rationem habet 
τὴν δευτέραν" a ΒΓ ἄρα πρὸς τῶν ΒΗ divAa- 
σίοναι λέη ον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὲς τὴν EZ. Ὡς δὲ ἡ 
ΒΓ πρὸς τὴν ΒΗ οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 


ABH τρίγωνον" καὶ τὸ ΑΒΓ apa τρίγωνον πρὸς τὸ 


ejus quam ΒΓ δᾶ EZ. Ut autem ΒΓ ad BH ita 
ABI triangulum ad ABH triangulum; et ABI 
igitur triangulura ad ABH duplam rationem 
habet cjus quam ΒΓ ad EZ, quale autem ABH 


Prenons une troisitme proportionnelle BH aux droites ΒΓ, EZ, de manicre 
EZ comme EZ est ἃ EH; et joignons HA (11. 6). 

comme AE est ἃ EZ, par permutation, ΑΒ est ἃ AE 
EZ (16. 6). Mais Br est a EZ comme EZ est ἃ BH; donc AB 
est ἃ ΔῈ comme £2 est ἃ BH (11. 5); donc les cotés des triangles ABH, AEZ, 
autour des angle: dégaux, sont réciproquement proportionnels. Mais deux trian- 
sles sont égaux catr’cux lorsqu’ils ont un angle égal ἃ un angle, et les cétés 
autour des angles égaus , réciproquement proportiounels (15. 6); done le 
triangle ABH est σαὶ au triangle az. Et puisque ΒΓ est ἃ EZ comme EZ est 


que ΒΓ soit ὃ 
Puisque ¢> est ἃ br 


comme ΒΓ est ἃ 


a BH, et que lorsque trois droites sont proportionnelles, la premiére est dite 
avoir avce la troisitme unc raison double de celle que la premiére a avec la 
seconde (το. 5), la droite ΒΓ a avec la droite BH une raison double de celle 
que Br a avec EZ. Mais ΒΓ est ἃ BH comme Ie triangle ΑΒΓ est au triangle ABH 
(def. 1.6) 5 donc le triangle ΑΒΓ a avec le wiangle ABH une raison double 


ΑΒΗ διετ)ασίοτα λέγον ἄχει ἅπερ 5 BY πρὸς τὴν 
EZ. σὸν δὲ τὸ ARH τρίγωνον τῷ ΔῈΖ τριγώνῳ"" 
καὶ τὸ ADT τα τρί rer πρὶς τὸ REZ τρίγωνο; 
διπλασίονα λέγον ἔχει ἥπερ ἡ BY πρὸς τὴν EZ. 


\ καὶ εἴ x _ ee- 
Ta σρὰ Oftin, καὶ τὰ εξῆςς 


ΠΟΡῚΣΜΑ. 


΄ i. ε “ poe αν} 
Ἐκ dn TLUTGU Garepev, CTh ἐῶν. Tees εὐθείαι 
‘ μὴ Γ ε ε oa 4 x ΄ 
αὐτῷ }λ.92 OY OFI , oT asa ὩρΡΩΤῊ πρις THY τρετὴν 
? 8 


\ 


a \ om 2 ͵ δ 1 
CUTS TI UFO τῆς “ππρωτῆς ΤρΙ) νον" πρὸς τὸ 
2 aro ἘΠ ὃ Ἔν τὰ > , 
απ TAS OLVTEPAS ὁμοῖον καὶ ἐμοιὼς aay page 
oo oh? coe \ Ἷ 
evoye 
μένον" ecrescren edesyOn , wen TB πρὸς τὰν ΒΗ 
« ᾿ , 1’ A ΄ 
οὑτῶως τὸ ΑΒΓ τριγωνὸν spos τὸ ABH τοι)ῶωνον 5 


τουτέστι τὸ SEL 
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triangulum ipsi AEZ triangulo; ct ΑΒΓ igiinr 
triangulum ad AEZ triangulum duplamn retio= 
nem habet ejus quam ΒΓ ad ΕΖ. Ergo simi- 


lia’; εἷς. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique manifestum est, si tres recte 
proportionales sint, esse ut prima ad tertiam 
ita ipsum ex prima triangulum ad ipsum ex 
secunda simile et sinniiler descriptum; quia 
ostensum est, ut ΓΒ ad BH ita ΑΒΓ iriangu- 


lum ad ABH triazngulum, hoc est ΔΕΖ. 


de celle que ΒΓ ἃ avec Ez. Mais Je triangle ABH est égsl an triars’s AEZ; donc 


le triangle ΑΒΓ a avec le triangle AEZ une raiscn double de celle que BF a avec 


EZ (7. 5). Donc, etc. 


CORCLLAIRE. 


De Ja il est évident que si trois droites sont proporticnnelles , !a premicre 
| 


est a la troisieme comme Je wiangle décrit sur la premicre est au triangle sem- 


blable décrit semblablement sur la seconde ; puisqwil a e:¢ dementré que TB 
est ἃ BH comme le triangle abr est est au wiangle AEH, c’est-a-dire ΔῈΖ, 


LE SIXIEME LIVRE DES 
TIPOTAZIZ x. 


ve ᾿ bs μὲ ᾿ 
Ταὶόμοια πολυγώτα εἰς τε μοι τρίγῶτα διαι- 
“- iF x . “5 Ow rs τ 
ρεῖται καὶ εἰς ize τὸ πλῆθος καὶ ὑμολεγα τοῖς 
«- Ἄ Ἂν , \ he WA 
ολοιῖς" καὶ τὸ πτολυγῶνον προς To! πολύγωνον di- 
, ΄ ν᾽ ν᾽ = e ᾿ A 
πλασιίονα λύγον exes NED ἢ ὁμόλογος πλευρὰ 
4 * ε ΄ Ω 
πρὸς τὴν ὁμολογον πλευρὰν. 
” , \ Ε 
Ἑστω csi πολυγῶνα τὰ ABTAE, ΖΗΘΚΛ, 


΄ γῇ ε Ss ’ εἰ ' 
ἔμόλο) og δὲ ἔστω ἡ ΑΒ τῇ ZH λίγω cts τὰ 
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PROPOSITIO XN. 


Similia polygona in similia triangula divi- 
duntur, et in xqualia multitudine et homo- 
loga totis ; et polygonum ad polygonum duplam 
rationem ΒΆΡΕΙ ejus quam homologum latus ad 
homelogum latus. 

Sint βίαι θα polygona ABTAE, ZHOKA, ho- 


mologum vero sit AB ipsit ΖΗ; dico ABLE, 


aia 
VAIN 


ΑΒΓΔΕ. ZHOKA πολύγωνα εἰς τε ὅμοια 


δ Ἀν τς ἧς ἢ ~ . oe 
yora διαιρεῖται καὶ εἰς 66a τὸ πλῆθος scale ὑμέ- 


7 
τρι- 


λίγα τοῖς ὅλοις, καὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πολύγωνον “τρὺς 
τὸ ZHOKA πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἧπερ 4 ΑΒ πρὸς τὴν ΖΗ. 

Ἐπεζεύχθωσαν αἱ BE, Er, HA, Ao 


PROPOSITION 


ZHOKA polygona et in similia triangula dividi 
et in qualia multitudine et homologa totis, 
et ΑΒΓΔῈ polvgonum ad ZHOKA polvgonrm 


duplam rationem habere ejus quam AB ad ZH. 


Jungantur BE, ET, HA, AO. 


ΧΑ, 


Les polygones semblables peuvent ¢tre diviscs en triangles semblables, 
égaux en nombre, et homologues aux polygones; et ie polygone a avec Je 
pelygone une raison double de celle gu’un cété homologue a avec un coté 


homologue. 


Soient 105 polygones semblables ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ, et que AB soit Fhomolocue de 
zH; je dis que les pulygones ABraE, ΖΗΘΚΛ peuvent ¢tre divisés cn triangles 
semblables , égaux en nombre, et homologues aux polygones, ct que le po- 
Ivgone ΑΒΓΔῈ a avec Je polygone ZHOKA une raison double de celle que ΔΒ 


aavec ZH. 
Juignous BE, ET, HA, Ae. 


uoF 
9921 
. 3 x a ᾿ 3 ᾿ £ 
Καὶ ewes ὁμοῖον cots τὸ ABTAE woAuz νον 
~ , ” 3 6 ε 4 5 
σῷ THOKA πολυηνω. 45 ἐστν a ὑπὸ BAE 
΄ ia ἣν ᾿ bal Ls 4 
“Ὅν TH ὑπὸ HZA° καὶ ἔστιν ὡς ἢ BA πρὸς AE 
τ ε ‘ x “ ᾿ ΄ ᾿ 
οὕτως: a ΖΗ πρὸς ZA. Ἐπεὶ οὖν δυο τρίγωνα 
ἔστι τὰ ABE, ZHA μίαν γωνίαν ΜΞ pee {σὴν 
τ τῶ, ἈΠ τ 7 ἢ ‘ 
EY OVTL 5 περὶ δὲ Tag ἱτας χωνίας τὰς πλευρὰς 
F 2 N " if 
ἀνάλογον" ἰσογώτιον ἀρα ἐστὶ TO ABE τρίγωνον 


τῷ ZHA τριγών στε καὶ ὁμϑιον" ION ἀρὰ ἐστιν 
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Et qveniam sunile est ABPAE pelysonum 


ips) ZHOKA polygono, aqualis est BAE an- 


enlus HZA 5 cl cst 


ipsi ut BA ad AE ila 


ZH ad ZA. Et quoniam duo triangula sunt 
ABE, ΖΗΛ unum angulum uni angulo aqua- 
lem habentia, cir:a aquales aulem angulos 
latera proporlionalia; equiangulum igitur est 


ABE trianguluin ipsi ΖΗΛ triangulo, quare et 


ᾧ ὑπὸ ABE γωνία τῇ ὑπὲὶ ΖΗΛ. Ἐστι δὲ καὶ GAy = stnile; awqualis igitur est ABE ansulus ipsi 


τὴν ΖΗΔι Est autem ct totus ΑΒΓ tol ΖΗΘ cyna- 


car es fy Me τ ᾿ 
ἡ ὑπὸ ALY caw τῇ ὑπὸ ZHO isa, δια 


ὁμοιότητα τῶν πολυγώνων" λομτὴ ἄρα ἡ ὑπὸ lis, propter sumiitudinem polygonorum ; τὰ - 
ἘΒΓ γωνία λοιπῇ" TH ὑπὸ ΛΗΘ ἐστὶν ion. Καὶ liquus igitur ἘΒΓΙ angulus reliquo AHO cst 


ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ABE, ΖΗΛ τρῷς 
TOW, ἐστὶν ὡς ἡ EB πρὶς ΒΑ οὕτως ἡ AH apes 
HZ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν ὁμοιέτητα τῶν πο- 
λυγῶνων 9 ἐστὶν ὡς ἢ AB πρὸς ΒΓ οὕτως ἡ ΖΗ 
πρὸς HO διίτου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ EB πρὸς ΒΓ 


“ ε \ - ts \ 4 - 
cyto n AH προς ἨΘ, καὶ Wiph TAS τις γὼ- 


zqualis. Et quoniam propter  simililudinem 
ipsorum ABE, ΖΗΛ tnangulorum, est ul EB 
ad BA iia AH ad ΗΖ, scd ulique et propter si- 
nilitudinem polygenoram, cstut AB ad BY, ita 
ZH ad ΗΘ; cx exquo igitur est ul EB ad ΒΓ ita 


AH ad ΗΘ, ct circa xquales angulos ΕΒΓ, 


Puisque le polygone ΑΒΓΔῈ est semblable au polygone zHoKA, langle 
BAE est ¢gal ἃ Vangle HZA; ct BA est ἃ AE comme ZH est ἃ ZA. Mais 
les deux triangles ABE, ΖΗΛ cnt unangle ¢gal a un angle, ct les cotés autour 
des angles égaux proportionnels; done les wiangles ABE, ΖΗΛ sont équiangles 
(6. 0), et par conséquent semblables (4. 6); donc Vangle abe est ¢gal ἃ 
Vangle ΖΗΛ. Mais angle enticr abr est ¢gal ἃ angle entier ΖΗΘ, a cause de 
Ja similitude des polygones; donc Vangle restant Eer est égal ἃ angle res- 
tant AHO. Mais ἃ cause de la similitude des wiangles ABE, ΖΗΛ, EB est ἃ BA 
comme AH est ἃ ΗΖ, et 2 cause de la similitude des polygones, ΑΒ cst ἃ ΒΓ 
comme ΖΗ est ἃ HO; donc, par égalité, EB est A ΒΓ comme AH cst ἃ HO (22. 5); 
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ν᾿ 
vide τὰς ὑπὸ EBr, AHO αἱ πλευραὶ ἀνάλοχέν 
» ᾿ 3} " ~ 
εἰσινβν ἰσογώνιον apa ἐστὶ TO EBT τρίγωνον τῷ 
ef " ν᾿» X 
AHO τριγώεῳ, ὥστε καὶ ὅμοιον ἔτι τὸ ἘΒΓ τρι- 
Ὁ AY A x i 
2 ὦνον τῷ AHO τργώνωΐ, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 
- , A 
EFA τρίγωνον ὁμοιόν ἐστι τῷ ΛΘΚ τριγώνῳ" τὰ 
a τ ᾿ A yw 
apa opoie τολυγωνα τὰ ΑΒΓΔΕ. ΖΗΘΚΛ εἰς τε 
we , , Ν > » Ἧ nO 
ὁμοία τρίγωνα διήρηται καὶ εἰς soa τὸ πλυηῦος, 
ew td ow td 
Λέγω τι καὶ ὁμόλογοι τοῖς ὁλοῖςς TLUTETTL y 
a Ὁ ᾿ς ΄ 
ὥστε ἀνείλογ ον εἶναι τὰ τρίγωνα. καὶ ἡγούμεια 
\ φΦ a + a) ron 
μὲν εἶται τὰ ABE, EBL, EPA, emcpere δὲ αὐτῶν 
. 
τὸ ΖΗΛ. ΛΗΘ. ΛΘΚ. καὶ ὅτε τὸ ΑΒΓΔΕ σπο-- 
, 
λύγωνον πρὸς TO ΖΗΘΚΛ πολύγωνον διπλασίονα 
᾿ Pa ᾿ « , \ ‘ A e , 
λόγον ἐἔχεῖ ἥπερ ὁμόλογος πλευρὰ προς τὴν μὸ- 
͵ ε Ὅτ ΕΣ 
λογὸν πλευρὰν, τουτέστιν n ΑΒ πρὸς τῆν ZH. 
9 \ 
Ἐπεζεύχθωσαν γὰρ αἱ AT, ΖΘ. 
Ν 2 Ν ΝΣ A ε , ~ ᾿ 
Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητοι τῶν πεολυγ νων 
τὰ ἃ \ wm. δ 
ion ἔστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ φωνία τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καὶ 
Le Ἂ, Ld ε 4 
ἐστὶν ὡς an AB τρὸς ΒΓ ουτῶς ἢ ΖΗ πρὸς ΗΘ’ 
ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ΖΗΘ τρι- 
3, Ἂν « 4 ε 4 ΄“ 
γώνῳ" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΒΑΓ “ὠνίαϑ τῇ 
΄ a ~ HN Not X 
ὑπὸ HZO, ἡ δὲ ὑπὸ BTA TH ὑπὸ HOZ. Καὶ ἐπεὶ 


3" 3 x c ’ ~ ¢€ Ν 
ion ἐστὶν ἢ ὑπὸ BAM γωνία ΤῊ ὑπὸ HZN, 


AHO fatera propertionalia sent; ayuisnentusn 
igttur est ΕΒΓ triangulun ipsi AHO thansulo, 
quare cl sinale adlme ΕΒΓ triangnlum ipsi 
AHO triangulo. Propter cadein utique ct EPA 
triangulam: siunle est tpsi ΛΘΚ triangalo ; ergo 
similia polygona ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ εἰ πὶ stmilia 
triangula dividuntur εἴ in eyualia multitudiue. 

Dico et homologa tetis, hoe est, ut pro- 
pertionala sint triangula, et antecedentia qui- 
dem sint ABE, EBr, EPA, consequentia vero 
corum ipsa ΖΗΛ, AHO, ΛΘΚ, cl ABPAE po- 
lygonum ad ΖΗΘΚΛ polygouum duplam ratio- 
nein habere cjus quam homologuin latus ad 
homologuin latus, hoc est, AB ad ΖΗ. 

Jancantur enim AL, Zo, 

Et queniam propter snmilitudinem polygo- 
norum equalis est ΑΒΓ angulus ips ZHO, et 
est ul AB ad ΒΓ ita ZH ad HO; aquiangulum 
est ΑΒΓ anguluin ipsi ΖΗΘ triangulo ; zqualis 
isitur est quidem BAT angulus ipsi HZ, Ipse 
vero BLA ipsi ΗΘΖ. Et quomiam wqualis est BAM 


angulus ipsi HZN 5. ostensum autein est cl ABM 


donc les cétés autour des angles égaux EBr, ΛΗΘ sort proportionnels ; donc 
les triangles EBr, AHO sont équiangles (G. 6); donc le triangle ΕΒΓ est sem- 
blable an wiangle ΛΗΘ. Le triangle Era est semblable au wiangle AK, par la 
méme raison (4. 6); donc 1605 polygones semblables ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ sont divisés 
en triangles semblables et ¢gaux en nombre. 

Je dis de plus que ces triangles sont homologues aux polygones, c’est-a- 
dire que ces triangles sont proportionnels, aue Jes antécédents sont ABE, EBT, 
E:A, et que Jeurs conséquents sont ΖΗΛ, ΛΗΘ, ΛΘΚ; et que de plus le po- 
Iygone ΑΒΓΔῈ a avec le polygone ΖΗΘΚΛ une raison double de celle qu'un 
cote a avec un οὐϊό, c’est-a-dire de celle que AB a avec ZH. 

Joignons ΑΓ, ΖΘ. 

Puisqua cause de la similitude des polygones, Pangle ΑΒΓ est égal ἃ langle 
ΖΗΘ, Cl que AB est ἃ ΒΓ comme ZH est ἃ HO, les wiangles ΑΒΓ, ΖΗΘ sunt 
équiangles (6. 6); done langle Bar est égal a Pangle uze, et langle Bra coul 
a Vangle Hez. Et puisque langle Bam est égal ἃ Vangle HZN, et quil a été 


LE SIXIESIE. LIVARE DE 


Πρ τ as : 
ἐδείνθηῦ 3: καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΜ τῇ ὑπὸ ZHN ioat 


Baie 
JIU 


καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AMB λοιπὴ τῇ ὑπὸ ZNH 
isn ἐστίν" νυ ἰσογώνιον dpa ἐστὶ τὸ ABM τρίγωνον 
τῷ ZHN τριγώνῳ, Ὁμοίως δὴ δείξομεν τι καὶ 
τὸ ΒΜΓ τρίγωνον ἰσογώνιον ἐστὶ τῷ HNO τρις 
ὁ ὥνω" ἀτάλογον ἄρα ἐστὶ" ὡς μὲν ἡ ΑΜ πρὸς 
ΜΒ οὕτως ἡ ZN πρὸς NH, ὡς δὲ ἡ BM πρὸς 
ΜΓ οὕτως ἡ HN πρὸς ΝΘ’ ὥστε καὶ δείσου, 
ὡς ἡ AM πρὲς ΜΓ εὔτως ἡ ZN πρὸς ΝΘ. ALA 


«: pes AM sits MT οἵἴτως πὸ ABM τρί- 
“νον πρὸς MULT , καὶ τὸ AME apes EMI, 
mpeg ἄλληλα 2116 εἰσιν Ws αἱ βάσεις" παὶ ὡς 
cpa) ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἐν Tay ἑπομένων 
οὕτως ἅπαιτα τὰ ἡγούμεια πρὸς ἁπα:τα τὰ 
ἑπομένα" ὡς ἄρα τὸ ΑΜΒ τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΜ 
οὕτως τὸ ΑΒΕ πρὸς τὸ TBE. AAX ὡς τὸ AMB 
πρὸς “πὸ BMI οὕτως ἡ AM πρὸς ΜΓ’ καὶ ὡς ape 


ἡ AM πρὸς ΜΓ οὕτως τὸ ABE τρί @or apes oat 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 

ipsi ZUN wqualis; ct reliquus igitur ΑΜΒ τοῖν 
quo ZNH aqualis est; wequianguhin igitur est 
ABM triangulum ipsi ZEN triangulo, Similiier 
utique ostendemus ct BML triangulum equian- 
guliit esse Ipsi HN© triangulo; proportionali- 
ter igitur cst ul AM quidem ad ΜΠ ita ZN ad 
NH, ut vero BM ad ΜῈ ita HN ad ΝΘ; quare 
et cx rquo ut AM ad MI ila ZN ad NO. 
Sed ut AM ad ΜΡ ila ABM triangulum ad 


MEBY,ci AME ad EM, iater se cnim sunt ut 
bases; ci ut igitur unum antecedentinm ad 
unum consequeniium ita omnia antecedentia 
ad omnia consequentia. Ut igitur AMB trian- 
gulum ad BMI ila ABE ad ΓΒΕ. Sed ut ΑΜΒ 
ad BMI ita AM ad MP; et ut igitur AM ad 
ΜΙ ila ABE triangulum ad EB? iniangulum. 
Propter cadem ulique ct ut ZN ad ΝΘ ita 
ZHA triaugulum ad HAO triangulun. Et est 


démontré que Vangle as est Cgal ἃ Vangle zen, Vangle restant ΑΜΒ est égal 
ἃ Vangle restant ΣΝῊ (32. 1); donc les deux wiangles ABM, ZHN sont équiangles. 
Nous démontrerons semblablement que les deux tiangles BMr, HN© sont 
cquiangles ; donc AM esta MB comme ZN 88. ἃ NH, et ΡΜ est a ΜΓ comme HN est 
i NO (4. 6); donc, par cgalité, AM cet ἃ ΜΓ comme ZN est ἃ NG (22. 5). Mais 
AM est ἃ ΜΙ comme Je ttianele AEM cst au triangle MEr, et ccmine Ic triangle 
ΜΕ est au triengle EMI, car ils sont enireux comme leurs bases (1.6), et 
un des antécédeuts est ἃ un des conséquents comme tous les antécédents 
sont ἃ tous Jes conséquents (12. 5); done Je wiangle ΑΜΒ est au triangle BMT 
comme Je wiangle ABE est au triangle TBE. Mais ΑΜΒ cst ἃ BMT comic AM 


est ἃ ΜΙ; donc aM est’ Mr comme Ie tiangle ABE cst au triangle ἘΒΓ (1s. 5). 
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EBr τρίγωνον, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς a ZN 
mpeg ΝΘ οὕτως τὸ ΖΗΛ τρί ὠνον πρὸς vol? HAO 
Tpiyavor. Καὶ ἔστιν ὡς n AM πρὸς ΜΓ οὕτως 
rH ZN πρὸς WO* καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE τρίγωνον 
πρὸς τὸ BET τρίγωνον οὕτως τὸ ΖΗΛ τρίγωνον 
“πρὸς τὸ HOA τρίγωνον y καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ ΑΒΕ 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZHA τρίγωνον οὕτως τὸ ΒῈΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ HAS τρίγωνον""!, Ομείως δὴ 
δείξομεν. ἐπιζευχθεισῶν τῶν ΒΔ. HK, ὅτι καὶ 
ὡς τὸ BET τρίγωνον πρὸς τὸ HAG τρίγωνον οὕτως 
τὸ ἘΓΔ τρίγωνον! πρὸς τὸ ΛΘΚ τρίγωνον, Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ΑΒΕ τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗΛ τρί- 
2 ωνον 19 οὕτως τὸ EBT πρὺς τὸ AHO, καὶ ἔτι ETA 
πρὸς τὸ ΛΘΚ’ καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν 
τῶν ἑπομέτων οὕτως ὥπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα τὰ ἑπέμενα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE τρί- 
ὁ νον πρὸς τὸ ΖΗΛ τρίγ νον οὕτως τὸ ΑΒΓΔΕ 
πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOKA πολύγωνον, AMA 
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ul AM ad ΜΡ ita ZN ad NO; et ut igitur 
ABE iriangulum ad BEC triangulum ila ΖΗΛ 
triangulum ad H@A triangulum, cl alterne ut 
ABE triangulum ad ΖΗΛ triangulum ita BED 
triangulum ad HA© triangulum. Similiter uti- 
que osiendemus , junclis BA, HK, ct ut BEF 
iriangulum ad HA®© triangulum ila ΕΓΔ trian- 
gulum ad ΛΘΚ triangulum. Et quoniam cst 
ut ABE triangulaum ad ΖΗΛ ita ΕΒΓ ad AHO, 
ct insuper ETA ad A@K; et ut igitur unum 
aniecedentium ad uuum consequentium ila 
Ginnia anieccdentia ad omnia consequentia ; 
est igitur ut ABE triangulum ad ΖΗΛ trian- 
gulum ita ΑΒΓΔῈ polygonum ad ZHOKA po- 
lygonum. Scd ABE triangulum ad ZHA trian- 


gulum duplam ralionem habct cjus quan AB 


a 4 \ ‘ & fe A 
τὸ ABE τρίλωνον πρὸς τὸ ΖΗΛ τρί" 1... δὲ-π Ξ 
ay προς ΖΗΛ τριγῶνοι δὶ homclogum latus ad ΖΗ bomologum latus ; 


7 [2 ΕΣ a € « , ᾿ 
πλαάσιονα λόγον eyes ἥππερ ἢ AB ὁμόλογος πλευρὰ : é 3 - 
χ Ρ ἰδ Ὁ ἢ Similia enim triangala in dupla ratione sunt 


a ᾿ 
προς τὴν ΖΗ ἑμόλο; ov πλευράν" τὰ “ἐρ ὕμοια 1 
͵ > me ; mologorum latcrum; ct ΑΒΓΔῈ igitur po- 
τρίγωνα w διπλοσίοιε λόγῳ ἐστὶ τῶν ἑμολόγων δου ἰθαθεῦ ᾿ 8 Ὁ 
πλευρῶν" καὶ τὸ ΑΒΓΔῈ ἄρα “πολύ wor oy πρὸς lygonum ad ΖΗΘΚΛ polygonum duplam ra- 


Par Ja méme raison, ΖΝ est ἃ NO comme le triangle ΖΗΛ est au triangle 
HAO. Mais AM est ἃ ΜΓ comme ZN est ἃ ΝΘ; donc le triangle ABE est au 
triangle BET comme Ie triangie ΖΗΛ est au triangle ΗΘΔ (11. 5), οἵ par per- 
mulation, Je triangle ABE est au triangle ΖΗΛ comme Ie triangle BET est au 
triangle HAe (16. 5). Nous démoutrerons semblablement, aprés avoir joint 
BA, HK, que le triangle BEF est au triangle HAG comme le triangle ETA est 
au triangle ΛΘΚ. Et puisque Je triangle ABE est au triangle ΖΗΛ comme ἘΒΓ est 
ἃ AH©, ct comme EFA est ἃ ACK, un des antécédents est ἃ un des conséquents 
comme tous Ies antéccdents sunt ἃ tous les conséquents (12. 5); donc le triangle 
ABE est au triangle ΖΗΛ comme le polygone ΑΒΓΔῈ cst au polygone ΖΗΘΚΛ, Mais 
le triangle ABE a avec le triangle ΖΗΛ une raison double de celle que le οὐϊέ 
homologue AB a avec le coté homologue ZH; car les triangles semblables sont 
cu raison double des cétés homologues ; donc le pulygone ΑΒΓΔΕ a avec le 
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τὸ ZHOKA TOAD Υ OF διπλοσίονοι ray or ἔχει 
ἥπερ ἡ ΔΒ ἱμόλογ:ς πλευρὰ πρις τὴν ΖΗ ἐμέ- 


΄ ἊΝ ἂν ε Ἂν . Ἐν“ 
λογὸν wAcupey. Τα cpe ὑμοιοιγ) καὶ τὰ εξζηςς 


Α 

πο 

M 
Δ 


ες 


7) 


TIOPIZMA a, 


id ar Ἂν 5." ἣν Par if ΄ 
Ὡσαύτως dn? καὶ ἐπὶ τῶν ὁμοίων τετραιπλεύ- 

͵ “ ΄ ᾿ 3 Ν 

ρῶν δειχίησεται,, ὅτι ἐν διπλασίονι λύγῳ ἐστὶ 
~ © ᾿ ἐς Δ Ἂς ἂς ὃς τω 
τῶν ὁμολο WY πλευρῶν. Ἐδείχθη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν 
᾿ μὲ ΝΥ 1G δύ . oo Mm) . 
τριγώνων" wore nas'9 καύολου Ta ὑμοιο, ευὐϑυ- 

‘ A a ie # 

ἡραμμα σχήματα πρὸς ἀλληλα εν διπλασίονι 

, ‘ © ~ 5, 

λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν, Οπερ ἔδει 


δώξαιιτ, 


--ς 


tioneim habet ejus quam AB hoemologum Ia- 
tus ad ZH homologum latus. Ergo simi- 


hha , εἰς. 


ah 
εἴν 


/ 


r kK © 


COROLLARIUM. 1. 


Similiter utique ct in similibus quadrilateris 
ostendctur, ea in dupla ratione esse homo- 
logorum laterum. Ostensum autem est -ct in 
triangulis; quare et universe similes rectilince 
figure inter se in duplA ratione sunt homolo- 


gorum lalerum. Quod oportehat ostendere. 


polygone ZHOKA une raison double de celle que Je cété homologue AB a avec 
le cété homologue ΖΗ. Donc, etc. 


COROLLAIRE 1. 


On démontrera de la méme maniére que Jes quadrilatéres sont en raison 
double des cétés homologues ; mais cela a été démontré pour ies triangles 
semblables (cor. 19. 6); done généralement les figures rectiligues semblables 
sont entr’elles en raison double des cotés homologues. Ce qu’il fallait démontrer. 
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TIOPIZMA β΄. 


Καὶ ἐὰν τῶν AB, ZH τρίτην ἀνάλογον λάζξω-- 
μὲν τὴν EH, ἡ ΑΒ πρὸς τὴν Ξὶ διπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ AB πρὸς τὺν ZH. Eee δὲ καὶ τὸ 
πολύγωνον ττρὸς τὸ πολύγωνον, καὶ ὃ τὸ τετρεῖ-- 


‘ ι os a ca 
mAcupey πρὸς TO τετραπλεῦρον διπλασίονα λογὸν 


ve 
we 
S 


COROLLARIUM 11. 


Et si ipsis AB, ΖΗ tertiam proportionalem Z 
sumamus , AB ad = duplam rationcm habct ejus 
quam AB ad ZH. Habet autem ct poly gonum 
ad polygonum , ct quadrilaterum ad quadrilate- 


rum duplam rationcm cjus quam homologum 


ἧπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον wAcv- latus ad Lomologum latus , hoc est AB ad 
pav'9, τουτέστιν ἡ. AB πρὸς τὴν ΖΗ" ἐδείχθη δὲ 


τι we Εὶ " \ : 
τοῦτο καὶ ἐπὶ τῶν τριγώνων" ὥστε καὶ καθο-- 


ΖΗ; ostensum est παίει hoc et in triangulis; 


quare ct umiverse manifestum est, si tres 


λου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον recta proportionales sint, ut prima ad terliam 


ὦσιν. ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην οὕτως ila fuluram esse ipsam ἃ primé figuram ad ip- 


τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δυ- sama secunda, similem οἱ similiter descriptam. 
i er “ΚΣ ᾿ ; 
τέρας, Τὸ ὁμοῖον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


ἌΛΛΟΣ, ALITER, 


Δείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως ττροχειρύτιρον ἑμόλογα Ostendemus utique ct aliter expeditius ho- 


τὰ τρίγωνα. mologa triangula. 


COROLLAIRE Il. 

Si nous prenons une Lroisieme proportionnclle = aux droites AB, ΖΗ, Ia 
droite aABaura avec = une raison double de celle que ΑΒ a avec ΖΗ (def. 10. 5). 
Mais le polygone a avec Je polygone, et le quadrilatere avec Je quadrilatére 
une raison double de celle qu'un cété Lomologue a avec un cété homologue, 
cest-a-dire, de celle que AB a avec ZH; et cela a été démontré pour les 
triangles; il cst donc généralement évident que si trois droites sont propor- 
uonuclies, la premicre est 4 Ia troisitme comme la figure décrite sur Ja 
premicre est a Ja figure semblable ct décrite semblablement sur la secondc. 


AUTREMENT. 


Nous démontrerons autrement et plus briévement que les triang'es sont 


homologues. 
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Ἐκκείσίωτον γὰρ πάλιν τὰ ΑΒΓΔΕ. ΖΗΘΚΛ 
πολύγωνα, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ BE, ET, HA, 
AQ* λέγω ἔτι ἐστὶν ὡς τὲ ABE τρί; σον pes τὸ 
ZHA εὕτως τὸ EBT πρὸς τὸ ΛΗΘ καὶ τὸ ΓΔῈ 
aw; “g τὸ OKA. 

Ἐπεὶ γὰρ ὑμοιόν tots τὸ ABE τρίγωνον τῷ 
ZHA TEIZOVOs 70 ABE ἔρα τρίγωνον πρὸς τὸ 
ZHA διπλασίονα λόχον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν 


‘ € . \ ἊΣ ι ᾿ ΝἾ 
HA, διὰ τὰ αὑτὰ δὴ καὶ 79 BED τρίγωνον πρῦς 


τὸ HAO Tpiz eos or διπλασίονα λέ) ον ἔχει are i 
BE πρὲς τὴν FAS ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΑΒΕ T psy over 
πρὸς τὸ ZHA τρίγωνον" οὕτως τὸ EBT πρὸς τὸ 
ΛΗΘ. Πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EBT τρίγωνον 
τῷ AHO τρ'γώνῳ" τὸ ἘΒΤ ἄρα “πρὸς τὸ AHO δὲ- 
“λασίονα λόγον ext ἧπερ ἡ ΤῈ εὐθεῖα πρὸς τὴν 
Oa. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ETA 760 yoy apa 
τὸ ΛΘΚ Bi avey διπλασίονα ae ἔχει i ἥ 


ΓΕ πρὸς τὴν @A* ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἘΒΓ τ: OYCY 


Soient les polygones ABFAE, 


est a OKA, 


ZHOKA, 
que le triangle ABE est au tele 25 Ὰ 
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ZHOKA 


pelygona, et jungantur BE, Er, HA, ΛΘ; dico 


Expouantur enim rursus ΑΒΓΔΕ, 
esse ul ABE triangulum ad ΖΗΛ ila ΕΒΓ ad 
ΛΗΘ ct PAE ad OKA. 


Quoniam cnim simile est ABE triangnlum ipsi 
ΖΗΛ triangulo, ABE igilur trianenlum ad ΖΗΛ 
duplam rationem habel ejus quam BE ad HA, 


Propter cadem utique ΟἹ ΒΕΓ Lrianguluin ad HA© 


triangulum duplam rationem habet cjus quam 
BE ad HA; est igiturut ABE triangulum ad ZHA 
triangulum ila ESP ad ΛΗΘ. Rursus, quoniam 
simile est EBP triangulum ipsi ΛΗΘ trian- 
gulo; ἘΒΓ igitur ad AHO duplam = rationem 
habet cjus quam ΓῈ recta ad ΘΛ, Propter cadew 
utique et EPA triangulum ad ΛΘΚ triangulum 
duplam rationcim habet ejus quam FE ad ©A; est 
igitur ut EBF triangulura ad AHO ila EPA ad 


et joignons BE, ET, HA, ΔΘ; je dis 


comme EEF est ἃ AHO, et comme Fak 


Puisque les triangles aBE, ΖΗΛ sont semblables, Je triangle ABE a avec le 


tiangle ZHA une raison double de celle que ΒΕ. a avec HA(19. 6). Par la méme 
raison, le tiangle ΒΕΓ a avec le triangle HA@ une raison double de celle 
que BE a avec HA; donc [6 triangle ABE est au triangle ΖΗΛ comme le triangle 
EBT est au triangle AHO (11. 5). De plus, puisque le wiangle ἘΒΓ est semblable 
an triangle ΛΗΘ, le triangle EBT a avec le triangle AH@ une raison double de 
celle que Ia droite ΓΕ a avec ΘΔ (19. 6). 
a avec le wiangle ACK une raison double de celle que ΤΕ ἃ 


Par la meme raison, Je wiangle Fra 


aavec Θὰ; done le 
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πρὸς πὸ AHO οὕτως τὸ ETA πρὸς σὸ ΛΘΚ. Ἐδεΐ- 
non δὲ καὶ ὡς τὸ EBT pcg τὸ AHO οὕτως τὸ 
ΑΒΕ πρὸς τὸ ZHA*® καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΒΕ πρὸς 
τὸ ZHA οὕτως τὸ ΒΕΓ πρὸς τὸ HA© καὶ τὸ ΕΓΔ 
“πρὸς τὸ AOK?!, Οπερ edus δεῖξαι. 


MPOTASIS κα. 


a 3 ΄ ε΄ ate Ω 
Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ CALCITE, καὶ ἀαλλίλοις 
τ ν ἢ 
ἐστιν ὑμϑιαις 
ε ΄ ~ ? Ls 
Esra yep ἑκάτερον τῶν A, B εὐθυγράμμων 
Ae Syed ἧς Sige Be ee 
τῷ T «μοιον" Pepw οὐ καὶ TO A τῷ Β estur 


a 
CLASLOFe 


x a e “ > μὰ ~ > , , 
Ἐπεὶ pop ὑμοιὸν ἐστι τὸ A τῷ Γ. ἰσῦγῶντον 


> x 3 ~ Ἂ A Ν Ἀ hid é 
Te CCTs αὐτῷ. KEE τὰς Tees TAS ισὰς γω: ας 


τ si 5 Baty noe 
πλευρὰς αναλογον eyes. Πειλὲν5 ecres Oftosov ἐστι 
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ΛΘΚ. Osiensum est autein et ul EBP ad AHO 
ita ABE ad ZHA; ct utigitur ABE ad ZHA ita 
BEC ad HA© ct ECS ad ΛΘΚ. Quod oportchbat 
ostendcre. 


PROPOSITIO XNI. 


Ipsa eidem rectilimeo sinulia, cl inter se 
sunt similia. 

Sit enim ulrumque ipsorum A, B rectiii- 
neorum ipsi ΓΟ sunile; dico cb A ipsi B esse 
suuile. 


Quoniam cnim est simile A ipsi Γ΄, et 
aquiangulum est ipsi, ct circa equales an- 


gules latera proportionalia habet. Rursus, quo- 


triangle EBr est ἃ AHO comme ΕΓΔ ¢st ἃ ACK (11. 5). Mais on a démontré que 


ἘΒΓ est ἃ AHO comme ABE est ἃ ΖΗΛ; donc ABE est ἃ ΖΗΛ comme BET cst 


a 


HAQ, ct comme ΕΓᾺ esta AOK. Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION XXL 


Les figures rectilignes semblables ἃ une méme figure 


entr’elles. 


sont semblables 


Que chacune des figures rectilignes 4, Β soit semblable ἃ Ia figure r; je 
dis que la figure a est semblable ἃ Ja figure Β. 

Car, puisque Ja figure A est semblable ἃ Ja figure r, ces deux figures sont 
€quiangles, et elles ont les coids autour des angles égaux proportionncls (def. 1.6). 
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τὸ B TOT, ἰσογώνιόν τε ἐστὶ» αὐτῷ. καὶ τὰς iam simile est B ipsi P, οἱ xquiangulum est 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει". ipsi, ct circa wxquales angulos latera propore 


r ΄ μὲ lod ~ . , ͵ - . ee 
ἑκάτερον ἄρα τῶν A, Β τῷ Γ ἰσογώνιόν τε ἐστὲ uonalia abet; utrumque igitur ipsorum A, 


Ἀ 


tl 


x ΝῚ ‘ 4 Ld . ’ . τ - . 
καὶ τὰς πρὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευρὰς cisAoz;er B ipsi Τ' οἱ xquiangulum est et circa nquales 


w » wv > “-- = - - - cd 
ever’, Opcesr cpa ἐστὶ τὸ A TH EL περ ἔδει, angulos latera proporuonaha babet. Simile igi- 


δειξαις tur esl A ipsi Β. Quod oporicbat ostendere. 


TIPOTASIS κα, PROPOSITIO XXII. 


ae 9 Aline ae ψ Las - Ε : 
Ἐὰν τεσταρες εὐθεῖαι ἀν ἀλογον ὥτι καὶ τὰ ἀπ Si quatuor recke proporticnales sint, et ab 


- ᾿ ἂν ev a Ὑ ἐσὲ : > 4 αἱ; 5 - τ" - κ- ᾧ 
αὐτῶν εὐυγρομμαγ ὅμοια τε καὶ ὑμοίως ἀνᾶ- Ἰ)ν515 reciilinea 5 sinuliaque ΟἹ similiter descripta, 


’ ? ͵ . a AY ? 3 ? - - « - - "ἢ 
- Ὡραμμίνα.γ ἀνάλογον Ἰσται" παν τὰ ἀπ᾿ αὖς- proporlionalia crunt; et st ab 10 515 rectilinea 


ἫΞ 

= 7 . 3 - τς ἜΠ Ξ - - 

παν εὐθύγραμμα σμοιώ 72 RI ὁμοίας aragze- similiaque ct simuliter descripta proporuionalia 
, μή Ν τ: . 2 a - - 

“ραμμένα ἀτώλογον Ny, κ͵αὶ αὐταὶ αἱ cuSz.es  sint, οἵ ipsm recta preporlionales crunt, 


> αν w 
Lvs. 63 SY ETON a πὸ 


De plus, puisque la figure B est semblable ἃ la figure r, ccs deux figures 
sont équiangles, et elles ont les cdics autonr des angles égaux proportiounels ; 
donc chacune des figures A, B est équiangie avec Ila figure T, ect clles ont 
105. cétés autour des angles ¢gaux proportionnels. Done Ja figure A est sem- 
blable ἃ Ja figure Β. Ce quail fallait démontrer. 


PROPOSITION MRI. 


Si quatre droites sont proportionnelles, les figures rectilignes semblables et 
semblablement construites sur ces droites, scront proportionnelles ; et si des 
figures rectiligaes semblables et semblublement construites sur ces droites sont 


proportionnelles , ces mémes droites seront proportionnelles. 
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Ἑστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ SB, 
ΤΆ. EZ, ΗΘ; ὡς AB πρὸς τὴν TA οὕτως ἡ 
EZ πρὸς τὴν HO, καὶ ἀναγεγράφθωσαν ἀπὸ μὲν 
τῶν ΑΒ, TA ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύ- 
ἡράμμα τὰ ΚΑΒ. ATA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ. ἨΘ 
ὅμοιά τε καὶ ὅμοιως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ, 
ΝΘ» λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ ATA 
οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ. 


Εἰλήφθω 2 ap τῶν μὲν ΑΒ. Τὰ τρίτη ἀνεῖλο, ον ἡ 
=, τῶν δὲ EZ, HO τρίτη ἀνάλογον ἡ O. Καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς μὲν δἰ AB πρὸς τὴν TA οὕτως ἢ EZ 


: \ Pies ε 

πρὸς τὴν HO, ὡς δὲ TA πρὸς τὴν EB οὕτως ἣ 
ἥ a > ε ς sy 

HO πρὸς τὴν O° διίσου ape ἐστὶν ὡς ἡ AB προς 


τὴν E οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν Ο. Αλλ᾽ ὡς μὲν a AB 
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Sint quatuor rect proportionales AB, TA, 
EZ, HO, ut AB ad ΓΔ ita EZ ad HO, et 
deseribantur ab ipsis quidem AB, TA similic~ 
que et similiter posita reculinea ΚΑΒ, ATA, 
ab ipsis vero EZ, HO similiaque οἱ similiter 
posita rectilinee MZ, NO; dico esse ut ΚΑΒ 


ad ATA ila MZ ad NO. 


Sumatur enim ipsis quidem AB, ΓΔ tertia 
propertionalis 2, ipsis vero EZ, ΗΘ tertia pro- 
portionalis O. Et quoniam est ut AB quidena 
ad TA ila EZ ad HO, ut ΓΔ vero ad € ita 
HO ad O; ex equo igitur est ul ΑΒ δά = ita EZ 
ad O. Sed ut AB quidem ad = ita ΚΑΒ ad 


Soient AB, TA, EZ, ΗΘ quatre droites proportionnelles, de manitre que ΑΒ 
soit A TA comme EZ est ἃ HO; soient décrites sur Ics droites AB, ra Tes figures 
rectilignes semblables et semblablement placces ΚΑΒ, ara, et sur les droites 
Ez, HO, les figures semblables οἱ semblablement placces Mz, ΝΘ; je dis que 
ΚΑΒ est ἃ ATA Comme MZ est a NO. 


Prenons une troisieme proportionnelle = aux droites ΑΒ, ra, et une troi- 
sitme proportionnclle O aux droites EZ, ΗΘ (11. 6). Puisque ΑΒ est ἃ TA 
comme ΕΖ est ἃ HO, ct que ra est ἃ = 


comme ΗΘ est ἃ 0, par égalité, 
AB est a = = 


comme EZ est ἃ O (22. 5). Mais AB est ἃ = comme ΚΑΒ cst 


tr 
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mpeg τὴν Ξ οὕτως To? ΚΑΒ πρὸς τὸ ATA, we δὲ 
4 ΕΖ πρὸς τὴν O οὕτως τὲ MZ πρὸς τὸ ΝΟ" καὶ 
ae ἄρα τὸ ΚΑΒ “πρὸς τὸ ATA οὕτω: τὸ ΜΖ πρὸς 
τὸ ΝΟ. 

ΠΤ low « \ \ ot 

Αλλὰ δὴ ἔστω ως τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ ATA εὐτῶς 

τὸ ΜΖ πρὲς τὸ ΝΘ’ λέγ ὅτι ἐστι neil ὡς καὶ 


AB πρὸς τὸν TA εὕτως ἡ ἘΖ πρὸς τὴν HO. 


"ἢ 


Ei3 
EZ πρὸς τὴν 
εὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν UP, καὶ ἀναγεγράφθω εἰ πὸ 


τῆς: TIP ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ, ΝΘ cosy τε καὶ 


4 , .“ a 4 a 
Zp ΜῊ {τιν ὡς ἡ ΑΒ “πρὸς τὴν TA εοὐτῶς 


He, ἔστω" ὡς 4 AB πρὸς τὴν TA 


ὁμοίως κείλκεγον εὐθύγρυμμον τὸ ΣΡ, 

Ἐπεὶ οὖν ἔστιν ὡς 4 ΔΒ pag τὴν TA οὕτως it 
EZ πρὸς sav TIP, καὶ ἀναγέγραπται arb μὲν 
τῶν ΑΒ. ΓΔ cucia τε καὶ ἑμοίως κείμετα τὰ KAB, 
ATA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ΠΡ ἐμοιώ τε καὶ ἑμοίως 


π᾿ 


ΙΝ 
Α ae T 
E Z 


H 
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ATA, ut EZ vero ad Ο ita MZ ad NO; et ut 
igitur ΚΑΒ ad ATA ita MZ ad NO, 


Sed ct sit ut ΚΑΒ ad ΑΓΔ ita MZ ad NO; 
dico esse et ut AB ad TA ila EZ ad HO. 


, 
ae 
Ξ Ὁ 
= 
\ 
oi P 


Si enim non est ut ABad ΓΔ ita EZ ad HO, 
sit ul AB ad TA ita EZad NP, εἰ describatur 
a ΠΡ alterutri ipsorum MZ, NO simileque et 


similiter posiium rectilincum =P. 


Et quoniam est ut AB ad ΓΔ ita EZ ad MP, 
ct deseripta sunt ab ipsis qnudem AB, TA, si- 
miliaque et similiter posiia ΚΑΒ, ΛΓΔ, ab ipsis 


yero EZ, UP, similiaque ct simuliter posita 


4 ATA (cor. 2. prop. 20. 6), et EZ cst ἃ Ὁ comme ΜΖ est ἃ NO; donc ΚΑΒ 


est ἃ ATA comme Mz est ἃ NO (11. 5). 


Mais que ΚΑΒ soit ἃ ATA comme ΜΖ est ἃ NO; je dis que AB est a TA comme 


EZ est a He, 


Car si AB n'est pas ATA comme Ez est ἃ HO, que AB soit ἃ TA comme EZ est 
a mp (12. 6), et sur ΠΡ décrivons Ia figure rectiligne nP de maniere qu'elle 
soit semblab!e ἃ chacune des figures Mz, NO, ct semblablement placée (18. 6). 
Puisque ΑΒ est ἃ Ta coimme Ez est ἃ ΠΡ, que les figures ΚΑΒ, ata décrites 
sur AB, Ta sout scmblables et semblablement placées, et que les figures 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


aehusree τὰ MZ, ΣΡ" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς 
wo ATA εὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ =P. Ὑσπόκειται δὲ 
παὶ ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ ATA οὕτως so ΜΖ πρὸς 
τὸ NO* καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ =P οὕτως πὸ 
ΜΖ “πρὸς τὸ NO τὸ ΜΖ ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν 
ΝΘ, EP? τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴσυν ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΝΘ τῷ EP. Ess δὲ αὐτῷ ἔμοιον καὶ ὁμοίως 
κείμενον" ἴση ἄρα "ἢ HO τῇ ΠΡ. Καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ AB πρὸς rev TA οὕτως ἢ EZ πρὸς τὴν TIP, 
ion δὲ ἃ ΠΡ τῇ HO: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΔΒ πρὸς τὴν 
TA οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO, Εὰν ἔρα τέσσαρες, 


ΓΕ \ τῷ 
καὶ τὸ thas. 


ΔΉΔΙΜ A. 


Διο 5. re? 32 > \@ 

On: δὲ. ἐὸν εὐθύ) ρέμμα ἵστα ἡ καὶ ὕμεια.. οἱ 
cor ᾽ν. κα Nae > , x 
ομολογο! αὐτῶν πλευραὶ soe ἀλλήλαις εἰσί, 
Ay A Le 

εἰζομεν CUT. 
3; Ν oq ne 1 = 

Ἑστῶ bree vets opsorer εὐθύγραμμα Ta NOV Ἐς 

Vow cs € ‘ . | - Ἔ 
καὶ ἐστί ὡς ἢ OH προς τὴν ΗΝ οὕτως ἡ ΓΠῚ πρὸς 


5 oh Rr Ona Create eee 2 
au: ΠῚ" Asp@ ers sgn ἐστ ἡ ΡΠ τὴ OH. 


ΡΣ 
O49 
MS, =P; 
ad ΣΡ. Ponitur autem ct ut ΚΑΒ ad ALA ita 


est igitur ut KAB ad APA ita MZ 


MZ ad NO; et ul igilur MZ ad =P ila MZ ad 
NO; ergo MZ ad utrumque ipsorum NO, =P 
eamdem habet rationem; aquale igitur cst NO 
ipsi =P. Est autem ipsi simile ct similiter po- 
silum; xqualis igitur HO ipsi ΠΡ. Et quoniam 
est ut AB ad ΓΔ ila EZad ΠΡ, aqualis avtem 
NP ipsi ΗΘ; est igitur ut AB ad ΓΔ ita EZ ad 


ΗΘ. Si igitur quatuor, εἷς. 


LEMMA. 


Si autem rectilinca xqualia sint ct similia, 
homologa ipsorum latera qualia inler sc esse, 
sic ostendemus. 

Sint «qualia ct similia rectilinea NO, =P, 
cl sit ul ©H ad ΗΝ ita PN ad ME; dico xqua- 
lem esse PI ipsi ΘΗ. 


Mz, ΣΡ décrites sur les droites EZ, UP sont semblables et semblament placées, 
Ja figure ΚΑΒ est ἃ la figure ΛΓΔ comme MZ est ἃ =P. Mais on a suppose que 
ΚΑΒ est ἃ ATA comme ΜΖ est ἃ ΝΘ; donc MZ est 2 =P comme MZ est ἃ ΝΘ; 
dene Ja figure ΜΖ a ia méme raisen avec chacune des figures Ne, =P (11. 5); 
donc la figure NO est égale a la figure =P (g. 5). Mais elle lai est sem- 
blable, et elle est semblablement placée; donc He est égal ἃ Πρ (lem. suiv.). 
Et puisque ΑΒ est ἃ TA comme ΕΖ est ἃ TIP, et que UP est ὅρα] ἃ HO, AB est 
ἃ TS comme LZ est ἃ HO (7. 5). Done, οἷο. 


LENME. 


Si des figures rectilignes sont égales et semblables, nous démontrerons de 


cette mani¢re que leurs cétés homologues sunt Ggaux cntr'eux, 
Que les figures rectilignes No, ΣΡ soient cgales et semblables, et que ΗΘ 
soll ἃ HN comme PI cst ἃ ΠΣ; je dis que ΓΠ est égal ἃ ΘΗ. 
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Ei 52 ἄνισοί sist, μία αὐτὼν μείζων ¢ ἐστίν. Si enim inequales sint , wna ipsaram 
Erte μείζων κα ἡ PIL τῆς ΘΗ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς a major est. Sit major ΡΠ ipsa ΘΗ. Fit quo- 
Pn πρὸς τὴς ΠΣ οὕτως ἢ ΘΗ πρὸς τὴν HN, nian est ut PH ad ΠΣ ita ΘΗ ad HN, ct 
καὶ Gradra= ὡς ἡ ΡΠ apes τὴν OH οὕτως 4 ΠΣ alterne ut PM ad ΘΗ ita ΠΣ ad HN. Major 
apes τὴν HN. Με eh Lay δι 4 ΠΡ τῆς ΘΗ" pet “oy autem ΠΡ ipsa OH ; 3 major igitur et N= ipsa 


τ ἜΧΕ -“ “ ν᾽ . - - 
epa παὶ ἢ ΠΣ τῆς ἩΝ" ὥστε παὶ τὸ ΤΣ μεῖζόν HN ; quare ct PE majus cst ipso ON; sed οἱ 
1571 759 ΘΝ" ὠλλὰ χοὶ ἴσον. ὅπερ ἀδύνατον wxquale, quod est nmpossibile; non igitur τητος 


οὐκ aca ἄνισός ἔστιν ἢ ΠΡ τῆς ΗΘ. ion ἄραι qualis est IP ipsi ΗΘ, xqualis igitur. Quod 


f 
Οπερ ides δεῖξαι, oportebat osterderc. 
MPOTAZTIS 2. PROPOSITIO XNIII. 
Τὰ ἴσογώτλια wspar? eva πρὸς ἄλληλα Equiaugula parallclogramma inter se ratios 
λέγον ἔχει τὸν συ; κείμενον ἔκ τῶν πλευρῶν. nem kabent compositam cx lateribus. 
Car si ces decites sont inégales, une delles est pluc grande. Que PI soit 


plus grand que ΘΗ. Puisque PH est ἃ ΤΣ comme ©H est ἃ HN, par permu- 
tation, PM est ἃ ©H comme ΠΣ est a HN (16.5). Mais TIP est plus grand 
qne ΘΗ; done n= est plus grand que HN; donc Ja figure Py est plus grande 
que la figure ΘΝ (20. 6); mais elle lui est égale, ce qui est impossible; done 
les droites MP, HO ne sont pas inégules; done elles sont égules. Ce guil 
fulluit démontrer. 


PROPOSITION AAI, 


Les parallelogrammes équiangles ont cntr’eux une raison composée (105 
colés. 
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Ἑστω ioc} ὦνια παραλληλύγρεμμα τὰ ΑΓ, 
TZ, ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΓΔ γωνίαν τῇ ὑπὸ 
ETH? λέγω ὅτι τὸ AT παρολληλόγραμμον πρὸς 
+0 TZ παραλληλό) papepecy λόχον ἔχει τὸν συγκεί-- 


3 “- ΩΝ ~ a oy © ᾿ 
evoy εἰ τῶν πλευρων, τοῦ τε ὃν eves ἢ. ΒΓ σρὸος 
2 
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Sint xquiangula parallclogremma AT, ΓΖ, 
zqualem habeutia BFA angulum ipsi ETH; dico 
4f parallclogrammum ad ΓΖ parallclogrammum 
rationem habere coimposilam ex laleribus, ex 


ca quam babct ΒΓ ad TH οἱ cx cd quam habet 


τὴν TH καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἢ ΔΙ πρὺς τὴν TE’. Ar ad ΓΕ. 
A Δ Θ 
| ᾿ 
Β 11 
K 
ΛΔ 
M ἘΞ Ξ 
E Ζ 


Κείσθω yep wore ex εὐθεία: εἶται Tuy BY πῇ Ponantur chim ita ul in directum sit BF 


ΤῊ" ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΔΙ τῇ TE* καὶ ipsi TH; in dircctum igitur est ct ΔΙ ipsi 
συμπεπληρώσθω τὸ ΔῊ παραλληλόγραμμον. καὶ TE; et compleatur ΔῊ parallelogrammum, ct 


exponatur quadam recla K, ct fiat ul Br qui- 
dem ad ΓΗ ita K ad A, ut AY vero ad TE 
ita A ad M. 


Rationes igitur et ipsius K ad A et ipsius 


ἐκκείσθω τις εὐθεῖα a Ky καὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ 
LY πρὸς τὴν TH οὕτως ἡ Καὶ πρὸς τὴν A, ὡς δὲ 
a ΔΙ πρὸς τὴν TE οὕτως n Δ πρὸς τὴν Μ᾿ 

οἱ ἄρα λόγοι τῆς τε Κα πρὸς τὴν Δ καὶ τῆς Δ 
A ad M cadem sunt qua rationes laterum, 


Ἀ ‘ - 3 ’ὔ er Oo τὸ ~ 
πρὸς τὴν M οἱ αὐτοῖ citi τοῖς λόγοις τῶν πλεὺ- 
et ipsius ΒΓ ad ΓΗ οἱ ipsius AT ad ΓΕ. Sed 


ὧν. τῆς Te ΒΓ πρὸς τὴν TH καὶ τῆς ΔΙ πρὸς τὴν 
fers Pp Ρ 


ΤΕ. ΑΔλ᾽ 6 τῆς K πρὲς τὴν Μ λόγος ούγκειθαι ἔκτε  ipsius Καὶ ad Μ ratio componitur et ex ratione 


τοῦ Tig Καὶ πρὸς τὴν A λόγου καὶ τοῦ τῆς Δ πρὸς ipsius K ad A cl cx ralione ipsius A ad M; 


Soient les parallélogrammes ¢quiangles Ar, TZ, ayant Vangle pra égal a 
l’angle ETH; je dis que le parallélogramme ara avec Je parallélogramme ΓΖ 
une raison composée des cétts, c’est-a-dire de celle que ΒΓ a avec TH, et de 
celle que ar a avec TE. 

Placons ces parallclogrammes de manicre que Ja droite Br soit dans Ja di- 
rection de la droite TH; Ja droite 4T sera dans la direction de ΓΕ (14. 1). Achevons 
le purallélogramme 4H; prenons une droite quelcongue K; faisons en sorte que 
Br soit ἃ TH comme K est ἃ A, ct que ΔΙ soit ἃ TE comme A est a M (12. 6). 

Les raisons de Καὶ ἃ A et de A&M seront Iles mémes que les raisons des 
célés, cest-a-dire que celle de Br ἃ rH et que celle de ar a ΤῈ. Mais la 
raison de K ἃ M est composce de celle de K ἃ A, et de celle de Δ a 


> 4 awn 
348 LE SINIEME LIVRE DES 
ἰ 
rN a Ci ἊΨ e ‘ ΄ ow ‘ 
τον Mo? σ΄τε καὶ ἢ Καὶ προς tur M Acp cy exes τὸν 
7 2 ~ ~ oN, plata ε 
συγτειμειῖν ἐπ τῶν πλευβίονο Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς 
Ca mm Ἁ 4“) ᾿ ΄ 
" ΒΓ πρὸς τὴν TH cures τὸ AT περαλληλιγραμ- 
7 \ Saag eld be 
Δεν προς τὸ TG? aaa ὡς ἢ BI πρὸς τὴν TH 
7 Ce Α ι Ne a ἘΠ πς ἐν \ 
ουτῶς aK πρὸς tay At ξαὶ ὡς ap2n Kk πρὸς τὴν 
τ τ ᾿ i ᾿ 
A cutws τὸ ΔΓ πρίς τὸ ΓΘ. Madar, ἐπεὶ ἔστιν 
a ες ‘ \ Cu o 
ὡς ΔΓ πρὸς τὴν PE εὐτῶς τὸ To παραλληλο- 


ἡβαμμον πρὸς τὸ ΓΖ" ἀλλ ὡς ἢ AT “πρὸς τὴν ΓΕ 


στ ν-»Ὕ 


B 


—————— 


οὕτως nA πρὸς τὰν Μη καὶ ὡς ἄρα nA πρὸς τὴν 
Μ οὕτως τὸ TO παραλληλόγραμμον “πρὸς 70 TZ 
παρσλληλόγραμμον, Ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη, ὡς μὲν ἡ 
K πρὸς τὴν A οὕτως τὸ ΑΓ παραλληλόγρομμον 
πρὸς τὸῦῷ πιαραλληλὸ) ραμμον. ὡς δὲ ἡ Δ πρὸς 
τὴν Μ οὕτως τὸ TO -πταραλληλο) papper “πρὸς τὸ 
ΓΖ παρολλη ὀγρομμον"" διΐσου ἄρα ἐστὶν ὡς aK 
πρὸς τὴν M οὕτως τὸ AT παραλληλο ρᾶμμον πρὸς 


τὸ TZ π-αραλληλίγραμμονΐ, Η δὲ Κα πρὸς τὴν Μ 


Lf oe Ὶ 
——— 
A 
Ζ 


ELEMENTS D'EUCLIDEFE. 
quare el K ad M rationem habet compositam 
ex lateribus. Et quoniam est ul BP ad TH ita 
AP parallclogramminn ad ΓΘ ; sed nt ΒΓ ad ΓΗ 
ila K ad A; ct ut igitur K ad A ita AT ad 
ro. Rursus, quoniam est ut AP ad TE ila 
ΓΘ parallclogrammum ad ΓΖ; sed ut At ad 
TE ita A ad Ms; ct ut igitur A ad M ita ΓΘ 


parallelogrammum ad ΓΖ parallelogrammum. 


Δ Θ 


ἪΡ 


Quoniam igitur ostensum est nt K quidem 
ad A ita AT parallclogrammum ad ΓΘ paral- 
Jelogranmuun, ut A yero ad M ita ΓΘ pa- 
rallelogranmum ad ΓΖ parallelogrammum 3 ex 
quo igitur est ut K ad M ita AP paralle- 
Jlogrammum ad ΓΖ parallelogrammum. At 


yero K ad M rationem habet compositam ex 


lateribus; ct ΑΓ igitur ad ΓΖ rationem ha- 


M; donc Ja droite K a avec Ja droite M une raison composée des οὐϊός. 
Et puisque ΒΓ est ἃ TH comme Ie parallélogramme ar est au_parallclo- 
sramime TO (1. Ὁ), et que Br est 4 TH comme K est ἃ A, K est ἃ A comme 
le parallélogramme AT est au parallélogramme re (11. 5). De plus, puisque 
ΟΓ est a TE comme le parallclogramme ΓΘ est au parallélogramme ΓΖ, et que 
SI est ἃ TE comme A est ἃ M (1. 6), A cst ἃ M comme le parallclogramme 
ΓΘ est au parallélogramme rz (11. 5). Mais on a démontré que Καὶ est a A 
comme le parallclogramme ΑΓ est au paralléclogramme ro, ct A cst ἃ M comme 
Je parallclogramme Te est au parallclogramme ΤΖ; donc, par égalité, K est ἃ 
M comme Ie parall¢logramme ar cst au paralldlogramme rz (22. 5). Mais Ja 
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λόγον ἔχει THY συχ κείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" καὶ τὸ 
ΑΓ ἄρα πρὸς so TZ λό ον ἔχει τὸν συγκείμενον εἰ 


~ \ oy s ’ Ν Tee 
τῶν πλευρῶν. Τα ape seczorin, καὶ τὰ εξῆς. 


ΠΡΌΤΑΣΙΞ “op. 


Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μέτρον παραλληλόγραμμα διμμοιοί ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλ ἡλοῖς- 

Ect παραλληλί papproy τὸ ABTA, διόμε- 
Tpes δὲ αὐτοῦ ἡ AT, περὶ δὲ τὴν AT παραλλη- 

1 Boe. Boe 
λό; payer ἔστω τα EH, ον λεγῶ τὰ acca aad 
τῶν EH, OK παραλληλογράμμων ὁμοῖον ἐστιν 


ἕλω τῷ ΑΒΓΔ καὶ ἀλλήλοις: 
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het compositam ex lateribus. Ergo aquian- 


gula, οἷς. 


PROPOSITIO XXIV. 


Omnis parallclogramrai circa diametrum pa- 


rallelogramma similia sunt et toli et intcr se. 


Sit parallelogrammum ABTA, diameter au- 
tem cjus ipsa AT, circa AY autem parallelo- 
gramma sint EH, ©K; dico ulrumque ipsorum 
EH, ΘΚ parallelogrammorum simile esse toti 
ABTA ct inter se. 


aA kh 


ων 5 ᾿ Ἑ ~ ‘ , re 
Eves Jap tpryerou tev ABT wep2 μίαν τῶν 


n~ \ Si © ᾿ ,», » ε 
“πλευρῶν τὴν ΒΓ ἡπται ἢ EZ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 


r 


Quoniam enim trianguli ABP juxta coum 


lateram Br ducta est EZ, proportionaliter est 


droite K a avec la droite M unc raison composée des cétés; donc le parallélo- 


a 


Donc, etc. 


gramme ΑΓ a avec Ie parallélogramme IZ une raison composée des cétés. 


PROPOSITION XXIV. 


Dans tout parallélogramme , Ies parallélogrammes autour de 14 diagonale 
sont semblebles au parallélogramme entier et semblables entr’eux. 
Soit le parallélogramme ABTA, que AT soit sa diagonale, qu’autour de la 


diagonale ar; soient les parallélogrammes EH, ΘΚ; je dis que les parallelogrammes 
EH, ©K sont semblables au parallélogramme entier Abra, ct semblables enu’cux. 
Puisqu’on a mené ἘΖ paralléle ἃ un des cétés ΒΓ du triangle ΑΒΓ, la droite 
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i BE πεὶς τὴν EA οὕτως 4 TZ πρὸς τὴν ZA. ut BE ad EA ita ΓΖ ad ZA. Rursus , quoniam 
Πάλιν, evel τριγῶι cu τεῦ ATA παρὰ μίαν τῶν triangul, ΑΓΔ juxta unwn laleram ΓΔ ducia 
A τὴν TA fever ἡ ΧΗΣ ἀνάλ:; ον apes esl ZH, proporlionaliter igitur est ut ΓΖ ad 
ἐστὶν ὡς ἡ TZ πρὸς τὴν ZA οὕτως ἡ ΔΗ “πρὶς τὴν ZA ita ΔΗ ad HA. Sed ut ΓΖ ad ZA ita ος- 
HA. Αλλ ὡς ἡ TZ πρὸς τὴν ZA οὕτως ἐδειχϑη tensa est et BE ad EA; et ut igitur ΒΒ ad EA 
παὶ a BE Ῥ τὴν EA* καὶ ὡς ora nt BL pes ila AH ad HA, et per compositionem, ut BA 
τὰν EA οὕτως ἢ AH oe τὴν HA, καὶ συτ- ad AE ita ΔΑ ad AH, et alterne ut BA ad 
ivi ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AE οὕτως ἡ AA ΑΔ ita EA ad AH; ipsorum igitur ΑΒΓΔ, EH 
aris τὴνῦ AN, καὶ ἐναλὺξ ὡς y BA pis  parallelogrammorum proportionelia sunt latera 


AN 


. + e . = “~ με - 
τὴν AS tuTws a EA apes wiv ΔΗ ΤΩΡ ἄξχ circa communcm anguium BAA. Ft quoniam 


ABTA, EH? vapaapaz. ld ἀνὼ; ογ dv εἶσιν pavallela est HZ ipsi AL, rqualis est ipse qui- 


ae “πλευραὶ ἘΣ περὶ τὴν nosey φωντίων τὴν dem AHZ angnlus ipsi AAT, ipse vero HZA 
ὑπὸ BAA. Καὶ ἐπεὶ wapaaanace ἔστιν ἡ HZ Ipsi AVA, ct communis duobus triangulis aAr, 
τὴ ΔΓ, ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ AHZ serie τῇ AHZ ipsc AAT angulus; xquiangulum igitur 
ὑπὸ AMT, ἢ δὲ um: HZA τῇ ὑπὲ ATAS, καὶ est AAT trianguium ipsi AHZ triangalo. Propter 
χοιτὴ τῶν δύο THD BO" τῶν ΑΔΓ, AHZ ἡ ὑπὸ cadem ulique et ΑΓΒ triangulum zquiangu- 
AAD perio i7ey τιον dpa loti τὸ AAT τρί): Ὃν = lum est ipsi AZE triangulo; et totum igitur 


τῷ AHZ T pi; "δῶν Διὰ τὰ αὐτὰ ΤᾺ καὶ τὸ ATB ΑΒΓΔ parallelogrammum ipsi EH parailclo- 


E est ἃ EA'comme rz est ἃ ΖᾺ (2.6). De plus, puisqu’on a mene ZH paralléle 
a un des cétés ra du triangle ara, Ja droite TZ est ἃ ZA comme ΔῊ est a 
. Mais ou a démontré que TZ est ἃ ZA comme BE est ἃ EA; donc BE est ἃ 


EA comme AH esi 2 HA (11. 5); et par composition, BAest ἃ AEComme AA est 


a ΑΗ (18. 5), et par permutation, BA est ἃ Ad comme EA est a AH {ἴδε θν; 
donc les cotés des parallélogrammes ABTA, EH autour de langle commun ΒΑΔ 
sont propurtioniels. Et puisque HZ est paralléle 4 ar, Vangle aHz est ὅσα] 

Vangle Asr (29. 1), et Vangle Hza ὅσα] ἃ Vangle ara; mais Tangle sar est 


commun aux deux wiangles sar, aHZ; done [05 triangles Aar, AHZ sont équi- 
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τρίγωνον Ἰσεγώνιέγ tors TH AZE τριγώνῳ" καὶ 
ὅλον ἄρα τὸ ΑΒΓΔ peas τῷ EH 
ἢ έερων ἐφοροϑνλοι ἐστινθη εἰνάλονον 
ἄρα ἐστὴν ὡς ἡ ΑΔ πρὸς τὴν AT οὕτως 1. AH πρὸς 
τὴν AZ. Ὡς δὲ καὶ AT πρὸς πῆν ΤᾺ οὕτως ἡ AZ πρὸς 
τὴν ZA, ὡς δὲ ἡ ar πρὸς τὴν TB οὕτως ἢ AZ 
πρὸς τὴν ZE, καὶ ἔτι ὡς 10 TB πρὺς τὴν BA 
εὕτως ἡ ΖῈ πρὲς τὴν ἘΔ" καὶ ἐπεὶ t age ὡς 
ἐν ΔΙ aa τὴν TAS οὗτος a HZ τ" πρὸς TAY 

ς δὲ ἡ AT πρὸς τὴν TB οὕτως ἅ ΑΖ πρὸς τὴν 
ΖΕ: διΐίσου ἃ epee ἐστὶν ὡς 9 AT πρὸς τὴν Br οὔτως 
# HZ πρὸς tiv ZE* τῶν ἄρα ABTA, EH παο- 
αλληλογρεέμμων εἰν λον cr εἰσιν αἱ πελευραὶ οἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας" opeseoy ἄρα ἐστὶ τὲ ABTA ‘sg 


CUA lata τῷ ΕΗ τταρειλ 2λο γράμμῳ- Διὰ 
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grammo xquiangulum est; proportionaiier 

turest ut AA ad ΔΓ ita AH ad HZ. Ut autem 
ΔΓ ad TA ila HZ ad ZA, ut AD vero ad CB 
Ma AZ ad ΖΕ, ct Insnperut ΓΒΑ BA ila ZP ad 
EA ; et quoniam ostensum est ut ΔΓ quide: ’ 
aa TA ita HZ ad ZA, ut AT vero ad ΓΒ ita Az 
ad ΖΕ 3 ex xquo igttur est ut AVad LL ita HZ ad 
ΖΕ. Tpsorum igitur ΑΒΓΔ, EH parallelogram- 
morum proportionalia sunt latera circa zequales 
angulos; sunile igitur est ΑΒΓΔ paraliclogram- 
yuurn ipsi EH para allelograrnuo. Propier cadem 
ubque et ΑΒΓΔ parallclogrammuin et 1051 ©K 
parallclogrammo simile est; ulrumgue igilur 
ypsorum EH, ΘᾺ parallelogrammoraimn ipsi 


ΑΒΓΔ perallelogrammo simile est. Ipsa auteia 


τὰ αὐτὰ du καὶ 1 τὸ ΑΒΓΔ παραλληλθη perpUsY eidem rectilineo similia, ct inter se sunt si- 


, 


καὶ τῷ OK παραλληλογράμμῳ ϑμοιόν ἔστιν" ἐπεί- Milla; οἱ EH igitur parallclogrammum ipsi ΘΚ 


τερον ἄρα τῶν EH, OK παραλληλο) ρέμμων σῷ  parallelogrammo simile est. Onmis igitur, εἰς. 
Abra παραλληλογράμμῳ" ὀμοιόν ἐστι. Τὰ δὲ 
~ 2 ~ ΕἾ ’ a x ΕΣ , 3 a 
τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ομκοία καὶ ἀλλήλοις ἐστιν 
Ἑμοια" καὶ τὸ EH ἄρα παραλληλύγροιμμον τῷ 
- , ca > a " 
ΘΚ δι ala μοὶ ὅμοιόν ἐστι, Ἰίαντος cp, 


fun 


καὶ T2 € Bis. 


angles. Les triangles ATB, AZE sont éqviangles, par la méme raison; donc Ie 
parallélogramme entier ABTA, et le parallélogramme EH sont €quiangles ; donc 
AA esta AT comme AH cst ἃ HZ (q. 6). Mais ar est ἃ ΤΆ comme Hz est} 74 

ct ΑΓ est ἃ ΓΒ comme AZ est ἃ ZE, de plus, ΤΒ est ἃ BA comme ΖΕ est ἃ ll 
et Pon a démonué que ΔΙ est ἃ TA comme HZ est ἃ ZA, ct que es, 
comme AZ est ἃ ΖΕ; donc, par egalité, aT est ἃ ΒΓ comme Nz est ἃ ΖΕ (22. 5); dune 
les cétés des parallélogrammes ABFA, EH, autour des angles égaux, sont pro- 
portionnels ; donc le parzlidlogramme ΑΒΓΔ est ΕΗ au_parallciogramme 
EH (def. 1. 6). Le ἀπ κ᾿ ΑΒΓΔ est sermmblable au paralléiogramme ΘΚ, 
par la meme raison; done chacun des parallélogrammes EH, ΘΚ est ΤᾺ 
au "parallélogramme Abra. Mais les figuyes qui sont eat bibles chacune ἃ une 
meine figure, sont semblubles entr’elles (27. 6); donc Ie parallélogramme EH 


est semblabte au parallelogramme ox. Donc, ete. 
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ε. , > , e Now “ 
Τῷ δυθ:;τι βρώμῃ ὁμοιοῖ. καὶ αλλῷ τῷ 
, 


δοθέντι ἵσον τὸ εὐτὸ cveticasbes, 
ἐν 


Este τὸ μὲ: — εὖῦ Phat 3 ᾧ ey μεῖον 


Los - 
oustasaosas, τὸ ABL, ᾧ δὲ Ot! ἴσον, τὸ AL δ 
», ν᾿ 
δὴ τῷ μὲν ΑΒΓ CUES y τῷ δὲ Ὁ ἰσν τὸ cure 
συστατεισθαι. 
| A 
hi 


‘ ἀν ᾿ ἘΠ 
Τιαραξεξλήσθω γὰρ παρὰ μὲν τὴν BY τῷ ΔΒΓ 
δαμμον τὸ BE, τ}: 


ΤΡΙΣ ὠτὼ 470 ν πρὸς 
eee 


δὲ τὴν TE τῷ 


ἐν Joule τῇ υπὸ ZTE, 
" 


A ἶσον τ Du in τὸ IM 
a ἔστιν ica τε ὑπὸ TBAS 


᾿ wv > 29 al 4 ~ ¢ A 
᾿. εὐθτίας pe ἐστιν ἡ μὲν Br τὴ τὰ. ἢ δὲ ΔῈ 


PROPOSITION 


Consttuire une figure rectiligne semblabie 


"RE DES LLEMENTS D’EUCLIDE, 


PROPOSITIO XXYV. 


Dato rectilinco simile, ct altcri dato xquale 
idem constituere. 

Sit datum quidem rectilincum cvi oportet 
simile constituere , ipsum ABI, cui vero oportet 
aquale ipsum A; oportct igitur ipsi quidem 
ABP simile, ipsi vero Δ gquale idem consti- 


tucre. 


ἂν 


E “ 


Applicetur cnim ad ipsam quidem BY ipsi 
ABP triangulo xquale parallelogrammum BE, 
ad ipsam vero TE πὶ A xquale parallelo- 
grammnun ΓΜ in angulo ΖΓΕ, qui est equalis 


ipsi TBA; in ditcclum igitur cst BE quidem 


KAW. 


ἃ une figure rectiligne donnée 


ct égale ἃ une autre Ggure rectiligue donnée. 
Soit abr la figure rectiligne donaée, ἃ laquelle il faut construire une figure 


semblable, et A la figure rectiligac ἃ Jaquelle il faut la faire égale; il faut 
construire une figure qui soit semblable ἃ Ja figure abr et égale ἃ Ja figure a. 

Coustruisons sur ΒΓ un parallélogramme BE qui soit égal au triangle ABr 
(44 et 45. 1), et sar TE et daus Vangle ΖΓῈ qui est egal ἃ Tangle TEA, 
construisons un parallélogramme ro qui soit égal ἃ la figure 2; la droite Br 
sera dans la direction de rz, ct ΔῈ dans Ja direction de EM (14. 1). Prenons 
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τῇ ἘΜ. Καὶ εἰλήφθω τῶν BY, TZ μέση ἀνάλογον 
ἡ ΗΘ, καὶ ἀναγεγράφθω ἀπὸ τῆς ΗΘ τῷ ΑΒΓ 


a να t “ x 
Oprotoy Te? καὶ οἰμοίως κείμενον TO ΚΗΘ. 


A J ε e * ’ v © 
Καὶ ἐπεί ἐστιν we ἡ ΒΓ πρὸς THY HO ουτῶς ἡ 
᾿ >A Δ “ 2 δ΄ ,»» 
ΗΘ πρὸς τὴν TZ > tar δὲ τρεῖς εὐθεῖαι αἀναλογον 
g w Re © , Ni v ΄ qd 
ΟῚ 5 ἐστιν" WE ἢ TPWTH πρὸς Τὴν TpITHY οὕτως 


Δ 2 \ “ὦ ᾿ Y \ " 3 x ~ 
TO ATG τῆς πρώτης εἰδὸς πρὸς τὸ απὸ τὴς δὲευ-- 
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ipst TZ, ipsa vero AE ipsi EM. Et sumatur 
inter ipsas ΒΓ, ΓΖ media proportionalis HO, 
el describatur ex ΗΘ ipsi ΑΒΓ simileque ct si- 
militer positum ipsum ΚΗΘ, 

Et quoniam est ut ΒΓ ad ΗΘ ita ΗΘ ad ΓΖ, 
si autem tres recta proportionales sint, est ut 
prima ad tertiam ita ipsa cx primé figura adipsam 


ex secund, similem et similiter descriptam ; 


est igitur ut BF ad ΓΖ ita ΑΒΓ triangulum ad 


τέρας, τὸ ὅμοιον καὶ ἱμοίως ἀνα} ραφόμενον" ἔστιν 
ΚΗΘ tiriangulum. Sed ct ut ΒΓ ad ΓΖ ita BE 


ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ οἵτως τὸ ΑΒΓ τρέγωνον 
“πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνονΐ, ᾿Αλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς parallelogranmum ad EZ parallclogrammum ; 
τιν TZ οὕτως τὸ BE παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 
ῈΖ παραλληλό) ράμμον" καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΒΓ τρί- 


et ut igitur ΑΒΓ triangulum ad ΚΗΘ triangu- 
lum ita BE parallclogrammam ad EZ parallelo. 


yeovev πρὸς στὸ ΚΗΘ τρίγωνον οὕτως τὸ ΒῈ παρ- grammum ; alterne igitar ut ΑΒΓ triangulum 


αλληλό) ράμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλό) ραμμον" 
ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ BE 


ad BE parallclogrammum ita ΚΗΘ triangulum 
ad EZ parallelogrammum. /Equale autem ABI 
παραλληλόγραμμον οὕτως τὸ ΚΗΘ τρίγωνον πρὸς triangulum ipsi BE parallelogrammo ; xquale 
στὸ ΕΖ “παραλληλόγραμμον. Ἰσὸν δὲ τὸ ΑΒΓ τρί-  igiitur et ΚΗΘ tmanguluin ipsi ΕΖ parallelo- 
γώνον τῷ ΒΕ παραλληλογράμῳ" ἴσον ἄρα καὶ τὸ «© grammo. Sed ΕΖ parallclogrammum ipsi A est 
ΚΗΘ τρίγωνον τῷ EZ παραλληλογράμμῳ. Αλλὰ axquale; ct ΚΗΘ igitur ipsi A est xquale. Est 


τὸ EL παραλληλόγραμμον τῷ Δ esti ἴσον" καὶ autem ΚΗΘ οἱ ipsi ABY simile ; ipsi igitur dato 


une moyenne propo:tionnelle H entre Tes droites Br, ΓΖ (15. 6), et sur 
HO construisons une figure ΚΗΘ semblable ἃ la figure ΑΒΓ et semblablement 
placée (18. 6). 

Puisque ΒΓ est ἃ HO comme HO est ἃ ΓΖ, et puisque, lorsque trois droites 
sont proportionnelles, la premiére est ἃ la troisieme comme la figure cons- 
truite sur la premitre est ἃ la figure semblable construite sur la seconde, et 
semblablement placée (cor. 2. prop. 20. 6), la droite Br est ἃ Ia droite rz 
comme le triangle ΑΒΓ est au triangle ΚΗΘ. Mais ΒΓ est ἃ ΓΖ comme le paral- 
lélogramme BE est au parallélogramme ἘΖ (1.6); done Je tiangle ΑΒΓ est au 
tiangle ΚΗΘ comme Ie parallélogramme BE est au parallélograinme Ez; donc, 
par permutation, Je triangle ABr est au paraliclogramme BE comme Ie triangle 
ΚΗΘ est au parallélogramine £2(16. 5). Mais le wiangle ΑΒΓ est égal au_parailéio- 
gramme BE; donc le wiangle ΚΗΘ est égal au parallclogramme Ez. Mais le pa- 
rallClogramme ἘΖ est égal ἃ Ja figure a; donc le triangle ΚΗΘ est égal ἃ Ja figure αν 


45 
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τὸ KHO dpe τῷ A tori ἴσον. Eots δὲ τὸ ΚΗΘ 
καὶ τῷ ΑΒΓ ἕμφιον" τῷ ἀρα δοθέντι εὐθυγράμμῳ 
τῷ ΑΒΓ ὕμοιον. καὶ ἄλλῳ τῷ δοθέντι τῷ A? ἔσον 


a 1 Lee 3] ~ 
πὸ αὐτὸ συνίσταται τὸ ΚΗΘ. Οτερ ἔδει ποιῆσαι. 
TLPOTAZDIS τς 


Ἐὰν ἀπὸ παραλληλο) ράμμου παραλληλύ) pape 
μὸν ἀφαιρεθῇ. ὑμοιόν τε τῷ ὅλῳ καὶ ὑμοίως 
κείμενον. κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ" περὶ τὴν 
αὐτὴν διάμετρόν ἔστι τῷ ὅλῳ. 

Awe παραλληλογρείμμου gap" τοῦ ΑΒΓΔ παρ- 
αλληλόγραμμον ἀφηρήσϑω" τὸ AEZH, ὅμοιον 


ELEMENTS DEUCLIDE. 
rectilinco ABI simile, et altcri dato A xquale 
idem constitutum est ΚΗΘ. Quod oportebat 


facere. 


PROPOSITIO XXXVI. 

Si a parallelogrammo parallelogrammum au- 
feratur , ct simile toti ct similiter positam , com- 
munecm angulum habens cum ipso ,’ circa cam- 
dem diametrum est circa quam totum. 

A parallelogrammo cnim ΑΒΓΔ parallclo~ 
grammum auferatur AEZH, simile ipsi ΑΒΓΔ 


~ \ € , “ εἶ r 
τω ΑΓΔ καὶ ὑμοίὼς κείμενον. κοινὴν Qoray 
5 “ A Δ. ἃς ΄ cd x \ > 
£ yor αὐτῷ τὴν ὑπὸ AAB* λέγω ὅτι περὶ τὴν αὖὐ- 


τὴν διάμετρόν ἐστι τὸ ABTA τῷ AEZH. 


Γ 


οἵ similiter positum, communem angulum ha- 
bens ΔΑΒ cum ipso; dico circa camdem diame- 


trum esse ABFA circa quam ipsum AEZH. 


Mais le triangle ΚΗΘ est semblable au triangle abr; on a donc construit la fi- 
gure KHO semblablea la figure rectiligne donnée ΑΒΓ, et égale ἃ une autre figure 


donnée 4. Ce qu il fallait faire. 


PROPOSITION XXVI. 


Si dun parallélogramme on retranche un parallélogramme, semblable au pa- 
rallélogramme entier, et semblablement placé , et ayant avec Jui un angle com- 
mun, ces parallclogrammes seront autour de la méme diagonale. 

Que du parallélogramme ΑΒΓΔ on retranche Je parallélogramme AEZH, sem- 


blable au parallélogramme ΑΒΓΔ et semblablement placé, et ayant avec Jui 
Yangle commun ΔΑΒ; je dis que le parallélogramme ΑΒΓΔ est autour de la 
meme diagovale que le parallélogramme AEZH. 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’'EUCLIDE. 


Μὴ 32p 5 ἀλλ᾽ εἰ δυνατὸν, ἔστω αὐτοῦ ἡ διά- 
μέτρος ἡ ACT, καὶ ἐκξληθεῖσα ἡ ΗΖ διήχθω ἐπὶ 
τὸ ©3, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ © ὑποτέρᾳ τῶν AA, ΒΓ 
παράλληλος ἡ OK. 

Ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτηνὶ διάμετρόν ἔστι τὸ 
ΑΒΓΔ τῷ KH, ¢ucscy ἐστι τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΚΗ" 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΔΑ πρὸς τὴν ΑΒ οὕτως ἡ HA 
πρὸς τὴν ΑΚ. Erte δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν ABTA, ΕΗ, καὶθ ὡς ἡ AA πρὸς τὴν ΑΒ οὔ- 
τως ἡ HA πρὸς τὴν AE* καὶ ὡς ἄρα ἡ HA πρὸς 
τὴν ΑΚ οὕτως ἡ HA “πρὸς τὴν ΔῈ" ἢ HA ἄρα: 
πρὸς ἑκατέραν τῶν AK , AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῇ ΑΚ, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονες 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα οὐκθ ἐστὶ περὶ τὴν 
αὐτὴν διάμετρον τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΚΗ’ περὶ τὴν αὖ- 
τὴν ape ἐστὶ διάμετρον τὸ ΑΒΓΔ παραλληλό- 
ἡράμμον τῷ AEZH παραλληλογράμμῳ. Ἐὰν ἄρα 


= ν Ω τὸ ΩΣ 
απὸ “ταραλληλοηραμμουγ καὶ Τὰ εξῆςς 
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Non enim, sed 51 possibile , sit ipsius 
diameter AOL, et ejecta HZ producatur ad ©, 
εἰ ducatur per © alterutri ipsarum AA, Br 
parallela OK, 

Quoniam igitur circa camdem diametrum 
est ipsum ΑΒΓΔ circa quam ipsum KH, si- 
mile est ΑΒΓΔ ipsi KH; est igitur nt AA ad 
AB ita HA ad AK. Est aulem et propter simi- 
litudincm ipsorum ΑΒΓΔ, EH, ctut ΔΑ ad AB 
ita HA ad AE; ct ut igitur HA ad AK ita HA ad 
4E ; ipsa HA igilur ad utramque ipsarum AK, 
AE eamdem habet ratiouem; zqualis igitur est 
AE ipst AK, minor majori, quod cst impossi- 
bile; non igilur non est circa camdem diame- 
trum ipsum ΑΒΓΔ circa quam ipsuna KH; circa 
camdem igitur est diametrum ipsum ΑΒΓΔ 
parallelogrammum quam AEZH parallelogram- 


mum. Si igitur a parallelogrammo, etc. 


Que cela ne soit point, mais, si cela est possible, que aor soit sa diagonale ; 
prolongeons ΗΖ vers ©, et par le point © menous ΘΚ paralléle ἃ l'une ou 
a Pautre des droites Aa, BT. 

Puisque les parallélogrammes ΑΒΓΔ, KH sont autour de la méme diagonale, 
Je parallclogramme abra est semblable au parallélogramme KH (24. 6); donc 
AA est ἃ AB comme ἨΔ est ἃ AK (def. 1. 6). Mais ἃ cause de la similitude 
des parallclogrammes ΑΒΓΔ, EH, la droite 4A est ἃ AB comme Ha est ἃ AE; 
donc HA est ἃ AK comme Ha est ἃ AE (11. 5); donc HA a Ja méme raison 
avec chacune des droites AK, AE; donc AE est ὅρα! ἃ Ak (9. 5), le plus 
petit au plus grand, ce qui est impossible; donc les parallélogrammes ΑΒΓΔ, 
KH ne pcuyent point ne pas étre autour de la méme diagonale; done les pa- 
rallélogrammes ΑΒΓΔ, AEZH sont autour de la méme diagonale. Donc, etc. 
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, ᾿ ἀν τῶν Oe 
Παντὼν τῶν “ταρὰ τὴν αὐτὴν εὐθεῖαν παρα- 
, , : 
ζαλλομένων παραλληλογράμμων. καὶ ἐλλευτόν- 
37 ta e , ‘ 
τῶν εἴδεσι παραλληλογραμμοιῖς. ὁμοίοις τε καὶ 
. Ἢ Ω ~ \ ~ ἱ ἢ 
Opsites πειμένοις τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγρας 
ἣν , , 2 * 3 A συ . 
Φομένω. μεχιστὸν ἐστέ τὸ απὸ τῆς ἡμισείας 
Ls ¥- τ, a 
παραξζαλλόμενον ποραλληλογρομμον, ὁμοῖον ὃν 
τῷ ἐλλείμματι. 
Ἔστω εὐθεῖα ἡ AB, καὶ τετμήσθω δίχα νατὰ 
᾿ x 6.6; ΄ \ 1 Lie Al τὴ 
τὸν, καὶ παρα(ζεύλησθω παρὰ τὴν αὐτήν! AB 


εὐθεῖαν τὸ AN παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον cides 
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PROPOSITIO XXYII. 


Omnium ad camdem rectam apphicatorum 
parallelogrammerum οἱ deficientium figuris 
parallclogrammis , similibusque ct  simailiter 
posilis ipst ex dimidia descripto , maximum 
est ipsum: ad dunidiam applicatumn parallcio- 


grammuim, simile existens defeciui. 


Sit recla AB, ct secetur bifariam in Γ, et 
applicetur ad camdem AB rectam ipsum AA 


pearallclogrammum deficiens figura parallelo- 


A 


, ~ ε ἌΝ ᾿ 
παραλληλογράμμῳ τὼ ΤῈ. ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως 
, τοῖσιν ς as 
χεμενὼ TH αὐτὸ Tag apAsOebetg ἀναγραφέντι τῆς 


A , = TB rdaw 7 ee 
ΑΒ". τουτέστι τὴς ἐἼω τι “ταντῶν τῶν 


gramma TE, similique ct similiter posita εἰ cx 
dimidia AB descriptic , hoc est ex ipsa TB; dico 
ple, I > 


omuium ad, AB applicatorum parallelogram- 


PROPOSITION AXVII. 


De tous les parailclogrammes qui sont appliqués & une méme droite, et 
qui sont défaillants de parall¢logrammes semblables au parallélogramme décrit 
sur la moitié de cette droite, et semblablement placés, le plus grand est 
celui qui est appliqué ἃ la moitié de cette droite, et qui est semblable ἃ son 


deéfaut. 


Soit la droite AB; que cettre droite soit coupée en deux parties égales au 
point T, et qu’a Ja droite ΑΒ soit appliqué Je parallélogramme a4, deéfaillant du 
parallélogramme re, semblable ἃ celui qui est déctrit sur Ja moitié de Ja droite 
AE, c’est-a-dire sur ΓΒ, et semblablement placé; je dis que de tous les parall¢!o- 
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, , 

“παρὰ τὴν ΑΒ παραξαλλομένων παραλληλογρομς 
τς ἘΠ ᾿ 

por, καὶ ἐλλωπόντων εἰδὲσι παραλληλογρᾶμ- 


prose 


μἰγιστόν ἐστι τὸ AA, Παραζξεξλήσθω “ἂρ πορὰ 


ε ? Es 
ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις τῷ TE, 


τὴν ΑΒ εὐθεῖαν τὸ ΑΖ παραλληλέγραμμον » ἐλ- 
λεῖπον εἶδει παραλληλογράμμῳ τῷ KO, ὁμοίῳ 
Te καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ΤῈ" λέγω ὅτι μεῖζον 
ἐστι τὸ ΑΔ τοῦ ΑΖ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὑμοιόν ἐστι τὸ ΤῈ π᾿αραλληλόγρυμ- 
μὸν τῷ ΚΘ παραλληλογρώμμῳ y περὶ τὴν αὐτὴν 
εἰσι διάμετρον. Ἤχθω αὐτῶν διάμετρος ἡ AB, καὶ 
καταγεγρόφθω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ TZ τῷ ZE, κοινὸν προσ-- 
κείσθω τὸ ΚΘΊ" ὅλον dpa τὸ TO ὅλῳ τῷ ΚΕ 
ἐστὶν ἴσον. Αλλὰ τὸ ΓΘ τῷ TH ἐστὶν σον, ἐπεὶ 
καὶ ἡ ΑΓ τῇ TB fon ἐστίν" καὶ τὸ HT ἄρα τῷ 
EK ἐστὶν ἔσονῦ, Κοινὸν προσκείσθω τὸ ΤΖ" ὅλον 
ἄρα τὸ ΑΖ τῷ ΛΜΝ γνώμονι! ἔστιν ἴσον" ὥστε 
τὸ ΤῈ παραλληλόγραμμον. τουτέστι τὸ AA, 


τοῦ AL παραλληλογράμμου μεῖζον ἐστιν. 


Fes 
9.01} 
morum, ct deficientium figuris parallelogram- 
mis sumilibusque ct similiter positis ipsi TE, 
maximum esse AA. Applicetur enim ad AB 
reclam ipsum AZ parallelogrammum , dcficiens 
figura parallclogramimd ΚΘ, similique et simi- 
liter posila ipsi TE; dico majus esse Ad ipso 
AZ, 


Quoniam simile enim est TE parallelogram- 
mum ipsi ΚΘ parallclogrammo, circa camdem 
sunt diametrum. Ducatur corum diameter AB, 
det escribatur figura. 

Quoniam igitur xquale est ΓΖ ipsi ΖΕ, com- 
mune addatur KO; totum igitur ΓΘ toli KE 
est quale. Sed ΓΘ ipsi TH cst xquale, quo- 
niam Εἰ ipsa AU ipsi ΓΒ wqualis est; cl HP 
igilur ipsi EK est wquale. Commune addatur 
TZ; tolum igitur AZ ipsi ΛΜΝ gnomoni est 
quale; quare ct FE parallelogrammum , hoc 


est AA, ipso AZ parallclogrammo majus est. 


grammes qui sont appliqués ἃ Ja droite 4B, et qui sont défaillants de parallélo- 
grammes semblables au parallélogramme rE, et semblablement placés, le plus 
grand est le parallélogramme 44. Car appliquons ἃ Ja droite ΑΒ le paral- 
Iclogramme az, deéfaillant du parallclogramme Ko semblable au_parallélo- 
gramme TE, et semblablement placé ; je dis que le parallélogramme aa est plus 
grand que Je paraliélogramme ΑΖ. 

Car puisque le parallélogramme ΓῈ est semblable au parallélogramme ΚΘ, 
ces deux parallclogrammes sont placés autour de la méme diagonale (26. 6). 
Menons leur diagonale ΔΒ, ct décrivons la figure. 

Puisque le parallélogramme ΓΖ est égal au paraliélogramme zE (45. 1), 
ajoutons le parallélogramme commun ΚΘ; le parallélogramme entier ΓΘ sera 
égal au parallélogramime entier KE. Mais ro est égal ἃ rH (56. 1), parce que 
Ja droite ar est égale ἃ la droite ΤῈ ; donc Hr est ὅσα! ἃ EK. Ajoutons le pa- 
rallélogramme commun ΓΖ, le parallélogramme enticr ΔΖ sera égal au ghomon 
AMN ; donc le parallélogramme TE, c’est-a-dire le parallélogramme Aa, est plus 
grand que le parallélogramme ΑΖ (56. 1). 
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Ἑστω γὰρ πάλιν ἡ ΑΒ τμηθεῖσα diye κατὰ 
350, καὶ παραξληθὲν τὸ ΑΔ ἐλλεῖπον cides τῷ 
IM, καὶ παραξεξλήσθω πάλιν παρὰ τὴν ΑΒ τὸ 
AE παραλληλόγραμμον ἐλλεῖττον τῷ AZ, ἐμείῳ 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 
AB, τῷ ΓΜ’ λίγω ὅτε μεῖζον ἐστι τὸ ἀπὸ THs? 


8 Sante A 
ἡμισείας παραξληθὲν τὸ AA TOU AE. 


Ὁ EH 


SF \ 
| Wi 
a ae B 


ee. x as 
Επεὶ 2 ρ opeciov ἐστὶ Τὸ AL THM, Ties Τὴν 
ἀπε πὸ re emt Ὁ ΘΙ eee a 
αὐτὴν εἶσι διιιμετροι" ἔστω αὐτῶν διάμετρος Ἢ 
Ν ͵ \ ea 
EB, καὶ καταγτγρώφθω τὸ σγῆμα. 
ΣΝ Lo» aN \ - 1 
Καὶ ἐπεὶ ἔτον ἐστὶ τὸ AZ τῷ AO, ἐπεὶ καὶ 
ὦ ~ any w \ 5 ees 
n ZH τῇ ΗΘ’ μεῖζον ἀρα τὸ AZ τοῦ ΚΕ. Ισὸν δὲ 
RS ~ - 3} ‘ ‘ ~ 
τὸ AZ τῷ δλ' μεῖζον ἄρα καὶ τὸ AN τοῦ EK, 
\ eer oe " 5: 
Κοινὸν προσπείσθω" τὸ KA* ὅλον ἄρα τὸ ΑΔ ὅλου 


wr ’ v x Lewy 
τοῦ AE μεῖζον ἐστιν, Πάντων apa, καὶ Τὰ Hse 


Sit enim rursus AB secta bifariam in Γ, et 
applicatum ipsum AA, deficiens figura ΓΜ, 
et applicetur rursus ad AB ipsum AE paralle- 
logrammum, deficiens ipso AZ, similique et 
siniliter posite ipsi TM ex dimidid AB; dico 
majus 6556 ipsum ad dimidiam applicatum AA 
ipso AE, 


7 


Quoniam cnim simile est ΔΖ ipsi TM, circa 
eamdem sunt diametrum; sit corum diame- 
ier EB, οἱ descmbatur figura. 

Et quoniam quale est AZ ipsi AO, quo- 
niam et ipsa ZH ipsi HO; majus igitur AZ 
ipso KE. fEquale autem AZ ipsi AA; majus 
igiur et SA ipso ΕΚ, Commune addatur KA ; 
totum igilur AA toto AE majus est. Omnium 


igitur, etc. 


Coupens de nouveau la droite ΑΒ en deux parties égales au pot Tr, ct 


appliquons 4 cette droite le parallclogramme ΑΔ, defaillant du parallélogramme 
ΓΜ, et de plus anpliquons ἃ Ia droite ΑΒ le parailclogramme ΔῈ defaillant 
du parallclogramme ΔΖ, semblabie au parallélogramme deécrit sur Ja moitié 
de ΔΒ. et semblablement placé; je dis que le parallélogramme AA qui est 
appliqué ἃ Ia moitié de cette droite est plus grand que 16 parallélogramme AE. 

Car, puisque les parallclogrammes ΔΖ, ΓΜ sont semblables, ces deux paral- 
Jélogrammes sont autour de la meme diagonale (26. 6); soit EB Icur diago- 
nale, et décrivons la figure. 

Puisque Az est egal ἃ A© (36. 1), car ZH est ἐσ] ἃ HO, Az est plus grand 
que KE. Mais az est égal a 44 (45. 1); donc AA est plus grand que EK. Ajou- 
tons le parallélogramme commun ΚΑ; le parallélogramme entier AA sera plus 
grand que le parallelogramme entier AE. Donc, etc. 
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FIPOTAZIS xn. 


Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι εὐθυ- 
γράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παραξαλεῖν 5 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ y ὁμοίῳ! τῷ 
δοθέντι" dei δὴ τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον 5 
ᾧ δὲῖ ἴσον παραξαλεῖν μὰ μεῖζον εἶναι τοῦ ἀπὸ 
τῆς ἡμισείας πταραξαλλομένου 9 ὁμοίων orto τῶν 
ξλλειμάτων τοῦ τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ ᾧ 
δεῖ ὅμοιον ἐλλείπειν", 


cons 5 λα ε τ εἴ 7 
Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα » AB, τὸ δὲ δοῦεν 


ς H oO 


339 
PROPOSITIO XXVIIL 


Ad datam rectam dato rectilmeo xquale pa- 
rallelogrammum applicare, deficiens figura 
parallelogramma simili ipsi dato ; oportet 
utique datum rectilincum cui oportet xquale 
applicare, non majus esse ipso ad dimidiam 
sumlibus exislentibus defectibus 


ct ipso ad dimidiam et ipso cui oportet 


applicato , 


sunile deficere. 


Sit data quidem recla AB, datum vero Γ 


A Ἑ 


> ~ OF 7 
εὐθύγραμμον. ᾧ der ἔσον παρὰ τὴν AB παραξα- 


~ \ 4 2 ~ 3 ι ™ ε , 
re, TOD, μὴ μεῖζον ὃν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 


PROPOSITION 


rectilineum , cui oportet zquale ad AB appli- 


care, Don majus existens eo ad dimidiam 


XXVIII. 


A une droite donnée appliquer un parallélogramme qui soit égal ἃ une fi- 


gure rectiligne donnée, et qui soit defaillant d'un parallélogramme semblable 
ἃ un parallélogramme donne : il faut que la figure rectiligne donnée ne soit 
pas plus grande que le parallélogramme appliqué a Ja moitié de la droite 
donnée ; le défaut du parallclogramme appliqué ἃ Ja moitié de ceue droite 
et le defaut de celui qui doit étre defaillant d'un parallélogramme semblable 
étant semblables entr’eux. 


Soit ΑΒ la droite donnée, et T Ja figure rectiligne ἃ laquelle doit étre égal 
le parallélogramme qu’il faut appliquer a la droite AB; que la figure recti- 


5 
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, ΑΙ ΠΕΡῚ “9 ἢ 
παραξζαλλεμενοῦυ y oso GYTOY τῶν ἐλλειμμα- 
© ay ag 3 x ag 
tov, ᾧ δὲ δεῖ ἔμειον ἐλλείπειν τὸ Δ' δεῖ δὴ παρὰ 
τ - 2 ΓΗ . ~ ΄ 
τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι εὐϑυ-- 
΄ ~ 3’ ’ 
ράμμῳ THT σὸν πιαραλληλογραμμον παραξα- 
x τ . ; ε 
Ain, ἐλλεῖπον cides πι᾿αραλληλογράμμῳ, Casio 


ω τ 
evTs Tin A. 


, ε ᾿ Α ᾿ 
Τετμήσθω a AB diva κατὰ τὸ E σημτῖον, “es 
> ’ A 3 4 - -- a ε 
ἀνε εἸραφθω απὸ τὴ τῷ Δ ὅμοιον ete ομθίω 
γεγραῷ SEB τῷ A ὁμθίον καὶ ὀμϑέως 
. x Μ᾿ ’ \ 
uiumeray TO EBZH, καὶ συμπεπληρώσθω το ΔΗ 
a ᾿ Le adie ἂν ΤΩ AH oy yan ? Ly 
παραλληλοηβαμμον" τὸ On z NTO 65" εστι 
~ Δ or, > “ § ι . ε στε 1 
τῷ Ty a μεῖνον αὐτοῦ.) ὁιπ τὸν ορισμονὶ- 
1 . - id 3 ΄- λ ἮΝ a 
Ei μὲν εὖν σεν ests τὸ AH τῶ T, piporog ὧν 
aed > ΄ "Pe iy ‘ 4 
ela τὸ ἐπτιταχθεν" παραξε() ὅται γὰρ παρὰ τὴν 
- 8." ᾿ τ: ΄ > , 
διθεῖταν εὐθεῖαν τὴν ΑΒ τῷ δυθέντι εὐθυγράμμῳ 


στ ἴσον παραλληλόγρεμμον τὸ ΔῊ, ἐλλεῖπον 
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applicato, similibus existentibus defectibus , 
ipsum autem A cui oportet simile deficerc ; 
oportet igitur ad datam rectam AB dato rece 
{ἀποὺ PF wquale parallclogrammum applicare , 


deficiens figura parallclogramma, simili existente 


ipsi Δ. 


M 


Ξ 


Secelar ΑΒ )ifariam 


describatur ex ipsa EB ipsi A simile ct simi- 


in E puncto, ct 


liter positim EBZH, ct compleatur AH paral~ 
lelogrammmum ; AH utique vel xquale est ipsi 
Pr, vel majus ipso, ob determinationcm. Et 
si quidem aquale est AH ipsi T, factum crit 
propositum; applicatum erit enim ad datam 
rectam AB dato rectilineo I equale paraliclo- 


grammum AH, dificicus figura parallclogramma 


ligne ne soit pas plus grande que le parallélogramme appliqué ἃ Ja moiiié 
de ΑΒ, Jes défauts ctant semblables, et soit 4 Ie parallélogramme auquel le 
défaut doit ¢tre semblable; il faut ἃ la droite donnée ΑΒ appliquer un parallélo- 
gramme gui soit égal ἃ Ja figure rectiligne donnée T, et qui soit défaillant 
dun parallélogramme semblable au parallclogramme 4. 

Coupons Ja droite AB en deux parties Cgzles au point E (10. 1); sur EB 
décrivons le pacein gramme EBZH seml'-ble au paralléiogramme 4, et semble- 
blement placé (15. 6), ct terminczs le parailelogramme AH; le parallélogramme 
AH sera égal ἃ 11 figare T, ou phis gra οἷς d’aprés ce qui a été dit. Site parallelo- 
gramme AH est égil ila ugurer, ou aur fait ce qui était propose ; car on aura 
appligné ἃ la droite ΑΒ van parallélogranune AH serblable a Ta figure rectligne 
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tidus παραλληλογρόμμῳ τῷ EL ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
Δ. Εἰ δὲ οὗ, μεῖζόν ἔστ; τὸ ΘῈ τοῦ T. Ισὸν δὲ 
70 ΘῈ τῷ ΗΒ" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ΗΒ τοῦ T. Ὡ 
δὴ μεῖζόν ἐστι τὸ HB TOOT, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ 
ἴσον, τῷ δὲ Δ ὕμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ 
αὐτὸ συνεστώτῳ τὸ KAMN. Αλλὰ τὸ A τῷ HB 
ἐστὶν ὅμοιον" καὶ τὸ ΚΜ ἄρα τῷ ΗΒ ἐστὶν ὅμοιον. 
Ἑστω οὖν" ὁμόλογος ἡ μὲν KA τῇ HE, ἡ δὲ AM 
τῇ HZ. Καὶ ἐπεὶ ἔσον ἐστὶ τὸ HB τοῖς T, KM, 
μεῖζον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῦ ΚΜ’ μείζων ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἢ μὲν HE τῆς AK, ὅ δὲ HZ τῆς ΛΜ. Κείσθω 
πῇ μὲνθ KA isa ἡ HE, τῇ δὲ ΔΜ ἴση ἡ HO, καὶ 
συμττεπληρώσθω τὸ =HOII “ταραλληλύγραμμον" 
ἔσον ἄρα καὶ ὑμοιόν ἐστι τῷ ΚΜ τὸ HII7, Αλλοῖ 
τὸ ΚΜ τῷ HB ὅμοιόν ἐστιἧ. καὶ τὸ ΗΠ ἄρα τῷ 
HB δμοιόν ἐστι» "περὶ τὴν αὐτὸν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὸ HIL τῷ HE. Εστὼ αὐτῶν διάμετρος ἃ 
HUB, καὶ καταγεγράφθω τὸ σχῆμας 


hu) αὐ 2 τ ~ - & λ 
Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ BH τοῖς T, KM, ὧν τὸ 


36: 


EZ simili cxistenti ipsi A. Si autem non, majus 
est ΘΕῈ ipso Γ. quale autem ΘῈ ipsi HE; 
niajus igitur οἱ HB ipso ΓΤ. Quo ulique majus 
est HB ipso I, Οἱ escessui xquale, ipsi autem 
Δ simile ct similiter positum idem constitua- 
tur KAMN. Sed A ipsi HB est simile; cl KM 
igitur ipsi HB est simile. Sit igitur homologa 
quidem KA ipsi HE, tpsa vero AM ipsi HZ. 
Et quoniam xquale est HB ipsis Γ΄, KM, majus 
igilur est HB ipso KM; major igitur est ct ipsa 
quidem HE ipsa AK, ipsa vero HZ ipsa AM. 
Ponatur ipsi quidem KA zqualis HZ, ipsi vero 
AM xqualis HO, et compleatur ΞΗΟΠ paralle- 
logrammum ; quale igitur et simile est ipsi KM 
ipsum HM. Sed KM ipsi HB simile est; ct EN 
igitur ipsi HB simile est ; circa camdem igitur 
diametrum est HM circa quam ΗΒ. Sit corum 
diameter ΗΠΒ, ct describatur figura. 


Ei: quoniam «quale est BH ipsis Γ, KM, 


donnée r, et défaillant d'un parallélogramme ἘΖ semblable au parallelogramme 
A. Mais si cela n’est point, ΘῈ est plus grand que Tr. Mais ΘῈ est ¢gal ἃ HB ; 
donc HB est plus grand que T. Construisons le parallelogramme KAMN égal ἃ 
Vexcés du parallélograrame HB sur la figure rT, et semblable au parallélogramme 
4, et semblablement placé (25. 6). Mais le parallélogramme 4 est semblable 
an parallclogramme HB; donc le parallclogramme KM est semblable au parallé- 
Jogramme HB. Que Ja droite KA svit Vhomologue de la droite HE, et Ja 
droite AM Vhomologue de la droite ΗΖ. Puisque le parallclogramme HB est 
égal aux deux figures r, KM, le parallélogramme HB est plus grand que le 
parallélogramme xxi; donc HE est plus grand que AK, ci HZ plus grand 
que AM (20. 6). Faisons H= égal ἃ KA, et HO égal ἃ AM (3. 1), et ache- 
vons le paralldlogramme =HOI (31. 1); le parallélogramme HI sera égal et 
semblable au parallélogramme KM (24. 6). Mais le parallclogramme kM est 
semlable au parallélegramme HB; donc le parallclogramme HN est semblable 
au parallélogramme HB (21. 6); done Jes parallclogrammes HIT, HB sont autour 
de la méme diagonale (26. 6). Svit ΗΠΒ Ieur diagonale, et décrivons Ja figure. 

Puisque le parallélogramme BH est ¢gal aux deux figures r, KM, οἱ que 
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ΗΠ τῷ KM ἐστὶν σον" λοιπὸς ἄρα ὃ ὙΦΧ yo 
pov λοιπῷ THT ἰσὸς ἐστί. Καὶ cores ἴσον tore 
τὸ ΟΡ τῷ ES, κοινὸν πρυσχείσθο, τὸ ΠΕ" ὅλον 
ἄρα τὸ OB ὅλῳ τῷ ΞΒ ἔσον ἐστίν, Αλλὰ τὸ EB τῷ 
TE ἐστὶν igor, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ ΔῈ πλευρᾷ τῇ 
EB ἐστὶν isnt καὶ τὸ TE ἄρα τῷ OB ἐστὸν izcr. 
Κοιρὸν προσκείσθω τὸ ΞΣ" ἕλον ἄρα τ TE ὅλῳ τῷ 
ὙΦΧ γνώμονι ἐστὶν ἰσονθ, Α)λὰ ὃ ὙΦΧ grepeyv 


τ > vw of ~ a Ν a 
τῶ ἐδείχθη ἴσος" καὶ ATI apa τῷ Τ egrty 50}. 


Α E 


es “ Wek ἘΣ 
Παρὰ τὴν διθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δόθεῖτι εὐθυγράμμῳ τῷ Τ σον π᾿αραλληλόγραμ- 
μὸν παραξέξληται τὸ ST, ἐλλεῖττον εἴδει τταραλλης- 
; = : = : ; 
οράμμῳ τῷ ΠΒ ἑμοίῳ ὄττε τῷ Ny aves TED 


τὸ ΠΒ τῷ ΗΠ ἔμοιέν ἐστι;, Οπερ ἐδὼ ποιῆσαι, 
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quorum HIT ipsi KM est quale; rcliquus 
igitar Y@X gnomou reliquo Γ' est xequalis. Et 
quoniam. equale est OP ipsi EZ, commune 
apponatur DB; totum igitur OB toti =B equale 
est. Sed =B ipsi TE est zquale, quoniam ct 
latvs AE latcri EB est xzquale; ct TE igitur 
ips! OB est equale. Commune apponatur == ; 
totum igitur TS toti ὙΦΧ gnomoni est xequale. 
Sed YX gnomon ipsi I ostensus est aqualis ; 
ct AT igitur ipsi F est equale. 


Ad datam igitur rectam AB dato rectilineo 
Tr equale p2rallelogrammum applicatum est =T, 
dificiens figura parallelogramma ΠΒ osimili 
existenti ipsi A, quandoquidem TB ipst ΗΠ 


smile est. Quod oportebat facere. 


HM est égal ἃ KM, Je gnomon restant ὙΦΧ est égai ἃ la figure restante T. Et 


puisque OP est ὅσα] ἃ == (43. 1), ajoutons le parallélogramme 


commun 


m8; le parallélogramme entier OB scra ἦσθα] au parallélogramme entier ΞΒ. Mais 
=B est égal ἃ TE (3G. 1), parce que le coté ΔῈ est égal au coié EB; donc 


TE est égal ἃ OB. Ajoutons le parallclogramme commun 


τι ὁ 
mag 


Je parallélo- 


gramme entier TS sera égal au gnomon entier Y@x. Mais on a déemontré que 
le gnomon ΥΦΧ est égal ἃ r; donc AM est égal a r. 


On a donc applique ἃ la droite ΑΒ un parallélogramme £1, égal ἃ Ja figure 
rectiligne donnée I, et deéfaillant d'un paralléiogramme ΠΒ semblable a |, puis- 
que MB est semblable ἃ un. Ce qu'il fallait faire. 
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MPOTASI= κθ΄, 


Tape τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι evdu- 
γράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον πταραζαλεῖν, 
ὑπερξαλλον εἶδε παρελληλογράμμῳ διμμοίῳ τῷ 
δοθέντι. 

Este 4 μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ. τὸ δὲ δεθὲν 
εὐθύγραμμον. ᾧ dei ἵτεν παρὰ τὴν AB παραία- 
reir, TOT, © δὲ δεῖ ἕμοιον ὑπερβαλεῖν. τὸ Δ 
δεῖ δὴ παρὰ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν τῷ Γ εὐθυγράμμῳ 
ἴσον παραλληλόγραμμον παραξαλεῖν, ὑπερεοίλ- 


Aov εἰδὲι παραλληλογρόμμωῳ ὁμοίῳ τῷ A. 


lind 
Γ᾿ 


, © . ᾿ τς ΝΥ 
τιτμήσθω ἡ ΑΒ diye κατὰ τὸ Ey καὶ araze- 

Ῥ 226 ? \ fap B ~ 7? £ RMS, ms ἄς “ὦ Τὰ 
γράφϑω απὸ τῆς EB τῷ Δ Creeley καὶ ὁμοιῶς πεί- 


μετὸν παραλληλέγραμμον τὸ ΒΖ, καὶ συτᾶμφο- 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO ΧΧΙΧ. 


Ad datam rectam dato rectilinco zquale pa- 
rallelogrammum applicare, excedens figura pa- 


rallclogramma simili date. 


Sit data quidem recta AB, datum vero ree- 
tilincum I, cui oportet aquale ad AB applicare , 
A autem cui oportet simile applicare ; oportet 
igilur ad AB rectam ipsi  rectilinco xquale 
parallelogrammum applicare , excedens figura 


parallelogramma sumili 1051 A. 


K Θ 
J abe a \ 
H 
Sccetur AB bifariam in E, et describatur 


ex EB ipsi A simile et similiter positum paralle- 


logrammum BZ. ct utrisque simul quidem BZ, 


XXIX. 


Appliquer ἃ une droite donnée, un parallélogramme qui soit égal ἃ une fi- 
sure rectiligne donnée, et qui soit excédent d'un parallélogramme semblable 


4 un parallélogramme donne. 


Soit ΑΒ la droite donnée, ἃ Jaquelle il faut appliquer un parallclogramme 
qui suit égal ἃ une feure rectiligne donnée T, et qui soit excédent d'un pa- 
rallGlogramme semLlable ἃ un parallélogramme Δ; 11 faut ἃ Ja droite ΑΒ appliquer 
un parallélogramme qui soit égal ἃ Ja figure rectiligne r, et qui soit excédent 
d'un parallélogramme semblable au paralléelogramme Δ. 

Coupons AB en deux parties égales au point E (q.‘1), sur la droite EB dé- 
criyons le ‘parallélogramme ΒΖ semblable au parallélogramme « οἱ semblable- 
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τίροις μὲν τοῖς BZ, Τ ἴσον» τῷ δὲ A ὕμειον καὶ 
© , ’ A 3 ᾿ ’ \ 

ἑμοίως κείμενον TO αὐτὸ συνεστάτω τὸ HOS 
Cpessey a ἐστὶ TO HO τῷ EA’, Ομόλογος δὲ 
ἔστω a μὲν ΚΘ τῇ ZA, a δὲ KH τῷ ZE. Καὶ 
ἐπεὶ μεῖζόν ἔστι τὸ HO τοῦ ZB, μείζων ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἡ μὲν ΚΘ τῆς ZA, καὶ δὲ KH τῆς ΖΕ. Ἐκξε- 
ἔλήσθωσαν αἱ ZA, ΖΕ, καὶ τῇ μὲν ΚΘ ἴση tore 


ἡ ZAM, τῇ δὲ KH ion 4 ZEN, καὶ συμπεπλη- 


—t She 


iy es 
: \ ; . iS : ᾿ 
pegia τὸ ΜΝ τὸ ΜΝ ὅρα τῷ HO troy τέ ἐστι 
᾿ τὰ a “ ‘ τ 
καὶ Ὁιλοιον. APPZ τὸ ΗΘ τῷ EA ἐστὶν cjtcros* 
καὶ τὸ MN apa to? ἘΔ ὑμοιέν ἐστι" περὶ civ 
- 7 of τ ᾿ ? . ΄ι 
αὐτὴν ope διαμετρόν ἐστί τὸ EA τῷ MN, Boge 
> al € + « poms 
αὐτῶν ἡ διάμετρος πὶ ZZ, καὶ κατα; τηράφθω τὸ 
σχῆμα. 
Ως τ τ ἢ > Ἂς 3 ~ for > x 
Ἐπεὶ ouv? icoveots Te HO τοῖς EAST, αλλχα 


Fr axquale, ipsivero A simile et similiter posi- 
tum idem constitualur ΗΘ; simile igitur est 
ΗΘ ipsi EA. Homologa auicm sit KO quidem 
ipsi ZA, ipsa vero KH ipsi ΖΕ. Et quoniam 
majus est ΗΘ ipso ZB, major igilur est et ipsa 
quidem ΚΘ ipsa ZA, ipsa vero KH ipsh ΖΕ, 
Producantur ipse ZA, ΖΕ, et ipsi quidem ΚΘ 
wzqualis sil ZAM, ipsi vero KH xqualis ZEN 


Ἵ fl 
ct compleatur MN; ipsum MN igitur ipsi HO 


wquuleque est ct simile. Scd ΗΘ ipsi FA est 
snnile; cl MN igitur ipsi EA simile est ; circa 


ἐς - Aas 55...(9 


camden igitur diametrum est ipsum EA circa 
quam MN. Ducatur corum diameter Zz, et 


describatur figura. 


Et quomam quale est HO ipsis EA, T, 


ment placé (18. 6), et construisons Je parallélogranme Ho égal aux deux 
figures EA, T, et semblable au parallélogramme a, et semblablement placé 
(25. 6); le parallélogramme HO sera semblable au parallélugramme Ea. Que 
Ke soit Vhomologne de za, et KH homologue de ΖΕ. Puisque He est plus 
srand que zB, la droite ΚΘ est plus grande que ZA, ct la droite ΚΗ plus 
grande que ΖΕ. Prolongeons ZA, ZE, que ZAM soit ὁρᾷ] ἃ ΚΘ, οἵ ZEN 
égal ἃ KH (5. 1), et achevons le parallélogramme MN. Le parallélogramme 
MN sera égal et semblable au paralldlogramme Ho. Mais Je parallélogramme 
ΗΘ CSL Samulable au parallélogramme ΕΛ’; done le parallelogramme MN est 
sembluble au parallélogramme EA (21. 6); donc les deux parallélogrammes 
=A, MN sont autour de la méme diagonale (26. 6). Menous leur diagonale 
z=, et décrivons la figure. 

Puisque le parallélogramme Ho est égal aux figures EA, T, et que 
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πὸ HO τῷ MN ἴσον ἐστί" καὶ τὸ MN ἄρα τοῖς 
EA, ἴσον ἐστί. Κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἘΛ" λοιπὸς 
ἄρα ὃ EXD γνώμων τῷ T ἐστὶν ἴσοςΐ, Καὶ ἐπεὶ 
ion ἐστὶν ἡ ΔῈ τῇ EB, ἴσον tors καὶ τὸ ΑΝ τῷ 
NB, τουτέστι τῷ AO. Κοινὸν προσκείσθω τὸ ἘΞ" 
ὅλον ἄρα τὸ ΑΞ ἔσον ἐστὶ τῷ ΦΧΨ γνιώμωνι. 
Αλλὰ ὃ OXF γχιώμων τὸ Τ ἴσος ἐστι" nal τὸ AS 


3}. κω 3, 3 ᾿ 
apa THT σον tors. 


Παρὰ τὴν δοθεῖσαν spa εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δόθέντ, εὐθυγράμμῳ τῷ T ior παραλληλόγραμ.- 
μὸν wapabcCanras τὸ ΑΞ. ὑπερξάλλον etdes 
παραλληλογράμμῳ τῷ ΠΟ ὁμείῳ ὄντι τῷ Δ. 
ἐπεὶ καὶ τῷ EA ἐστὶν ὅμοιον τὸ OF’. Οπερ ἐδὲν 


TOM Cee 
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sed H© ipsi MN awquale est; ct MN igitur 
ipsis EA, Γ aquale est. Commune auferatur 
EA; rcliquus igittr ¥X@ gnomon ipsi P est 
zqualis. Et quoniam xqualis est AE ipsi EB, 
zquale est ct AN ipsi NB, hoc est ipsi ΛΟ. 
Commune apponatur EZ; totum igitur AE x- 
quale est ipsi ¢@X* gnomoni. Sed ox¥ gho- 
mon ipsi F xqualis est; ct ΑΞ igitur ipsi T 
zquale est. 

Ad datam igitur rectam AB dato reclilineo 
Yr xquale parallelogrammum applicatum cst 
ΑΞ, excedens figura parallclogramma MO si- 
mili ¢xistenti ipsi 4, quoniam el ipsi EA est 
simile ΟΠ, Quod oportebat facerc. 


ΗΘ est égal ἃ MN, le parallclogramme MN est egal aux figures EA, Tr. Re- 
tranchons le paraliclogramme cc.zmun EA; [Ὁ gnesion restant ΧΦ sera égal 
ar. Et puisgue az est égal ἃ EB, Je parallélogramme AN est égal au paral- 
lélogramme ΝΒ (36. 1), c’est-d-dire au parallclogramme ao (45. 1). Ajoutons 
Ie parallélozramme commun Ez, le parallélogramme entier az sera égal au 
gnomon cntier ΦΧΨ, Mais le gnomon ox est égal ἃ r; donc Je parallélo- 
gramme A= est égal ἃ Fe 

On a done appliqué ἃ Ja droite donnée ΑΒ un parallglogramme az qui 
est égal ἃ Ja figure rectiligne donnée T, et qui est excédent d’umn pavallé- 
Jogramme ΠῸ semblable au parallélogramme 4, parce le parallélogramme EA 


est semblable au parallélogramme on. Ce qu'il fallait faire, 
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ΠΡΟΤΆΣΞΣΙΣ 4, 


τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τεμεῖν, 

Ἔστω ἡ δοβεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη n ABS 
δὴ δὴ τὸν ΑΒ εὐθεῖαν ἄκρον καὶ μέσον 7.0507 
TEEN 

Avery 29 £2990 ap! ἀπὸ τῆς AB πιτρίγωνον 
τὸ ED, καὶ παραζεξλήσθῳ παρὰ τὴν AL τῷ ΒΓ 
ety “ταρ Ἄλλη λη} ρπμμον τοτὰς ὑπερξαλον εἶδες 


5 oe Ὁ 
739 AA 361 Tw BI. 


-- | 


πῆμ, 


2 


. -. 2 Α - 
Τιτράγωνον δὲ ἐστι τὸ BI* τιτρίγωιον ἄρα 
. ‘ \ iy Sie ht Ny > \ ~ 
ἐστι καὶ τὸ ΑΔ. Kas eves σὸν 871: τὸ ΒΓ τῶ 


ote we : . , 
TA, 2o8er ἀφηρητθω τὸ ΤῈ" λοιπὸν aca πὸ ΡΖ 
o ~ = δ ay \ > ~ να 
λοιπῷ τῷ ΑΔ ἐστὶν ἱσονς Este δὲ αὐτῷ καὶ ἰσ27 ὦ-: 


n~ wt 3 ΄ - Ἀ 
risy® τῶν BZ, AA LE AV TIT ATG γθατιν αἱ πλευρᾶς 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO XXX. 


Datam rectam terminatam secundum cxtre= 
mam ct mediam rationem secare. 

Sit data recta terminata AB; oportel igitur 
AB reciam sccundum extremam et median 
ralicnen secare. 

Deseridbatur cuim ex AB quadratum Br, ct 
applicetur ad AT ipsi BF xquale parallelo- 
graminum (A, excedens figura AA simili ipsi 


Br. 


‘Be 


B 


Quadratum aulem est BY; quadratam igitur 
est ct Aa. Et quomam xquale est ΒΓ ipsi TA, 
commuue auferatur TE; rcliquum igitur BZ 
reliquo AA est aquale. Est autem ci ct x- 


quiangulum ; ipsormm BZ, ΑΔ igitur reciproca 


XXX. 


Couper une droite fiuie et donnée cn moyenne ct extréme raison. 


Soit donnée la droite finie ΔΒ; 
et extréme raiscn. 


il faut couper Ja droite AB en moyenne 


Sur la droite AB construisons Ie quarré Br (4G. 1), ct ἃ Ja droite at appli- 
quons un paraliélogramme ra, qui scit égal au quarré Br, et qui soit excedent 


d'un paralllogramme Aa serablable ἃ Br (29. 6). 
Puisque Ir est un quarré, ΑΔ cst un quarré. Et puisque EF est ὦσι] 


ἃ ΓΔ, retranchons Ja partic commune ΓΕ; Je reste BZ sera égal au reste Aa. Mais 


ccs deux figures sout &quiangles ; donc les cotés des parallclogrammes 7, as, 
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αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ZE 
“πρὸς τὴν ἘΔ οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν EB. Ion δὲ 
ἡ μὲν LETH AT, τουτίστι τε AB?, ἡ δὲ EA τῇ 
AE? ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ΔΕ οὕτως ἡ AE 
πρὸς τὴν EB, Μείζων δὲ ἡ AB τῆς AE* μείζων 
ἄρα καὶ ἡ ΔῈ τῆς ἘΒ. 

Η ἄρα ΑΒ εὐθεῖα ἄπρον καὶ μέσον λόγον τί- 
Tyres κατὰ TOE, καὶ τὸ" μεῖζον αὐτῇς τμῆμά 


= δ a nw 
ἐστι τὸ AE, Οσερ ἔδιε ποιῆσαι. 


ἌΛΛΟΣ, 


Este ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ" δὲῖ δὴ τὴν ABT 


a , oo 
aupoy καὶ μέσον λόγον TEprzsy. 


᾿ = e ht Ἂ - 1 2 q 
Τετμήσθω yep u ΑΒ κατα τὸ ΤΆ. ὥστε τὸ ὑπὸ 

ee “, Ca oe eS ~ ᾿ 
στῶν AB, ΒΓ σὸν eirak ΤῸ aro τῆς AT τετραγώνῳ. 
> ,« ἃ, ~ oe Ὁ nn? \ 
Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπο τῶν AB, BY ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 


“, ΕΣ ΕΣ ε © a ¢ - 
wie ΓΔ" ἔστιν ἄρα ὡς ἃ AB πρὸς τὴν AT οὕτως a 


307 
sunt latera circa aquales angulos ; est igitur ut 
ZE ad EA ita AE ad EB. /Equalis autem ipsa 
quidem ΖΕ ipsi AP, hoc est ipsi AB, ipsa 
vero EA ipsi AE; est igitur ut BA ad AE ita 
AE ad EB. Major autem AB ipsA AE; major 
igitur ct AE ipsa EB. 

Ipsa igilur AB recta secundum cxtremam ct 
mediam rationcia secta est in E, ct majus ejus 


segmentum est AE. Quod oportebat facere. 


ALITER. 


Sit data recta AB; oportct igitur AB secun- 


dum cxiremam et nicdiain rationem secarc. 


Secetur enim AB in I, ita ut ipsum sub 
AB, BL equale sit ipsi cx ipsi AT quadrato, 

Et quoniam tpsum sub AB, ΒΓ aquale est 
ipsi ex TA; est igitur ut ABad AF iia AT ad ΓΒ; 


autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels (14. 6); donc 
ΖΕ est ἃ EA comme AE est ἃ EB. Mais ZE est ¢gal ἃ ar (54. 1), c’est-d-dire 
a AB, ct EA est égal ἃ AE; donc BA est ἃ AE comme AE est ἃ EB. Mais AB 
est plus grand que AE; done Az est plus grand que EB. 

Donc la droite aB a été coupée au point E en moyenne et extréme raison, 
et AE est son plus grand segment. Ce qu’il fallait faire. 


AUT WE M EN T. 


Soit AB Ja droite donnée; il faut couper AB en moyenne ct extréme raison. 

Coupons AB au point r, de maniére que le rectangle sous AB, ΒΓ soit égal 
au quarré de ΑΓ (11. 2). 

Puisque le rectangle sous AB, Br est égal au quarré de ra, AB est ἃ ΑΓ 


AY πρὸς τὴν TB. Η ἄρα ΑΒ ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τέτμηται κατὰ TOT, Οπερ ἔδει ττοιῆται. 


΄ 
λα. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ 


Ἐν τοῖς δρθογωνίεις τριγώνοις. τὸ ἀπὸ τῆς τὴν 
ὀρθὴν γωνίαν ὑποτεινοίσης πλευρᾶς εἶδος ἰσὸν 
ἐστὲ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρθὴν γωνίαν περιτχου- 
σῶν πλευρῶν εἴδεσι. τοῖς δμεοίοις Te! καὶ ᾧ cokers 
ἀνα} ραφομένοις, 


> ᾿ 3 A 
Eorw τρίγωνον csheparssy τὸ ABT , épidv 


’ 


a A ε - , e ae: | 4 ime 
τχῖν τὴν vas BAT parsers λεγὼ oss τὸ ἀπὸ τῆς 
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ipsa igitur AB secundum extremam ct mediam 


rationcm secla est in Fr, Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO AXXI. 

In rectangulis triangulis, figura ex latere 
rectansulum angulum subtendente axqualis est 
fizuris cx lateribus rectum auguluin subten- 


dentibus , similibusque οἱ similiter descriptis. 
? I 


Cit trangulum reclaneulum ABE, rectum 
habens BAP angulum; dico figuram cx ΒΓ 


ie 
ΠΣ 


ey 3» 2 ν a 4 5 
BY εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἐπὸ τῶν BA, AT εἰδεῖεν 
~~ ε a 
τοῖς ὁμοίοις τεῦ καὶ oulwe ἀνα) ἐκ ομένοις, 


Ἦχθω κάθετος 4 Ad 


aqualem esse figuris ex BA, AL, similibusque 
et simiuter descriptis. 


Dacatur perpendicularis Ad, 


comme AT est ἃ TB (17.6); donc Ja droite AB a été coupce en moyenne et 
extréme raison au point © (def. 5. 6). Ce qual tallait faire, 


PROPOSITION XXXI. 


Dans les triangles rectangles, Ia figure construite sur le cété qui soutend 
Vangle droit, est égale aux figures semblables et semblablement deécrites sur 
Jes cdtés qui compxénent langle droit. 

Soit le triangl2 rectangle ΑΒΓ, ayant langle droit BAT; je dis que la figure 
consiruite sur BF est éeale aux figures semblables et semblablemeut décrites sur 
les cétés BA, ar. 


Menons la perpendiculaire aa. 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


& 5 ; : < > 4 
Ἐπ:ὶ οὖν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ τῷ ALT, απὸ 
nN ᾿ ᾿ 3 δὰ i * ὩΣ ᾿ ’ 
τῆς πρὸς TO A opbue γωνίας sat τὴν BY βασιν 
τ με « ry ἐν ΕΣ a x 
κάθετος nuvat ἡ AAS τὰ ABA, AAT apa’ πρὸς 
~ ’ 4 > ~ ev ~ 
τῇ καθέτῳ πρίγωνα ὁμοιά ἐστε TH Te ὅλῳ τῷ 
» ao , ᾽ν " 
ΑΒΓ καὶ ἀλλήλο:ς. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ 
Ὁ 7 ΠῚ © ᾧ . . e 
Τῷ ABA, ἔστιν apa ὡς ἢ ΓΒ προς THY BA ουτως 
iS \ \ χε ἃ Ν ~ "6 ς“ zene 
un AB πρὸς THY BA. Καὶ eves τρεῖς euvelas ava— 
, - ᾽ ε Para ’ \ A , 
λογον εἰσιν ἐστιν ὡς nk πρΏΤΗ προς THY TPITAY 
af Yo ‘ “ὦ , > ‘ \ 2? \ ΩΣ 
ουτῶς τὸ ATO τῆς πρωτῆς εἰδὸς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
\oqd ay ΙΣ ‘i 3 τὰ 
δευτέρας, τὸ ὁμοῖον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον" 
« 3 ε ἣν 4 ice A 3 Α au 
Ws ἄρα n TB προς τὴν BA οὕτως To απὸ τῆς ΓΒ 
ἐν ἐν " oe Sey. AUS: f 
εἰδὸς πρὸς 10 amo τῆς BA, To opsosoy καὶ ὁμοίως 
Ν A » A 4 x € Lg 
ἀναγραφόμενον. Att τὰ αὐτὰ δὴ zai ὡς ἡ ΒΓ 
‘ x a a 3 4 τω Ἢ 4 y 
προς τὴν TA ovutws to απὸ τῆς ΒΓ εἶδος πρὲς τὸ 
Q ~ a % Je e κ᾿ \ 
ἀπὸ τῆς ΤΑΙ ὥστε καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τας BA, 
4 © > ν᾿ ~ ce 1 A > x ~ 
ΔΙ οὕτως τὸ απὸ τῆς ΒΓ εἰδὸς προς τὰ ἀπὸ τῶν 
\ qa . αἱ , 2 - 
BA, AT, τὰ ὁμοῖα και opsing avazpadspere. ἴσῃ 
c - as w CY ᾿ 2 4 7 
δὲ ἡ BY ταῖς BA, ΔΓ’ σον apa xs Τὸ απτὸ τὴς 


ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν BA, ΑΓ εἰδὲσι. τοῖς ὁμοίοις 
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Et quoniam in reclo triangulo ABI, ab ipso 
ad A recto angulo super ΒΓ basim perpendi- 
cularis ducta cst AA; ipsa ΑΒΔ, AAT igitur 
δὰ perpendicularem triangula similia sunt ct 
tou. ABI οἱ inter sc. Et quoniam simile cst 
ABI ipsi ABA, cst igitur ut ΓΒ ad BA ita AB 
ad BA. Et queniam tres recta proportionales 
sunf£, est ul prima ad terliam ita ipsa ex 
prima figura ad ipsam ex secundd, similem ct 
suniliter descriptam; ut igilur ΓΒ ad BA ila 
ex ipsa ΓΒ figura ad ipsam cx BA, similem οἱ, 
similiter descriptam. Propler cadem utique et 
ut ΒΓ ad ΓΔ ita ex ipsa ΒΓ figura, ad ipsam cx 
ΓΑ; quare ct ut ΒΓ ad tpsas BA, AL ita ex 
ips ΒΓ figura ad ipsas cx BA, AT, similes et 
similiter descriptas. A-qualis autem ΒΓ ipsis BA, 
ar; aquale igilur et cx ipsd BI figura ipsis 
ex BA, AL figuris, similibusque ct similiter 


descriptis. Ergo im rectangulis, etc. 


e 3 3] ων . 
τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. Ev apa τοῖς, καὶ 


τὰ tense 


Puisque dans le triangle rectangle apr, on ἃ mene de langle droit a sur Ja base 
BT la perpendiculaire ΑΔ, les wiangles aba, Aar, autour de la perpendiculaire, 
sont semblables au wiangle entier abr, et semblables entr’cux (8. 6). Et puisque 
Je triangle ΑΒΓ est semblable au triangle ABA, TB est ἃ BA comme AB est ἃ 
BA. Mais lorsque trois drvites sont proportionnelles, la premicre est a la troi- 
siéme comme la figure construite sur Ja premicre est a Ja figure semblable, 
et semblablement construite sur la seconde (2. cor. 20. 6); done TB est a ΒΔ 
comme la figure construite sur ΓΒ esta Ja figure semblable, ct semblablement 
construite sur BA. Par la méme raison, Br est.&a TA comme la figure cons- 
iruite sur ΒΓ est ἃ la figure construite sur TA; donc BF est a Ba, ΔΓ comme la 
figure ΒΓ est aux figures semblables, et semblablement deécrites sur BA , ar (24. 5). 
Mais la droite ΒΓ est égale aux droites Ba, ar; donc la figure construite sur 
ΒΓ est égale aux figures semblubles, ct semblablement deccrites sur BA, ΑΓ 


Douc, etc. 


Aq 
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ΑΛΛΩΣ. 


> e ᾿ 
Ἐπεὶ τὰ ὕμοια σγήματα ev διπλασίονι λόγῳ 
3 \ = ~ ~ ἂν 2 4 ~ 
ἐστι" Τῶν ὁμολό; ὧν πλευρωῶν,, τὸ avo THE EY 
> . ~ yv ie rd 
ἄρα εἶδες πρός τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ εἶδος dit? ἀσίονα 
la at av e ‘ ‘ τ Ἀ 
λόγον eee ump w TB πρὸς τὴν ΒΑ. Exus δὲ καὶ 
i, etd \ ~ , x < 3 " ει 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τιτράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BA 
i 4 ta w e uJ ‘ 
TET pay wr oy διπλασίονα λόγον nw:p a TB πρὸς tay 
al ὦ \ ~ Ταῦ Ν bs ? a 
ΒΑ" καὶ ὡς ape τὸ ἀπὸ τῆς TE εἰδὸς πρὸς τὸ ἀπὸ 


τῆς BA εἶδος: οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς TB τετράγωνον 


Α 


4a 4A a a A a 5 ΝΣ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον, Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
~ y 4 \ ’ ~ 
καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΤΑ 
Loe we A ~ , a7 \ 2 \ ~ 
εἶδος οὕτως τὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
, τ « iy 4 ~ ig 
TA τετράγωνον" ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδὸς 
2 8 “ » e QA ᾿ ~ 
“πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, ΑΓ εἰδὴ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 


4 \ > ~ ’ 
ΒΓ τετράγωνον πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, AT τετράγωνα, 
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ALITER. 


Quoniam similes figure in dupld 


8 ologorum laterum, ipsa ex 151- 
sunt homologor lat : ΒΓ ig 


ralione 


tur figura ad ipsam ex BA figuram daplam 
rationem habet ejus quam ΓΒ ad BA. Habet 
autem el ex ΒΓ quadralum ad ipsum. ex BA qua- 
dratum duplam ralionem ¢jus quam ΓΒ ad BA; 
et uligitur ex ΒΓ figura ad ipsam ex BA figuram 


ita ex ΓΒ quadratura ad ipsum es BA qeadratum. 


AN, 


Propter eadem utique et ut ex BF figura ad 
ipsam ex TA figuram ita ex ΒΓ quadratum ad 
ipsum ¢xTA quadratum ; quare et ut ex BF figura 
ad ipsas cx BA, AT figuras ita ex BI qua- 
dratun ad ipsa ex BA, ΑΓ quadrata. quale 
autcm ex Br quadralum ipsis ex BA, AT quae 


AUTREMENT. 


Puisque les figures semblables sont entrelles en raison double des cétés 
homologues (25. 6), la figure construite sur Br a avec la figure construite 
sur BA une raison doudle de celle que TB a avec ΒΑ. Mais le quarré de EF 
a avec le quarré de EA une raison double de celle que TB a avec BA 
(1. cor. 20. 6); donc Ia figure construite sur TB est ἃ celle qui est construite sur 
BA comme le quarré de ΓΒ est au quarré de BA (11. 5). Par la méme raison, 
la figure construite sur Br est ἃ la figure construite sur ΤᾺ comme le quarré 
de Br est au quarré de ra; donc la figure construite sur Br est aux figures 
construiltes sur BA, Ar comme le quarré de Er est aux quarrés des droites ba, 
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> Ὶ ~ a ~ 
1σὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BE τιτρώγωνον τοῖς ἀπὸ τῶν 
ΒΑ. ΑΓ τετραγώνοις" ἔσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ 
ry , “ 
εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν BA, AT εἴδεσι. τοῖς" ὁμοίοις 


τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. Οπερἔδει δείξαιϑ, 


NMPOTASIS λβ΄. 


A ᾿ “ ~ 4 ‘ if 
Ἐὰν δύο τρίγωνα συντεθῇ κατὰ μίαν yovidr, 
A} τ ο 
τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον 
w : »» 
ἐχοντα 9 ὥστε τὰς διμμολό) ους αὐτῶν πλευρὰς καὶ 
ts FQ « A ~ ta 
παραλλήλους εἰναι" ab λοίπαὶ τῶν τριγώνων 
X33 > ͵ ” 
πλευραὶ cm εὐθείεις ἔσονται. 
΄ ᾿ 
Eovw duo τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, ATE, τὰς δύο 


B 


πλευρὰς τὰς BA, AT ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 
TA, ΔῈ ἀνάλογον 2yorta, ὡς μὶν τὴν ΑΒ πρὸς 
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dratis ; zxqualis igitur et ex ΒΓ figura ipsis 
ex BA, AT ficuris, similibusque et similiter 
descriptis. Quod oportebat ostendcre. 


PROPOSITIO XXXII. 


Si duo triangula componantur secundum 
unum angulum, duo latcra duobus lateribus 
proportioualia Labentia, ita ut homologa corum 
latera et parallela sint; reliqna triangulorum 
latera in directum crunt. 

Sint duo triangula ΑΒΓ, ArE, duo latera 


r E 


BA, AL duobus lateribus TA, AE proportio- 
nalia habenia, ut AB quidem ad AY ita Ar 


Ar (24. 5). Mais Ie quarré de ΒΓ est égal aux quarres des droites BA, ar 
(47-1); donc la figute construite sur ΒΓ est égale aux figures semblables et 
semblablement décrites sur les droites BA, ar. Ce qu il fallait démoutrer. 


PROPOSITION XXXII. 


Sidcux tiangles, ayant deux cétés proportionnels ἃ deux cotés, se touchent 
par un angle, de maniére que Icurs cétés homologues soicut paralleles, 165 
céics restants des triangles seront dans la méme direction. 

Soient les deux triangles ΑΒΓ, ΔΙῈ, ayant Ics deux cétés BA, AT propor- 
tionnels aux deux cotés ra, ΔῈ», de mauicre que AB soit ἃ ΑΓ comme ΔΙ 


ei} 
072 
τὴν AT οὕτως τὴν AT πρὸς τὴν AE, παράλληλον 
δ: τὴν μὲν AB τῇ AT, τὴν δὲ AY Τῇ ΔῈ" λέγω 
ὅτι ἐπὶ εὐθείας ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ TE. 

Ἐπεὶ γἀρ παράλληλός ἐστιν ἡ AB τῇ ST, nes 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ AT, καὶ ai! ἐν- 
αλλὰξ γωνίαι αἱ ὑπὸ ΒΑΓ. ΑΓΔ ἔσαι ἀλλύλαις 
εἰσί. Διὰ πὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπτὸ TAE τῇ ὑπὸ ATA 


. we ΄, eet \ n~ © . 3 Ἁ 
στὶν ἰση" ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ ΓΔῈ ἐστιν 


ion. Καὶ ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστι TX? ΑΒΓ, ATE 
μίαν γωνίαν τὴν πρὸς τῷ Α μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς 
τῷ Δ tour ἔχοντα Ξ περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον 5 ὡς τὴν BA πρὸς τὴν AT οὗ - 
τως τὴν TA πρὸς τὴν AE* :σογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ATE τριγώνῳ" ion ἄρα καὶ ὑπὸ 
ΑΒΓ γωνία τῇ ὑτὸ ATE. Εδείχθη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ATA τῇ ὑπὸ BAT ἴση" ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ATE δυσὶ 
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ad AE, parallcla vero AB quidem ipsi AT, 
ipsa vero ΑΓ ips: ΔῈ; dico in directum csse 
ipsam ΒΓ ipsi ΓΕ. 

Quoniam enun paralicla est AB ipsi AP, et 
in ipsas incidit recta AP, ect alterm anguli 
ΒΑΓ, ΑΓΔ xquales inter se sunt. Propter ca- 
dem utique ct PAE ipsi APA est xqualis; quare 
et ΒΑΓ ipsi PAE est xqualis. Et quoniam duo 


triangula sunt ΑΒΓ, ATE unum angulum ad 
A uni angulo ad A xqualem habentia, circa 
wquales autem angulos latera proportionalia , 
ul BA ad ΑΓ ita TA ad AE; xquiangulum 
igilur cst ΑΒΓ triangulum ipsi APE triangulo ; 
aqualis igitur ΑΒΓ angulus ipsi ATE. Ostensus 
autem est ct ATA ipsi ΒΑΓ aqualis; totus igitur 
AYE duobus ΑΒΓ, BAT aequalis est. Communis 


est A AE; et que AB soit parallele ἃ ar, ct ar parallele ἃ ΔῈ; je dis que ΒΤ 
est dans la direction de rz. 


Puisque ΑΒ est paralléle ἃ ar, et que ar tombe sur ces deux droites, les 
angles alternes BAT, ATA sont €gaux entr’eux (29. 1.). Par Ja méme raison , langle 
TAE est égal ἃ Vangle ara; donc Fangle Bar est égal ἃ Vangle raz. Et puisque 
les deux triangles ΑΒΓ, ATE ont un angle en A égal ἃ un angie en Δ, et que 
les cotés qui comprénent ces angles égaux sont proportionnels, c’est-a-dire 
que BA est-& AT comme TA est a AE, les triangles ΑΒΓ, ATE sont équiangles 
(6.6); donc Vangle abr est égal ἃ Yangle are. Mais on a démontré que 
Vangle ara est ¢gal ἃ Pangle Bar; donc Vangle entier ΑΓΕ est égal aux deux 
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ταῖς ὑπὸ ΑΒΓ. BAT ion ἐστί, Kosa προσκείσθω 
ἡ ὑπὸ ATB* αἱ ἄρα ὑπὸ ATE, ΑΓΒ ταῖς ὑπὸ BAT, 
ABT, ΑΓΒ joes εἰσίν, Αλλ αἱ ὑπὸ BAT, ABT, 


A « . A 
ἦν καὶ αἱ ὑπὸ ATE, 


ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἔσεαι εἰσί 
af > no \ , ? 
ΑΓΒ ἀρὰ δυσὶν ὀρθαῖς ἰσαι εἰσί. Πρὸς δὴ tive εὖ- 
i “ ΗΠ 2 Aw ’ aS , 
Orie τῇ AT, xi τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ TOT, δύο 
ao Ν ‘ 2 * La a, 
εὐθεῖαι αἱ Bi DES μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ Μέρη κεῖμε- 
~ ΟῚ A © A Ἂ 
val, τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ ATE, ΑΓΒ δυσὶν 
3 τὼ yw o ? 3 3 Ps “7 2 ἣν « 
ορθαῖς ἔσας ποιοῦσιν" ἐπ εὐθείας ape ἐστὶν ἡ ΒΓ 


eet a7 7 , >. ve ~ 
τῇ TE. Eay ape dvo, καὶ τὰ ἑξῆς. 


rd 
ΠΡΟΊΤΑΣΙΣ 25. 
no Ww , e t ν᾽ > \ A 
Ἐν τοῖς ἴσοῖς κύκλοις αἱ γωνίαι τὸν αὐτὸν λόγον 
yy ΩΣ ’ 319 , ee 
ἔχουσι ταῖς περιφερείαις ἐφ᾽ ὧν βεξζήκασιν. cay τε 
- [2 ᾿ rs Ls 
πρὸς τοῖς κέντροις, ἐάν Te πρὸς ταῖς περιφερείαις 
icy ἴω wy δ x rf ~ “ ἣν 
ὦσι βεξηκυΐϊαι" ἔτι δὲ καὶ οἱ Tepes, ἅτε πρὸς 
τοῖς κέντροις συνιστάμενοι, 


Ἑστωσαν ἴσοι κύκλοι οἱ ΑΒΓ. ΔΕΖ, καὶ πρὸς 


opponatur ΑΓΒ ; ipsiigilur ATE, ATBipsisBAr, 
ABI, ΑΓΒ xquales sunt. Sed ipsi BAP, ABP, 
ΑΓΒ duobus rectis equales sunt; et ipsi ATE, 
ΑΓΒ igitur duobus rectis equales sunt. Ad 
quamdam utique rectam AP, ct ad punctum in 
ea T, duc recte BP, PE, non ad casdem partes 
posite , ipsos deinceps angulos ATE, ΑΓΒ 
duobus rectis aquales faciant; in directuin 


igitur est BY ipsi FE. Si igitur duo, etc. 


PROPOSITIO XXXIII. 


In eequalibus circulis anguli eamdem ratio- 
nem habent quam circumferentiz in quas insis~ 
tunt, sive ad centra, sive ad circumfercniias 
sint insislentes; adhuc ctiam οἱ sectores quippe 
ad cenlra conslituli. 


Sint equales circuli ABI, ΔΕΖ, οἱ ad centra 


angles ΑΒΓ, ΒΑΓ. Ajoutons Dangle commun ars; les angles ATE, ΑΙ seront 


égaux aux angles BAT, ABI, ΑΓΒ. Mais les angles BAT, ΑΒΓ, ATB sont égaux 
ἃ deux angles droits (32. 1); donc les angles ATE, ΑΓΒ sont égaux ἃ denx 
angles droits. Donc avec une droite quelconque ΑΓ; et an point r de cette 
droite, les deux droites Br, rE, placées de différents cotés, font les angles 
de suite ATE, ΑΓΒ égaux & deux angles droits; donc la droite Br est dans la 


direction de ΤῈ (14.1). Donc, etc. 


PROPOSITION XXXIII. 


Dans les cercles égaux, les angles ont la méme raison que les arcs qu’ils 
comprenent, soit que les angles soient placés aux centres ou bien aux cir- 
conférences ; il en est de méme des sectcurs qui sont construits aux centres. 


Soicnt les cercles égaux ΑΒΓ, AEZ; que les angles ΒΗΓ, ΕΘΖ soicnt places ἃ 
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μὲν τεῖς κέ:τροις αὐτῶν τοῖς Hy, © γωνίαι 
ἔστωσαν αἱ ὑπὸ BHT, EQZ, πρὸς δὲ ταῖς πε- 
ριΙΦιρείαις αἱ ὑπὸ BAT, EAZ* λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ BY πιριφέρεια πρὸς τὴν EZ περιφέρειαν 
εὕτας ἥτε ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ECZ, 
καὶ ἢ ὑπὸ BAT πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ* καὶ ἔτι 6 


ΗΒΓ τεαιὺς πρὸς τὸν OEZ τομέα", 


Κείσθϑωσαν γὰρ τῇ μὲν BE περιφιρείᾳ ἴσαι 
κατὰ τὸ ἑξῆς ἐσαιδηποτοῦν" αἱ TK, KA, τῇ 
δὲ EZ πιριφιρείᾳ tras ὀταιδιυπτοτοῦν αἱ ἘΜ. 
MN, καὶ ἔπτιζεύχθωσαν αἱ HK, HA, ΘΜ, ON. 
ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒΓ, TK, ΚΑ περιίφίτ 
plier ἀλλήλαις, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ BHT, 
THK, KHA peice ἀλλήλαις" ὅσαπ)λαπίων ἄρα 


— 
Ἐπεὶ oor 


> Ν ς , ~ , 
ἐστίν HBA πιριφερξία TH BY, TocavTemAncioy 


ἧι; τῷ Nee \ Ate Ὁ \ 
ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ BHA γωνέα τῇ ὑπὸ BUT. Διὰ τὰ 


quidem ipsorum H, © anguli sint BHT, EOZ, 
ad circumfcrentias vero ipsi BAT, EAZ; dico 
esse ut BY circumferenlia ad EZ circumfercn- 
tiam ita BHI angulum ad ΕΘΖ, et ipsum BAT 
ad EZ; et adhuc HBM sectorcin ad OEZ sec- 


torem. 


Ponantur enim ipsi BF quidem circumfe- 
rentin equales deinceps quotcumque ΓΚ, KA, 
ipsi vero EZ circnmferentiz xqualcs quotcum- 
que ΖΜ, MN, et junganiur HK, HA, OM, ON. 

Et quoniam igitur equales sunt ΒΡ, ΓΚ, KA 
circumferentix inter se, equales sunt el BHT, 
THK, KHA anguli inter se. Quam multiplex 
igilur est BA circumferentia ipsius Br, tam 
multiplex ct est BHA angulus ipsius BHT. Propter 


leurs centres H, ©, et que les angles BAT, Ez soient placcs ἃ leurs circonfé- 
rences; je dis que l’arc Br est ἃ l’arc EZ comme I'angle ΒΗΓ est ἃ angle Eez, 
comme l’angle Bar est ἃ langle E4z, et comme le secteur ΗΒΓ est au sccicur 
©EZ. 

Faisons tant d’ares de suite Tk, KA, qu’on voudra égaux chacun a l'arc or, 
et tant d'arcs qu’on voudra ZM, MN, égaux chacun a are ΕΖ, et joignons 
HK, HA, ΘΜ, ΘΝ. 

Puisque les arcs 3r, ΓΚ, KA sont ¢gaux eutr’eux, les angles BHT, THK, 
KHA sont aussi égaux entr’eux (27. 5); donc langle BHA est le méme multiple 
de ΒΗΓ, que l'arc BA Vest de Varc Br. Pur la méme raison, langle EGN est 
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Υ « 2 Ν σ΄ be 
αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων ἐστὶν ἡ EN περιφε- 
ΡῈ , > \ yee. a 
pela τῆς EZ, τοσαυπλασίων ἐστὶ καὶ ἢ ὑπὸ EON 
~ Α τὰ 7 > Ν 4 
γωνία τῆς ὑπὸ ἘΘΖ. Εἰ ἄρα" ἴση ἐστὶν ἡ BA 
΄ ~ rs 3᾿ ? “ ἣν 
περιφιρεια τῇ EN wipipipilat, 17 εστίι καὶ ἡ" 
~~ ε \ ὧν Ἂν > ἣν 
vie ἡ ὑπὸ BHA TH ὑπὸ ΕΘΝ’ καὶ εἰ μεέζων 
« Las ~ a 
ἐστὶν ἢ BA περιφιρεία τῆς EN περιφερείας» 
-»,» « ε A 7 - ε A 
μιξων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ BHA γω:ία τῆς ὑπὸ 
i 6 x « » ΄ > , 2 
EON γωνίας" καὶ εἰ ἐλάσσω 5 ἐλασσῶων" τισ- 
΄ ". αὶ ~ ΄ \ ~ 
Ca poy δὰ ὕντων μεγεθῶν. duo μὲν περεφεβείων 
~ ᾿ Δ ~ ~ ε \ 
τῶν BY, EZ, δύο δὲ γωνιῶν τῶν ὑπὸ BHT, 
“ A ΤᾺ x n 
ΕΘΖ. εἴληπται τῆς μὲν ΒΓ “περιφερείας καὶ τῆς 
" ᾿ ᾿ ὅς, ᾿ Ci 
ὑπὸ BHI γωνίας ἰσάκις πολλαπλασίων. ἢ τε 
΄ ay e ¢ . ~ ‘ 
BA σεριίφερα καὶ ἃ ὑπὸ BHA γωτία.. τῆς δὲ 
f 2. ~ ε ‘ “ 
EZ πιριφερειας καὶ τῆς ὑπὸ ἘΘΖ qovies 94 τε 
, Sf oe ‘ a i x ‘a 
EN περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ EON γωνία" καὶ δὲ- 
wv © ΄ ε a ~ 
δεικται ὅτι εἰ υπτιρεχει a BA περιφέρεια τὴς ἘΝ 
, ε ΄ LY #2 502 f 
περιφερείας ) ὑπιρέχει καὶ ἃ ὑπὸ BHA γωνία 
“ € mt x > 3 3: Xx >? , 
Tus ὑπὸ EON® καὶ εἰ IGN, ICH? αι εἰ ἐλασσῶων 5 
? f w wy La Ἕ εἶ AY 
τλαστων" ἐστιν opx ὡς BY περιφίρεια πρὸς τὴν 
4 «ε A , ᾿ 4 € \ 
EZ ovtws ἡ ume ΒῊΓ γωνιὰ σρὸς Tuy ὑπὸ FOZ. 
4; 18 ΓΑ ΘΝ ἢ τ f " oY € ie 
AAA ὼς ἡ ὑπὸ BUT γωτίὰ πρὸς τὴν ὑπὸ EOL 


οὕτως ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ, διπλα- 
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eadem utique ef quam multiplex est EN cir~ 
cumferentia ipsius EZ, tam miulltiplez est et 
EON angulus ipsius ΕΘΖ. Si igitur xqualis est 
BA circumferentia ipsi ΕΝ circumferentia , 
aqualis est et angulus BHA ipsi EON; et si 
major est BA circumferentia ipsk ἘΝ εἶτα 
cumferenlia , major est et BHA ansulus ipso 


EON ausulo; ct si minor, miuor ; quatuor 


4 
igitur existentibus magnitudinibus , 


duabus 
quidem circumferentiis ΒΓ, EZ, duobvs yero 
angulis BH, FOZ, sumpta sunt ipsius quidem 
ΒΓ circumfcrenliz, et ipsins BHT anguli aque 
mulliplicia, οἱ BA circumfcrentia et BHA an- 
gulus, ipsius vero EZ circumfercnlix ct ipsius 
E©Z anguli, ct EN circumferentia et EON an- 
gulus ; et ostensum est si superat BA circum~- 
ferenlia ipsam EN circumferentiam, superare ct 
BHA angulum ipsum EON; εἴ si xqualis, 
wqualem; ct si minor, minorem; est isttur 
ut ΒΓ circumferentia ad ipsam EZ ita BHT an- 
gulus ad ipsum ἘΘΖ. Sed ut BHT angulus ad 
ipsum EZ ita ipse BAY ad ipsum EAZ; duplus 


16 méme multiple de Eoz, que l’arc EN Vest de Varc Ez Done si l’are ΒΛ 
est égal ἃ l’'arc EN, l’angle BHA est égal ἃ Tangle EON (27. 5); si Varc Ba 
est plus grand que langle EN, langle BHA est plus grand que Tangle EON ; 
et si V’arc BA est plus petit que Varc EN, V'angle BHA est plus petit que 
Yangle EON. Ayant donc quatre grandeurs, deux arcs ΒΓ, EZ, et deux angles 
ΒΗΓ, EHZ, on a pris des équimultiples de l'arc Br ect de Vangle ΒΗΓ, savoir, 
Varc BA et Vangle BHA; on a pris aussi des équimulliples de Tare Ez et de 
Yangle Eoz, savoir, 1 ΓΟ EN et langle EON; et l’on a demontré que si l’arc 
BA surpasse l’arc EN, langle BHA surpasse l'angle EON; que si Varc BA est 
égal a V’arc EN, langle BHA est égal ἃ angle EON; que V’arc BA est plus petit 
que arc EN, Yangle BHA est plus petit que I’angle EON; donc Farc ΒΓ est a 
Vare EZ comme Fangle ΒΗΓ est 4 langle ἘΘΖ (del. 6. 5). Mais Vangle ΒΗΓ 
est ἃ langle ἘΘΖ comme langle Bar cst ἃ J'angle £4z (15. 5), car ils sont 


3:6 
Hee. cere Pose ͵ Loe os Β 
σίων. FAP επατιβα exeTepes® παὶ ws apa ἡ BT 
, a Ay , cs δ 
περφιρεία πρὸς τὴν EL περιφέρειαν ουτῶς τε 
ε , ts \ s AZ ‘ ν᾿ € 
ὑπὸ BHT jeria πρὸς τὴν ὑπὸδ ἘΘΖ, καὶ ἢ 


uv: BAL πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ. 


Ἐν ἄρα τοῖς τοῖς κύκλοις Cb γωνίαι Toy αὖ- 
τὸν ἔχουτι λέγον τοῖς περιφερείκις Ep ὧν βε- 
(πη κατσιν" env τε πρὸς τοῖς HET ESIC, ἐείν τὲ πρὸς 
ταῖς περιξερείαις τι βεξηκυῖαι, Οπερ ἔδει δεῖς 
Eas, 

Λέγω OTs 2a ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια προς τὴν 
EZ περιφέρειαν οὗτας 2 ΒΓ Toes apes Tov 
@EZ τομέα. 

Ἐπεζεύχθωσαν γὰρ αἱ ΒΓ. TK, καὶ ληφθέν-- 
τῶν ἐπὶ τῶν ΒΓ, TK περιφιρμῶν τῶν =, O 
σημείων. ἐπεζευχϑωταν καὶ αἱ ΒΞ, =T, TO, 
OK 

Καὶ ἐπεὶ δυο αἱ BH, ΗΓ dpst τοῖς TH, HK, 
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culm ulerque utriusque ; ct ul izitur BP cir- 
cumferentia ad EZ circumferentiap ita ct BET 
augulus ad ipsum E@Z, et ipse BAT ad ipsum 
ΕΔΖ. 


Δ 
᾿ Ν 
< M 
i VV 
E Ζ 


In equalibus igitur cireulis anguli camdem 
habent rationem quam circumfercutie in quas 
insistunt; sive ad centra, sive ad circum- 
fercntias sint insistenles. Quod oportebai os- 
tendere. 

Dico ct nt BY circumferentia ad EZ circum- 


ferentiam ita HBI sectorem ad ©EZ sectorem. 
Jungantur enim ΒΓ, PK, οἱ sumptis in Er, 
PK circumferenths punctis =, Ὁ, jurgantur et 


ΒΞ, =f, TO, OK, 


Et quoniam duo BH, HI duabus Pu, HK 


doubles Jes uns des autres (2 0. 5); done Pare ΒΓ est ἃ Varc EZ comme lansie 
ΒΗΓ est ἃ J’angle Eoz, ct comme Tangle sar est ἃ Vangle Eaz. 


Donc, dans des cercles éganx, Jes angles sont proportionnels aux arcs, 
soit que ces angles soicnt placés aux centres ou bieu aux circonfércnees. Ce 


quwil fallait démontrer. 


Je dis de plus que Vare ΒΓ est ἃ Vare Ez comme Ie secteur HEF est au 


Secteur ©EZ. 


Joignons ΒΓ, TK, et ayant pris sur les arcs ΒΓ, ΓΚ, Ies points =, O, joignons 


ΒΞ; ΞΓ, ΓΟ, ΟΚ. 


Puisque les deus droites BH, ΗΓ sont égiles 


aux deux droites TH, Hx, 
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wquales sunt, ct angulos «quales comprchen- 
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ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνίας srag περιέχουσι, καὶ 
βάσις ἡ ΒΓ τῇ ΤΚ ἐστὶν ἴση" ἵτον ape ἐστὶ" dunt, et basis ΒΓ ipsi ΓΚ est aqualis; «quale 
καὶ τὸ ΒΗΓ τρίγωνον τῷ HIK τριγώνῳ. Καὶ igitur est εἰ BHE triangulum ipsi HIK trian- 
ἐπεὶ ἰσὴ ἐστὶν ἡ ΒΓ περιφέρεια τῇ ΓΚ περιφε-. διῖο. Et quoniam aqualis est ΒΓ circumfe- 
pele, καὶ ἡ λοιπὴ ἡ εἰς τὸν ὅλον κύκλον πε renlia ipsi TK circumfcrentie , οἱ reliqua 
ριφέρεια ἔτ πὴ τῇ λοιπῇ τῇ εἰς τὸν ὅλον ἰοίϊιι5. circuli circumfercntia squalis est reli- 


κύκλον περιφερείᾳ 9. ὥττε καὶ γωτία ἡ ὑπὸ BET'! que totius circul: circumferentia ; quare et 


tH ὑπὸ TOK ἐστὶν ion Cpassoy ape ἐστι τὸ 
BSD τμῆμα τῷ TOK τμήματι" καὶ εἰσιν ἐπὶ 
ἔσων εὐθειῶν τῶν ΒΓ, ΓΚ. Τὰ δὲ ἐπὶ ἰσων εὖ- 
θεῶν ὅμωια τμήματα κύκλων ἴσα ἀλλήλοις 
ἐστίν" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BST τμῆμα τῷ TOK 
τμήματι. Esti δὲ καὶ τὸ ΒΗΓ τρίγωνον τῷ 


HIK τριγώνῳ ἴσον" καὶ ὅλος ἄρα ὃ HBY τυμεὺς 


angulus BEL angulo ΓΟΚ est wqualis ; simule 
igitur cst BEY segmentum 1051 TOK segmento ; 
ΟἹ sunt super aequales rectas ΒΓ, IK. Sed 
super xquales rectas similia segmenta circu- 
lorum zxqualia inter se sunt; zquale igitur est 
BEY scpmentum ipsi TOK segmento. Est autem 


ct BHI triangulum ipsi HTK. triangulo aquale ; 


et qu’elles comprenent des angles égaux, la base Br est égale 4 Ia base 
rk; donc le wiangle BHT est égal au triangle HTK (4. 1). Mais στο ΒΓ 
est égal a Pare rk; donc le reste de Ja circonférence du cercle entier 
est égal au reste de Is circonférence du cercle entier (ax. 3) ἢ donc langle 
b3I est égal a angle rox (27. 5); done Ie segment E=r est semblable au 
segment rOK (def. 11. 5), et ces deux segments sont sur les droites égales Br, 
rk. Mais les segments de cercles semblables placés sur des droites ¢gales, sont 
égaux ἐμίσουν (24. 5); donc le segment BET est egal an segment TOK. Mais 
le triangle BH est égal au wiangle THK; donc le secteur enticr ΗΒΓ est ¢gal 


48 


375 
"Aw τῷ ETK τομεῖ ἴσος ἐστί. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ ὁ HKA τομεὺς ἑκατέρῳ τῶν ΗΚΓ. ΗΓΒ 
loos ἐστίν" οἱ τρεῖς ἄρα τομεῖς οἱ HBT, ΗΓΚ. 
HKA ἴσεε ἀλλήλοις εἰσί. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
ἡ ΘΕΖ, ©ZM, ΘΜΝ τομεῖς ἴσοι ἀλλη- 


af 15 © 3 3 x « . 
εἰσιν" οσαπλασιων apa ἐστι! ἢ BA πε- 


καὶ 
Ἄρες 


ρίφέρεια τῆς ἘΓ περιφερείεις 9 τοσαυτατλατσίων 


? ἊΝ XN « 4a Lt 

ἐστι καὶ υ HBA τύμευς τοῦ ΗΒΓ τομέίως. Aa 
a ? 4 4 ~~ € r > x € 

Ta αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων ἐστὶν ἡ EN πει- 
ἢ 

ρτέρεία 


> δὲ \ 
£OTi Hats 


Tis EZ περιφιρείας, τοσαυτοπλατίων 
ὃ ΘΕΝ τομεὺς τοῦ OEZ τομίως,. Εἰ 
ἄμα ἴση ἱστὶν ἡ BA περιφέρεια τῇ ἘΝ περι- 
φερεία" 5. ἴσος ἐστὶ καὶ ὃ HBA τομεὺς τῷ 


ΘῈΝ τομεῖ" καὶ εἰ ὑπερέχει ἡ ΒΑ περιφέρμμα 


au secteur entier THK (ax. 2). Par la 
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el totus isitur HBP sector toti ΓΚ  sectori 
zqualis est. Propter eadem ulique ct HKA 
sector ulrique ipsorun HK, ΗΓΒ aqualis est; 
tres igitur seclores ΗΒΓ, HK, HKA aquales 
inter se sunt. Propler eadem tuque et ©EZ, 
©ZM, ©MN seclores xyuales mier se sunt ; 


quain multiplex igitur est BA circuinferentia 


ipsius Br circumferenliz , tam multiplex est et 
HBA sector ipsius ΗΒΓ sectoris. Propter eadem 
ntique et quam multiplex est EN circumferentia 
ipsius EZ circumferentiz, tara multiplex est 
et ©EN sector ipsius @EZ sectoris; si igitur 
exqualis est BA circumferentia ipsi ΕΝ cir- 


cumferentie , wqualis est et HBA sector ipsi 


meme raison, le secteur HKA est tgal 


a Pun et l'autre des secteurs HKE, HTB; donc les trois secteurs HEF, HIK, 

HKA sont €gaux entr’eux. Les secteurs cEZ, ©ZM, ©MN sont ésoux entreux, 

par la méme raison; donc Je secteur HEA est le méme multiple du secteur ΗΒΓ que 

arc BA Vest de l'arc br: Par la méme raison, le secteur ©EN est le méme mul- 

tiple du secteur ΘῈΣ que Yare EN Vest de Vare Ez. Done si Vare Ba est égal 

ἃ Vare EN, le secteur HEA est égal au secteur CEN; si Varc BA surpasse arc 
; : 


LE SIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


τῆς EN περιφερείας, ὑπερέχει καὶ ὃ HBA τομεὺς 
τοῦ ΘῈΝ τομέως" καὶ εἰ ἐλλεήπει, ἐ)λεέπειιή, Τεσ- 
σάρων δὴ ὄντων μεγεθῶν. δύο μὲν τῶν ΒΓ, 
EZ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν HBY, GEZ 7:- 
μίων. εἴληπται ἰτάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν 
ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ΗΒΓ τομίως, ἥτε BA 
περιφέρεια καὶ ὃ HBA τομιὺς, τῆς δὲ EZ 
περιφερείας καὶ τοῦ ΘΕΖ τοκέως ἰτάκις πολ- 
λαπλάσια., ἥτε EN περιφέρεια καὶ ὃ ΘῈΝ τὸ- 
pets. Καὶ δέδεισται τι εἰ ὑπερέχει ἡ BA 
περιφέρεια τῆς EN “περιφερείας, ὑπερέχει καὶ 
ὁ HBA τομεὺς τοῦ ΘῈΝ τομέως" καὶ εἰ ἔτη, 
ἄσος" καὶ εἰ ἐλλείπει. ἐλλείπει" ἔστιν ἄρα ὡς 
ἢ ΒΓ περιφέρεια πρὸς πὴν EZ οὕτως δ HBY τὸ- 


μεὺς πρὸς τὸν GEZ τομέα. 
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ΘῈΝ scctori ; et si superat BA circumfe-~ 
rentia ipsam EN circumfereniiam, superal ct 
HBA sector ipsum ©EN sectorem; ct si deficit, 
deficit. Quatuor igitur existenttbus magnitu- 
dinibus, duobus quidem Br, EZ circumferen- 
tus, duobus vero ΗΒΓ, ©EZ sectoribus , 
sumpia sunt eque mulliplicia ipsius Br qui- 
dem circumferentix ect ipsins ΗΒΓ sectoris, 
ipsa οἱ BA circum{crentia οἱ HBA sector , ipsius 
vero EZ circumfercntie et ipsius ©EZ sectoris 
zeque multiplicia, ipsa et EN circemfercntia 
ct ipse ©EN sector. Et ostensum est si supe- 
rat BA circumferentia ipsam EN circumfercu- 
tiam, superare οἱ HBA sectorem ipsura ©EN 
sectorcem; et si «qualis, equalem; et si dificit, 
dificere ; est igitur ut BF circumferentia ad EZ 
ita ΗΒΓ sector ad ©EZ sectorena. 


EN, le secteur HBA surpasse le secteur @EN, ct si l’arc BA est plus petit 
que Parc EN, le secteur HBA est plus petit que le secteur ©EN. Ayant 
done quatre grandeurs, les deux arcs Br, EZ, et les deux secteurs ΗΒΓ, ©EZ, 
on a pris des équimultiples de Varc sr et du secteur ΗΒΓ, savoir, Varc ΒΔ 
et le secteur HBA; on a pris aussi des ¢quimultiples de Parc Ez et du 
secteur ©EZ, savoir, l’arc EN et 16 secteur ©EN. Et on a démonwé gue si 
Varc BA surpasse Varc EN, le secteur HBA surpasse le secteur ©EN, que si 
Varc BA est égal a Parc EN, Je secteur HBA cst égal au secteur ©EN, et 
que si Parc BA est plus petit que Parc EN, Je secteur HBA est plus petit 
que le secteur ©EN; done Vare ΒΓ. est ἃ arc Ez comme Je secteur HBr est 


au secteur OEZ (def. 6. 5). 
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MOPIZMA. COROLLARIUM. 
Καὶ δῆλον ὅτι καὶ ὡς ὁ τομεὺς προς τὸν το- Et manifestum est et ut sector ad sectorem ita 
pes οὕτως καὶ ἡ γω:ία πρὸς τὴν “ὠνίαν, ct angulnm ad angulum. 


COROLLAIRE. 


I) est évident que le secteur est au secteur comme I’angle est ἃ Vangle 
(τ: Ss 


FIN DU SIXIEME LIVREe 


EUCLIDIS 
ELEMENTORUM 


LIBER 


SEPTIMUS. 


τιν TUT VWVRTABRUTDATAA 


opot. 


εἰ. Moves ἔστι. κα ἣν 1 ἕκαστον τῶν ὑὕντων 
ἕν λέγεται. 

β΄. Αριθμὸς δὲ, τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
σληῆθος- 

γ΄. Μέρος ἐστὶν ἀριθμὸς ἀριθμοῦ, ὁ ἐλάσσων 


~ a ~ " ,, 
τοῦ μείζονος. ὅταν καταμετρῇ τὸν μείζονα. 


DEFINITIONES. 


1. Unilas est secundum quam unumquodyue 


existenliium unum dicitur. 


2. Numerus autem, ex unitatibus composita 
mullitudo. 


5. Pars est numerus numeri, minor majoris , 


quando metitnr majorem. 


LIVRE SEPTIEME 


DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


DEFINITIONS. 


1. L’unite est ce selon quoi chacune des choses existantes est dite une. 


2. Un nombre est un assemblage composé d’unités. 


5, Un nombre est une partie d'un nombre, le plus petit du plus grand, 


lorsque le plus petit mesure le plus g 


rand. 
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΄ , . End ‘ "Ὁ 
δ΄. Μέρη δὲ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
, ῃ ε un -“ 3...» 
ε. Πεολλαπλαάσιος dt, ὃ μείζων τοῦ ἐλάττο- 
1365 ὅταν καταμετρῆται ὑπο τοῦ ἐλάττονος. 
; ; : : 
ς΄. Αρτίος ὅς ἀριθμὸς ἐστιν ὁ δίχα διαιρού-- 
μένος. 
ζ΄. περιστὸς δὲ͵, ὁ μὴ διαιρούμενος δίχα" ἢ 
o* μοναδὲ διαφέρων ἀρτίου ἀριθμοῦ, 
΄ . yw Φ 
a. Αρτιάμις ἄρτιος ἀριθμὸς ἐστιν. ὃ ὑπὸ 
ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτεον ἀρι8- 
μόν. 
θ΄. Αρτιάμις δὲ περιστὸς ἀριδμός3 ἐστιν, ὃ 
ὑπὸ ὠρτίου ἀριθμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν 
ee 
apijucr. 
, ἐδ ΤΣ eee) ee \ 
t. Περισσάκις δὲ ἀρτιὸς tori, δ ὑπὸ rip:7- 
σοῦ ἀριθμοῦ μετρούμενος κατὰ ἀρτιον ἐρεθμόν ἵν 
᾿ ᾿ ἊΣ 4 2 2 a c 
ta, Ππερισσάκις δὲ περιστος ἀριῦμες ἐστιν", ὁ 
ὑ τὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ μετρούμενος κατὰ -τερισσὲν 
ἀριθιμέν, 
12. Τιρῶτως ἐρεθμός eater, ὃ μονάδι μένῃ 


μετρούμενος, 


4. Partes autem, quando non metitur. 


5. 


Muluplex autem, mejor minoris, quando 
mensuratur a minore. 

G. Par autem numerus est ipse bifariam di: 
visus. 

7. Impar vero, ipse non divisus bifariam ; 
vel ipse unitate differens a pari namero. 

8. Pariter par numerus est, ipse a pari uu« 


macro mensuralus per parem oumerun, 


ἢ. Pariter autem impar numerus est, ipse a 
pati numero mensuratus per imparen uume- 
run. 

19. lapariter vero par est, ipse ab napan 
uumero mensuralus per parem numerum. 

11. Impariter vero impar numerus est, ipse 
ab impari numere mcusuratus per imparem 
Lumerum,. 

12. Primus nunicrns est, ipse ab unitate 


sola mensuratus. 


- Un nombre est parties d’un nomlre, quand i] ne Je mesure pas. 
Ρ » Ὁ 


ὅ. Un nombre est multiple d'un nombre, Je plus grand du plus petit, quand 


il est mes: par le plus petit. 


6. Le nombre pair est celui qui peut se pattager cn deux parties egales. 


7. Le nombre impair est celui qui ne peut pas se partager en deux partics 
égales, ou bien celui qui differe d’une unité du nombre pair. 


8. Le sombre pairement pair est celui qui cst mesuré par un nombre pair 


muluplié par un nombre pair. 


0. Le nombre pairement impair est celui gui est mesuré par un 
pair muluplié par un nombre impair. 

10. Le nombre impairement pair est celui qui est mésuré par un 
impair, multiplié par un nombre pair. 

11. Le nombre impairement impair est celui qui est mesuré par un 
impair multiplié par un nombre impair. 


nombre 


nombre 


nombre 


12. Le nombre premier est celui qui est mesuré per Vunité seule. 
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15/. πρῶτοι δὲδ πρὸς ἀλλήλους ἀριθμοί εἰσιν» 
οἱ μονάδι μένη μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ιδ΄, Ξύ:θετος ἀριθμός ἐστιν. ὃ ἀριθμῷ τινι 
μετρούμενος. 

si. Ξύνθετοι δὲ πρὸς ἀλλήλους ἀριθμοΐ εἰσιν. 
ci ἀριθμῷ τινι μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

"ς΄. Αριθμὸς ἀριθμὸν πολλαπλασιάζειν λέγε- 
ται. ὅταν ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδὲς τοσαυ-- 
τάκιςδ συντεθῇ ὃ πολλαπλασιαζομενος, καὶ ,{- 
VNTLE τις. 

iC. Orar δὲ δύο ἀριθμεὶ “ολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσι Tie, ὃ γενόμενος ἐπιτεδὸς 
καλεῖται" πλευραὶ δὲ αὐτοῦ, οἱ πολλαπλατιεῖ- 
σαντες ἀλλήλους ἀριθμεί, 

si. Otay δὲ τρεῖς ἀριθμοὶ σπολλαπλασιάσαν- 
τες ἀλλήλους ποιῶσί τινα ὃ γενόμενος στερεὸς 
καλεῖταιϑ" πλευραὶ δὲ αὐτοῦ. οἱ πολλαπλατ,ει- 


σαντες ἀλλήλους ἀριθμοί, 


, 
15. Les nombres premiers entr’eux 


commune mesure. 
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15. Primi autem inter se numeri sunt, ipsi 


ab unitate solid mensurati communi mensura. 


14. Compositus numerus est, 1086 a numero 


aliquo mensuratus. 
oN {αι Ε ΕἸ 
15. Compositi ycro inter se numeri sunt, ipsi 
a numero aliquo mensurati couununi mensura. 
16. Numerus nomerum mulliplicare dici- 
tur, quando quot sunt in co unitales tolies 


additur multiplicatus , ct gignitur aliquis. 


17. Quando autem duo numeri sese multi- 
plicantes fecerint aliquem, factus planus ap- 
pellatur; latera yero ipsius, muluplicantes sese 
numeri. 

18. Quando autem tres numeri sese multi- 
plicantes fecerint aliquem, factus solidus ap- 
pellatur; latera vero ipsius , multplicantes 


5056 numiert. 


sont ceux qui ont Vunité seule pour 


14- Le nombre composé est celui qui est mesuré par quelque nombre. 


15. Les nombres cumposés cntr’eux sont ceux qui ont quelque nombre 


pour com mune mesure. 


16. Un nombre est dit multiplier un nombre, lorsque le muluplié est ajouté 


autant de fois quil y a dunités dans celui qui le muluplie, et qu’un nombre 


est produit. 


τῇ. Lorsque deux nombres se multipliant font un nombre, celui qui est 


preduit se nomme plan; Οἱ les nombres qui se multiplient, se nomment les 


cotés de ce produit. 


18, Lorsque trois nombres se multipliant enw’eux font un nombre, celui 


qui est produit est appclé solide; οἱ les nombres qui se wultiplicnt, se 


nomment les cotés du produit. 
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“θ΄. Τετράγωνος ἀριθμές ἐστιν ὃ ἰσάκις ἱτὸς y 
ὄπ ς ΄ \ a > Ὁ ,΄ 
ἢ δ10 ὑπὸ δύο ἀριθμῶν -τεριεχόμενος, 
΄ aa a cr s 2. wae εν 
κ΄. Ku€ce δὲ ὃ ἰσάκις ices ἰσάκις, ἢ ὃ ὑπὸ 


as es , 
τριῶν ἀριθμῶν brew"! «τεριεχομενος, 


, x > ΄ , ? τ. = fat 
42. Apsbysce AVAAGZ OV εἰσὶν, OTAY O Tye TOS 
- , ΤΡ τι ΄ : 
τοῦ δευτέρου καὶ ὁ τρίτος TOU τετάρτου ἰσώκπις 
- ee a \ >. ΄ 7 τ ἘΝ 
wu πολλαπλάζιος, ἢ τὸ αὐτὸ μιρῇςγ WTA αὐτὰ 
μέῆρη ὦσιν. 
΄ oY + 2 | eee: 
πθ΄, Otusice ἔπετεδοηι καὶ στερεοῦ! ἀριθμοὶ eight» 
se Rye Lee Jt \ Re £ 
Ch AAC} oy ἔχοντες TAS πλευρᾶς. 
id ’ 5: f ries > = « = ~ © 7 ~ 
uy. Tiresos apsoucs ἐστε, ὁ τοῖς εαυτου 


᾿ 


{ι|:[31:: ἰσες ὧν. 
ΠΡΟΤΆΣΙΣ a. 


, ? “ > 3 3 ΄ - ῇ 
auc ἀριϑμὼν ΑΡΙΤΩΥ ἐκ TEIEIO! , εἰ: ϑυφαςφου- 


' ee eee ee ee 
μένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλασσοτος απὸ TOU μείζονος y 


19. Le nombre quarré est celui qut 


contenu sous deux nombres ¢gaux. 
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19- Quadratus numerus est ipse xqualiter 
wqualis, vel ipse sub duobus equalibus nu- 
mieris contentus. 

20. Cubus autem, ipse xqualiter xqualis 
wqualiter ; vel ipse sub tribus nuneris equa- 
libus contentas. 

21. Numeri proportionales sunt, quando pri- 
mus sccundi et lertius quarti eque est mulu- 


plex, vel cadem pars, yel exdem partes sunt. 
22. Stunies plani et solidi numeri sunt , 
ipsi proportionalia hakentes latera. 


25. Perfectus numerus est, ipse suis ipsius 


parubus wqualis cxistens. . 


PROPOSITVIO LF 


Duobus numceris imaqualibus expositis, de- 


tracio autem semper minore de majore , si 


est ¢galement égal, ou celui qui est 


20. Le nombre cube est celui qui est également égal également, ou biea 


celui qui est contenu sous trois nombres égaux. 


αἵ. Des nombres sont proportionnels, lorsque le premier est le méme 


multiple du second que le troisizine Vest du quatrigme, ou lorsque le pre- 


mier est la méme partie ou les mémes parties du second que le woisieme Vest 


du quatrieme. 


22. Les nombres plans et solides semblables sunt ceux qui ont leurs cotes 


proportionnels. 


23. Le nombre parfait est celui qui est egal ἃ ses parties. 


PROPOSITION PREMIERE. 


Deux nombres inégaux ctant proposés, le plus petit étant toujours retrancie 
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ἐὰν! ὁ λειπόμενος μηδέποτε καταμετρῇ τὸν πρὸς 
ἑαυτοῦ ἕως οὗ ληφθῇβᾷβ μονάς" οἱ ἐξ ἀρχῆς 
ἀριθμοὶ πρῶτοι ττρὸς ἀλλήλους ἔσονται. 

Δύο γὰρ ἀνίσων" ἀριθμῶν τῶν AB, TA arbu- 
φαιρουμένου aed τοῦ ἐλάσσονος ἀπτὸ τοῦ μείζονος, 
ὁ λειπόμενος μηδέποτε κωταμετρείτω τὸν πρὸς 
ἑαυτοῦ ἕως οὗ ληφθῇ μονάς" λέγω ὅτε οἱ ΑΒ, 
TA πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ, τουτέστιν. ὅτε 


τοὺς AB, TA μονὰς μόνῃ μετρεῖ". 


—? aN “ " ν 
Ei γὰρ μὴ εἰσὶν οἱ AB, TA πρῶτοι πρὸς ἀλ- 

τ > ‘ > ’ . 
AnAcus, eT puges τις αὐτοὺς ἀριθμός, MetTputa, 
a © x 4 “~ 
καὶ ἔστω ὃ E, καὶ ὃ μὲν TA τὸν AB μετρῶν 
fad 1 Ly "3 7 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ZA, ὃ δὲ ZA τὸν 

- , © ~ 3 ΄ 1 
AT μιτρὼν λειπέτω εαὐτοῦ ἐλάσσονα τὸν HI, 
ὁ δὲ HI, τὸν ZA μιτρῶν λειπέτω μινάδα τὴν 
OA. 

a μὴ e Ὧι ΓΝ * ‘ ‘ 
Ἐπεὶ οὖν ὃ E σὺν TA μετρεῖ, ὃ δὲ TA τὸν 


ZB μετρεῖ" καὶ ὁ Ἑ ἄρα τὸν ZB μετρεῖ. Μετρεῖ 
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relictus nunquam metiatur ipsum pre se ipso 
quoad assumpta fuerit uuilas; a principio nu- 
mcri primi inter se eruut. 

Duobus enim inzqualibus numeris AB, 
ΓΔ detracto sempcr minore de majore, re- 
lictus nunquam metiatur eum pre se ipso 
quoad assumpta fucrit unitas; dico ipsos AB, 
ΓᾺ primos inier se esse, hoc est, ipsos AB, 


ΓΔ unitate soli messurari. 


Si enim non sunt ΑΒ, ΓΔ primi inter se, 
metictur aliquis ipsos numerus. Metiatur, et 
sit E, et TA quidem ipsum AB metiens re- 
linquat se ipso minorem ZA, Ipse vero ZA 
ipsum A metiens relinquat se ipso minorem 
HL, ipse HE autem ipsum ZA meliens relin- 
quat umtalem ΘΑ, 

Quoniam εἰ E ipsum ΓΔ metitur, 1056 autem 


PA ipsum ZB metitur ; et ipse igitur E ipsum ZB 


du plus grand, si le reste ne mesure celai qui est avsut Jui que lorsque loa 
a pris Tunité, les nombres proposés seront premiers entreux. 

Soient les deux nombres inégaux AB, Ta; que le plus petit étant toujours 
retranche du plus grand, le nombre restant ne mesure celui qui est avant 


Ὁ 


Jui que lorsque Von a pris Vunité; je dis que 165. nombres ΑΒν ra sont 


premiers entr’eux, c’est-a-dire que Vunité scule les mesure. 

Car si les nombres AB, TA ne sont pas premicrs entr’eux, quelque nombre 
les mesurera. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit E; que Ta 
mesurant AB laisse ΖΑ plus petit que lui-méme; que zA mesurant ΔΙ laisse 
Hr plus petit que lui-méme; et qu’enfin HY mesurant ZA laisse lunité ΘΑ. 


Puisque E mesure ra, et que Τὰ mesure ZB, le nombre E mesure ΖΡ. Mais 
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δὲ καὶ ὅλον τὸν ABS καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AZ 
μετρήσει. Ο δὲ ΑΖ τὸν ΔῊ μετρεῖ" καὶ δ Ὲ ἄρα 
τὸν ΔῊ μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΓΔ" 
"αὶ λοιπὸν ἄρα τὸν TH μετρήσει, Ο δὲ ΤῊ τὸν 


ZO μετρεῖ" καὶ δ E ἄρα τὸν ZO μετρήσειδ, Με- 


ἈΠΟ 4 


τρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΖΑ" καὶ λοιπὴν ἄρα τὴν 
ΑΘ porada μετρήσει. ἀριθμὸς ὦν, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τοὺς AB, TA ἀριθμοὺς με- 
τρήσει τις ἀρεθμάς" ob ΑΒ. Γἕὧ ἄρα πρῶτοι πρὸς 


ἈΚ ΕΣ ΒΗ : EB 
ἀλλήλους εἰσιν, Οπερ ἔδεε δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄. 


Avo ἀριθμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸς ἀλλυ- 


, ΠΕ are ΡΥ 
λους. τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν 


melitur. Metitur autem et totum AB; εἰ reli- 
guum igitur AZ metietur, Ipse autem ΑΖ ip- 
sum AH metitur; et E igitur ipsum ΔῊ metietur. 
Metitur autem et totum ΓΔ; et reliquum igitur 


ΓΗ inetietur, Ipse autem ΓΗ͂ ipsum ΖΘ mettur ; 


et E igitur ipsuri ΖΘ metielur. Metitur autem 
et totum ZA; et reliquam igitur ΑΘ unitatem 
metictur, numerus existens, quod cst impossi- 
bile; non igitur AB, ΓΔ numeros metietur 
aliquis numerus; ipsi AB, FA igitur primi 


inter se sunt, Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO IL. 


Duobus numeris datis non primis inter se, 
maximam eorum communen mensuram in- 


veuire. 


il mesure AB tout entier; donc il mesurera le reste ΑΖ. Mais ΑΖ mesure AH; 
donc E mesurera ΔῊ. Mais il mesure Ta tout entier; douc il mesurera le 
reste TH. Mais TH mesure z@; donc E mesurera 26. Mais il mesure ZA tout 
entier; donc un nombre 
sible (def. 5. 7). Donc, 
Donc les nombres ΑΒ, ra 


mesurera lTunité restante ΑΘ, ce qui est impos- 
aucun nombre ne mesurera les nombres AB, Ta. 
sont premicrs enu’eux. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION 1]. 


Deux nombres non premiers eptr'eux tant donnés, trouver Jeur plus 
grande commune mesure. 
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Ἑστωσαν οἱ doberres δύο ἀριθμοὶ μὴ πρῶτοι Sint dati duo numeri non primi inter se 
“πρὸς ἀλλήλους, οἱ AB, TA, καὶ ἔστω ἐλάσσων AB, ΓΔ, et sit minor ΓΔ; oportet igitur ip- 
ὁ ΤΑΙ" δεῖ δὴ τῶν AB, TA τὸ μέγιστον κοινὸν = sorum AB, FA maximam communem mensu- 


͵΄ Cue spied, 
MET POV εὑρεῖν» Tam llvenire. 


=~ 
" 


Εἰ μὲν οὖν 6 TA τὸν ΑΒ μετρεῖν μετρεῖ δὲ Si ΓΔ quidem ipsum AB metilur, metitur 
καὶ ἑαυτὸν" ὁ TA dpa τῶν AB, TA? xosoy μέ- Vero et se ipsum; ipse TA igitur ipsorum AB, 
τρόν ἔστι. Καὶ φανερὸν ὅτι καὶ μέγιστον, οὐδεὶς TA communis mensura est. Et manifestum est 
γὰρ μείζων τοῦ ΓΔ τὸν ΓΔ μετρήσει. εἴ masximam; nullus euim major ipso FA ip- 
sum TA metietur. 

Ei δὲ οὐ μετρεῖ ὁ TA tev AB, τῶν AB, Td Si autem non metitur ΓΔ ipsum AB, ip- 
ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλώττονος ἀπὸ τοῦ sorum AB, ΓΔ dctracto semper minore de 


μείζονος, ληφθύσιταί τις ἀριθμὲς, ὃς μετρήτεε τολ]ογα,, rclinquetur aliquis numerus, qui me- 


τὴν πρὸ ἑαυτοῖ, Morag μὲν gap οὐ ληφϑύσεται. tietnr eum pra se ipso. Unitas quidem non 


Εἰ δὲ μὴ, ἔσοιται οἱ AB, TA πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 


4 > e ᾿ w 
λους 7 ὅπερ οὐχ ὑπόκειται" ληφθήσεται ἄρα τις 


enim relinquetur. Si aufem non, erunt AB, 


ΓΔ primi iuter se, quod non ponitur; relin= 


Soient donnés les deux nombres 4B, TA non premiers entr’eux, et que ra 
soit le plus petit; il faut trouver la plus grande commune mesure des 
nombres ΑΒ, TA. 

Si ra mesure AB, le nombre rs sera wne commune mesure des nombres 
TA, AB, parce que TA se mesure lui-méme; et il est evident qu'il en sera 
la plus grande, car aucun nombre plus grand que Ta ne peut mesurer ra. 

Mais si ΓΔ ne mesure pas AB, et si on retranche toujours le plus petit 
des nombres 4B, ra du plus grand, il restera quelque nombre qui mesurera 
celui qui est avant Jui. On n’aura pas Vanité pour reste; car si cela était, 
les nombres ΑΒ, ΓΔ seraient premicrs entr’cux, ce qui n’est pas suppose ; 
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ἀριθμὸς. ὡς μιτρέσει τὸν “πρὸ ἑαυτοῦ. Καὶ ὁ 
poy TA τὸν AB μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα 
τὸν EA, ὃ δὲ EA τὸν ΔΙ μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ 
τὸν ZT, ὁ δὲ ΤΖ sev EA μετρετὼ. Ἐπεὶ οὖν ὃ 
TZ τὲν AE μετρεῖ, ὁ δὲ AE τὸν ΔΖ μετρεῖν καὶ 
ὦ ΥὮΔ ἄρα τὸν ΔΖ μετρήσει, Μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυ-- 
τόν" καὶ ὅλον ἄρα τὸν TA μετρήσει, O δὲ TA 
τὸν BE μετρ!" καὶ ὁ TZ apa τὸν BE μετρεῖς 


ro. 4. ~ A « 9 x 
Metpes de καὶ τὸν EAs καὶ ὅλον apa τὸν BA 


μετρήσει. Merpes δὲ καὶ τὸν ΤΑΙ « TZ ἄρα 
τοὺς AB, TA μετρεῖ" 6 TZ ἄρα τῶν AB, 
TA κοινὸν μέτρον ἐστί, Λέγω δὰ ὅτι καὶ μέ- 
στον, Ed pop μὴ ἔστιν ὃ TZ τῶν AB, TA 
μ:} στον κοινὸν μέτρον. μετρήσει τις τοὺς ΑΒ. 
ΓΔ ἀριθμοὺς ἀριθμὸς μείζων ὧν τοῦ TZ. Mee 
πρείτω καὶ ἔστω ὃ H. Καὶ ἐπεὶ 5 H τὸν TA 
μιτρεῖ, ὃ δὲ TA τὸν BE μετρεῖ" καὶ oH 


BE . ~ xo Ν 
ata τὸν BE petpnou. Μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν 
: 


ποίαν igitur aliquis numerns, qui metictur 
cum pre se ipso. Et ipse quidem ΓΔ ipsum 
AB meliens relinquat se ipso niinorera E4, 
ipse vero EA ipsum AL metiens relinquat 
50 ipso minorem ZT , ipse autem ΓΖ ipsum EA 
meuatur. Et quomam ΓΖ ipsum AE meti- 
tur, ipse autem AE ipsum AZ metitur; ct ΓΖ 
igitur ipsum AZ metietur. Metilur antem et 


se ipsuin; οἱ totum igitur TA maoctieiur. Ipse 


autem FA ipsum BE metitur; et ΓΖ igitar. ip- 
sum BE melitur. Metitur autem ct ipsum EA ; 
ct totum igitur BA meticiur. Metitur autem et 
ipsuin PA ; ipse ΓΖ igitur ipsos AB, TA metitur; 
TZ igitur ipsorum AB, TA communis men- 
sura cst. Dico ulique et maximam, Si enim 
non est ΓΖ ipsorum AB, TA maxima com- 
munis mensura, metictur aliquis AB, TA nu- 


micros numcrus major existens ipso TZ. Me- 


ἢ restera donc quelque nombre qui mesurera celui qui est avant lui. Que 
TA mesurant AB laisse EA plus petit que lui-méme; que EA mesurant ΔΙ 
laisse zr plus petit que Ini-méme; et enfin que TZ mesure EA. Puisque ΤΖ 
mesure AE, et qne AE mesure ΔΖ, le nombre Tz mesurera AZ. Mais il se 
reesure Ini-méme ; donc il mesurera TA tout enticr. Mais ΓΔ mesure BE; donc Tz 


mesure BE. Mais il mesure EA; 


donc if wesurera BA tout entier. Mais il 


mesure TA; donc Tz mesure AB ctTA; donc ΤΖ cst une commune mesure des 
nombres ΑΒ, ΓΔ. Je dis αι} en est la plus grande. Car si TZ n’est pas Ja plus 
grande commune mesure des nombres ΑΒ, TA, quelque nombre plus grand 
que ΤΖ mesurera 105 nombres AB, T4. Οὐ nombre plus grand Jes mesure, 
et que ce soit H. Puisque H mesure Ta, et que TA mesure ΒΕ; Je nombre 


H mesurera ΒΕ, Mais il mesure BA tout entier; donc il mesurera Je reste 
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‘. 43 % , ΝΥ 

ΒΑ’ καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει, O δὲ 
ras Ν « 7 νι 

ΑΕ τὸν AZ μετρεῖ" καὶ ὃ H apa τὸν ΔΖ με- 

n Ἃ A 

τρεῖ. Μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΔΙ" καὶ λοιπὸν 

ow Η͂ ͵ « ἢ a Fe fl - 

ἄρα τὸν TZ μετρήσει ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονα. 
« ᾿ ἢ εἶ 

ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τοὺς AB, TA 

7 4 3 , ᾿ ἐζι a ~ 

ἀριθμοὺς ἀριθμός τις μετρήσει 5 μείζων ὧν τοῦ 

ΕἾ ΄- 3 4 

ΓΖ" ὃ ΤΖ ἄρα τῶν ΑΒ. ΓΔ μέγιστον ΕΠ τι xosvor 


μίτρον, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


\ ’ \ εἰ aN > \ ΄ 
Ex δὴ τούτου Φανερὸν» ots ἐὰν ἀριθμὲς δύο 

ὅτ 3 οἷ 4 
ὀμθμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν 


΄ , 
eT por μετρίσει Ws 
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hatur , ct sit H. Et quoniam H ipsum TA me- 
iitur , ipse.vero ΓΔ ipsum BE metitur; et ipse H 
igitur ipsum BE metietur. Metitur autem et totum 
BA; et reliquum igitur ipsum AE metietur. 
Ipse autem AE ipsum AZ metitur; et H igitur 
ipsam ΔΖ mebtur. Mctitur autem et totum 
ΔΕ; ct reliquum igitur ΓΖ metictur, major 
miorem , quod est impossibile ; non igitur 
AB, PA numeros numerus aliquis metictur , 
major existens ipso TZ; ipse ΓΖ igitur inso- 
rum AB, ΓΔ maxima est communis mensura. 


Quod oportebat ostendere. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique manifestum est, si numerus 
duos numeros meliatur, et maximam eorum 


communem mcnsuram incnsurum esse. 


AE. Mais AE mesure ΔΖ; donc H mesure ΔΖ. Mais il mesure ar tout enter ; 


donc il mesurera Je reste ΓΖ, le plus grand le plus petit, ce qui est impos- 
sible; donc quelque nombre plus grand que ΤΖ ne mesurera pas les nombres 
AB, ra; donc rz est la plus grande commune mesure des nombres ΑΒ we Tas 


Ce qwil fallait démontrer. 


COROLLAIRE. 


H suit évidemment de Ja, que si un nombre en mesure deux autres, il 
mesure aussi leur plus grande communc mesure. 
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Ψ 


MIPOTASIZ τ΄. 

Τριῶν ἀριθμῶν δοθέντων μὰ πρώτων πρὲς ἀλ- 

λήλους, τὸ μέγιστον αὐτῶν ποιὸν μέτρον εὑ-- 
pet's 

Ἑστωταν οἱ δοθέντες τρεῖς ἀριθμοὶ μὴ πρῶτοι 

πρὸς ἀλλήλους, οἱ A,B, Γ' δεῖ δὴ τῶν A,B, 


‘ ᾿ x ’ op 
T τὸ Bip ierey κοῖτον Metpoy SUP EIT. 


PROPOSITIO III. 


Tribus numeris datis non primis inter se, 
maximam eorum communem mensuram inye- 
nire. 

Sint dati tres numeri non primi inter se A. 
B. 1; oportet igitur ipsorum A, B, Γ maxi- 


mam communem mensuram inyenire. 


mM ib I 


Εἰλήφϑω γὰρ δύο tar A, B τὸ μέγιστον κει- 
roy μέτρον δ Δ' ὁ du Δ τὸν T ates μετρεῖ» ἢ 
οὐ μετρεῖ. Μετρείτω ττρότερον » μετρεῖ δὲ καὶ 
Tous A, Boo Δ ἄρα τοὺς A, B, Γ μετρεῖ" 6 
A dpa τῶν A, B, T κρινὸν μέτρον ἐστί. Λέγω 
ὅτι καὶ μέγιστον. Es γὰρ μὴ ἔστιν ὁ Δ τῶν A, 
B,D μίχιστον κοιτὸν μέτρον', μετρήτει τοὺς A, 


B, ΓΤ ἀριθμοὺς ἀριθμὸς μείζων ὧν τοῦ Δ. Me 


Sumatur enim duorum A, B maxima com- 
munis mensura 4; ipse ulque A ipsum Γ vel 
metitur, vel non metitur. Metiatur primum , 
metitur autem ct ipsos A, B; ipse A igitur 
ipsos A, B, F metitur; ipse A igitur ipsorum 
A,B, Γ communis mensura est. Dico et maxi- 
mam. Si cnim non est A ipsorum A, B, 


Tr maxima communis mensura, melielur A, 


PROPOSITION III. 


Trois nombres non premiers entr’eux étant donnés, trouver leur plus grande 
commune mesure. 

Soient donnés les trois nombres a, B, TF non premicrs entreux; il faut 
trouver leur plus grande commune mesure. 

Prenons la plus grande commune mesure A des deux nombres A, B; le 
nombre 4 mesure, ou ne mesure pas Je nombre fr. Premicrement, qu‘il le 
mesure; mais il mesure aussi lesnombres A, B; donc il mesure Jes nombres a, 
B, I; donc A est un€é commune mesure des nombres A, B, T. Je dis qui 
en est la plus grande. Car si Δ n’est pas la plus grande commune mesure des 
nombres A, B, T, un nombre plus grand que Δ mesurera les nombres A, B, I. 
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3 « XN Ὁ" © 4 

τρείτω y καὶ ἴστω ὃ E. Ἐπεὶ οὖν δ E τοὺς A, 
~ ‘ ‘ 3] ᾿, 3 Ὗ 

B, I pcrpes, καὶ τοὺς A, Bape μετρησει" 9 καὶ 

~ # Bs , , 

τὸ τῶν Ay Β μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. 
΄- a δ 32 ἃς 

Τὸ δὲ τῶν A, Β μέγιστον κοινὸν μετρὸν ἐστιν 

ε 
ὃ Δ' OE 


3 a ee 3 Ἂν, > . i. ? ww XN 
tAaccora , omrep εστιν ἀδύνατον ουκ ape τους 


μὴ A τ᾿ t ? \ 
ἄρα τὸν A μετρειγ ὁ μείζων Tov 


A, B, Γ ἀριθμοὺς ἀριθμὸς μετρήσει μείζων τοῦ 
δ᾽" ὁ Δ ἄρα τῶν A, B, Τ μέγιστον ἐστι κοινὸν 
μέτρον. 


Μὴ μετρείτω δὲ ὁ Δ τὸν Γ΄ λέγω πρῶτον, ὅτι 
οἱ Δ. Γ οὐκ εἰσὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. Ἐπεὶ γὰρ 
oi A, Β. Γ οὐκ εἰσὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, με- 


τρήσει τὶς αὐτοὺς ἀριθμός" ὁ δὲ τοὺς A, B, T pee 


> 
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Β., Τ' numcros numerus major cxistens ipso Δ, 
Mctiatur, οἱ sit E. Et quoniam E ipsos A, B, 
Γ metitur, et ipsos A, B igitur metietur, et 
ipsorum igitur A, B maximam communem 
mepsuram metietur. Ipsorum autem A : 
maxima communis mensura cst A; ipse igitur 
E ipsum A metitur, major minorem, quod est 
impossibile ; non igitur ipsos A, B, F numeros 
numerus aliquis metictur major ipso Δ; ipse 
Aigitur ipsorum A, B, T maxima est communis 
miensura. 

Non metiatur autem 4 ipsum Γ ; dico pri- 
mum numeros 4, T non esse primos inter se. 
Quoniam enim A, B, Γ' non sunt primi inter 


se, metietur aliquis cos numerus; qui autem 


lo] 


= 


-» 


fea] 


N 


ne Ν 4 ? Ν \ ξ΄ 
τρῶν. καὶ τοῦς A, Β μετρήσει, καὶ τὸ Τῶν A,B 
2 ᾿ , \ ’ Ales δὲ 
μεγιστον κοινὸν μετρον τὸ Δ μετρήσεις- Mevpzs δὲ 


καὶ τὸν Τ᾽ τοὺς A, Γ ὥρα ἀριθμός τις μετρη- 


ipsos A,B, Τ' metitur, ct ipsos A, Β metielur, 
etipsorum A, Β maximam mensurarn A metietur. 


Mctitur autem et ipsum I; ipsos Δ, I igitur 


Qu’un nombre plus grand Jes mesure, et que ce soit E. Puisque E mesure 
les nombres A, B, F, il mesurera les nombres A, B, et par conséquent leur 
plus grande commune mesure (cor. 2. 7). Mais 4 est la plus grande commune 
mesure des nombres A, B; donc E mesure 4, le plus grand le plus petit, ce 
qui est impossible; donc un nombre plus grand que 4 ne mesurera pas les nom- 
bres A, B, Γ; donc 4 est Ja plus graude commune mesure des nombres A, B, I. 

Que Δ ne mesure pas T; je dis premiéremeut que les nombres Δ, Γ ne sont 
pas premiers entr’eux. Car puisque les nombres A, B, Γ ne sont pas premiers 
enu"eux, quelque nombre les mesurera, et celui qui mesure les nombres A, B, 
Tr, mesurera les nombres a, B, et mesurera aussi leur plus grande commune 
mesure 4 (cor. 2. 7). Mais il mesure aussi fr; donc quelque nombre mesurera 
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ε Ww 3 aN ΩΝ ᾿ De et 

ou* oF AT ape Οὐκ εἰσε πρῶτοι προς αλ:η- 
ae. ἐν levi Led u ω 

λους, ἘΪλήφθω οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν 

΄ Ω ἌΝ, ON Ae ‘ a e 

petpov, ὁ E. Kas eves 06 E τὸν A μετρεῖ. ὁ 

ἃ \ δε ve 7 \ 

δὲ A tous A, B petpes® καὶ ὁ E ἄρα τοὺς ἃ. 

~ ~ A ΝῚ A « vw b 3 

B μέτρεις Mevpes de καὶ τὸν T° o E ape τοὺς 

Lap! ig w ~ , 

A, B, Γ μετρεῖ" o E ape τῶν A, B,T ποινῶν 

, ie Lew Ἀ sf > 

ἐστι μέτρον. Λε Ont ὃτε καὶ μέγιστον. Εἰ 


\ wv ie: ~ ᾿ a 
yep μὴ ἐστὶν o E τῶν A, B, Γ τὸ pezeorov 


numerus aliquis metietur ; ipsi 4, Γ igitur non 
sunt primi inter se. Sumatur igilur corum 
maxima communis mensura E. Et queniam E 
ipsum A metitur, ipse autem A ipsos A, B 
meUilur; et E igitur ipsos A, B, melitur. Me- 
titur aulem et ipsum Γ᾿; ipse E igitur ipsos A, 
B, T melilur; ipse E igitur ipsorum A, B, T 


communis est mensura. Dico autem et maximam. 


Px] 


4 is ᾿ oY a 
κοινὸν μετρῦν) μετρησει τις Tous A, B, F 
5 x 3 i ‘ a - ἵν 
ἀριθμους αριθμὸς μείζων ὧν Tow E. Μετρείτω, 

. ow c Be Ew € \ 
καὶ ἔστω ὃ Ζ. Kas ἐπεὶ ὁ Z τοὺς A, Β. Γ 
~ x ‘3 ~ ‘ x - 
μετρεῖν καὶ TOUS A, B μετρεῖ γ καὶ TO τῶν A, Β 
aft 5 ’ i Ld xe x ae 
αρπ μμβέεγιστον κοινὸν MeT pov Mit pacese To = 
~ ΄ a rd 3 ἈΝ e © 
τῶν A, B μέγιστον κοινὸν μετρὸν ἐστιν ὁ A° © 
ως " ~ n u 7 ‘ μὴ 
Z apa tov A petpes. Μεέτρει δὲ καὶ τὸν T° ὁ 
Wf 4 a x A ~ Υ͂ 
Z apa τοὺς A, T μῖτρει" καὶ τὸ τῶν A, T ape 


r . ‘ ‘ ~ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον p27 pi σεῦ, To δὲ τῶν Ty 


Si enim non est Ε ipsorum A, δ, T maxima 
communis mensura, metictur aliquis ipsos A, 
B, T numcros numeras major existens ipso E ; 
mehatur, οἱ sit ζ. Et quomam Z ipsos A, B, T 
metuitur, et ipsos A, Binetitur, ct ipsorum A, B 
igitur maxnnam communem mensuram me- 
tictur. Ipsorum autem A, B maxima communis 
mensura est A; ipse Z igitur ipsum A metitur. 


Metitur autem οἱ ipsum; ipse Zigilur ipsos Δ, Γ 


les nombres Δ, Τὶ; donc 4, Tne sont pas premiers entr’eux. Prenons leur plus 
grande commune mesure E. Puisque E mesure 4, et que A mesure les nombres 
A, B, le nombre E mesure A οἱ B. Mais il mesure r; donc E mesure les 
nombres A, B, T; donc E est une commune mesure des nombres A,B, Tr. Je 
dis qu’il en est Ja plus grande. Car si E n’est pas Ja plus grande commune 
mesure des nombres A, B, r, un nombre plus grand que E mesurera Ics 
nombres a, B, r. Quil les mesure, ct que ce soit 2. Puisque Zz mesure les 
nombres A,B, r, 1] mesure A ct b, et il mesurera par cons¢quent leur plus grande 
commune mesure. Mais Δ est la plus grande commune mesure des nombres A , B ; 
donc Z mesure Δ. Mais il mesure aussi r; donc Z mesure 4 ec Γ; denc il mesure 
la plus grande commune mesure des nombres Δ, r. Mais £ est la plus grande 
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A μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὃ E* ὁ Z ἄρα amctitur; ctipsorum A, T igitur masimam com- 
τὸν E μετρεῖ, ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονα. ὅπερ munem mensuram metitur. Ipsorum autem I, 


ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τοὺς A, Β.Γ ἀριθμός 4 maxima communis mensura est E; 1086. Z 

τις μετρήσει μείζων ὧν τοῦ Et 6 E ἄρα τῶν ἃ,  igitur ipsum E metitur, major minorem, quod 

B, Γ μέγιστόν ἐστιν κοινὸν μέτρον. est impossibile; non igitur ipsos A, B, Γ 

numerus aliquis mictietur major cxistens ipso 

E; ipse Ε igitur ipsorum A, 8, PF maxima 
est communis mensura. 

Τριῶν ἄρα ἀριθμῶν δοθέντων μὲ πρώτων πρὸς Tribus igitur numeris datis now pranis inter 


ἀλλήλους. εὕρυται τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρου, se, Inventa est maxima communis mensura. 


Οπερ ἔδει ποιῆσαι. Quod oportebat facere. 


NOPISMA. COROLLARIUM. 


: a (ἢ eed er : ε 
Ἐκ δὴ τούτων φανερὸν, ὅτι ἐὲν ὠρθμυς ὠριθ- Ex his ulique manifestum cst, δὲ numerts 
μοὺς τρεῖς μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν nuncros tres metialur, et maximam corum 
μέτρον μετρήσει. Communem michsuram mensurum esse. 


Tov αὐτὸν de τρύπον καὶ πλειόνων ἀριθμῶν Eodem medo ct pluribus numeris datis, ma~ 


δοθέντων. τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομενδ, BMA. COMMuUNCM Nicnsuram invenicmus. 


commune mesure des nombres r, 4; donc z mesure E, Je plus grand le 
plus petit, ce qui cst impossible; done un nombre plus grand que E ne 
mesurera pas Iles nombres aA, B, ΤΊ; donc E est la plus grande commune 


mesure des nombres A, B, I. 
Donc, twois nombres non premicrs entreux étant dounés, on a trouvé 


leur plus grande commune mesure. Ce quwil fallait faire. 


COROLLAIRE. 


I] suit évidemment de la que si un nombre en mesure trois autres, 1] me- 
surera aussi leur plus grande commune mesure. 
Plusicurs hombres étant donnés, on trouyera de la méme manicére leur plus 


graude comipmune mesure. 
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~ 3 ‘ ‘ ? ~ c ν ’ ~ 
Nas ἀριθμὸς TANTOS ἀριθμεῦ, ο τλαύτων Tou 
4 a τ > ‘ ax ΄ 
μείζονος. ἥτει μέρος ἐστὶν ἡ μέρῃς 
? x « Sof 
Ἑστωσαν δύο apsfust, οἱ A, BI, καὶ ἔστω 
€ Ψ a e ~ a is! 
ἐλάσσων ὃ ΒΓ" λέγω oss ὁ BY τοῦ A Tce pEpss 


» Ν an é 
e7Tiy 1 Méefite 


> . 


LE SEPTIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


PROPOSITIO Iy. 


Omnis numerus omnis numeri, minor ma- 
joris, vel pars est vel partes. 
Sint duo numeri ἃ, BL, et sit minor ΒΓ ; 


dico ΒΓ ipsius A γε] partem esse vel partes. 


τ 


Οἱ A, BI' γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶν, ἢ οὔ, Ἑστωσαν πρώτερον οἱ A, BE? πρῶ- 
τοι πρὲς ἀλλήλους, διαιρεθέιτες δὴ τοῦ ΒΓ εἰς 
τὰς ἐν αὐτῷ μόραδας. ἔσται ἑκάστη μονὰς τῶν 
ἐν τῶ LT μέρος τὶ τοῦ At ὥστε μέρη ἐστὶν ὃ ΒΓ 
τοῦ A. 

Μὴ ἔστωσαν: δὴ οἱ A, BI? πρῶτοι “πρὸς ἀλλή- 
λους" ὁ Sa BY τὸν A iiros μετρεῖ, ἢ οὐ μετρεῖ, 
Εἰ μὲν οὖν ὃ ΒΓ τὸν A μετρεῖν μέρες ἐστὶν ὁ ΒΓ 
“οὐ A. 


Ipsi A, ΒΓ enim yel primi inter se sunt, vel 
non; sint primum 4, ΒΓ primi iuterse, et diviso 
ΒΓ in unitates qua in ipse, erit queque unitas 
earum que in BY pars aliqua ipsius A ; quare 


partes est Br ipsius A. 


Non sint antem A, ΒΓ primi inter se ; ipse 
ulique ΒΓ ipsum A vel metitur, vel non meti- 
tur. Si autem BF ipsum A meblur, pars est 


Br ipsius A. 


PROPOSITION IY. 


Tout nombre est ou une partic ou plusieurs parties de tout autre nombre, le 
Ρ 


plus peut du plus srand. 


Svient deux nombres a, ΒΓ, et que ΒΓ soit le plus petit; je dis que Br 
est Ou une partic ou plusieurs parties de a. 


Car les nombres A, ΒΓ sont premiers entr’eux, ou non; quils soient d’abord 
premiers entr’eus; ayant divisé le nombre Br en ses unités, chacune des 
unités de Br scra quelque partie de ἃ (def, 1 et 2.7); dome Br sera plusicurs 


parties de a. 


Que les nombres A, ΒΓ ne soient pas premiers entr’eux; le nombre ΒΓ 
mesure A oune le mesure pas. Si Br mesure A, le nombre ΒΓ est une 


partie de A. 
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Εἰ δὲ οὐ. Εἰλήφθω τῶν A, ΒΓ μέγιττον κοι- Si autem non. Sumatur ipsorum A, ΒΓ 
νὸν μέτρον ὃ Δ, καὶ διῃρήσθω ὃ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ Maxima communis mensura A, et dividatur ΒΓ 
Δ ἴσους. τοὺς EE, EZ, 20. Καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν im nuincrosipsi A xquales ΒΕ, ΕΖ, Zr. Et quo- 


A μετρεῖ, μέρος ἐστὶν ὃ Δ τοῦ A. Ισὸς δὲ ἕκαστῳ iam A ipsum A metitur, paxs cst A ipsius A- 


iv] 
cA 
δ 
ἘΠ 


» 


τῶν BE, EZ, 2ΓΊ" καὶ ἕκαστος dpa τῶν ΒΕ, Mqualis igitur unicuique ipsorum BE, EZ, 20 ; et 
EZ, 2Γ τοῦ A μέρος ἐστίν" ae μέρη ἐστὶν ὃ Uhusquisque igiluripsorum BE , ΕΖ, ΖΓ ipsius A 


ΒΓ τοῦ A. Απας dpa ἀριθμὸς, καὶ τὰ εἐξῆε. pars est ; quare partes est ΒΓ ipsius A. Omuis 


igitur numerus , cle. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ é& PROPOSITIO Y. 


~ 


Ἐὰν ἀριθμὲς ἀριθμοῦ μέρος ἢ, καὶ ἕτερος Si numerus numeri pars est, ef aller allerius 
ἑτέρου τὸ ΠΣ μέρος" καὶ συναμφότερος συν- cadem pars; οἱ uterque simul utriusque simul 
ἀμφυτέρου ay οὐ τὼ μέρος ἔσται, ὅπερ ὃ εἷς τοῦ οϑάσμι pars erif,, qua unus unins. 
trace 

Αριθμὸς γὰρ ΤᾺ ἀριθμοῦ! τοῦ BY μέρος ἔστω, Numerus cnim A numeri BF pars sit, ct alter 


Sil ne le mesure pas, prenons la plus grande commune mesure 4 des 
nombres A, ΒΓ (2. 7), et partageons ΒΓ en partics BE, EZ, ΖΓ égales ἃ a. Puisque 
Δ mesure A, le nombre Δ est une partie de a. Mais a est egal ἃ chacune 
des parties BE, EZ, ΖΓ; donc chacune des parties BE, EZ, ΖΓ est une paruie 
de A; donc ΒΓ est plusieurs parties de A. Douc, cic. 


PROPOSITION Y. 


Si un nombre est une partic d’un uombre, et si un autre nombre est Ja 
méme partic d'un autre nombre, Jeur somme sera aussi 1a méme parlic de 
leur somme, qu'un seul Vest d'un scul. 

Que le nombre A soit une partie du nombre Br, et qu’un autre nombre 
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ee © ε» ~ J \ ᾽ν.» ᾿ 
καὶ ἐτερος o A ἐτεέρου τοῦ EZ τὸ αὐτὸ μερὸςγ 
“ ’ τ x Ν-: 
ὕπερ δ τοῦ ΒΓ" λέγω o7s καὶ συναμφότερος 
, Ξ ν 5. ἰὸς ὦ 
éA,A συνοιμφύτερου τοῦ BY, EZ τὸ auto μτρὸς 
2 eet ε re 
ἐστιν περ o A τοῦ ΒΓ. 
SY Ν ε " A > ἈΝ 
Ἐπεὶ γαρ ὃ μέρος ἐστὶν oO A τοῦ ΒΓ. τὸ αὐτὸ 
΄ > * Yack ~ a μὲ ae > 
μέρος core καὶ oO A τοῦ EZ* ὅσοι apa εἰσιν ἂν 
“ἢ Ey - ~ n~ 2 4? 
τῷ BY ἀριθμοὶ" ἴσοι τῷ A, τοσοῦτοί εἰσι καὶ εν 
~ iy “ ‘ ε \ ¥ 
τῷ EZ ἀριθμοὶ σοι τῷ Δ. Διηρήσθω ὃ per ΒΓ 


εἰς τοὺς τῷ A ἴσους τοὺς BH, ΗΓ’ o δὲ EZ 


» 


» |x 


Lea] 


sis τοὺς τῷ A ἴσους τοὺς EO, ΘΖ’ ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆθος τῶν BH, HE τῷ πλήθει τῶν EO, 
ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἔσος ἐστὶν ὃ μὲν ΒΗ τῷ A, ὁ δὲ 
EO τῷ A* καὶ οἱ BH, ΕΘ ἄρα τοῖς A, Δ ἴσοι. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ HE τῷ A ἴσος ἰστὶν. ὃ 
δὲ ΘΖ τῷ At καὶ οἱ ΗΓ. ΘΖ ἄρα τοῖς A, Δ ἴσοι 
εἰσίν» ἔσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ ἀριθμοὶ ἴσοι τῷ 
A, τοσοῦτοί εἶσι καὶ ἐν τοῖς BY, EZ ἴσοι τοῖς 
Ἵ ἊΝ πο ὦ Σ = 
A, Δ' ὁσαπλασίων apa ἐστιν o ΒΓ τοῦ! A, το- 


σαυτοιπλασίων oT, καὶ συναιμφοτερὸς ὁ ΒΓ. EZ 


A alterius EZ eadem pars, qux ipse A ipsius ΒΓ; 
dico ct ulriunque simul A, A ulmiusque simnul 


Br , EZ eandem parler esse que ipse Aipsius BP. 


Quoniam enim que pars est A ipsius Br, 
cadem pars est et A ipsius EZ; quot ἐρίψαν 
sunt in BF numeri wquales ipsi A, tot sunt clin 
EZ muneri wquales ipsi A. Diyidatur ΒΓ qui- 


dem in numeros ipsi A zquales BH, HI; ipse 


vero EZin numceres ipsi A «quales EO, ΘΖ; erit 
ulique equalis multitudo ipsoram BH, HT mul- 
titudimipsorum ΕΘ, ΘΖ. Et quoniam zqualis est 
BH quidem ipsi A, ipse vero E© ipsi A; οἱ BH, ΕΘ 
igitur ipsis A, A wquales. Propter eadem ulique 
cl ΗΓ ipsi A wqualis est, ipse aulem ΘΖ ipsi A; 
et HE , ΘΖ igitur ipsis A, A xquales sunt ; quot 
igitur sunt in BF numeri xquales ipsi A, tot 
sunt οἱ in ipsis ΒΓ, EZ zquales ipsis A, A; 


quam mulbplex igitur est ΒΓ ipsius A , tam mul- 


a soit la méme partie d'un autre nombre £z, que A lest de Er; je dis que 
la somme de a et de 4 est la méme partic de la somme de ΒΓ et de Ez, que A 
Vest de ΒΓ. 

Car puisque A est la méme partie de Br, que A Vest de ἘΣ, il y aura 
dans ΒΓ autant de nombres égaux ἃ a, qwil y a dans EZ de nombres égaux 
a. Partageons ΒΓ en nombres BH, HF égaux ἃ A, οἱ EZ en nombres ΕΘ, ΘΖ 
égaux aa, Ja quantité des nombres BH, ΗΓ sera égale 4 la quantité des nombres 
EO, ©Z. Mais BH est égal ἃ A, et EO égal ἃ 4; donc Ja somme de BH et de £9 
est gale a la somme de A οἱ de 4. Par la méme raison, Hr est égal ἃ a, et ΘΖ 
égal ἃ 8; donc Ja somme de Hr et de ΘΖ est égale ἃ la summe de A et de 4; 
il y a done daus ΒΓ autant de nombres égaux a a, qu’il y a dans ΒΓ, ΕΖ de 
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corapertépov τοῦ A, At ὁ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 
A τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότε- 
ρος ὃ A, Δ συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, ΕΖ. Οπερ ἔδει 


δειξαι. 
5 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ oc. 


‘ 2 x > “a ¥ Sy N@ « - 
Ἐὰν ἀμῦμος ἀριθμοῦ prep 4", καὶ eTepos ετέ- 
ny εν 
pou τὰ αὐτὰ μέρη ἢ" καὶ συναιμφύτερος cures 
᾿ ᾿ « \ ' >! a © ims n~ 
OoTipeu τὰ αὑτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὃ εἷς τοῦ 
ἑνός, 
᾿ ny . , nx ” , Ψ 
Αρθμὲς gap ὁ ΑΒ ἀριθμοῦ τεῦ T μέρη ἔστω. 
. ὦ « - -“ \ 7 ’ 
nas ἕτερος ὃ AE ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη 
τ nal, Meet oe F ἢ 
ἅπερ ὁ ΑΒ τοῦ T* λέγω ὅτε καὶ συναμφύτερος 
, Es κι . ἃ , 
é AB, AE συναμφότερου Tou TZ τὰ αὐτὰ Méepn 


x [2 « n~ 
“oT, ἅπερ 0 AB τοῦ Τ' 


uplex est ct uterque simul BF, EZ utriusqne 
simul A, A; que igitur pars est A ipsius BY , 
eadem pars cst et uterque simul A, A utrius- 


que simul BY, EZ, Quod oportcbat ostendere, 


PROPOSITIO VI. 


Si numerus numeri partes est, et aller alte- 
rins eedem partes est; et uterque simul utriusque 


simul exdem partes erit qua unus unius. 


Numerns enim AB numeri I partes sit, et 
aller ΔῈ alterius Z cxdem partes que AB ip- 
sius Γ΄; dico et utrumque simul AB, AE utrius- 
que simul Γ΄, Z easdem partes esse, que AB 


ipsius Γ.. 


bi a ᾿ 4 ᾿ A 3 8 
Evth γὰρ ἃ μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ Γ τὰ αὐτὰ 


> x a κα ~ a w 3 * > 
μέρη 207s? καὶ Ο ΔῈ τοῦ Z* ὁσὰ apa «GTI εν 


Quoniam enim quz partes est AB ipsius T 


exdcm partes est et AE ipsius Z; guot igitur 


nombres égauX aux nombres A, 4; donc ΒΓ est le méme multiple de a, que la 
somme de ΒΓ et de Ez lest de la somme de a et de A; donc A est Ja méme partie 
de Br que la somme de a ct de a, lest de la somme de Br et de Ez. Ce qu’il fallait 
dcmontrer. - 


PROPOSITION VI. 


Si un nombre est plusicurs parties d’un nombre, et si un autre nombre est 
165 mémes parties d'un autre nombre, ἸΟΘῸΡ somme sera les mémes purties de 
leur somme, gqu’un seul Vest d'un seul. 

Que le nombre ΑΒ soit plusieurs partics du nombre T, et qu'un autre nombre 
ΔῈ soit les mémes parties d’un autre nombre z, que AB l’est de στ; je dis que la 
somme de Abetde ΔῈ cst les mémes parties de la somme de ret dez que ΑΒ l'est de r. 
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τῷ AB popu τοῦ Γ, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν TH ΔῈ sunt in AB partes ipsius ©, tot suut ct in AB 
μέρη τοῦ 2. Δεηρησθω ὃ μὲν ΑΒ εἰς τά τοῦ ΓΤ partes ipsius Z. Dividatur AB quidem in ipsius 


μέρη 72 AH, HB, ὃ δὲ ΔῈ εἰς τὰ τοῦ Z μέρη Γ paries AH, HB, ipse vero ΔῈ ἴῃ ipsius % par- 


τὰ ΔΘ, ΘῈ. tes ΔΘ, ΘΕ. 
A H B 
Gee St ae 
A Θ E 
Estes δὴ ἵσον τὸ πλῆθος τῶν AH, HB τῷ Evit ulique xqualis multitudo ipsorum AM, 


WAP; ray AG. GEL Ker tape μέρος ἐστὶν 5 ΗΒ multitudiui ipsoruam ΔΘ, ΘΕ. Et quoniam 
AH τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΔΘ τοῦ 2. Que pars est AH ipsius Γ΄, cadem pars est et 
Fi ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ΔΗ ποῦ Γ, τὸ αὐτοῦ μέρος ΔΘ ipsius Z; σις igitur pars est AH ipsius T, 
ἐστὶ καὶ συναμφύτερος ὃ AH, ΔΘ συναμφοτέρου eadem pars est et uterque simul AH , ΔΘ ulrius- 
mou Ts ἡ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὶ’ = que sunul Γ΄, Z. Propter cadem ntique el qua 
6 HB τοῦ Γ, xa} ὃ ΘΕ τοῦ Ζ' ὃ dpa μέρος ἐστὲ = pars est HB ipsius [, ct ipse ΘῈ ipsius Z ; ipse 
τὸ HB τοῦ ΓΊ καὶ συναμφότερος o HB, ΘῈ συν- — igiturparsest HB ipsius Γ et uterque simul HB, ΘῈ 
ἀἰμφοτέρου τοῦτ΄. Zt ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν 0 ΑΒ. ulriusque 5} Γ΄, 2 ; que igitur partes est AB 
ποῦ τ΄, τὰ αὐτὰ μίρη ἐστὶ καὶ συναμφότερος 6 ipsiusl, ewdem partes est ct uterque simul AB, 
AB, AE συναμφοτέρου τοῦ T, Z. Οπερ ἔδει AE utriusque simul fT, 2, Quod oportebat os- 


δεῖξαι. tendere. 


Puisque AB cst les mémes parties de T que ΔῈ lest de z, il y a dans AB 
autant de parties de r, qu'il y a dans ΔῈ de partics de z. Partagcons AB en 
parties de r, et que ces parties soicnt AH, HD; parlageons aussi AE en paruies 
de z, et que ces parties soient ΔΘ, OE. 

Le nombre des parties AH, HB sera égal au nombre des parties ΔΘ, OE. 
Et puisque AH est Ja méme partie de Γ, que Ao Vest de z, AH est la méme 
partie de r, que la somme de Au et de ΔΘ Vest de Ja somme de r et de 2 (5. 7). 
Par la méme raison, HB est la méme partic de Γ, que ΘῈ Vest de z; donc HB 
est la méme partic de Τῷ, que Ix somme de ΕΒ et de GE Vest de la somme de Γ et 
de z; donc la somme de AB et de ΔῈ est les mémes partics de la somme 
de r et de z, que ΑΒ Vest de τ. Ce quwil fallait demontrer. 
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MPoTAzis 2 


x 3 τ » ~ ’ “ 4“ Ψ 
Ἐὰν ἀριθμὸς ἀριθμοῦ μέρος ἢ. περ ἀφαιρε- 
θεὶς ἀφαιρεθέντος" καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοιποῦ τὸ 

αὐτὸ μέρος ἔσται. ὅπερ ὁ ὅλος τοῦ ὅλου, 

\ ᾽ν A = 3 ~ ‘ ᾿ 

Αριθμὸς "γὰρ 0 ΑΒ ἀριθμοῦ ποῦ TA μέρος 
5»; μὴ 3 ἈΝ © 3 ’ ~ 
«στῶ. OEP ἀφαιρεθεὶς ο AE ἀφαιρεθέντος του 
ΓΖ" λέγω ὅτι καὶ ὁ λριπὸς ὃ EB λοιποῦ τοῦ ZA 
πὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν, ὅπερ ὁ ἕλος ὃ ΑΒ ὅλου 


ποῦ TA. 


O γὰρ μέρος ἐστὶν ὃ AE τοῦ TZ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἔστω καὶ 9 EB τοῦ TH. Καὶ ἐπεὶ ὃ μέρος 
ἐστὶν ὁ AE τοῦ TZ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 
EB τοῦ ΓΗ" ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ AE τοῦ TZ, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΑΒ τοῦ ΗΖ, ὃ δὲ 
μέρος ἐστὶν ὃ ΔῈ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπό-- 


ε “ Ab) ΄ 2 
κεῖται καὶ ὁ AB τοῦ ΓΔ" ὃ ἄρα Lz pos ἐστὶ καὶ 


PROPOSITIO VII. 


Si numerus numeri pars est, quae ablatus 
ablati ; ct reliquus reliqui eadem pars crit, 
que totus tottus. 

Numerus enim AB numeri ΓΔ pars sit, que 
ablatus AE ablati ΓΖ ; dico οἱ reliqnum EB re- 
liqui ZA camdem partem esse , gua: totus AB 
tolins PA. 


Ν 
» 


Que enim pars est AE ipsius ΓΖ, eadem 
pars sit et EB ipsius ΓΗ, Et quoniam = qua 
pars cst AE ipsius ΓΖ, cadem pars est EB 
ipsius ΓΗ; que igitur pars cst AE Ipsius ΓΖ, 
cadem pars est ct AB ipsius HZ; que autem 
pars est AE ipsius ΓΖ, eadem pars ponitur ct 


AB ipsius ΓΔ: que igitur pars cst οἱ AB ipsius 


PROPOSITION VII. 


Si um nombre est la méme partie d’un nombre, que le nombre retranché 
Vest du nombre retranché, Je nombre restant sera la méme parue du nombre 


restant, que le tout Vest du tout. 


Que le nombre AB soit la méme partie dau nombre TA, que le nombre 
retranche AE Vest du nombre retranché rz; je dis que le nombre restant EB 
est la méme partic du nombre restant ΖΔ, que Ic nombre enticr ΑΒ Vest du 


nombre entier Ta. 


Que EB soit la méme partie de TH, que AE lest de rz. Puisque AE est 
la méme parte de 1z, que EB Vest de rH; le nombre ΔῈ est la méme 
partic de Tz, que AB l’est de Hz (5. 7); mais ona supposé que AE est la meme 


partie de TZ, que AB Vest de ra; donc ΑΒ est Ja méme parue de Hz, 


que 


t 


4oo 
ὁ AB τοῦ HZ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ δ᾽ AB τοῦ 
TA?* ὁ AB ope ἑκατέρου τῶν HZ, TA τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστίν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ΗΖ τῷ ΤΔ. Κοινὸς 
ἀφηρήσθω ὃ Τ2" λοιπὸς ἄρα ὃ HT λοιπῷ τῷ ZA 
ἐστὶν ἴσοςβ, Καὶ ἐπεὶ ὦ μέρος ἐστὶν ὁ AE τοῦ 
TZ 
δὲ δ BY τῶ" 18" ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ AE τοῦ 


τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ EB τοῦ HI, ἶσος 


ἘΞ ΒΡ 


TZ, τὸ αὐτὸ apes ἐστὶ καὶ ὁ EB τοῦ ZA. 
Αλλὰ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΔῈ τοῦ TZ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
6 EB τοῦ ZA, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΑΒ τοῦ 
TAS: καὶ λοιπὲς ἄρα ὁ EB λοιποῦ τοῦ ZA τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ὅπερ ὃ ὅλος ὁ ΑΒ ὕλου τοῦ TA. 


Οπερ ἔδει δεῖξαις 
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HZ, cadem pars est ct AB ipsius TA; ipse AB 
igitur utriusque ipsorum HZ, FAeadem pars est; 
xqualis igitur est HZipsirA. Communis aufe- 
ralur TZ; reliquus igitur HF reliquo ZA est 
rqualis. Et quoniam qua pars est AE ipsius ΓΖ. 
eadem pars est ct EB ipsius ΗΓ, aqualis autem 
Hr ipsi ZA; que igilur pars est AE ipsivs 


TZ, eadem pars est et EB ipsius ZA. Sed que 
pars est AE ipsius ΓΖ, eadem pars est et AB 
ipsius TA; que igitur pars est EB ipsius ZA, 
cadem pars est et AB ipsius TA; ct reliquus 
igitar EB reliqui ZA eadem pars est que totus 


AB tolius TA, Quod oportebat osteuderc, 


ΑΒ Vest de rsa; done ΑΒ est la méme partic de Hz ct de TA; donc Hz est 


égal ἃ ra. Retranchons Ia partie commune ΓΖ; 


Ja partie restante ΗΓ sera 


égale a la partie restante Z+. Mais ΔῈ est Ja mee partie de rz, que EE 


Vest de HT, 
EB lest de Z+ 
done EB est la méme partie de Zz, 


et Hr est σε] a Za; done AE est Ja meme partie de ΓΖ, 
Mais aE ést la méme partie de IZ, 


que 
que ΑΒ Vest ac ra; 
que ΑΒ lest de Tra; donc le nombre 


restant EB est la meme partie da nombre restant 74, que Je nombre entier 
ap lest du nombre entier Ta. Ce qv il folait demontrer, 


LE SEPTIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE 4o1 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἡ. 


ι ᾽ \ » a8 yo » 
Ἐὰν ἀριθμὸς ἀριϑμοῦ μέρη ἡ, ἅπερ ἀφαιρε-- 
θεὶς ἀφαιρεθέντος" καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοιποῦ τὰ 
ame ἡ ej ¢ eg a¢ 
αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὃ ὅλος τοῦ ὅλου. 
Αριθμός γὰρ ὃ AB ἀριθμοῦ τοῦ TA μέρη ἔστω, 
ἅπερ ἀφαιρεθεὶς δ AE ἀφαιρεθέντος τοῦ TZ: 
λέγω ὅτι καὶ λοιπὸς ὃ EB λοιποῦ τοῦ ZA τὰ 


» 4 ᾿ 3 x σ q πὸ ag ~ 
αὐτοὶ pep coTsy, ἀπερ cAog ὁ AB odAou τοῦ TA. 


A 


> 


= 


PROPOSITIO VIII. 


Si numerus numeri partes est, qu ablatus 
ablati; et reliquus religui exdem partes erit , 
que totus totius. 

Numerus cnim AB numeri [A partes sit, 
que ablatus AE ablati TZ; dico et reliquum 
EB reliqui ZA easdem partes essc, qua totus 
AB totius ΓΔ. 


M_K 

Κείσθω γὰρ τῷ AB ἴσος ὁ HO" ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν 

ὁ ΗΘ τοῦ TA, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ ΔῈ τοῦ 
TZ. διῃρήσθω ὃ μὲν ΗΘ εἰς τὰ τοῦ ΓΔ μέρη τὰ 
HK, ΚΘ, ὃ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ ΓΖ μέρη τὰ AA, ΔΕ" 
ἔσται δὴ ἰσὸν τὸ πλῆθος τῶν HK, ΚΘ τῷ πλήθει 
τῶν AA, ΔΕ. Καὶ ἐπεὶ 6 μέρος ἐστὶν ὁ ΗΚ ποῦ ΓΔ. 
πὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AA τοῦ TZ" μείζων δὲ ὁ 
ΓΔ τοῦ ΓΖ" μείζων ἄρα καὶ ὁ ΗΚ τοῦ AA, Κείσθω 
τῷ Ah ioog ὃ ΗΜ’ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν o ΗΚ τοῦ ΓΔ, 


Ponatur enim ipsi AB aqualis HO; quz 
igilur partes est H© ipsius TA, exdem paries 
est ct AE ipsius ΓΖ. Dividatur HO quidcm in 
ipsius TA parles HK, ΚΘ, ipse vero AE in 
ipsius ΓΖ partes AA, AE; crit igitur cequalis 
multitudo HK, ΚΘ ipsi mulutudini AA, AE. 
Et quoniam que pars est HK ipsius TA, ca- 
dem pars est et AA ipsius TZ; major autem 


ΓΔ ipso ΓΖ ; mijor igitur ct HK ipso AA. Po- 


PROPOSITION VIII. 


Si un nombre est les mémes parties d’un nombre, que le nombre re- 
tranche l’est du nombre retranché, le nombre restant sera aussi les mémes parties 
du nombre restant, que Je tout Vest du tout. 

Que le nombre ΑΒ soit Jes mémes parties du nombre ra, que le nombre 
retranché AE l’est du nombre retranché rz; je dis que Je nombre restant EB 
est les mémes parties du nombre restant ZA, que le tout 4B Vest du tout Ta. 

Faisons ΗΘ égal ἃ AB; Ie nombre ΗΘ sera Jes mémes partics de TA, que AE 
Vest de rz. Divisons ΗΘ en parties de ra, et que ces parties soient HK, ΚΘ; 
divisons AE en parties de ΓΖ, et que ces parties soient AA, AE; le nombre 
des partics HK, ΚΘ sera ¢gal au nombre des parties AA, AE. δὲ puisque 
HK est Ja méme partic de ra, que AA lest de rz, et que rs est plus grand que 
tZ, HK est plus grand que AA. Faisons HM égal ἃ AA; HK sera la méme partie 


Ὁ 
51 


ho2 


TO αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΗΜ τοῦ TZ" καὶ λοιπὸς 
ἄρα ὁ ΜΚ λοιποῦ τοῦ ZA, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν 
ὅπερ ὅλος ὃ HK ὕλου τοῦ ΓΔ. Πάλιν, ἐπεὶ ὃ 
μέρος ἐστὶν ὃ ΚΘ τοῦ TA, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ 
χαὶ ὃ ΔΕ τοῦ TZ, μείζων δὲ ὃ TA τοῦ ΓΖ" μεί- 
ζων dpa καὶ ὃ ΚΘ τοῦ ΔΕ. Κείσθω τῷ AE ἴσος! 
ὃ KN‘ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ ΚΘ τοῦ TA, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΚΝ τοῦ ΓΖ" καὶ λοιπὸς ἄρα 


© ~ ~ A cpp ΄ Ἄ x e 
@ NO Acimou Teu ZA τὸ αὐτὸ μερος ἐστιν. οττερ 
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natur ipsi AA xqualisipse HM ; quae igitur pars 
est HK ipsius ΓΔ, eadem pars est ef HM ipsius 
TZ; et reliquus igitur MK reliqui ZA cadem 
pars est que totus HK totius ΓΔ. Rursus , quo- 
niam que pars est KO ipsius PA , eadem pars 
est et AE ipsius ΓΖ, major autem ΓΔ ipso TZ; 
major igitur et KO ipso AE. Ponatur ipsi AE 
xqualis ipse KN ; qu igitur pars est ΚΘ ip- 
sius ΓΔ, eadem pars est et KN ipsius ΓΖ ; ct re- 


ἕλος ὃ ΚΘ ὅλου τοῦ TA. Edin bn δὲ καὶ ὁ λοιπὸς 
ὁ ΜΚ λοιποῦ τοῦ ZA τὸ αὐτὸ μέρος ὧν ὅπερ 
ὅλος ὃ KH ὅλου τοῦ ΔΙ᾽ καὶ συναμφότερος apa 
ὁ ΜΚ, ΝΘ τοῦ AZ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶν ἂπερ 
ὅλος ὃ ΘΗ ὅλου τοῦ AT. Ισὸς δὴ συναμφότερος 
μὲν 6 ΜΚ, ΝΘ τῷ EB, ὁ δὲ OH τῷ BA* καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὃ EB λοιποῦ τοῦ ZA τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστὶν ἅπερ ὅλος © ΑΒ ὅλου τοῦ TA. Ozep ἔδει 


δεῖξαι. 


Ν 86 


liquus igitur N© reliqui ZA cadem pars est, 
qu totus ΚΘ totius ΓΔ. Ostensum autem est 
et reliquum MK reliqgui ZA eamdem parlem 
esse que totus KH totius ΔΙ; ct uterque si- 
mul igitur MK, ΝΘ ipstus AZ exdem partes 
est qux totus ΘΗ totins ΔΙ᾽. AEqualis autem 
uterque simul MK, ΝΘ quidem ipsi EB, ipse 
vero ©H ipsi BA; ct reliquus igitur EB reli- 
qui ZA exdem partes est qux totus AB totus 
ΓΔ. Quod oportebat ostendere. 


de ra, que ΗΜ J’est de rz; donc le reste MK est la méme partie du reste 
zA, que Je tout Hk Jest du tout ra. De plus, puisque ΚΘ est la méme 
partie de ra, que ΔῈ lest de 1Z, et que ra est plus grand que rz, ΚΘ 
est plus grand que AE. Faisons KN égal ἃ AE; ΚΘ sera la méme partie de 
rs, que KN Vest de rz; donc le reste No est la méme partie du reste ΖΔ, 
que le tout ΚΘ I’est du tout rs. Mais on a démontré que le reste MK est 
la méme partie du reste ZA, que Je tout KH Test du tout ar; donc la 
somme de MK et de NO, est Ics mémes parties de az, que le tout ©H Vest 
du tout ar. Mais la scmme de MK et de ΝΘ est égale ἃ EB, et OH égal 
ἃ BA; donc le reste EB est les mémes partics du reste ΖΔ, que le tout ΑΒ 
Vest du tout ra. Ce quil fallait démontrer. 
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MPOTAZIE 6, 


yy aq © κῃ 
Edy ἀριθμὸς ἀριθμοῦ μέρος ἢ. καὶ ἕτερος ἐτέ- 
" > x id or a3 4 a ΄ » 4 
pou τὸ auto pepos nT? καὶ ἐναλλὰξ ὁ μερος ἐστιν 
a Ls ~ - 
n μέρη ο πρωτὸος τοῦ τρίτου, τὸ αὐτὸ μέρος 
w ἃ 1 » Xu t x = Lif ~ 
ἐστι ἢ τὰ αὐτὰ μερὴ καὶ ὁ δεύτερος Tou πε- 
τάρτου. 
BS i ~ “ Υ̓ ο; 
Αριθμὸς yep oA ἀριθμοῦ τοὺ BY prepos ἕστω, 
x ¢ ε +. -¥ - \ ᾿ i ΄ 
καὶ ἐτερος ὁ Δ €TEpou τοῦ EZ, τὸ αὐτὸ Μέρος 
ὅπερ δ A τοῦ ΒΓ, ἐλάσσων δὲ ἔστω 0 A τοῦ 
Δ2 λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ὃ μέρος ἐστὶν 6 A 
me a ΄ A > ‘ » A ν . 
τοῦ An ptpn, τὸ auto μέρος ἐστί καὶ ὁ ΒΓ 


~ a ΄ 
tou EZ ἢ pepn. 


A 
B H 
A 
E Θ 


Χ ἃ "ἃ ᾿ > Ἀ - - 4 > 4 

Ἐπεὶ yap 0 μερὸς ἐστιν o A τοῦ BY, τὸ αὐτὸ 

~ μὲ wv AY 3 

μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Δ τοῦ ΕΖ" ὅσοι ape εἰσὶν ἐν 


fad 2 6 N. 97 ~ ~ Ta?) x Ν 
τῷ ΒΓ ἀρεῦμοι soos TH A, τοσουτοῖ εἰσὶ καὶ ἐν 


a 
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PROPOSITIO IX. 


Si numerus numeri pars est, ct aller alte- 
rius cadem pars est; et alterne quz pars est, 
vel partes primus tertit, eadem pars erit vel 


ezdem partes et secundus quarti. 


Numerus enim A numeri Br pars sit, et 
alter Δ alterius EZ eadem pars πᾶ A ipsius 
Br, minor autem sit A ipso A; dico ct al- 
terne qu pars est A Ipsius A vel partes, eam- 
dem partem esse et ΒΓ ipsius EZ vel paries. 


Quoniam enim qux pars est A ipsius Br , 
eadem pars est ct A ipsius EZ; quot igitur 
sunt in BE numeri zxquales Ipsi A, tot sunt 


PROPOSITION IX. 


Si un nombre est une partie d’un nombre, et si un autre nombre est Ja 
méme partie d’um autre nombre, Je premier est, pat permutation, la méme 
partie ou les mémes parties du troisitme, que le second Vest du quatricme. 

Que le nombre a soit une partie du nombre ΒΓ, et qu'un autre nombre Δ 
soit la méme partie d’un autre nombre EZ, que A l’est de Br, οἱ que A soit 
plus petit que 4; je dis que, par permutation, A est la méme partie ou 
les mémes parties de δ, que ΒΓ l’est de Ez. 

Puisque a est la méme partie de br, que δ Vest de Ez, il y a dans 
ΒΓ gutant de nombres ¢gaux ἃ A, quil y a dans ΕΖ de nombres égaux 


ἠοή 


τῷ EZ ἴσοι τῷ Δ. Διηρήσθω ὃ μὲν ΒΓ εἰς τοὺς 
GA ἴσους τοὺς BH, HT, ὃ δὲ EZ εἰς τοὺς 
τῷ Δ ἴσους τοὺς EO, ΘΖ᾽ ἴσον ἔσται δὴ τὸ 


πλῆθος τῶν BH, ΗΓ τῷ waubes τῶν EO, ΘΖ. 
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et in EZ xquales ipsi Δ, Dividalur BY qui- 
dem in ipsos ipsi A xquales BH, HI, ipse 
vero EZ in ipsos ipsi Δ xequales EO, ΘΖ; w- 
qualis crit utique multitudo ipsorum BH, HI 


multitudini ipsorum EO, ΘΖ. 


A 

B T 
4 

Ε a 


See ae 4 : 
Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ BH, ΗΓ ἀριθμεῖ ἀλλη- 
1 A? yw > 
λοις. εἰσὶ δὲ καὶ οἱ EO, ΘΖ ἀριθμεῖ ἴσοι αλ- 
λήλοις, καὶ ἔστιν ἰσὸν τὸ πλῆθος τῶν BH, ΗΓ 
- ~ -" Aw , Ἄ x GF 
τῷ πλῆθει τῶν EO, ©OZ* ὃ apa μέρος ἐστιν ὁ 
~ , ἡ 
ΒΗ τοῦ ΕΘ ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ΡΥ ᾿ q ras 
ὁ HE τοῦ ΘΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε καὶ ὃ 
ψ' ~ a 13 2 X 
pipes ἐστὶν ὃ BH τοῦ EO ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ 
; ᾿ 2 
μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος o ΒΓ συναμφῷοτε- 
~ a LA € > 
pou τοῦ EZ. ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" izes Jui ὃ μέν BH 
“Ἵ ε A ~ af ’ > x © 
τῷ A, ὃ δὲ ἘΘ τῷ Δ' ὃ apa μερὸς ἐστιν 0. A 
δι a e ‘ 3 \ Li > x x « 
τοῦ An μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΒΓ 


τοῦ EL ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


a δ. Partageons BF en parties égales 


a A; 


Et quoniam zquales sunt BH , HE numeri 
inter se, sunt autem et EO , ΘΖ numeri x- 
quales inter se, ct est @qualis multitudo ipso- 
rum BH, HI mullitudini ipsorum ΕΘ, ΘΖ ; 
qu igitur pars est BH ipsius ΕΘ vel partes, 
eadem pars est οἵ HE ipsius ΘΖ vel exdem 
partes; quare et qu pars est BH ipsius ἘΘ yel 
partes, eadem pars est ct uterque simul Br, 
utriusque simul EZ vel exdem partes; xqua- 
lis utique BH quidem ipsi A, ipse vero EO 
ipst Δ; que igitur pars est et A ipsius A 
vel partes , cadem pars est et ΒΓ ipsius EZ vel 


exdem partes. Quod oportebat ostendere. 


et que ces parties soient BH, HT; 


partageons aussi EZ en parties égales ἃ 4, et que ces parties soient EO, ΘΖ; le 
nombre des parties BH, ΗΓ sera égal au nombre des parues EO, ΘΖ. 
Puisque les nombres BH, ΗΓ sont égaux entrenx, que les nombres ΕΘ, 


ΘΖ sont aussi égaux entr’eux, et que Ja quantité des nombres ΒΗ, HI est égale 
a la quantité des nombres ΕΘ, ΘΖ; le nombre BH est la méme partie ou les 
mémes parties de EO, que HT lest de ΘΖ; donc BH est Ja méme partic ou 
les mémes parties de E©, que la somme ΒΓ Vest de la somme Ez (5 et 6. 7). 
Mais BH est égal ἃ A, et EO égal ἃ a; donc A est la méme partie ou Jes 
memes partics de 4, que ΒΓ lest de Ez. Ce qu'il fallait démonter. 
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MPOTASIE 4, 


x ? 6 Age 6 ~ ᾿ “ \q fpgh 
Ἐὰν αμῦμος αριῦμου μερὴ ἡ... καὶ eTEpos ετε- 
be 3 x‘ Ω 5 F Ἁ, a ’ 3 x © 
fou Ta αὑτὰ μερη" καὶ ἐναλλὰξ α μερὴ εστιν o 
Led ~ wn ΄ λ > A ’ w 
πρῶτος TOU τρίτου ἢ μέρος, τὰ αὐτο μερὴ σται 
ve ‘ ~ ᾽ x 4 > λὲ ‘ 
καὶ o δεύτερος τοῦ τετάρτου ἢ TO αὐτὸ μέρος. 
\ i ε 3 “ ΄᾿ ’ i 
Ἀριθμὸς γὰρ ὁ AB ἀριθμοῦ τοῦ T μέρη ἔστω, 
\e€ , e © r ~ Ἂν > δ , 
nas εἐτερος ὁ AE ετέρου τοῦ Z τὰ αὑτὰ prepn, 
if . “ > ΄, , oe 
ἔστω δὲ 0 AB τοῦ AE ἐλάσσων" λέγω καὶ ἐναλ- 
4 a Ψ > Ν ε “ a , A 
λὰξ & μερὴ ἐστιν 0 ΑΒ tou ΔῈ  μερος, τὰ 


? A , 3 x xf ~ a a 2 1.3 , 
αὐτὰ μερη ἔστι καὶ OT Tou LZ ἢ τὸ αὐτοῦ μερῦς- 


fo x 3 ᾿ 

Ἐπεὶ γὰρ ἅ μέρη ἐστὶν ὃ ΑΒ τοῦ T, τὰ αὐτὰ 
᾿ οἱ Ἀ ‘A € ~ e " ? ἊΣ > 

Μέρη ἐστί καὶ 0 ΔῈ τοῦ Z* toa apa ἐστιν ev 
~ ~ ~ Ν 3 ~ 

τῶ AB μέρη Tsu Ty, τοσαῦτα καὶ ev τῷ ΔῈ 
τ ~ ’ e 4 πὰ x ~ 

μέρη Tou Ze Ampycbw ὁ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ T 
ων 4 «ε ι A ~ τὸ 

μέρη ta AH, HB, ὃ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Z μέρη 
5 3 ν 5 \ ~ n~ 

Ta AO, ΘΕ" ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆθος τῶν AH, 


PROPOSITIO X. 


Si numerus numeri partes est, et alter alte- 
rius cedem partes 3 et allerne αὐ partes est 
primus terti vel pars , exdem partes erit 
et secundus quartt vel eadem pars. 

Numerus enim AB numeri L partes sit, et 
altcr AE alterius Z eedem partes , sit autem AB 
ipso SE minor; dico et alterne qux partes est 
AB ipsius AE vel pars, easdem partes esse et 


I ipsius Z vel eamdem partem. 


Quoniam enim qua partes est AB ipsius I, 
exdcm parles est ct AE ipsius Z; quot igitur 
sunt in AB partes ipsius ©, tot sunt et in AE 
partes ipsius Z. Dividatur AB quidem in par- 
tes AH , ΗΒ ipsius Γ΄, ipse vero AE in partes 
ΔΘ, ΘῈ ipsius Z; erit ulique equalis multi- 


PROPOSITION X. 


Si un nombre est les mémes parties d’un nombre, qu’un autre lest d’un 
autre, le premier sera aussi, par permutation, les mémes parties ou la 
méme partie du troisieme, que le second lest du quatriéme. 

Que le nombre AB soit les mémes parties du nombre r, qu’un antre nombre 
ΔῈ lest d’un autre nombre z, et que ΑΒ soit plus petit que ΔΕ; je dis que, par 
permutation, AB est 108 mémes parties ou la méme partie de ΔῈ, quer lestde z. 

Puisque ΑΒ est les mémes parties de T, que ΔῈ Test de z, il y a dans ΑΒ 
autant de parties de r, qu'il y a dans ΔῈ de parties de z. Divisons ΑΒ en parties 
de Τ, et que ces parties soient AH, HB; divisons aussi ΔῈ en parties de 2, et 
que ces parties soient 40, ΘῈ; le nombre des parties aH, HB scra égal 
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~ , biped x3 x aA , 
HB τῷ πλήθει τῶν SO, ΘΕ. Καὶ eves ὃ μέρος 
Q e "οΥ a > ἣ» 3 τ -Ὗ 
ἐστὲν 0 AH toot T, τὸ αὐτὸ μέρος εστι καὶ ὁ 
~ > x a , ‘5 € ~ 
ΔΘ τοῦ 2, καὶ ἐναλλὰξ ο μερὸς ἐστὶν ὃ AH τοῦ 
ΩΝ ᾿ ι > ‘3 LA ? x 1 € ~ 
ΔΘ 4 pepn, TO αὑτὸ μερὸς ἐστί καὶ ὁ Γ του Z 
a cy , t * x‘ LS ? \ Ἂν ν aA La 
ἡ Ta αὐτὰ μερῆ. Aida τὰ avTa δὴ καὶ ὃ μέρος 
© at a r ‘ 2 A ’ 
ἐστὶν ὃ HB τοῦ" ΘΕ αὶ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος 
» Ἀ ve ~ a i) 31 ΄ τ Ἢ 
ἐστὶ καὶ ΟἿ τὸυ 2 4 τὰ αὐτὰ μερη" wots καὶ 


a , > %. be ~ a ’ x 3 ‘ 
ὃ μερὸς ἐστίν ο AH Tou ΔΘ ἡ μέρη) τὸ αὐτὸ 


tudo ipsarum AH, HB multitudini ipsarum ΔΘ, 
ΘΕ. Et quoniam qua pars est AH ipsius ©, 
eadem pars est ct ΔΘ ipsius Z, et altcrne qua 
pars est AH ipsius ΔΘ vel partes , eadem pars 
est et F ipsius Z vel eawdem partes. Propter 
eadem ulique et que pars est HB ipsius ΘΕ 
vel partes, eadem pars est οἱ T ipsius Z vel 


cedem partes; quare εἰ que pars est AH ip- 


ε ~ a A = 4 ca ἈΝ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΗΒ τοῦ ΘῈ ὅ τὰ αὐτὰ μερη" καὶ 
Ἂν x e ~ a Ld a 
ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ ΔΘ # μέρη» τὸ 
> 4 , > x x. € ~ a " ON 
αὐτὸ μέρος ἐστι καί ὁ ΑΒ tou ΔῈ ἡ τὰ αὐτὰ 
᾽ a , 2 Ἂν ε ξ΄“ > ue 

μέρηϑ" ἀλλ᾽ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ ΔΘ ἡ fepn, 
rol as ~ aA A Ἕ % 
σὸ αὐτὸ μέρος ἐδείχθη καὶ ὃ Τὶ τοῦ 2 ἡ" τὰ αὐτὰ 
. 

5 ’ ᾿ . Ἂν 
μέρη, καὶ ἃ ἀραῦ μέρη ἐστὶν ὃ AB τοῦ ΔῈ ἡ 
, Α 3 x a, » ἢ Ἂ ey. ~ a A 
μερὸς, Te αὐτῷ μέρη ἐστὶ Kab ὁ T vou Zn τὸ 


αὐτὸ μέρος. Ὁπερ ἔδει δεῖξαι. 


sius ΔΘ vel partes, eadem pars est et HB 
ipsius ΘῈ vel cadem partes ; et que igitur pars 
est AH ipsius ΔΘ vel partes, eadem pars est 
ct AB ipsius AE vel cedem partes; sed que pars 
est AHipsius ΔΘ vel partes , cadem pars ostensa 
estet T ipsius Z vel cedem partes, et que igitur 
partes est AB ipsius ΔῈ vel pars, exdem par- 
tes est et T ipsius Z vel eadem pars. Quod 


oportebat ostendere. 


au nombre des partics 46, ΘΕ. Et puisque AH est Ja méme partie de T, que ΔΘ 
Vest de Z; par permutation , AH est Ja méme partie ou les mémes parties de ΔΘ, 
que T Vest de 2 (0. 7)» Par Ja méme raison, HB est la méme partie ou Ics 
mémes parties de ΘῈ, que T lest de z; donc AH est la méme partie ou Jes 
mémes parties de ΔΘ, que HB lest de ΘῈ (5 et 6. 7); donc AH est Ja méme 
partie ou les mémes parties de ae, que ΑΒ 1681 de SE; mais on a démontré 
que AH est la méme partie ou les mémes partics de ΔΘ, que r Jest de z; 
donc ΑΒ est les mémes parties ou la méme partie de o£, que r lest de z. 
Ce qu'il fallait démontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ tae 


Ce g és 5 
Ἐὰν ἢ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον οὕτως ἀφαιρεθεὶς 
1 > : , Ἄ, « 4 4 + J 
προς ἀφαιρεθένθα" καὶ ὁ λοιπὸς προς τὸν λοῖπτον 
3, eg \ { 
εἐσται ὡς ὁλος πρὸς ὅλον. 
a3 ς Ε 6 i 
Eotw ὡς ὅλος o AB πρὸς ὅλον tov TA ovtws 
? ἈΝ e \ > ΄ a ’ 
ἀφαιρεθεὶς o ΔῈ προς ἀφαιρεθέντα τὸν ΓΖ" λεγῶ 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὃ ἘΒ πρὸς λοιπὸν τὸν ZA ἐστὶν 


ὡς ὕλος ὃ ΔΒ προς ὅλον τὸν TA. 


Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ὃ ΑΒ πρὸς τὸν ΓΔ οὕτως 
ὃ AE πρὸς τὸν ΓΖ" ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ΑΒ τοῦ 
TA ἃ μέρη. TO αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ AE τοῦ 
ΓΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ λοιπὸς ἄρα 6 EB λοιποῦ 
τοῦ ZA τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ AB 
τοῦ ΓΔ' ἔστιν ἄρα we EB πρὸς τὸν ZA οὕτως 6 
AB πρὸς τὸν TA. Οπερ eds δεῖξαι. 


PROPOSITIO XI. 

Si est ut totus ad totum ita ablatus ad abla- 
tum; et reliquus ad religuum crit ut totus ad 
totum. 

Sit ut totus AB ad tolum TA ila ablatus 
AE ad ablatum ΓΖ; dico εἰ rcliquum EB ad 
reliquum ZA esse ut totus AB ad totum ΓΔ. 


Quoniam enim est ut AB ad ΓΔ ita AE ad 
ΓΖ ; qua igitur pars est AB ipsius TA yel par- 
tes , eadem pars est ct AE ipsius ΓΖ vel ex- 
dem partes ; et reliquus igitur EB reliqui ZA 
cadem pars est vel partes, que AB ipsius TA ; 
est ighur ut EB ad ZA ita AB ad γὰ. Quod 
oportebat ostceudere. 


PROPOSITION XI. 


Si le tout est au tout comme le nombre retranché est au nombre retranché, 
le nombre restant sera aussi au nombre restant comme le tout est au tout. 

Que le tout AB soit au tout ΓΔ comme le nombre retranché AE est au nombre 
rewwanché rz; je dis que le nombre restant EB est au nombre restant ZA comme 
le tout AB est an tout ΓΔ. 

Car, puisque AB est ἃ TA comme AE est ἃ ΓΖ, AB est la méme partie ou les 
mémes parties de ra que AE lest de rz; donc le reste EB est la méme partie 
ou les mémes parties du reste ΖΔ que AB Vest de rs (7 et 8. 7); donc EB 
est ἃ ZA comme AB est ATA (déf. 20. 7). Ce qu’il fallait démontrer. 
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, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ sf. 
\ yy ε ~ ΕΣ π᾿, ὦ ἃ Pa 

Eay ὠσὶν o7rocorouy ἀριθμοὶ αταλογον" ἔσται 
ε Φ ~ ε , Nie oh ~ ε ’ 
ὡς eho τῶν πγουμένων πρὸς era τῶν EMCUEIOV, 
ef a ee Ω ᾿ 9 XV 
οὑτὼς ATAITES Ch πγουμεῖοῖ PIC ἀπαττειῖς τῆυς 
: ᾿ 
ἐπουμέενους. 


« ~ 2 Ν᾿ > , ¢ 
Ἑστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἀνάλογον οἱ A, 


PROPOSITIO XII. 


St sunt quotcunque numeri proportionales , 
crit ut unus antecedentium ad unum conse- 
guentinm , ita ommes antecedentcs ad onmes 
consequentes. 


Sint quotcunque numeri proportionales A , 


Bs 0s Ss ὡς oA πρὸς τὸν Β εὕτως oT πρὸς Β, Γ, A, ut A ad B ital ad 4; dico esse 


τὸν Δ' λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς OA πρὸς τὸν Β οὕτως ul A ad Β ila ipsos A, T ad ipsos B, Δ. 


οἱ A, Τ πρὸς τοὺς Β, A. 


Ἐπϑὶ γάρ ἔττιν ὡς δ A πρὸς αὺν Β οὕτως δ Τ Quoniam cnim est ut A ad 8 ita Ff ad Δ; 
πρὸς shy Acs ἄρα μέρος ἐστὶν OA τοῦΒὴ Μέρη» que igitur pars est A ipsius B yel partes , 
“ἰΞυτὶ μέρος ἐστὶ vaso T τοῦδ ἢ μέρη" καὶ cadem pars est cL Γ Ipsius A vel partes ; et utcr= 
συναμφότερος ἄρα δ AST συναμφοτέρου τοῦ Β. Δ = que simul igitur Δ, Γ utriusque simul B, A ca- 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐπα τὶν ἡ τὸ αὐτὰ μέρ» A ἅπερ ὃ A dem pars est vel eadem partes , que A ipsius 
τοῦ Be ἔστιν ἄρα ὡς 6 πρὺς τὸν Β οὕτως of A, Β; est igitur ut A ad B ita ipsi A, VT δὰ 'ρ- 


Γ πρὸς τοὺς B, A. Οπερ ἔδει δὲῖξαι. sos B, A. Qued oportebat ostendere. 


‘PROPOSITION XII. 


Si tant de nombres qu'on voudra sont proportionnels, un des antécédents 
sera ἃ un des conséquents comme la somme des antécédents est ἃ Ja somme 
des conséquents. 

Soient 4, B, Γ, 4 tant de nombres proportionnels qu’on voudra; que A soit 
ἃ Β comme Γ esta 4; je dis que A est ἃ B comme la somme desnombres a, r 
est ἢ Ja somme des nombres 5, A. 

Car, puisque A est ἃ B comme r est ἃ Δ, A est la méme partie ou Ies 
mémes parties de B, que I lest de 4 (def. 20. 7); donc A est est la méme 
partie ou 105 mémes parties de B quer lest de 4; done la somme des nombres 
A, rest la méme partie ou Ies mémes parties de la somme des nombres B, 4, 
que A lest de & (5 et ὁ. 7); donc A est a B comme Ja somme des nombres 
A, Γ᾿ est ἃ Ja somme des nombres 8, ἃ (déf. 20. 7). Ce qu'il fallait demontrer. 


LE SEPTIEME LIVRE DES 


ΠΡΟΤΆΑΣΙΣ 2... 


Εὰν τέτσαρες ἀριθμοὶ ἀνάλογον Gost καὶ ἐταλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἑστωταν τέσσαρες ἀριθμοὶ ἀνάλογον of A,B, 
ΤΑ: ὥς δ Α πρὸς τὸν Β οὕτως oT πρὸς τὸν At 
λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται, ὡς δΑ 


\ ΝΥ 4) ᾿ 
πρὸς τὸν T οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν Δ. 


ὑπο] 


> 


ς 


LS ͵ ᾿ « © \ gd « 
Ἐπεὶ 28ρ ἐὅτιν ws 0 A πρὸς τὸν Β outws o T 
x 4 a Μ΄ ͵ > Ν c ~ a 
πρὸς τὸν A* 0 ἄρα μερὸς ἐστὶν GC A Tou B ἢ 
᾿ A iad x , 3 ΝΣ Ν ς ~ a ᾿ 
Μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστι καὶ ὁ Τ tou Δ » τὰ 
> A f 3 . dad ᾽ * ἂν ¢ ~ 
αὐτὰ plz py* ἐναλλὰξ ἄρα ὁ μερὸς ἐστιν ὁ A Tou 
a , 1 2 \ ΄ Ed x‘ a ¢€ ~ a” 
Tn pep, τὸ auto μέρος ἐστε καὶ Oo Β τοῦ Δ ἡ 
ι oy , oy 2 ε ε \ cy 
τὰ LUT! μέρη" ἐστιν ἄρα ws ὁ A πρὸς Tov T 


οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν A. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ra 
4 
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PROPOSITIO XIil 


Si quatuor numcri proportionales sunt; et 
alterne proportionales crunt. 

Sint quatuor numeri proportionales A, B, 
Γ, Δ, ut A ad B ita Cad A; dico et alterne 
proportionales fore , ut A ad F ila B ad A. 


Quoniam cnim cstut Aad B ital ad Δ; que 
igitur pars est A ipsius B yel partes, cadem pare 
est et Fipsius Δ vel eedem partes ; alterne igitur 
quz pars est A ipsius Γ yel partes , eadem pars 
est el B ipsius A vel cedem partes; est igitur ut 
A ad Tita B ad A. Quod oportebat osten= 


dere. 


PROPOSITION XIII 


Si quatre nombres sont proportionnels; ils seront encore proportionnels par 
permutation. ἱ 

Soient A, B, T, Δ quatre nombres proportionnels, et que A soit ἃ B comme 
rest ἃ A; je dis q<wils scront encore proportionnels, par permutation, c’est-a- 
dire que A est ἃ T comme B est a 4. 

Car, puisqne A cst ἃ B comme r est ἃ 4; A est Ja méme partie ou les 
mcémes parties de B, que Γ Vest de 4 (déf. 20. 7); donc, par permutation, 
A est la méme ou les mémes parties de T, que B Vest de 4 (0 ct 10. 7); done 
A cst ἃ F come B est ἃ Δ (def. 20. 7)» Ce quill fallait démontrer. 


52 


410 


MPOTASIZ 4d", 
1 & e n > 4 aod 2 “ 
Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριῆμοὶ, καὶ ἀλλοῖ αὐτοῖς 
5»; Ἁ ~ , , a | ~ 
ἴσοι τὸ πλῆθος σύνδυο λαμᾷξανόμενοι καὶ ty τῷ 
Cee ey Yon > -ςἐ  ἅ ὦν ἃ - 
αὐτῷ λόγῳ" καὶ διίσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσοιταις 
‘ € ~ > ., © 
Ἐστωσαν gap’ ὑποσοιοῦν ἀριθμοι οἱ AZ BST, 
Now ? a ΡΨ i ΄- ᾿ 
καὶ ἄλλοι αὐτοῖς toon τὸ πλῆθος σύνδυο λαμᾷα- 
he x x ~ ? ~ © τ 
γόμενοι καὶ" ἐν τῷ αὐτῷ λέγῳ, οἱ Δ, E,Z, ὡς 
‘ « 4 it Φ' ‘€ QA Ἀ i ι 
ΜινοΑ πρὸς τὸν B ουτωςο Δ πρὸς τὸν E, ὡς δέ 
μ bs Ἁ a € ‘< a ᾿ a 
o Β πρὸς tor T οὕτως ¢ E προς τὸν Z* λεγὼ oF 
ἧς a 2 % ε x 4 “ © 
καὶ ducou ἐστὶν woo A πρὸς τὸν Τ οὕτως ὁ A 


~ 


πρὸς τὸν Ζ. 


oe 


LE SEPTIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


PROPOSITIO XIV. 


Si sunt quotcungue numeri, et alii ipsis x- 
quales multitudine bini surapti et in eidem 
ratione ; ef ex xquo in eidem ratione erunt. 

Sint enim quotcunque numeri A, B,T, et 
alii ipsis equales multitudine Lim sumpti et in 
cade ratione A, E, Z,ut A quidem adB ita A 
ad E, ut B yero ad Γ ita δὰ Z; dico el ex xquo 
esse ut A ad T ita A ad Z. 


N [Mm [p> (my [& 


x , > ε ε ᾿ ‘4 € € 
Ἐπεὶ pap ἐστιν ὡς 0 A crpeg τὸν B ουτως ὁ ἃ 
ι ᾿ ? . of ? ty © « 4 \ 
πρὸς τὸν Ee ἐναλλὰξ apa στιν ὡς oO A πρὸς τὸν 
τ © , > ᾽ν e 
Δ οὕτως ὃ B πρὸς τὸν E. Tada, eves ἐστιν ὡς 


ὁ Β πρὸς τὸν Γ οὕτως ὁ E πρὸς τον Ζ᾽ ἐναλλὰξ 


Quoniam enim est ut A ad B ita A ad E; 
alterne igitur est ut Aad AitaB ad E. Rursus , 
quoniam est ut Bad Γ ita E ad Z; alterne igi- 
tur est ut Bad Εἰ Γ᾿ ad Ζ. Ut autem B ad 


PROPOSITION XIV. 


Si Pon a tant de nombres qu’on voudra, et d’autres nombres égaux en quantité 
aux premiers, et si ces nombres étant pris deux ἃ deux sont en méme raison, 
ils seront aussi cn méme raison par eégalité. 

Soient A, B, Γ tant de nombres qu'on voudra, et d’autres nombres Δ, E, 
z égaux en quantité ἃ ceux-ci, que ces nombres soient pris deux 4 deux 
et en méme raison, c’est-a-dire que A soit a B comme Δ est a E, et que B 
soit aT comme E est ἃ Z; je dis que, par égalité, A est a T comme Δ est 
a 2. 

Car, puisque A est ἃ B comme 4 est ἃ E, par permutation, A est & 4 comme 
B est ἃ E (13.7). De plus, puisque B cst a T comme E est a Z; par permu- 
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ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Β πρὸς τὸν E οὕτως Τὶ πρὲς τὸν Ἑ ita A ad A; et ut igitur A ad A ita Γ ad 
Ζ. Ὡς deoB πρὸς τὸν Ε οὕτως ὃ A πρὸς τὸν Δ' Ζ; alterne igitur est ut A ad Γ ita Δ ad Ζ. 
καὶ ὡς ἄρα oA apes τὸν A οὕτως oT πρὸς τὸν 1" = Quod. oportcbat ostendere. 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὥς δ ἃ πρὸς τὸν οὕτως oa 


πρὸς τὸν Z. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ «#. PROPOSITIO Χν. 

Εὰν μονὰς ἀριθμόν τινὰ μιτρῇ, ἰσάκις δὲ Sicnitas numeram aliquem metitur, equa- 
ἕτερος ἀριθμὸς ἄλλον τινὰ ἀριθμὸν μετρῆ" χαὶ liter autem alter numerus alium aliquem nu- 
ἐναλλὰξ ἱτάκις ἡ μονὰς τὲν τρίτον ἀριθμὸν με-- merum metitur; ct alierne zxqualiter unitas 
τρόσει καὶ ὃ δεύτερος τέταρτον. {crlum ΠΟΥ ΠῚ metictur ac secundus quar- 

tum. 

Movae 3ep nA ἀριθμόν τινα τὸν ΒΓ μετρείτω, Unitas euim A pumcrum aliquem ΒΓ me- 
jexuss δὲ ἕτερος ἀριθμὸς ὃ ἃ ἄλλον τινὰ ἀριθ- tiatur , xqualiter autem aller numerus 4 alinm 

A 

᾿ Ἁ 
Β Η e Γ 

pee ὐσ-: 


μὸν τὸν EZ μετρείτω" λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ aliquem numerun EZ metiatur; dico εἰ al- 
ioduc 4 A μονὰς τὸν δ ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ δ' terme equaliter A unilatem ipsum A numerum 


ΒΓ τὸν EZ. meliri ac ΒΓ ipsum ΕΖ. 


tation, B est’ E commer est ἃ Z Mais B est ἃ E comme A est ἃ A; donc 
A est ἃ A comme r est ἃ Z; donc, par permutation, A est ἃ T comme A 
est a Z. Ce 4} fallait démontrer. 


PROPOSITION XV. 


Si lunité mesure un nombre autant de fois qu'un autre nombre mesure 
un autre nombre; par permutation , Tunité mesurera autant de fois le twoi- 
sitme nombre que le second mesure le quatrieme. 

Que Vunité a mesure un nombre ΒΓ autant de fois qu'un autre nombre 4 
mesure un autre nombre EZ; je dis que, par permutation, l’unité A mesure 
le nombre Δ autant de fois que Br mesure EZ. 


< 
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Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις nA μονας τὸν BY ἀριθμὸν 
μετρεῖ καὶ ὁ Δ τὸν EZ* ὅσαι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ 
ΕΓ μοιάδες τισοῦτοι εἶσι καὶ ἐν τῷ EZ Φριθμοὶ 
ἴσοι τῷ Δ. Διμρήσθω ὃ μὲν EDT εἰς τὰς ἐν αὐτῷ 
μενάδας τὰς BH, HO, ΘΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 
Δ ἴσους. τοὺς EK, KA, ΔΖ’ ἔσται δὲ ἴσον τὸ 
πλῆθος τῶν BH, ΗΘ, OF τῷ πλήθει τῶν EK, 
KA, AZ. Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ BH, HO, ΘΓ 


μονάδες ἀλλήλαις, εἰσὶ de? καὶ ch EK, KA, AZ 


EK 


«ρϑμεὶ ἴσοι αλλπλοῖς καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆθος 
γῶν BH, ΗΘ, OF μονάδων τῷ wanes τῶν EK, 
ΚΑ. AZ ἀρεθμῶν" ἔσται" ἄρα ὡς ἡ ΒΗ μοιὰς πρὸς 
τὸν ΕΚ ἀριθμὸν οὕτως ἡ ἨΘ μοιὰς πρὸς τὸν 
? . x t Ἂν - Ν 
ΚΑ ἀριθμὸν. καὶ ,' OT pooras πρὸς τὸν AZ 
ἀριθμόν, ἙἘστα!ι ἄρα καὶ ὡς εἷς τῶν np ουμέτων 
πρὸς era τῶν Ὡπτομένγων οὕτως ἄσπαντες οἱ ἡγού- 
μένοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" ἔστιν ἄρα ὡς 


ἡ) BH pores πρὸς τὸν ἘΚ ἀριθμὸν! οὕτως 6 ΒΓπρὸς 
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Quoniam enim equaliter A unilas ipsum 
Br numcrum metitur ac A ipsum EZ; quot 
igitur sunt in Br unitates tot sunt et in EZ 
numeri xquales ipsi A. Dividatur BP quidem 
in ipsas in eo unitates BH, HO, OF, inse 
vero EZ in ipsos ipst A aquales EK , KA, AZ; 
crit igitur equalis mulutudo ipsorum BH, HO, 
ΘΓ mullitudini ipsorum EK, KA, AZ. Et quo- 


niam cequales sunt BH , HO, ΘΓ unitates inter 


A 7 


se, sunt aufam ct EK, KA, AZ numeri Ὁ - 
quales inter sc, et est axqualis multitudo ip- 


surum BH, HO, or 


unitatum = mulutudini 
ipsorum EK, KA, AZ numerorum ; crit igitur 
ut BH unitas ad EK nmnerum ita HO unilas 
ad KA numerum, ct ΘΓ unitas ad AZ nume- 
rum. Erit igitur et ut unus autecedentium ad 
unura cConsequentium ita omnes anteceden- 


tes ad omnes consequentes ; est igitur ut BH 


Puisque Munité A mesure le nombre Br autant de fois que 4 mesure EZ , 
iy aura dans ΒΓ autant d'unités, quwil y a dans EZ de nombres égaux ἃ δ. 
Parlageons BF en ses unités BH, HO, ΘΓ; et partageons EZ en nombres égaux 
a Δ, et que ces nombres soient EX, KA, AZ; Ja quanuté des unis BH, 
HO, ΕἸ sera égale ἃ Ja quantité des nombres EK, KA, AZ. Puisque les unit’s 
ΒΗ, HO, ©F sont égales enuelles, que les nombres EK, KA, AZ sont égaux 
eutr'cux, et que Ja quantité des unités BH, HO, ΘΓ est égale ἃ Ja qnantité des 
nombres EK, KA, AZ, Yunité BH sera au nombre EK comme Junité HO est au 
nombre KA, et comme lunité or est au tombre az. Donc un antécédent 
sera ἃ son consc¢quent comme Ja somme des antéceédents est ἃ Ja somme 


des conséquents (12. 7); done Vunité BH est au nombre Ek comme ΒΓ cst 
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σὺν ΕΖ. Ion δὲ ἡ BH μονὰς τῇ A μινάδι. ὁ 
δὲ EK ἀριθμὸς τῷ A ἀριθμῷ" ἔστιν apa ὡς ἡ Α 


μονὰς πρὲς τὸν ἃ ὀριθμὸν εὕτως ὃ ΒΓ πρὸς τὸν 


EZ* ἰσάκις ἄρα ἡ A μονὰς τὸν A ἀριθμὸν" μετρεῖ" 


καὶ ὦ ΒΓ τὸν ΕΖ. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ ic. 
τ , 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ “πολλιαπλασίαντες ἀλλήλους 
Ἁχᾳι» - Ls are 3 ~ - > ’ 
“τοιῶσι τιτας" οἱ peropeves εξ αὐτῶν secs αλλη- 
AGC toovTas. 
A ε Ἂν, ἃ ᾿ 
Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ A, Β- καὶ ὃ μέν A 


’ ἊἍ ε . 
pip B πολλαπλασιάσας τὸν T ποιείτω, ὦ δὲ Β 


aN 


unilas ad EK numerum ita ΒΓ ad EZ. Aqualis 
autem BH unilas ipsi A unitati, ipse vero EK 
numerus ipsi A numero ; est igitur ut A unitas 
ad Δ numerum ita ΒΓ δὲ EZ; xqualiter igitur A 
uniias ipsum A numerum metitur ac ΒΓ ipsum 


EZ. Quod oportcbat ostendcre. 


PROPOSITIO XVI. 


Si duo numeri multiplicautes scse faciune 


aliquos ; facti cx ipsis xquales inter se crunt. 


Sint duo numeri A, B, et 4 quidem ip- 


sum Eiultiplicans ipsum I faciat , ipse vero B 


: ; 
τὸν A πολλαπλασιάσας τὸν Δ ποιείτω" λέγω 


a a 3 bs « ~ 
ΟΤΙ socg ἐστεὲν oT tH A, 


ipsum A multiplicans ipsum A faciat ; dico #- 
qualem esse  ipsi A. 


ἃ EZ. Mais lumité BH est égale ἃ unite A, et le nombre EK au nombre 4; 
done Vunité A est au nombre 4 comme ΒΓ est ἃ EZ; done Vunité A mesure 
le nombre a autant de fois que Br mesure Ez (déf. 20. 7). Ce qu'il fallait 


deémontrer. 


PROPOSITION XVI. 


Si deux nombres se multipliant l'un ct Vautre en produisent d’autres ; les 


nombres produits seront égaux entr’eux. 


Soient les deux nombres a, B; que A multipliant B produise r, et que Ε 
wulupliant A produise 4; je dis que Tr est égal ἃ a. 


ΠΕ 
ἡτῇ 
‘ e ᾿ La ΕἾ 
Ἐπεὶ pop 0 A τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν T 
ΕΣ ἢ ν 56 x 1 3 m 
memeenaere o B ἀρὰ τοῦ T petpes κατα τὰς «ν τῷ 
’ - ᾿ STs ι A 2 
Α psradac, Μετρεῖ δε naan E μοιὰς τὸν A ἀριθ- 
A 1 4 x ΕῚ " ~ ΄ 2 fa oF ε 
pov! κατα τὰς eV αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις apa ἡ E 
1 i" ? ἦν ~~ Xx ες . 
pooras τὸν A ἀριθμὸν μῆτρει καὶ o Β τὸν Τ᾿ 
> ci at . . ε ay . ? 
ἐναλλαΐξ apa isang a E μοτὰς τὸν B ἀριθμον 
" ὃ Ν ὙΠ 5 6 : 
μετρεῖ καὶ o A τὸν Το litdav, erie o Β τὸν A 


TOAAATAATIAGAS Tov ἃ Wewroinney? oO A apa τὸν 


7 


> 


Σ 


ol 
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Quomam enim A ipsum Β imulliplicans ip- 
sum UT fecit ; B igitar ipsum TP metitur per 
ipsas in A unitates. Metitur aulem ct E um- 
tas Ipsum A numerum per ipsas im 60 unitates ; 
apaliter igitur E unitas Ipsum 4 numerum 
metitur ac Bipsum T ; alterne igilur wqualiter 
E unitas ipsum B numerum mietitur ac A ipsum 


r. Rursus , quoniam B ipsum A mulliplicans 


ν 


- ees τὸ ; διπὰ 
Δμιτρε κατα τας εν τῷ Β μινάδας,. Μετρεῖ δὲ 
varne μονὰς τὸν Β κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" 
σεις ἄρα ἡ E μονὰς τὸν Β ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ 
SA τὸν Δ. Isang δὲ ἡ Ἑ μονὰς τὸν Β ἀριθμὸν 
μετρεῖ καὶ 0 A τὸν T° ἰσάκις ἄρα 0 A ἑκάτερον 
τῶν Ty Δ μετρεῖ" ἴσος ἄρα ἐστὶν OT τῷ Δ, 


Οπερ ides δεῖξαι. 


ipsum A fecit; ipse A igitur ipsum A meti- 
tur per ipsas in B umitates. Metitur autem et 
E unilas ipsum B per ipsas in 60 unilates 5 a 
qualiter igitur E uuilas ipsum B numerum mte- 
ulur ac A ipsum Δ. -Equaliter autem E unitas 
ipsum B numerum melitur ac 4 ipsum Γ, Ἐς 
qualitet igitur A utrumque ipsorumT, Δ me- 
utur; xqualis igitur est  ipsi Δ. Qued opor- 


tcbat ostendere. 


Car, puisque A muliipliant B a produit ©; B mesure Γ par les unités qui sont 
en A (def. 15. 7). Mais Vunité E mesure le nombre a par !es unités quwil con- 
uent; donc Punité Ε mesure le nombre A autant de fois que 8 mesure Γ; donc , 
par permutation, Vunité E mesure le nombre B autant de fois que A mesure Γ 
(15.7). De plus, puisque B multipliant 4 a produit 4, A mesure A par les unités 
qui sont en B. Mais Puuite E mesure le nombre B par les unités qu'il con- 
tient; done Vunité E mesure le nombre Β autant de fois que A mesure a. 
Mais Vunité E mesure Ile nombre B autant de fois que A mesure Fr; done a 
mesure également Το ct 4; donc ΓΤ est egal a 4. Ce qu'il fallait démoutrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ εζ, 


Bay ἀριθμὸς δύο ἀριθμοὺς πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινας" οἱ ψενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν 
ἐξουσι ᾿λόγον πολλαπλασιασθεῖσιν. 

Αριθιμὸς γὰρ ὃ A δύο ἀριθμοὺς τοὺς B, T 
“πτολλαπλασιάσας τοὺς 7a {εν ποιείτω" λέγω ὅτι 


Ἂς « i 4 a ε 4 7 
εστιν ὡς ὁ B “πρὸς τὸν Τ οὕτως ἃ ἃ pos τὸν Es 


ial 


J 


> 


PROPOSITIO XVII 


Si numeras duos numeros muuitiplicans fa- 
cit aliquos , facti éx ipsis eamdem rationem 
habebunt quam multiplicati. 

Numerus cium A duos numeros B, Γ᾽ mul- 
tiplicans ipsos A, E faciat; dice esse ut B ad 
Pita A ad E. 


tt 


Ν 4 4 La \ 
Eves yap 6 A τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν A 
δ Ly τ ι ‘ 3 
πιποίηκεν" ὃ Β apa Tov A peTpel κατὰ τὰς ἐν 
δὰ ~ a « < \ 
τῷ A μονάδας. Mespes de καὶ ἢ Z μονὰς τὸν A 
- ‘ ἐν \ 3 » Ὁ ΤΙΣ ἃ ἢ 3, 
ἀριθμὸν HATA τας εν αὐτῷ μοναόας" ἰσάκις apa 
« ᾿ " . ~ y * 1 
ἢ 2 μονὰς Tov A ἀριθμὸν μέτρει καὶ ὁ B τὸν Ae 
Ww 5 e e 43 " \ Ἔ θ λ 2 
ἐστιν apa ὡς ἡ Z μονας πρὸς τὸν A αἀριῦμον 


dQ Ἂν. ‘ ‘ Ἃ \ 3 A ἂν ν . ε 
ουτως ὁ Β προς τὸν A. Ata τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἢ 


Quoniam cnim A ipsum B muitiplicans 
ipsum A fecit; B igitur ipsum A metitur per 
ipsas in A unitates. Mctitur autem et Z unitas 
ipsum A numerum per ipsas in eo unilates ; 
equaliter igitur Z unitas ipsum A numcrum 
metitur ac B ipsum A; est igitur ut Z unitas 


ad A uumerum ita Bad A. Propter eadem uli~ 
° 


PROPOSITION XVII. 


Si un nombre multipliant deux nombres cn produit d'autres; les nombres 
produits auront la méme raison que les nombres multipliés. 


Que le nombre 4 muitipliant les nombres 8, T produise les nombres 4, E; 
je dis que B est ἃ Fr comme Δ est ἃ E. 


Car, puisque 4 multipliant B a produit 4; B mesure 4 par les unités qui 
sont en A (def. 15. 7). Mais Vunité z mesure le nombre A par les unités 
αὐ} contient ; donc VPunité z mesure le nombre 4 autant de fois que B mesure 
4; donc Punite Z est au nombre A comme B est ἃ 4. Par la méme raison, 


ἀιὸ LE SEPTIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


ΤᾺ μονὰς πρὸς τὸν A ἀριθμὸν εὗτως oT πρὸς 
τὸν Ἐ" καὶ ὡς ἄρα ὁ Β pos τὸν Δ cotos ὃ Γ 
πρὸς τὸν ΕἾ" ἐναλλὼξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Β πρὸς 
τὸν Γ οὕτως ὁ Δ πρὸς τὸν Ἑ. Οπερ edit 


δεῖξαι. 
ΠΡΡΟΤΆΑΣΥΣΞ ar. 


Wie αι x > ’ 2 é 

Ἐὰν δύο ἀρεθμοὶ ὠριθμιόν tere πολλαπλωσιοί- 

ater © s » 5: »» Ν" 

GATES “τοίῶσε τινας οἱ ἡτόμενοι εἴ αὐτῶν wee 
4 " 5 Ρ in Η ὲ 

αὐυτον ἐχουτι toy! ACD IW τοῖς πτολλαπλασιασασιο 


Avo yep ἀριθμοὶ of A, B ἀριθμόν tase τὸν 


que ct ut Z unitas ad A numerum ila Tad E; 
cl ut igitur Bad A ita Pad E; altcrne igitur 
est ul Bad T ita A ad E. Quod oportebat os- 


tenderc. 


PROPOSITIO XVITTI. 


Si duo numeri numeram aliquem multipli- 
eantes facinnt aliquos 3 facti ex ipsis et cam- 
dem habebunt rationem quam multiplicantes. 


Duo cnim numeri A, Β numerum aliguem PF 


ὲ 1 i 

Γ πολλαπλασίασαντες τους A, E “ποιειτῶσαῦν" 
, “ 2 ve ε c \ 1 τῇ ε 

λεγὼ ὁτι ἐστιν ὡς oA πρὸς τίν Βουτῶς ὁ ἃ 


πρὸς voy Ee 


multiplicantes ipsos A, E faciant; dico esse 


ut A ad Bita A ad E. 


lunité Ζ est au nombre A comme Ir est ἃ E; done B est ἃ A comme r est 


ἃ 
fallait démoutrer. 


PROPOSITION 


ἃ E; donc, par permutation, B est 4 rT comme Δ est ἃ E (13. 7). Ce quil 


XVITI. 


Si deux nombres multipliant un autre nombre en produisent d’autres ; 105 


noiwbres produits auront Ja méme raison que les multiplicateurs. 


Que les deux nombres 4, Β multipliant un nombre ΓΟ produisent Δ, E; 


je dis que A est ἃ B comme 4 est a E. 
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Eves γὰρ 0 A tov T πολλαπλασιασεῖς τὸν Δ 
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Y ΄ \ Ἁ ΕΝ δὶ ‘ Ἂς Ἢ 5 
τὸν Δ πεποίηκε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ oT τὸν 
3 ‘ 
Β πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν" ἀριθμος 
1 € x .Y , 
δὴ oT δύο ἀριθμοὺς τοῦς A, Β πολλαπλασιασας 
4 ͵ w aw © ε oY 
τους A, E πεποίηκεν" ἐστιν apa ὡς o A προς 
. 7 e \ \ 7 a 
Tov Β οὕτως 0 Δ πρὸς τὸν E. Οπερ ἔδει δεῖξαι, 
NPOTASIZ 36. 
κ , 2 Ν 2 8 ioe re 
Ἐὰν τεσσαρὲς ccpsbpeas αταλογον WT, 0 Ex 
a“ , is ἡ ᾿ x 
τοῦ πρώτου καὶ τετάρτου γινόμενος ἀριθμὸς ἴσος 
»" ~ 3 n~ , 
Oras τῷ εἰ τοῦ δευτέρου Hels τρίτου γινομένῳ 
> a νοι εν τ᾿ , . , 
ἀριθμῷ" καὶ εἐαν 0 EX τοῦ πρώτου Kas τεταρτουΪ 
, a > 6 A y Ss - 3 ~ δὲ , a x 
γενόμενος ἀριθμὸς ἰσὸς ἡ τῷ ἐκ τοῦ δευτέρου καὶ 
ε ΄ ? xX 
τρίτου. οἱ τέσσαρες ἀριθμοὶ ἀνάλογον ἔσονται. 


Ἐστωσαν τέσσαρες ἀριθμοὶ ἀνάλογον οἱ A, B, 


Tate we oA πρὸς τὸν Β οὕτως or πρὸς τὸν 


4 \ A ΄ ἥ 
A, καὶ 0 μὲν A τὸν ἃ πολλαπλοσιασας τὸν Ε 
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Quoniam cnim A ipsam Γ multiplicans ipsum 
Δ ἴδοι 5 ct F igitur ipsum A multiplicans ipsum 
A fecit. Propter cadem utique et Γ ipsum B 
multiplicans ipsum E fecit; nurocrus utique Γ 
duos numeros A, B mulliplicans ipsos A, E fecit ; 
esl igitur ut A ad B ita A ad Ε. Quod oportcbat 


ostendere. 
PROPOSITIO XIX. 


Si quatuor numer? proportionales sunt, ipse 
ex primo et quarto factus numcrus zqualis erit 
ipsi ex secundo οἱ tertio facto numero 3 et si 
ipse ex primo ct quarto factus numerus sequa- 
lis est ipsi ex sccundo ct terho , quatuor numeri 
proportionales crunt. 


Sint quatuor numeri proportionales A, B, 


r, 4, ut A ad Bita F ad A, et A quidem 


ipsum A niultiplicans ipsum E faciat, ipse vero B 


Puisque A mulipliant rT produit 4, 7 multipliant a produit δ (16.7). Par Ia 


m¢me raison Fr multipliant B produit E 


; done T multipliant Iles deux nombres 


A,B produit les nombres 4, E; donc A estab, comme A est &2E (17.7). Ce 


quwil fallait démontrer. 


PROPOSITION XIX. 


Si quatre nombres sont proportionnels , le nombre produit par le premier et par 


Je quatnieme sera égal au nombre produit par Je second et par le troisi¢me ; et si 
Je nombre produit par le premier et par Je quatri¢me est égal au nombre produit 
par le second et par le troisieme , les quatre nombres scront proportionnels. 


Soient les quatre nombres proportionnels 4,B, T, 4; que A soit ἃ B comme r 
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_ dé: Baw T πολλαπλασιάσας τὸν Z 


, kad 9“ 3 δῇ ε ~ 
ποιτω" λεὼ CTS ἐσὸς ἐστι OE τῷ ἌΝ 


> 


| 


plas 
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ipsum PF multiplicans faciat ipsum Z ; dico equa 


Jem esse E ipsi Z. 


a0 


03 ἂρ Ατὲντ “πολλαπλασιάσας τον H πειε τῶ. 
Ἐπεὶ οὖν o A τὸν Τ “πολλαπλασιάσας τιν πε- 
ποίηπε. τὸν ὃὲ Δ πολλαπλασιάσας τὸν Ἑ πε- 
“τοίηπεν" ἀριῦμος dno A δύο ἀριθμοὺς τοὺςτ, Δ 
πολλαπλασιάσας τοὺς H, E πεποίηκεν" ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ Τ πρὺς τὸν Δ οὗτος 6 H πρὸς τὸν E. 
ΑΣλ ὡς Γ πρὸς τὸν Δ οὕτως δ A πρὸς τὸν Be 
καὶ ὡς ἄρα" oA πρὸς τὸν Β οὕτως ὃ Ἡ πρὸς τὸν Ε. 
Πάλιν. ἐπεὶ δὰ tev T πολλαπλασιίσοις τὸν Η 
πεποίηκεν. ἀλλὰ μὲν καὶ ὃ Β tov T πολλαπλεοῖι- 
σιάσας τὸν Z πεποίηκε" δύο δὴ ἀριθμοὶ οἷ A,B 
ἀριθμόν τινὰ τὸν T πολλα-πλασιάτσαιτες τοὺς 
Ἡ στεπτοιήκεισινο ἔστιν ἄρα ὡς oA πρὸς τὸν 
Β οὕτως 6 H πρὸς τὸν Ζ. Αλλὰ μὴν καὶ ὥς δᾺ 
πρὸς τὸν B οὕτως oH πρὸς τὸν E* wee ὡς ἄρα 
© b ᾿ “ ε bs \ - oat 
oH πρὸς τοῦ E cutws o H7pog τὸν Zo ape 
πρὸς ete Tepey τῶν! E, 2 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 


a fe ee Mer, ms 
“τὸς apa ἐστιν ὦ E τῷ 2. 


Ipse enim A ipsum Τ' multiplicans ipsum H 
faciat. Et Guoniam A ipsa T niultipticans ipsum 
H fecit, ipsam veroA multiplicans ipsum E fecit 3 
nurmerus ulique A duos numeros T, 4 multi- 
plicans ipsos H, E fecit; est igitur ut Tad A 
ita H ad E. Sed ul F ad A ita Aad B; et ut 
igitur A ad Bita Had E.Rursus, quoniam A ipsum 
T multiplicans ipsuin H fecit, sed et B ipsum Γ 
mulliplicans ipsum Z fecit ; duo utique numeri 
A, B numeram aliquem PF mulliplicantes ipsos 
H, Zfecerunt ; est igitur ut A ad B ita H ad Z, 
Sed ctut Aad Bita Had E; ct utigitur H ad E 
ita Η ad Z; ipse H igitur ad utrumque ipsorum 
E, Z eamdem habet rationem ; xqualis igitur 
cst E ipsi Z. 


esta A; que A multipliant 4 produise E, et que Β multipliant r produise Z; je 


dis que E est egal a Z. 


Que A multipliant r produise H. Puisque A multipliant r produit H, et que 


A multipliant 4 produit E, le nombre 4 
duit H,E; donc T est ἃ Δ comme H est 


multipliant les deux nombres T, A pro- 
aE (17-7). Mais r est ἃ Δ comme A est 


a B; donc A est ἃ Β comme H esta E. De plus, puisque A multipliant T produit H, 
et que B multiphiant T produit Zz; Jes deux nombres A, B muluiphant un nom- 
bre T produisent H, Z (18. 7). Donc A esta B comme H est ἃ Z. Mais A est ἃ B 
comme H est 8E ; donc H est E comme H est Ζ ; donc H ala méme raison avec 
chacun des nombres Ἐν); donc E est égal ἃ z. 
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‘ ; ε τ ὃ τοῖς ἢ 
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apes τὸν E cures o H πρὸς τὸν Z. AAA we μὲν 
- ᾿ ‘ τ᾿ - ᾿ A ἣν e 
cH προς Του E cutws o T προς τὸν Ae 228 ὡς 
a © iy Π “ © Ν ᾿ 0 
ἄρα oT προς To” A cutwco H πρὸς TOY Ζ. Ὡς δὲ 
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᾿ « aT . cl € Xi ‘ 
apa o A πρὸς τὸν Β τω: 6 T προς τὸν Ἂς Ovrep 


edes δεῖξαι. 


w 3, » x ~ >? A o , 

ἀπρον ἴσες ἐστὶ τῷ ATs τοῦ μέσου 

- " » > i> eS = , - : 

TOY ἄκρων iTV ἢ τῷ απὸ τοῦ μέτου.. οἱ τρεῖς 
> ΣῪ ΕΣ , a ΄ 
ἀριθμοὶ ἀτάλογ cr ἐσονταιής 

cls τὸς : 

Ἑστωσαῦ τρεῖς αριβμοὶ ἀνάλογον ΓΑ. BST, 


΄ ε - ᾿ ἊΝ 4 ~ 7 4 ~ 
τι ὁ cz τῶν A, Τ σὸς esti τῷ ars τοὺ B, 
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ELEMENTS DEU 
Sit autem rursus equalis E 


ut A ad Bita Fad Δ. 
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ipsi Z; dico esse 


lisdem cnim constructis, quoniam A ipsos 
Yr, Δ multiphcans ipsos H, E fecit; cst igitur 
utT ad A ita H ad E. Equalis autem E ipsi Z; 
estigitur ut H ad E ita Had Z. Sed ut H qui- 
dem ad EitaT ad A; et ut igitur Tad A ila 
H ad Ζ. Ut autem H ad Z ita A ad B; et ut 
igilur A ad B ita ad 4. Quod oportebat os- 


tendere. 


PROPOSITIO XN. 


Si tres numeri proportionales sunt , ipse ex 
extremis aqualis est ipsi ex medio; si autem 
ipse cx extremis equalis est ipsi ex medio , tres 
numeri proportionales erunt. 

Sint tres nomeri proporlionales A, B,T, 
ut A ad B ita Bad ©; dico ipsum cx A , I equa- 


lem 6550 ipsi cx B. 


De plus, que E soit égal ἃ z; je dis que A est ἃ B comme T est a 4. 


Faisons la méme construction. Puisque ἃ muliipliant les nombres T, + produit 
H,E, le nombre ΓΤ est ἃ Δ comme H est aE Mais Ε est égal 4z; douic Hestak 
comme Hest az. MaisHest ἃ Ecommer esta a (18.7); doucT esta Δ comme H 
est ἃ Ζ. Mais H est ἃ Z comme A est ἃ B; donc A esta Β commer est a Δ. Ce quil 


fallaic démontrer. 


PROPOSITION XX. 


Si trois nombres sont proportionnels , Je produit des extrémes 


est ¢gal au 


quarré du moyen; et si ἴδ produit des extrémes est gal au quarré du moyen, 


Ies trois nombres serout proportionuelis. 


Soient A,B, Γ ois nombres proportionnels ; que A soit a B Comme B cst aT; 
je dis que le produit des nombres 4, r est ὅσα] au quarre de 8. 
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ated) A a v ε ΠῚ w ε « 
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Ponalur enim psi Β aqualis A’; est igitur ut 
Aad Bita A adT; ipseigitures A, Γ wqualis 
esl ipsi ex B, A. Ipse autem ex B, A aqualis 
cst ipsi ex B; zqualis enim B ipsi 4 ; ipse igitur 


cx A, Γ equalis est ipsi ex B. 


> 


> 


ἃ, τς ἐν τι uv ? ~ Ὁ Ἄ, 
Αλλὰ δὴ ὃ ἐκ τῶν A, Τ ἴσος ἔστω τῷ a9 
n ΄ a ᾽ ᾿ Cy € ‘ \ a « 
τοῦ BY λεγὼ ὅτι ἐστιν WSO ἃ πρὸς τὸν Β ουὐτος ὁ 
\ Ἂν 
Β πρὸς Tov 18 
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Exch pap 0 εκ τῶν A, T σὸς tors Tw are FOU 
‘ ‘ ww ms ¢ A ~ 
B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ B sseg τῷ ὑπὸ" τῶν B, As 
μὲ 2 ε ε A 1 a ε XV \ 
ἐστιν apa ὡς ὁ A πρὸς τὸν Βουτας o A προς τὸν 
Ν e “. ΕΣ wv ε « ᾿ ι 
T. Ince δὲ co B τῷ A* sotiv apa ὡς oA πρὸς τὸν 


Β οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν Te Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Sed ct ipse ex A, Γ xqualis sit ipsi ex B; 
dico esse ut A ad B ita B ad r. 


Quoniam enim ipse ex A, Γ equalis cst ipsi 
ex B, ipse autem ex B equalis ipsi cx B, A; 
est igitur ut A ad Bita Aad Γ, Aqualis autem 
B ipsi A; est igitar ut A ad B ita Bad ©. Quod 


oportebat ostendere, 


Que Δ soit égal ἃ B; A sera ἃ Β comme Δ est ἃ T ; donc le produit des nombres 
A,T est égal au produit des nombres B, 4(19.7 ). Mais le produit des nombres 
B, 4 est égal au quarré de B ; parce que B est ¢gula Δ; donc le produit des 
nowbres A, Γ est égal au quarré de B. 

Mais que le produit des nombres a, Γ soit égal au quarré de B; je dis que 
aest it B cumme B est aT. 


Car puisque le produit des nombres a ,T est égal au quarré de B, et que le 
quarré de B est égal au produit des nombres B, 4; le nombre A est ἃ B comme 
Sest aT (19.7). Mais B est égala a; donc A est ἃ B comme B est 4 σ᾿ Ce 
4} fallait démontrer. 
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5» , Sa A ~ | > x. e 
οἱ ἐλάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λῦλγὸον 
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λόγον ἐχόντων τοῖς Ay B, Ο TA, EZ* λέγω ὅτι 


ἰσάκις ὃ ΤᾺ τὸν A μετρεῖ καὶ ὃ EZ τὸν By 


hor 
PROPOSITIO XXI. 


Minimi numeri ipsorum eamdem rationem 
habentium cum ipsis metiuntur wzqualiter eos 
eandem rationem habentes, et major majorem, 
et minor minorem. 

Sint cnim minimi numeri PA, EZ ipsornm 
eamdem rationem habentium cum A, B; dico 


zqualiter PA ipsum A mcliri ac EZ ipsum Β. 


᾿ κω ? »} , > A 
OTA gap τοῦ A cux ἐστι μερῆ. Es pap δυτα- 
x wa Ἂς « 4] oe ¥ > ‘ ᾿ 
Tov, ἐστω" καὶ ὁ EZ apa τοῦ Β τὰ αὑτὰ pea 
τ ἊΝ ΩΣ a 3] 3 ~ 
ἐστὶν ἅπερ OTA τοῦ A* ὁσὰ apa ἐστὶν ἐν to TA 
’ ΄- ~ oes N 3 ΄“ δ 
Μέρη Tou A, TooauTa ἐστι καὶ ἐν TH EZ μ:ρη 
~ « a X ~ ἢ 
τοῦ Β, Διηρήσθω o μὲν TA εἰς τὰ τοῦ A μέρη 
1 ε 1 ᾽ ‘ ~ 
τὰ TH, HA, 6 δὲ EZ εἰς τὰ τοῦ B μέρη τὰ EQ, 
ΠΕ Loy \ n ~ ~ 
ΘΖ" ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆθος τῶν TH, HA τῷ 


arid τῶν EO, ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴσοι οἱ TH, HA 


Ipse TA enim ipsius A non est partes. Si 
enim possibile , sit; et EZ igitur ipsius B erdem 
partes est que PA ipsius A ; quot igitur sunt 
in ΓΔ partes ipsius A, tot suut et in EZ partes 
ipsius B. Diyidatur ΓΔ quidem in ipsas ipsius A 
partes TH, HA, ipse vero EZ in ipsas ipsins 
B partes EO, ΘΖ; erit ulique xqualis multitudo 
ipsarum ΓΗ, HA multitudini ipsarum ΕΘ, ΘΖ. 


PROPOSITION XXI. 


Les plus petits nombres de ceux qui ont la méme raison avec eux mesurent 
également ceux qui ont Ja méme raison avec eux , le plus grand le plus grand , 
et le plus petit Ie plus petit. 


Que ra, EZ soient les plus petits nombres de ceux qui ont la méme raison avec 
A, B; je dis que ΤΔ mesure A autant de fois que EZ mesure B. 


Le nombre TA n'est pas plusieurs parties de A; car, que cela soit, s’il est 
possible ; Ez sera les mémes parties de B que ra I’est de 4 (déf. 20. 7). Il y aura 
done dans Ta autant de parties de 4 qu’il y dans Fz de parties de B. Partageons 
ΤᾺ en parties de A, et que ces parties soicnt TH, HA; et EZ en parties de B, et 
que ces parties soient EO, ΘΖ. Le nombre des parties fH, HA sera égal au nombre 
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> > , an \ ε 3 \ 
εἰσὶν ἀλλήλοις, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ EQ, ΘΖ ap:duci 
4 : 5 Ἂς ss Ξ ΕἾ 
ὅσοι BAN ACIS δ» Hs TTY ἐσὸν σπτλῆθος τῶν TH, HA 


πλῆθει τῶν EQ, OZ ἔστιν ἄρα ooo TH πρὸς 


vy EO οὕτως ¢ HA πρὸς τὸν ΘΖ" ἔσται ἄρα καὶ 


ἑπομένους" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΤῊ πρὲς tor EO 
οὗτως ὃ TA “πρὸς τὸν EZ* Οἱ TH, EO ἄρα τοῖς 
Ta, ΕΖ ἐν τῷ αὐτῷ Aco ῳ εἶσις ἐλάττονες ὄντες 
αὐτῶν. ὅπερ ἀδυνάτοι" ὑπόκειιται γὰρ οἱ ΓΔ, 
EZ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχ “τῶν αὖ- 
τοῖς" οὐκ ἄρα μέρη ἐστὶν ὃ TA τοῦ At μέρος ἄρα" 
καὶ ὃ ἘΖ τοῦ Β τὸ αὐτοὶ μέρος ἐστὶν ὅπερ oTA 
τοῦ At ἰσώκις ἄρα ὃ TA τὸν A μετρεῖ tas ὁ EZ 


τὸν B. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Et quomiam wxquales ΓΗ, HA sunt inter sc, 
sunt autem ct ΕΘ, ΘΖ numeri inter se equales , 
et est equalis multitudo ipsarum ΓΗ, HA mul- 
litudini ipsarum EO, ΘΖ; est igitur ul TH ad 
EO ita HA ad ©Z; eril igitur et ut unns anlece- 


denlimm ad unum conseqrentima , ita omnes 


antecedentes ad omnes consequentes ; est igitur 
ul TH ad BO ita PA ad EZ; ipsi PH, ΕΘ igitur cam 
ipsis FA, EZ in eddem ratione sunt , minores 
existentes ipsis , quod est impossibile ; ponuntur 
eum ΓΔ, EZ minimi ipsorum eamdem rationem 
habeniiuin cum ipsis ; non igitur partes est ΓΔ 
ipsius Aj pars igilur ; et EZ ipsius B cadem 
pars est que TA ipsius A ; exqualiter igitur TA 
ipsum A πιο ταν ac EZ ipsum B. Quod oportc- 


bat ostendere. 


des parties £9, ΘΖ ; οἱ pulsque Ies partics TH, HA sont ¢gales entr'elles , que 
les parties EO, ΘΖ sunt aussi ¢gales entr'clles, et que le nombre des partics 
TH, HA est égal au nombre des parties ΕΘ, ΘΖ ; la partic TH est ἃ la partie EO 
comme Ha est ἃ ΘΖ; donc un des antéccdents sera ἃ un des conséquents comme 
Ja somme de tous les antécédents est ἃ la somme de tous Jes cons¢quents (12.7) 5 
done ΓΗ est ἃ EO comme Ta est ἃ Ez; donc les nombres rH, ΕΘ sont ea méma 
raison que Ies nombres ra, EZ qui sont plus petits que ces derniers , ce qui est 
impossible ; car on a supposé que Ts, Ez sont les plus petits nombres de 
ceux qui ont Ja méme raison avec eux ; done Ta n'est pas plusieurs partics 
de Δ. Done i] cn est une partie ; mais Ez est la mtme partie de B que ra Vest 
de A; denc ra mesure A autant de fois que Ez mesure bk. Ce qu'il failait 


démontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ΄". 


Ge 9 Ἂν: ν» > “Ὧν 
Ἐὰν ὦσι τρεῖς ἀριθμοὶ. καὶ ἄλλοι αὐτοῖς iose 
XY oO , πὰ x 3 ~ 2 ~ 
τὸ πλῆθος σύνδυο λαμᾷξανόμετοι καὶ εν Τῷ αὐτῷ 
4 gy δὲ Ν ὯΝ ? ~ ε ? τὶ Fe if = XN 
AOp@, ἢ Oe TeTAPap ern αὐτῶν ἢ ἀναλογ α" καὶ 
ΠῚ 2 ~ 7 on , 
διέίσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 
tad 2 ἊΝ ἃς 
Ἑστωσαν τρεῖς ἀριθμοὶ ΤῊ ΑΙ ΒΝ. καὶ 
if > ~~ M \ ω ε ’ q 
ἄλλοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ πτλήθως οἱ A, E, Z, σύνδυο 
᾿ ΔΝ ἢ, “᾿ > ~ ΄ 2 ww 
λαμ(ανόμενοι καὶ ἐν TH αὐτῷ λόγῳ , ἔστω 
‘ Ul 2 ~ ε 3 fe « \ € 
δε τεταραγμένη αὐτῶν ἢ ἀναλογία) WE μὲν OA 
A \ e € Ν Ν . i > 
ampog τὸν B ovtwe ΟΕ πρὸς τὸν Ley ὡς δὲ 8 
Ἀ . 4] € ν᾿ x ’ cre Ν 
πρὸς τον Τ οὕτως ὁ ἃ προς τοι E* Acym@ oTs καὶ 
ἃ 3 BS e e \ ᾿ Oy] e \ 
Jucov ἐστὶν woo A πρὸς τὸν Τ οὗτος o ἃ προς 


Tor Z. 


fl} ms jo i> 


PROPOSITIO XXII. 


Si sunt tres numeri, ct alitipsis equales mul- 
tiludine bint sumpti et in eidem ratione , sit 
autem perturbata corum proportio ; cl ex quo 
in eadem ratione erunt. 

Sint tres numeri A ,B,T, ct alii A, E, Z, ipsis 
zquales multitudine bini sumpti οἱ m cadem 
ratione , sit autem perturbata corum proportio , 
ut A quidem ad B ila E ad Z, ut B yero ad I 
ita Aad E; dico ct ex xquo esse ut Aad Pita A 
ad Z. 


ΠῚ 


Ν 


‘ , 3 € . 4 x “ ἐξ 
Ἐπεὶ yap ἐστιν ὡς 0 A πρὸς τὸν Β οὗτος 0 E 
\ ‘ ς» 3 " yw 3 a ~~? 
πρὸς τὸν Z° ὁ apa ἐκ τῶν A, Ζ 1706 ε6Τι᾽ TH EX 
~ , 2 3 ς ε 1 \ 
τῶν Β. Ε. Πάλαν. ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τον Τὶ 


« ε Ἀ +7 τ δ 32 fod ws 
cuTaso A πρὸς τὸν Ev ο apa ἐκ τῶν T, A σος 


Quoniam enim cst ut A ad B ila E ad Z; 
ipse igitur cx A, Z xqualis cst ipsi ex B, E. 
Rursus , quoniam ut B ad [ ita A ad E; ipse 


igitur ex Γ, A xqualis est ipsi ex B, Ε. Os- 


PROPOSITION XXII. 


Si l'on a trois nombres et autant d’autres nombres , si ccs nombres pris deux 
ἃ deux sont en méme raison, ct st leur proportion est troublée, ces nombres 


scront en méme raison par égalite. 


Soient A,B,F trois nombres, et autant d’autres nombres 4,E,2Z; que ces 


nombres pris deux ἃ deux soicnt en méme raison , et que leur proportion soit 


troublée ; c’est-a-dire que A soita B comme E esta Z, et que B soit ἃ Fr comme 
Aest aE; je dis que par égalité 4 esta’ Tr comme Δ est ἃ Z. 


Car puisque A est 2B comme E esta Z, Je produit des nombres A,z est égal 


au produit des noinbres B, E (19.7). De plus, puisque B est ἃ F comme A est 


aE;le produit des nombres r, 4 est égal au produit des nombres B, Ε. Mais 
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Ὅς. Ε΄ ͵ ἢ εν oe 
ἐστὶ τῷ ἐξ τῶν Β. ῈΕ. Εδείχθη ὅς καὶ ὃ ἐκ τῶν As 
~ > - % oe) 5. ~ , 
Ζίσος τῷ ἐκ τῶν B, Ε΄ καὶ ὁ ex τῶν A, Z ἄρα 
2 ~ 3 “ὦ ΕΝ aft « « ᾿ ι 
σὸς τῷ cx τῶν T, Δ' στιν apt ὡς ὁ Α πρὸς Τὸν 


Ιοὕτως 6 Δ πρὸς τὸν Zs Οπερ eos δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ x)". 
Οἱ πρῶτοι πρὲς ἀλλήλους ἀριθμοὶ ἐλαχιστοὶ 
εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 
Ἑστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριθμοὶ οἱ 
A, Bt λέγω ὅτι οἱ A, Β ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν 


2 we * 2 ΄ ? “i 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 


Se 
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tensus est autem ct ipse A, Ζ wxqualis ipsi ex 
B, E; ct ipse cx A, Z igitur aqualis ipsi ex 
Γ, A; estigitur ut A ad Γ ita Aad Z. Quod oper- 


tcebat ostendere. 


PROPOSITIO XXIII. 


Primi inter se numeri minimi sunt eorum 
eamdem rationem habeutium cum Ipsis. 

Sint primi inter se numeri A , B; dico ipsos 
A,B miminos esse eorum eamdem ralioucim 


habentium cum ipsis. 


od 


wai 


\ a ͵ κ“ 7. 

Ei γὰρ μη! ἔσονται! τινες τῶν A, B ἐλᾶσ- 

> ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λέχῳ ἔττες τοῖς A, Β 
coves? ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λίγῳ ὀντες τοῖς A, Β. 


Ἑστωταν of Ty Δ. 


Si cnim non, erunt aliqui ipsis A, B minorcs 
numeri m eadem ralione existentes cum Ipsis 


A, B. Sint Ir, A. 


ona démontré que le produit des nombres A, Zz est égal au produit des nombres 
B,E; donc le produit des nombres 4, Z est égal au produit des nombres r, Δ; 
donc A est ἃ Γ comme Δ est ἃ Z(19. 7). Ce quil fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XXIII. 


Les nombres premiers entr’eux sont les plus petits de ceux qui ont Ia méme 


Yaison avec eux. 


Que A, B soicnt des nombres premiers entr’eux ; je dis que Iles nombres 4,5 
éont les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec enx. 


Car s‘ils ne le sont pas, il y aura des nombres plus petits que A, B qui 
auront la méme raison avec A, ?. Que ce soient T, 4. 
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Nr μὰ ἘΠ. , 3 Ν ~ \ Le 
Etch οὖν cs ἐλόχιττοι αριθμεὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
΄ ’ ~ x ig > 4 , 
Acpor ἐχέντων μτροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λογον 
of 3 Ὧι - ce 3 He 5 x ¢ 
EXOVTAG Ἰσοπκῖςγ 0 Te μείζων Tor piCora, καὶ ὁ 
a ay ΄ qq e ΄ 
ἐλάττων τὸν ἐλάττονα, TOUTEOTIY, O τε ἡγούμενος 
" ε ’ Nee ᾿ -- La a τ 
τονηγουμενον, πα! οεπτομενος TOV εἡἰτομενον" STALLS 
ἉΓ - x τὸ x ce 4 , \ 
ἄρα oT τὸν A μετρεῖ καὶ ὁ A τὸν Β. Ὅσακις δὴ 
ES μι ~ ~ U ΠῚ 3 
ΟἹ τὸν A μετρεῖ; τοσαῦται μονάδες εστωσαν ἐν 
~ ~~ Oe wt \ τω 4 A 3 
τῷ E* vaio Δ ἀρὰ τὸν B μεῖρει κατα τὰς ev 


~ ον 1, Soe. \ ~ ᾿ 
Τῷ BE μοιάδας. Καὶ ἱπεὶ ὁ Τ' τὸν A Petpet κατὰ 


᾿ 32 ~ es x, ΤᾺ wt 4 ee 
τας ἐν Τῷ E provadasge καὶ ὁ Rape toy A petpes 


\ ι 5 ~ iy A 3... ζει τ ἈΝ 
κατὰ τὰς εν THT μονάδας. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ie Ay ~ ‘ 2 ~ ’ © 
CE τὸν B petpes κατα τὰς ἐν τῷ Δ μοναδὰς" ὁ 

w ‘ Ὁ , μὲ A 
E cpa τοὺς A, B μετρεῖ, πρώτους orras προς 
Ἢ ΄ a 2 ἊΣ ἀν ? "7 "7 
εαἰλλήηλους» πέρ ἐστι! ἀδύνατον" οὐκ ape eoorrae 
~ > tie Biss Ὅν. > ~ 
Twig TOV A, Β ἐλάσσονες ἐριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
μι) ~ « 2] 3 ’ ΄, 
λόγῳ ὄντες τοῖς Ay Be ci A, B apa ἐλαχίστοις 
? cad \ > ἈΝ , 3 ? ~ fo, 
εἰσὶ τῶν τὸν αὐτὸν λογον ἐχόντων αὐτοῖς. Ow<p 
ἔδει δεῖξαι. 


Et quoniam ninimit numeri corum eamdem 
ralionem habentium metiuntur zqualiler ipses 
eaindem rationem habentes, ct major majorem , 
el minor miuorcm, hoe est, ct anlecedeus ante~ 
ccdentem , ct consequeus conscquentem ; equa- 
liter igitur T ipsum A meltur ac A ipsum B. 
Quotics autem T ipsum A icelitur, tot unilales 
sint in E; et A igitur ipsum B metitur per 
unilates qua in E. Et quoniam Γ΄ ipsum A me- 
titur per unilates qua in E; ct E igitur ipsum A 


melitur per unilates quxe in Τὶ Propter cadem 


‘ulique ct E ipsum B metitur per unitates qua 


in A; ipse E isilur ipsos A, B metilur, primos 
existentes inter se, quod est impossibile ; non 
igttur erunt aligui ipsis A, B minores numeri in 
eidem ratione existentes cum ipsis A, B; ipsi 
A, B igilur minimi sunt corum camdem ratio- 
nem habentium cum ipsis. Quod oportebat os- 


tendere. 


Puisque les plus petits nombres de ceux qui ont la meme raison avec eux 
mesurent également ceux qui ont la méme raison (21.7), 16 plus grand le plus 
grand, et Je plus petit le plus petit, c’est-4-dire, lantécédent Vantécédent, et le 
conscquent le conséquent ; le nombre Τ' mesurera le nombre A autant de fois que 
Δ mesurera Β. Οὐ] y ait dans E autant d'unités que r mesure de fois A; le 
nombre Δ mesurera B par les unités qui sont en E. Mais r mesure A par Ies unités 
qui sont en E; donc le nombre E mesure A par les unités qui sont en r. Par Ja 
méme raison, E mesure B par les unités qui sont cn 4; donc E mesure les 
nombres A,B qui sont premiers enu’cux , ce qui est impossible; donc il n'y a 
point de nombres plus petits que 4, B qui ayent Ja méme raison avec Jes 
nombres A, B; donc les nombres 4, Β sont les plus petits de ceux qui ont 
la méme raison avec eux. Ce qu'il fallait démontrer. 


τ 
ΜῈ 
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: 
NPOTAZIEZ x, 
e 3 x nn 4a 4’ 

OF ἐλάχιστο; ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
5 : Ἢ as 
ἐχόντων αὐτοῖς. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν- 

’ ~ 7 
Ectacay ἐλάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
᾽ν 2 > c , a 

λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἱ A, Bt λέγω ὅτε οἱ Ay B 

ὡ- 4 Saree, 2 
WPwTos πρὸς ἀλλήλους εἰσιν. 

~ Ἀ 
Εἰ yop μή εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἱ A,B, 
: ‘ , 

μετρήσει Tis εἰὐὐτοὺς ἀριθμός. Mevpeitw, καὶ 
at ε oe ᾿ Ὶ ε x ~ 
στῶ OT. Kas ooanis μὲν oT tov A peetpes, TO- 

nw ta a > Pe ε i « 
σαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν πῷ A, ὑσώκις δὲ oT 


Ν cad ~ a ν᾿ 2 ο 
τὸν Β μετρεῖ, τοσαυται μονάδες ἐστωσαν ἐν τῷ Ἐ. 


> 


PROPOSITIO XXIV. 


Minimi numeri corum eamdem rationem 
habentium cum ipsis , primi inter se sunt. 

Sint minimi numeri corum eamdem ralio~ 
nem habentium cum ipsis A, B; dico A, B 
primos inter 56 6580. 

Si enim non sunt primi inter se A, B, melictur 
aliquis ipsos numerus. Mctiatur, ct sit. Et quo- 
ties F quidem ipsum A metitur, tot unilales siut 
in A, quoties vero P ipsum B metitur, tot uni- 


tales sintin E. 


w 


Ξ ᾿ “| 


Καὶ ἐπεὶ ὃ Τὶ τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Δ 
μονάδεις" oT dpa τὸν Δ πολλαπλασιάσας τῖν A 
πεποίηκε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ OT τὸν E πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν" ἀριθμὸς δὴ ὃ T 


᾿ > + 4 
δύο ἀριθμοὺς τοὺς A, E πολλαπλασμείσεις τοὺς 


Et quoniam Τ' ipsnm A metitur per unitates 
que in A ; ipse T igitur ipsum A multiplicans 
ipsum A fecit. Propter cadem ulique et T ipsum 
E multiplicaus ipsuin B fecit; numerus igitur Γ 


duos numeros 4, E multiplicans ipsos A, B 


PROPOSITION XXIY. 


Les plus petits nombres de ceux gui ont la meme raison avec eux , sont 


premiers entr’eux. 


Que 4, & soient les plus petits nombres de ceux qui ont la méme raison avec 
eux; je dis que les nombres A, B sont premiers entr’eux. 

Czr si les nombres A, B ne sont pas premiers enu’eux , quelque nombre les 
mesurera. Que quelque nombre Ics mesure, et que ce soitT. Qu’il y ait dans Δ 
antant d’unités que r mesure de fois 4, et qu'il y ait dans E autant dunités que 


r mesure de fois £. 


Puisque T mesure A par les unités qui sont dans 4, le nombre Tr multipliant 
Δ produira 4. Par la méme raison, TF multipliant Ἑ produit B; donc le nombre 
τ mulhtipliant Jes deux nombres 4, E produira A, B ; dunc A est ἃ E comme A est 
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3] 37 ε «ε A A 
A,B πεποίηκεν" ἔστιν apa ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν Ε 
μὲ ε δῖ ‘ » ~ 
οὕτως 0 A πρὸς τὸν Be οἱ A, E ἀρὰ τοῖς A, B 
> ~ > ~ , --. 3 ᾿ af 2 “- 
ἐν τῷ αὐτῷ λογῷ εἰσιν. ἐλάσσονες OTE αὐτῶν. 
4 * XN ? > "7 τ » 
Ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τοὺς A, Β apib- 
A > , , « Da bane 
μους ἀριθμὸς τις μέτρησε!" of A, Β ἀρὰ πρῶτοι 


πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Οπερ ides δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ κέ, 


Εὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, 
ὃ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριθμὸς πρὸς τὸν λοιπὸν 
πρῶτος ἔσται. 

Ἑστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
oi A, Β, τὸν δὲ A μετρείτω τις ἀριθμὸς ὃ Te 


q ~ 3 ΕΣ 
λέγω ὅτι καὶ οἱ By Γσρωτοι “πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 


» 


fecit ; 65. igitur ut Δ ad E ita A ad B; ipsi A, 
E igilur cum ipsis A , B in cadem ratione sunt , 
minores existentes ipsis , quod est impossibile ; 
non igituripsos A, B numeros numerus aliquis 
melielur; ipsi A, B igitur primi inter sc sunt. 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO ΧΧν. 


Si duo numeri primi inter se sunt, nu- 
merus unum eorum metiens ad rchquuim pri- 
mus crit. 

Sint duo numeri primi inter se A, B, ipsum 
autem A metialur aliquis numerus [; dico et 


ipsos B, I primos inter se esse. 


inn) 


wy 


> 


Ei yap μή εἰσιν οἱ Β, Τ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 


λους, μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριθμὸς, Μετρείτω. 


Now ε Boost al ἧς ‘ a « ἧς 
καὶ ἐστω ὁ Δ. Καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν " μετρεῖ. © δὲ 


Siecmm non sint B, Γ' prini inter se , metic- 
tar sliquis ipsos numerus. Mctiatur, et sit A. 


Et quoniam A ipsum ΓΤ metitur, ipse autem I 


ἃ Β (17.7); donc les nombres 4, E ont la méme raison que les nombres A, B, 
qui sont plus petits qu’eux , ce qui est impossible ; donc quelque nombre ne 
mesurera pas les nombres A, B; donc A, B sont premiers entr’eux. Ce qu'il 
fallait démontrer. 


PROPOSITION XXy. 


Si deux nombres sont premiers entr’cux , le nombre qui mesure l'un d’eux 
sera premier avec l'autre. 

Que les deux nombres A, Β soient premicrs entr’cux ; et que quelque nombre 
I mcsure A; je dis que B, Γ᾿ sont premiers cnur’eux. 

Car que B, r ne soient pas premiers enu’cux, quelque nombre Jes mesurera ; 
que quelque nombre les mesure, et que ce 8011 Δ, Puisque 4 mesurer , ct que 
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, , Ν 
Τ ter A μεττει" καὶ 


wa 


Δ dpe rer A press. 

~F . ἊΣ «Ὁ \ ~ 

Mitpee ds Kou τὸ Bee ἃ apa τοὺς A, B μετρεῖ. 

: ᾿ f > Ἔ 

TERT CUS ὄντας πρὸς ἀλλήλους, περ στιν ἀδύ- 
> > id τς x 3 ta 

τατον" cuz apa Tous A, E ἀαριϑμοὺς ἀριθμὸς τις 
ς τ Bs . fe 

μετρήσει" oo TS Β Apa πρῶτοι TLOS ἀλ)ήλευς 

. , ν᾿ od 
εἰσίν. Οπερ tes δεῖξαι. 


͵ 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἃς. 


Ἐφ 1. Ἔν Ἷ Ξ > (δ TH see ΓᾺ 
OF OUG σριθμει πρὸς Tita ἀρῦμον πρητοι 
ἘΣ x oc τὴς ? ~ , Ἀ " 3 4 
OCW, και ὁ εξ αὐτῶν Zeropercs πρὸς τὸν αὐτὸν 
πρῶτος ἔσται. 
¥ 4 3 Ἂν, « , > e 
Avo γὰρ ἀριθμεὶ ch A, B πρὸς Tare ἀριθμον 
. - »" τς ι Es 
wor πράττοι ἐστῶταν τ Και Ὁ A tor Β πεΞλὰα- 
, \ , Ν᾿ © 3 
πλατίασος τήν A ποριξιτῶ" λέ cti os TO 


πρῶτοι προς ἀλλήλευς CITI. 


ALL 


ipsum A metitur; et A igitur ipsum A metilur. 
Metitur autem ct ipsum B ; ipse A igitur ipsos 
A, Β metitur, primos existentes iuter se, quod 
est impossibile ; non igitur ipsos A, B nunicros 
nuinerus aliquis metictur ; ipsi Γ΄, B igitur prin 


inter se sunt. Quod cportebat ostenderc, 


PROPOSITIO XXYVL 

Si duo numeri ad aliquemm numerum primi 
sunt, οἱ ipse ex ipsis factus ad eum prinius 
erit. 

Duo exiim nwneri A, Bad aliquem numerum 
Γ pring sint, et A ipsum B multiplicans ipsum 


A faciat; dicol, Δ primos inter se esse. 


NS [i 


Ei γὰρ pai εἰσιν oT, Δ πρῶτοι πρὸς ἀλλη- 
Me- 


, 
ra 


λους, μετρήσει TIS τοὺς T, A® ἀριθμός. 


αἱ © we ON us τ 
TPpeiTO καὶ ἔστω oE. Καὶ exch οἱ Ty A parse 


Si enim non sint Γ. A primi inter se, metictur 
aliquis ipsos T, Anumerus, Metiatur, et sit E. 


Et quoniam I, A primi inler se sunt, ipsum 


T mesure 4, Ic nombre Δ mesurera 4. Mais il mesure B ; donc 4 mesure A, B qui 


sont premiers entr’enx , ce qui est impossible ccf. 12. 7); donc quelque nombre ne 


mesurera pas A, B; dunc TF, B sont premiers entreux. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XXYVI. 


Si deux nombres sont premiers avec quelque nombre , le prodwit de ces deux 
nombres sera un uombre premier avec ce ncmbre. 

Que Ics deux nombres A, B soicnt deux nombres premiers avec quelque 
nombrer, et que A multipliant 8 fasse 4; je dis que T, 4 sont premiers entr'eux. 

Car si F, 4 ne sont pas premiers entreus , quelque nombre mesureraT, A. Que 
quelque nombre les mesure, et que Ce soit E. Puisque fr, A sont premiers entr'eux , 
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2 ‘ i oe 5. ᾿ 
igdittc, 6 τε μείζων τὸν μείζωνα. καὶ ὃ ἐλάσσων 
΄ ᾿ a ΄ e ᾿ - 
τὸν ἐλάσσονα, τουτίστιν. ὃ Teh ἡγούμενες τὸν 
ee 
t 


ε \ , Sey © 
ny cupcvey , καὶ wopercg Tov ccropciov’ G E 


N 
Ts 


2 . ro Je ey C olesee ee, Oe 

aia B μετρεῖ. Μιτρεῖ ἫΝ καὶ = 4 ae ape 
τοὺς BL T μετριϊ πρώτους otras πρὸς αλληλους. 
ὅπερ ἐστον" ἐδυτάτον, Οὐκ ὄρχ τοὺς T, Δ ἀριθ- 
μοὺς ἀριθμός τις μετρήσει" οἷ. Δ ἄρα πρῶτοι 


πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Οπτρ ἔδει δῆξαι. 
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autem TP mctiiur aliquis numerus ἘΣ ipsiE, A 
igitur primi inter se sunt. Quoties autem E wsuni 
A metitur, tot unitates sintin Ζ; et Z igitur ἢ 5111. 
Δ metilur per unilales que in E; ipse £ igitur 
ipsum: Z multiplicans ipsum A fecit. Sed ct A 
ipsum B muluplicaus ipsum A fecit; equalis igi- 
tur esLipse ex E, Z ipsiex A,B. Siautem Ipse cx 
extremis equalis est ipsi ex mediis, quatuor 
numeri proportionales sunt; est igitur ut E ed 
A ita B ad Z. Ipsi autem A, E primi, ipsi vero 
primi ct minimi, minini autem numeri ipsoruin 
eamdem rationem habentium cum Ipsis nictinu- 
tur equaliter ipsos eamdeni rationcm habentes , 
el major majorem, et minor minorent, hoc est, 
et aniccedens autecedentem , ct consequens 
consequentem 3 ipse E igitur ipsum B mietilur. 
Metitur autem οἱ ipsum [3 ipse E igitur ipsos 
Β΄, I metitur primos esistentes inter se, quod 
est impossibile. Non igituripsos ©, A aumeros 
numerus aliquis metictur; ipsir, A igitur primi 


inier se sunt. Quod oportcbat ostendere. 


et qu'un nombre Ε mesure Tr, les nombres E , A seront premiers entr’eux (25. 7). 
Οὐ y ait dans z autant dunités que E mesure de fois a; le nombre z 
mesurera 4 par Jes nnités qui sont dans Ε ; done Ε multipliant Z produira Δ. Mais 
A multipliant B produit 4; dore Ie produit de E par Z est ¢gal au produit de 
Α par B. Mais lorsque le produit des exurémes est égal au produit des movens, 
Ies quatre nombres sont proportionnels (19.7); dence E est ἢ A comme B est hz. 
Mais les nombres 4, E sont premiers cnu“eus ; et Jes nombres premiers entr’cux 
sont 165 plus petits de ccux gui ont la méme raison avec οὐχ (25.7), et les 
nombres qui sont les plus petits de ceux qui ont la méme raison aver eux, 
mesurent également ceux qni out a méme raison (21. 7), le plus graad le plus 
grand , et Je plus petit Je plus petit, c’est-a-dire Vantécedent Vantéccdent, et 
le consequent Ie conséquents donc E mesure B ; mais il mesure rr; donc = 
mesure les nombres B , T qui sont premiers entr’eux , ce qui est impossible. Donc 
quelque nombre ne mesurera pas ©, 4; done Γ, Δ sont premiers entr’cux. 
Ce αὐ} fullait démontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ΄ 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, 
ἐ ἐκ τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς Tey λοιπὸν 
πρῶτος ἔσται. 

Estesar δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
of A, B, καὶ δὰ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν T 
ποιείτω" λέγω ὅτι οἶ Τ, Β πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 


- 7 
Elk. 


νὰ 


PROPOSITIO XXVIL 


Si duo numeri primi inter se sunt , ipse cx 


nu ipsorum factus ad reliquum primus erit. 


Sint duo numeri primi inter se A, B, et A 
se ipsum multiplicans ipsum I faciat; dico Γ, B 


Primos inter se esse. 


" 


~ 7 © ey Se 
Κείσϑω γὰρ τῷ A iste ὃ Δ. Καὶ ἐπείοί A, B 
~ a ΄ Ἂς 3; ἄ ΕΚ ~ fe 
“τρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἴσος de Α τῷ Δ 
ΠῚ ΠῚ - ‘ 2 i= oar 
κοι ob AS B apr Wee Tor πρὸς GPANZOUG εἰσιν 
- w ~ ‘ " ~ ’ fi 
ἑκάτερος dpa τῶν A, A πρὸς τὸν B πρῶτος ἐστι" 
ἄν δει τ ~ wv ἧς A 
καὶ ο ἐκ τῶν A, A ἀρὰ γένομεντος πρὸς Tor Β 
~ δ 3 me [2 > 
πρῶτες ἔσται. O δὲ ἐκ τῶν A, A γενομενος ἀρι8- 
[2 wy ~ A 2 ΄ 
μὲς ἐστιν ὃ Τὸ ch Τ, Β ape πρῶτοι πρὸς αλλη- 


» Α' 5» ra 
λους εἰσὶν. Orrep ἔδει δεῖξαι. 


Ponatur enim 1051 A axqualis A. Et quoniam 
A, B primi iuler se sunt, equals autem A ipsi 
A; et A, B igitur primi inter se sunt; uterque 
igilur ipsorem A, A ad B primus est; ct ipse 
ex A, A igitur factus ad ipsnm B primus crit. Ipse 
autem cx A, A factus nuracrus est T ; ipsi lr, 
B igitur prinu inter se sunt. Quod oportebat 
oslendere, 


PROPOSITION XXYVII. 


Si dcux nombres sout premiers entr’eux , le quarré de l'un d’eux est premier 
avec l'autre. 


Que les deux nombres 4, Bsoient premicrs entr’enx , et que A muluplié par 
lui-méme produise r; je dis que T, B sont premiers entr’eux. 


Que δ soit égal ἃ A. Puisque A, B sont premicrs entr’eux, et que A est égal ἃ 
4, les nombres 4, B sont premiers entr’cux ; donc chacun des nombres 4, A est 
premier avec B; donc le produit de Δ par A sera premier avec B ( 26. 7 ). Mais 
le produit de Α par 4 estr ; donc Ies nombres r, 5 sont premiers ent'eux. Ce 
qu'il fallait démontrer. 
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TIPOTAZIZ xn. 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸς δύο ἀριθμοὺς, ἀμφότε- 
por πρὸς ἑκάτερον 5 πρῶτοι ὦσι" «αἱ οἱ ἐξ αὐτῶν 
γενόμενοι “πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται. 

Δύο γὰρ ἀριθμοὶ of A, Β πρὸς δύο ἀριθμοὺς 
τοὺς Τ, Ay ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον, πρῶτοι 
ἔστωσαν. καὶ ὃ μὲν A τὸν Β πολλαπλασιάσας 
σὸν E ποιείτω. ὁ δὲ Τ τὸν Δ “πολλαπλασιάσας 
Tov Z ποιείτω" λέγῳ ors οἱ Ey Z πρῶτοι mpeg 


2 , 7 7 
AAANAOUES εἰσ! 


> 


tH I 
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PROPOSITIO XXVIII. 


Si duo numeri ad duos numeros , uterque ad 
utrumque , primi sunt; et Ipsi ex ipsis facti 
primi inter se erunt. 

Duo cnim numeri A, B ad duos numcros 
1,4, uterque ad utrumque , primi sint, et 
A quidem ipsum B multiplicaus ipsum E faciat, 
ipse vero I ipsum A multiplicans ipsum Z faciat ; 


dico E, Z primos inter se esse. 


La 


N |> 


Ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν A, B πρὸς τ ὃν T 
“πρῶτές ἔστι. καὶ ὃ ex τῶν A, B ἄρα γενόμενος 
“πρὸς tov T πρῶτος ἔσται". Ὁ δὲ ἐκ τῶν Ay B 
γινέμειὀς ἔστιν ὁ ἘΠ οἱ E, Τ' ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσί. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ E, Δ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ἑκάτερος ἄρα τῶν 


a \ ὅν. Ψ ? NS © 3 ~ 
ει A πρὸς τὸν E πρωτος ΤΙ" καὶ O EX τῶν 


Quoniam enim utereme ipsorum A, B ad T 
primus est, eclipse ex A, B igitur factus ad I 
primus erit. Ipse autem ex A, Β factus est ἘΣ 
ips E, Γ igitur primi inter se sunt. Propter 
eadem utique E, A primi inter se sunt 5 uter~ 
que igitur ipsorum T, A ad E primus est; et 


ipse ex I, A igitur factus ad E primus erit. 


PROPOSITION XXYIII. 


Si deux nombres sont premiers avec deux autres, l'un et l'autre avec l'un 
et autre , leurs produits seront premiers entr’eux. 

Que Jes deux nombres A, B soient premiers avec les deux nombres r, Δ, l'un 
et l'autre avec Pun et lautre ; que A multpliant B produiseE, ct que Tf multipliant 
4 produise z ; je dis que les nombres E,z sont premiers entr’eux. 

Puisque chacun des nombres 4,8 est premicr avecT, le produit de A par B 


sera premier avec Γ (26.7). Mais le produit de A par B est Ε; donc Jes nombres 
E,T sont premiers enu’eux. Par la méme raison E, A sont premiers entr'eux ; 
done chacun des nombres r, Δ est premier avec E ; donc Je produit de r par a 


35. LE ΒΕΡ ΤΙ ΠΆΕ 


. 4 seers - »" 

T, A ape οεόμενος πρὸς τὸν E πρῶτος ἐτταὶ, 
x Eee ’ > © . 2 

O δεέκ τῶν Ty Δ γενόμενος ἐστιν ὁ 2" εἰ Ἑ. 2 ape 


op ἔδει δεῖξαι, 
NTOTAZI=S 2%. 


Ezy Suc co:$uctk πρὸ ope BAAS ἘΞ 
τν ὁυὸ ἐρτύμει πρῶτοι πρὸς AAPNALUG ὡδὶ 
\ ’ € Le © 4 way 
HAE TOMAR TAaTIATERS ernie εαὐτον ἴηι τι- 


ἐν ὁ 
vac! 5 οἱ διελόμενοι ἐξ αὐ τῶν Ripe? ops ὡς αλλῃ- 


λφὺς ἔσονται" κἂν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους 
πολλαπλατιώσαντες πτοισσι mas 5 eeaueivos πρῶ-- 
Th πρὲς ἀλλήλους ἔσονται" καὶ ἀεὶ περὶ τοὺς 
ἀκρε US τοῦτο συμξαίτεις 

Εττωταν ὀρῆμοὶ dvs" 


᾿ Ἧς: « 
oA, B, rato A ἑαυτὸν TOA 


΄ A 17 x ΄- ΠΣ 
ΓΙ ποιρίτω. τὸν δὲ Τ πολλαπλατίασας Tor E 


΄ e 2 « 5 A γ᾿ 2 
TOUTE, ὁ δὶ B ἑαυτὸν μὲν TEAR LTALGIL TLE 
΄ \ 
τὸν δ τοι ξίτ 9 τὸν δὲ Δ πολλαπλασίατσες τὸν Ζ 
δ oe - 
“τειείτω" λέγω ὅτι οἵ ΤῊ Τί Evi oi A,Z πρῶτοι 


> 
TREES CAN ἥλους εἰσίν 


sera premier avec E (26 


LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


Tse aulem ex T, A factus est Z3 ipsi E. Z 
igitur primi inter se sunt. Quod oportchal οὐ 


iendere. 


PROPOSITIO XNNIX. 


Si duo numeri primi inter sc sint, ct 
inultiplicans uterque s¢ ipsuin faciat aliquos , 
fucli ex ipsis primi inter se crunt; cl si ipsi a 
principio factos multiplicantes faciant aliquos , 
ct ili primi inter se erunt; ct scioper circa 


cxircmos hoc continget. 


Sint duo numeri A, B primi inter sc, cl A 


55. ipsum multiplicans ipsum I facial, ipsum 


autem PF maltiy licans ipsum E faciat, ipse autem 
B quidem se ipsum multiplicans ipsum A faciat , 
ipsum vero A multiplicans ipsum Z faciat; dico 


el ipsos I, Ectipsos A, Z primos iuter se esse. 


7). Mais le produit de r par 4 est z; donc les nombres E, z 


sont premicrs entr’eux. Ce qu’il {allait démontrer. 


PROPOSITION XXIX. 


Si deux uombres sont premicrs entreux , et si ces nombres étant multipliés 
par eux-mémes font des nombres, les produits de ces nombres seront premiers 
entreus ; et si les nombres preposés multipliant Jes produits font d’autres nom- 
bres, ces derniers seront aussi premiers entr'eux, ct il en sera toujours ainsi 
pour les derniers nombres qui auront été produits. 

Que les deux nombres a , B soient premiers cntr’eux , que 4 é:ant multiplié par 
Jui-méme fasse r, que 4 multipliantr fasse E, que B étant muluplié par lui-méme 
fasse A, que B mulupliant Δ fasse z ; je dis que T, E et 4, Z sont premiers entreux. 


x 
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Ἐπ:ὶ γὰρ οἱ ASB πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ. 
καὶ oA ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας σὸν Τ πεποίη-- 
πεν" ch T, B cps. πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί. 
Ἐπεὶ οὖν! οἱ Τ. Β πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶ. 
καὶ ὃ Β ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Δ πποίη- 
vev, οἱ T, A ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσί, 
Πάλιν, ἐπεὶ of Α΄. B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶ. καὶ ὃ Β ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Δ 
“ππεποίηκεν" οἱ A, Δ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν» ἐπεὶ οὖν δύο ἀριθμοὶ οἱ Α΄. Τ' πρὸς δύο 
ἀριθμοὺς τοὺς By Δ ἀμφότεραι πρὸς ἑκάτερον 
πρῶτοί εἶσι" καὶ δ ex τῶν A, Τ ἄρα γενόμενος 
“πρὶς τὸν ἐκ τῶν By A πρῶτός ἐστι. Καὶ ἔστιν ὃ 
μὲν ἐκ τῶν A, TOE, ὃ δὲ ἐκ τῶν Β. Δ ὃ 25 οἷ Ε, Ζ 


ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, Οπερ ἔδει δεῖξαι, 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ λ΄. 


4 . > Ἀ ~ ‘ > g 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους WOT 5 
εν , 4 € ᾽ ~ ~ 

Kab συταμφότερος πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν πρῶτος 
ΜΝ Ἂς a. Va 4 
ἐσται" καὶ ἐὰν συναμφότερος πρὸς eva τινὰ 
> ~ ~ " x © Oya 3 - x Ν ~ 
αὐτῶν πρῶτος 1, καὶ οἱ εξ ἀρχῆς ἀριθμοὶ πρῶτοι 


4 3 ᾿ 
πρὸς ἀλλήλους ἔσονται. 


Quoniam cnim A, B primi inter se sunt, εἴ 
A se ipsum mulliplicans ipsum Γ fecit; ipsi T, B 
igitur primi inter se sunt. Et quoniam T, B 
prin iuter se sunt, εἰ B se ipsum multiplicans 
ipsum A fecit, ipsi Γ΄, A igitur primi inter se 
sunt, Rursus , quoniam A, B primi inter se 
sunt , et B se ipsum multiplicans ipsum A fecit ; 
ipsi A, A igitur primi inter se sunt; εξ quopiam 
duo numeri A ,T ad duces numeros B , A ulerque 
ad utrumque ptimi sunt; et ipse ex ipsis A, I 
igitur factus ad ipsum ex ipsis B, A primus est. Et 
est ipsc quidem ex A, Γ ipsc E, ipsc vero ex B, 
A ipse Z; ipsi E, Z igitur primi intcr sc sunt, 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XXX. 


Si duo numeri primi iuler se sunt, et ulerque 
simul ad utrumque eorum primus crit; et si 
uterque simul ad unum aliquem eorum prinius 
est, et ipsi a principio numer primi inter se 


erunt. 


Puisque les nombres A, B sont premiers entr’eux, cl que A étant multiplie par 
lui-méme fait r , les nombresr, Β sont premiers enu’eux (27. 7); et puisqueT, B 
sont premiers entr’eux , et que B multiplié par lui-méme fait 4, les nombres 
Γ, Δ sont premiers cntr’eux. De plus, puisque A, Β sont premiers entreux, et 
que Β multiplié par lui-méme a fait δ, les nombres A, 4 sont premiers enureux. 
Mais Ies deux nombres A, Γ sont premiers avec les deux nombres B, 4, V’un 
et autre avec l'un et l'autre; donc le produit de A parr est premier avec le 
produit de B par a (28. 7.) Mais le produit de A par r est E, et le produit 
de B par 4 est z. Donc les nombres E , Ζ sont premicrs ent’eus. Ce qu'il fallait 
démontrer. 


PROPOSITION XXX. 


Si deux nombres sont premiers entr’eux , leur somme scra un nombre prewicr 
avec chacun d’eux; ct si lcur somme est un nombre premier avec chacun d’eux, 
les deux nombres proposés seront premiers cnu’eux. 


55 
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Συ πείσθοσαν yan δύο ἀριθμεὶ πρῶτοι πρὸς 
ἘΞ i f F aa 
ἀλλήλους. οἱ AB, ΕΓ" λέγω ὅτι καὶ συναμφο- 
« \ © a ΄- ~ 
Tpes 0 AT πρὸς ἐπατερον τῶν! AB, ΒΓ “πρῶτός 


᾽ 
tOThY. 


A 
Δ 


Ei γϑρ pa εἶτιν οἱ TA, ΑΒ πρῶτοι πρὲς ἀλ- 
Padove, μετρήσει τις τοὺς TA, AB? ἐριϑμός. 
Μετρετω, παὶ ἔστω ὃ ἃ. Επεὶ οὖν ὃ Δ τους ΤᾺ 9 
ΑΒ μιτρεῖ" καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΒΓ μεετρήσεις 
Μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΒΑ" ὁ A ἄρα τοὺς AB, ΒΓ 
μετρεῖ, πρώτου: ὄντας πρὸς ἀλλήλους τι ὅπ:ρ 
ἐστὶν» ἀδύνατον" οὐκ cpt τοὺς TA, AB ἀριθμοὺς 
ἀριθμός τῆς μετρήσει" οἷ ΤᾺ. ΑΒ ἄρα patos πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. Διὰ τὰ αὐτὸ δὴ καὶ of AT, TB 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰτίν}" ὁ TA ἄρα πρὸς 
ἑκάτερον τῶν AB, BY πρῶτός ἐστιν. 

Ἑστωφαν δὴ πάλιν οἱ TA, ΔΒ πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους!" λέγω ὅτι καὶ οἱ AB, BT πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν 

Ei 5 ἐρ μή εἰσι πρῶτοι οἱ AB, ΒΓ “πρὸς ἀλ- 
λήλους". μετρήσω τις τοὺς AB, Br® ἀριθμός. 


es A =f eee eee 
Metpeit@, καὶ ἔστω ὃ Δ. Καὶ ἐπεὶ 0 Δ ἕκαώτερον 


Componantur duo numeri prnai inter se AB, 
BY; dico cl utrumque simul AP ad utrumgue 


eorum AB, ΒΓ primum esse. 


Si enim non sint PA, AB primi inter se, 
metietur aliquis ipsos PA, AB numerus. Melia- 
tur, et sit Δ. Et quoniam A ipsos Pa , AB mecti- 
tur; ct reliquum igitur BE mectielur. Melitur 
aniem cl ipsum BA ; ipse A igituripses AB, BU 
mictilur, primos existentes inter se. quod est 
impossibile ; non igitur PA, AB numeros nume- 
rus aliquis metietur ; ipsi TA, AB igitur primi 
inter se sunt. Propler caderr ulique ct AT, ΓΒ 
primi inter se sunt; ipse PA igitur ad ulrum@uc 
ipsorum AB, ΒΓ primus est. 

Sint ct TA, AE nrimi inter se; dico ct AB, Br 


primos inter se esse. 


Si enim non sint primi AB, ET inter se, me- 
tictur aliguis ipsos AB, Br nnmerus. Metiatur, 


ct sit 4, Et quomiam A utromyue corum AB, 


Ajoutons les deux nombres premiers ΘΠ ΙΧ 4B, Er; je dis que leur somme 
ΑΤ est un nombre premier avec chacun des nombres Az, bY. 

Car si Ies nombres ra, *Bne sont pas premiers entr eux, quelque nombre mesu- 
rera TA, AB. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit 4. Puisque A mesure 
TA, AL, il mesurera le reste BF; muis 1] mesure EA; donc Δ mesure AB, ΒΓ qui 
sont deux nombres premiers entr’eux, ce qui est impossible ; douc quelque 
nombre ne mesurera pas les nombres TA, 4B ; donc TA, AB scnt premicrs ΘΠ ὌΠ Χο 
Par Ja méme raison AT, TE sont premiers entr’ers ; donc le nombre ΓᾺ est premier 
avee chacun des nombres AB, Br. 

De plus , quera, AB suient premiers entreux ; je dis que A3, ΒΓ sont pre- 
mers enueux. 

Cer si AB, BI ne soit pas premiers entr’eux, quelque nombre les mesurera. 
Que quelque nombre Ies mesure, et que ce suit A. Puisque + mesure chacun 


LE SEPTIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE. 435 


σῶν AB, ΒΓ μετρεῖ" καὶ ὅλον apa τὲν TA με- 
τρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΑΒ" 6 Δ ἄρα τοὺς ΓΑ. 
ΑΒ μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους 3 ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα τοὺς AB, ΒΓ ἐριθμοὺς 
ἀριθμές τις μετρήσει" οἱ AB, EF ἄμα πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. O-w:p ἔδει δεῖξαι, 
ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ az. 

Ατας πρῶτος ἀριθμὲς πρὸς ἅπαντα ἀριβμὸν, 
ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός Lori. 

Estw πρῶτος ἀριθμὸς ὁ Ay καὶ τὸν Β μὴ με- 
τρείτω" λέγω ὅτι οἱ By A πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 


ao 
EICEVe 


> 


BI metitur; ct totum igitur PA metietur. Metitur 
autem ct ipsum AB; ipse A igitur ipsos TA, AB 
mictitur, primos existentes inter se, quod est 
impossibile; non igitur ipsos AB, BI numeros 
numerus aliquis metictur ; ipsi AB, ΒΓ isitur 


primi inter 56 sunt. Quod oportebat ostenderc. 
PROPOSITIO XXXII. 


Omnis primus nomerus ad omucmnumerum, 
quem non metitur, primus est. 
Sit primus numerus A, et ipsum B von me- 


tiatur ; dico B, A primos inier sc esse. 


w 


μ᾿ 


a © ~ 4 3 ᾿ ὦ 
Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ Β.. A πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
᾿΄ a 3 , 
λους 5 μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριθμός, Μετρείτω, 
5 ε A ~ e \ 
καὶ ἔστω ὃ Τ'. Καὶ ἐπεὶ ὁ Τ' τὸν Β μετρεῖ, ὃ δὲ A 
ΓΝ 2 ~ a y ε 3 
τὸν Β οὐ μετρεῖ" oT ἄρα τῷ A οὐκ ἔστιν ὃ αὐτές, 


e ~ Xx 4 4 
Καὶ ἐπεὶ oF rougB, A PETpes® ues τὸν A ape 


Si enim non sint B, A primi inter se, metielur 
aliquis cos numerus. Metiatur, et 51 Γ, Et quo-~ 
niam F ipsum Β melitur, ipse autem A ipsum B 
non melilur; ipse [ igitur cum ipso A non 


est idem. Et quoniam I ipsos B, A metitnr ; 


des nombres ΑΒ, Br, il mesurera Jeur somme ΓΑ. Mais il mesure AB; donc a me- 
sure ΓΑ » AB, qui sont premiers entr'enx, ce qui est impossible ; donc quelque 
nombre ne mesurera pas les nombres ΑΒ, ΒΓ; donc ΑΒ, ΒΓ sont premiers cutr’eux. 
Ce qu'il fallait d¢moutrer. 


PROPOSITION XXXI. 


Tout nombre premier est premier avec tout nombre qu’il ne mesure pas. 
Soit le nombre premier A, et que A ne mesure pas B; je dis que B, A sont 
premiers eutr'cux. 


Car si B, A ne sont pas premiers entureux , quelque nombre les mesurera. 
Que quelque nombre les mesure, et que ce 5011 r. Puisque F mesure B, ct que 
A ne mesure pas B, le nombre Γ n’est pas le méme nombre que 4. Et puisque ΓΤ 
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ν ΄- a A ἃ Ἔ nt a e 
μετρεῖ TEWTOV OVTAs μὴ WY AUTH ὁ αὑτὸς. CrTEp 
> x 7K? » 53] A ΄ 
ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ apa τοὺς By A μετρῆσει τις 

2 , ε at “ a > , 
ἀριθμός" ch A, B epz TEWTCR πρὸς ἀλλήλους 


εἰσίν, περ ἔδει δεῆξαι. 


»: 
λει 


HPOT ASS 


‘ ’ > x , > ΄ 
Ἐὰν δύο ἀριξιμοὶ πολλαπλασιωσαντες ἀλλήλους 
- ΝΣ ie δ » - ~ 
ποιῶσί τινα 5» τὸν δὲ γετέμειον ἐξ αὐτῶν μετρῇ 
~ 2 ’ Ἂς ~ 3» > ~ 
τις πρῶτες ἀριθμὸς" καὶ era τῶν EF ἀρχῆς pm 
τρήσει- 
, A} 2 ἣν ε ‘3 
Avo γὰρ ἀριθμοὶ οἱ A, Β πολλαπλατιάσαιτες 
‘ <i 
ἀλλήλους τὸν T ποιείτωσαν 5 τὸν δὲ Τ μετρείτω 
cat > \ ε , ar Φ q ~ 
τις πρῶτος ἀριθμὸς ὃ At λέγω ὅτι ὁ A era τῶν 


A, Β μετρεῖ 


Ἵ 


| 


clipsum A igitur mctilur primum existentem , 
non existens cum ipso idem, quod est impossi- 
Lile ; non igitur ipsos B, A metictur aliquis nu- 
merus ; ipsi A, B igitur primi inter se sunt. 
Quod oportebat ostendere, 


PROPOSITIO XXXIL 


Si duo numeri sese multiplicantes faciant ali- 
quem, cum vero factum cx ipsis metiatur aliquis 
primus numerus; εἰ unum eorum qui a prin- 
cipio mectietur. 

Duo cnim numeri A, B sese mulltiplicantes 
ipsum Γ' faciant, ipsum autem Γ metiatur aliquis 
primus numerus 4; dico A unum ecrum A, B 
metiri.~ 


> 


Los] 


Nov cad e 
Tov yap Apa μετρείτω 9 Hab ETTE πρῶτος ὁ Δ' 
«- aw ~ δ > , - F x 
of A, A apa patos πρὸς ἀλλήλους εἰσ" καὶ 


« ’ © Ἂν fas - , " 
ὁσάπις ὃ Δ τὸν Τ μετρεῖ, τοσαῦται μονεῖδες ἐσ- 


Ipsum enim A non meliatur, ct est primus 4; 


ipsi A, A igitur primi inter se sunt. Et quotics Δ 


ipsum T metitur, tot umitatcs sint in Ε. Et 


niesure B, A, il mesure A qui est un nombre premier, quoique T ne soit pas 
le méme que A, ce qui est impossible ; donc quelque nombre ne mesurera 
pas B, A; donc A, B sont premiers entr’eux. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XXXII. 


Si deux nombres se multipliant Pun l'autre font un nombre, et si quelque 
nombre premier mesure leur produit, il mesurera un des nombres proposés. 

Car que les deux nombres A,B se mulupliant l’un VPautre fassent r, et que 
quelyne nombre premier A mesurer; je dis que 4 mesure un des nombres A, B. 

Quwil ne mesure pas A ; puisque 4 est un nombre premier, les nombres 4, Δ 
seront premiers enu’eux (31.7). Quil y ait autant dunités dans Ε que Δ mesure 
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ee: 


3 ~ Ν \ as AY 
τῶσαν ἐν τῷ E. Eves οὖν oS τον ἵ μετρεῖ κατὰ 
- ͵ « 27 ι 
τὰς ἐν το poradas «ἢ A apa τὸν E πολλαπλα- 
x ͵ \ \ ve ‘ 
σιάσας τὸν Γ πειτοΐιικεν. AAA μὴν καὶ ὁ A TOY 


͵ », » 


, 

B πιλλαπλασίασας vo! Τὶ πεποίηκεν" σὸς apa 
~ ~e af ” 

ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν A, Ε τῷ ἐκ τῶν A, Β' ἔστιν ape 

4 mS ee « \ A ε Δ 

ὡς oA πρὸς τὸν A cutws 0 B πρὸς τὸν E. Οἱ δὲ 

= en a ΧΡ Ξ 

4, A πρωτοῖ. οι δὲ πρώτοι καὶ ἐλάχιστοι. οἱ 
ar \ A 3 αἴ ᾿ 

δὲ ἐλάχιστοι μετρευσι τοὺς τὸν αὑτὸν λογον 

if cra ͵ " f x 

ἤὄχοιτας ἰσάκις, 0, Te μείζων τὸν μείζονα καὶ 

> ’ , « « 2 

ὃ ἰλίσσων τὶ" ἐλώστοτα. τουτέστιν O τε ἡγού-- 

᾿ € ° a © € ᾽ A ε ΄ 

μένος τὸν ὕγευμενον καὶ ὁ «πτομενὸς τὸν ἐπΌμενον" 
Ὄ ta ‘ “ “ 

ὃ Δ ἄρα τὸν B μετρεῖς ΟὉμοιῶς δὴ δειξομεν τι 

bee bo ες 2 Π ι ~ 4A ae . 

καὶ ἐὰν 0 A” τὸν Β μὴ petpy, τὸν A petpaced 


ὁ Δ ἄρα ἕνα τῶν A, Β μετρεῖν Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ Ay. 


, 3 i ε 4 f 4 
Απας σύνθετος ἀριθμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριθμοῦ μετρεῖταις 
‘ e ee . e ‘1 
Ἔστω curberes ἀριθμὸς 6 At λέγω ὅτι ὁ Α ὑπὸ 


πρώτου τινὸς ἐριθμοῦ μετρεῖται. 


quoniam Δ ipsum I melilur per ipsas qu in E 
unitates , ipse A igitur ipsam E mulliplicans 
ipsum I fecit. Sed quidem et A ipsimn Β multi- 
plicaus ipsum Γ tecit; equalis igitur est ipse ex 
4, E, ipsicx A, B; est igitur ut A ad A ita 
Bad E, Ipsi autem A, A primi, ipsi vero primi 
et minimi, ipsi autem minim metiuntur equa- 
liter ipsos camdem rationem habentes , et major 
majorem , et minor minorem, hoc est ct ante- 
cedens antecendentein , ct consequcus conse- 
qucntem ; ipse 4 igitur ipsum B metitur. Simi- 
liter utique ostendemus ct si A ipsum B non 
mictitur , ipsum A mensurum esse; ipse Δ igitur 
unum eorunm A, Bainclilur. Quod oporicbat os- 


tenderc. 


PROPOSITIO XAXXIIL 


Omnis compositus numerus a primo aliquo 
numero mensuratur, 
Sit compositus numerus A; dico ipsum A 


a primo aliquo numero mensurari. 


de fois r. Puisque Δ mesure Γ par les unites qui sont en E, le nombre A multipliant 
E fera Tr. Mais A multipliant B fait T; donc Je produit de 4 par E est égal au produit 
de A parB; donc Δ cesta A comme B esta E (19.7). Mais 4, A sont des nombres 
premiers , et les nombres premiers sont les plus petits (23.7), etles plus petits 


nombres mesurent ¢galement ceux qui ont avec eux la méme raison, Ic plus 
srand le plus grand, et le plus petit Ie plus petit, c’est-2-dire Vantécédent 
Vantécédent, οἱ le conséquent Je conséquent (21.7); donc Δ mesure £. Nous 
démontrerons de Ja méme mani¢re que si 4 ne mesure pas £, il mesurera A ; donc 
4 mesure un des nombres 4,8. Ce quil fallait démontrer. 


PROPOSITION XXXIII. 


Tout nombre composé est mesuré par quelque nombre premier. 


Que A soit un nombre composé ; je dis queA est mesure par quelque 


premicr. 


nombre 
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A A Le , 3 « e 
Ἐπ: γὰρ σύνθετος ἐστιν ὃ A, ἐετρησει τις 
>. 2 ͵ ᾿ \o ε eo 
αὐτὸν ἀριῦμος. Μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ B. Καὶ εἰ 
ν᾿ - , 3 bal \ 7? - - 1 
μὲν πρῶτός corey ὁ By γεγοτὸς ὧν cha τὸ ἐπι- 
: ne : ΕΣ 
ταχθὲν!" εἰ δὲ σύνθετος. μετρησει τις αὑτὸν 
> ͵ , Nou ε -ὰ \ 
ἀριθμός. Μετριτως vas ἔστω ὃ Te. Καὶ ἐπεὶ oT 
τ σ' ἐν * ‘ c € a 
τὸν Β μετρεῖ, ὁ dz Β τὸν A μετρεῖ" καὶ oT ape 


> ‘ = > " -,,᾽" » e 
Tov A μετρι:. Καὶ et μὲν πρῶτος ἐστὶν ὁ Ty 


B 


A a » ‘, = fira - 4«λ ΄ 
“οἰετὸς ἂν εἴη τὸ exsvecUirte εἰ ἐξ σύνθετος 
F ha Ae ‘ ; : 
μιτρέσιε τὶς αὐτὸν ἀριθμὸς. Tesaurng δὰ 
; : : : : Γ 

“πεμένες ἐπισκέψεως ληφθήσιταί sig “πρῶτος 
5 ° ͵ ᾿ 42 a a ‘ 
ὀριεμὲς. CE PT PATE TLV πρὸ ταὐτοῦ. ὃς καὶ 
; a ee Γ 
πον A μετρησει, Es pap cu ληφθησεται, μετρη- 
. 3 \ wv ᾿ Ἀ τ: ΕΝ 

στυσι τὸ; A ἀριθμὸν ἀπειροῖ ὀριῆμιι,, ὧν ὃ 
᾿ πο ἜΝ “ ee 
ἐτιρος Tsu ἑτέρου «λάσσων ἐστὶν , CT:p ἐστὶν 
2 ΄ ΕΣ 2 ἴω τ ͵ὔ 3] σι 
ὀδύνατον ἐν ἀριθμοῖς" λεφθήσεταί τις ape ope 
> A z ? ᾿ xX bs ε a εἰ 
τος apslyccl, ὡς μετρήσει TOY πρὸ εαὐὐτοῦ. OF 


a as 5 » Stic oe 
καὶ τὸν A μετρήσει. Απτας apa, καὶ Te εἴης", 


Quouiam enim compositus est A, metietur 
aliquis ipsum numerns. Metiatur, ct sit B. Et si 
quidem prinus est B, factum erit proposilum. 
Sivero composilus , metietur aliquis eum nunie- 
rus. Metiatur, et sit T. Et quoniam P ipsum 
B niclitur, ipse autem Bipsum A metitur ; et Γ 


igitur ipsum A melitur. Et si quidem primus 


est, factum crit propositum; si vero compo- 
silus , melietur aliquis ipsum numerus. Tali 
uliqne facta consideratione , reinquetur aliyris 
primus numerus, gni meticlur cum qui pre se 
ipso, ct qui ipsam aA nichetur. Si caim non 
relinguitur, meticntur ipsum A numeruim infi- 
ΜΠ numeri quorum alter allero minor est , quod 
cst impossible iu numeris. Relinqnetur aliquis 
igitur primus qui tactielur eum qui pre sc ipso , 


el qui ipsum A ielictur, Omnis igitur, etc. 


Puisque A est un nombre compose , quelque nombre le mesurera (def. 15.7). 
Que quelque nombre Ic mesure , ct que ce soit B. Si B est un nombre premier, 
on aura ce qui est propose ; et si B est un nombre composé, quelque nombre le 
mesurera. Que quelque nombre le mesure, et que ce soit T. Puisque Γ mesure 
B, et que B mesure 4, Je nombre r mesurera A; et si T est un nombre premicr, 
on aura ce qui est propose. Sir est compose, quelque nombre le mesurera ; 
d'aprées une telle considération , il restera quelque nombre premicr qui me- 
surera le nombre qui est avant lui, et le nombre a. Car 5] ne restait pas de 
nombre premier, il y aurait une infinité de nombres qui mesureraient 4, et 
qui scraicnt plus petits Jes uns que les autres, ce qui ne peut pas arriver dans 
Jes nombres (def. 2. 7). I restera donc quelque nombre premier qui mesurcra 
le précédert, ct le nombre ἃ. Donc, cic. 
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TIPOTASIS λδ΄. 


Aas ἀριθμὸς ares πρῶτός ἐστιν, ἢ ὑπὸ 
πρώτου τιιτὸς ἀριθμοῦ μιτρεῖται. 

Ἑστω ἀριθμὸς 0 At λέγω ὅτι δ΄ A ἧτοι πρῶτός 
ἐστι". ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριθμοῦ μετρεῖται, 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτός ἐστιν ὃ A, γεγονὸς ἂν εἴη 
τὸ ἐπιταχθέν. Εἰ δὲ σύνθετος. μετρήσει τις 


αὐτὸν πρῶτος ὠριθμός, Απας cpa, καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ λέ. 


Αριθμῶν δοθέντων δποσωνοὺ:.. εὑρεῖν τοὺς ἐλα- 
χίστους τῶν τὸν αὐτὲν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἐστωταν οἱ δοθέντες ὑποσοιεῦν ἀριθμοὶ. of Ay 
B, 1" da δὰ εὑρεῖν Tous ἐλουχίστους τὼν τὸν 
αὐτὸν λογον ἐχόντων τοῖς A, By Γ΄. 

Οἱ A,B,T γὰρ ἤτοι πρῶτο; πρὸς ἀλλήλους 


ἜΝ. δ ͵ \ ee ~ A 
εἰσὶν». ἢ OU. Εἰ μἐὲν οὖν οἱ Α 5. δ. Ὁ πρῶτοῦ πρὸς 


PROPOSITIO XXXIV. 


Omnis numerus vel primus est, vel a primo 
aliquo numero mensuralar. 

Sit numerus A; dico 4 vel primum esse , vel 
a primo zliquo mensurari. 

Si quidemigiiur primes est A, factum crit pro- 
posilum. Si vero compositus, metictur aliquis 


cum primus pumerus. O1nnis igitur , οἷς. 


PROPOSITIO XXXY. 


Numeris datis quotcumque, imveuire mini- 
mos eoruin candem rationen: habentium cum cis. 

Sint dati quotcumque wimeri A,B,C; opor- 
tet igilur mvenire mintnos corum eamdem 
rationcm habeulium cum ipsis A, B, Γ. 

psi A,B, T cuim vel primt inter se sunt, 


vel non. Si quidem igitur A, B,T pum inter 


PROPOSITION XXXIV. 


‘Fout nombre est premier, ou il est mesuré par quelque nombre premier. 
Soit le nombre a; je dis que A est un nombre premier, ou qu il est mesuré 


per quelque nombre premicr. 


Si A est un nombre premier, on aura ce qui est proposé; 51] est composé, 


quelque nombre premier le mesurera (33. 7). Donc, οἷς. 


PROPOSITION XXXyY. 


Tant de nombres qu’on voudra ctant donnes , trouver les plus petits de ceux 


quit ont la meine raison avec eux. 


Soicnt A, B, F tant de nombres donnés qu’on voudra ; il faut trouver Ies plus 


peuts de ceux qui ont Ja méme raison avec A, B,T. 


Les numbres 4, B, Τ sont ou premiers cnu’cux , ou ne Ie sont pas. 8] sont 
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ΕΣ ’ -ι αᾳκμἱιὰν >: , f ” oo " 2 ht 
CLAAMAGUS εἰσὶν ἡ SARHICTOS εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν 


er has 
λόγον ἐχόντων αὑτοῖς. 


se sunt, minimi sunt eorum camdem ralionem 


habentium cum ipsis. 


A Ε T 
Δ 

E z H 

Θ K A 
M 


x ΠῚ , A ’ 
Ei δὲ οὔ" εἰλήφθω τῶν A, B, Γ τὸ μεχγιστον 
ι , € x oc 4 € cod ~ 
noisy paTpoy O Ay καὶ ὁσᾶκι oO Δ EHATTOY Τῶν 
σι - wy 3 
A, B,T μετρεῖ. τέσαυται: μονάδες extarar ev" 
© ΄ ~ a So ει gs 
exact τῶν E, 2. Η" καὶ εκαστὸς ape Terry, 
. - n \ \ » 
Z, Hesacrery τῶν A, B, Τ μεὲτρει κατὰ τὰς es 
“fR Jf ε 
τὴ A poradast of EZ, H ape τοὺς A, BLT 
, - ε ” es 
ἰτάκις μιπροῦσιν" οἱ E, Z,H apa τοῖς A, B,T 
ee a Re ΤῊ “ ΜΝ 
fb TQ αὐτῷ λοόγῶ εἰσὶ. Δεγω δὰ OTE καὶ ἐλάχιστοι. 


. ι 


’ > ey ὙΑΞος » , n~ ry 
Ei γὰρ μὴ εἰσιν οἱ E, Z,H thayiotos τῶν Toy 
ΕῚ ‘ e > ᾿ ΄ 2] f 
euToy Aoyoy ἐχόντων τοῖς A,B, Ty, εσονταίὶ 
- ἊΨ > . > A: 43: ~ 
τινες" τῶν Ἐς. Z, H ελατσονες ἀριθμοὶ ey Τῷ 
᾿ ᾿ ἢ e 
αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς A, BT. Ἑστωσαν at O, 
ὡς ὡς of © ν᾿ ec ue ᾿ 
K, At σακις apa o © Tov A μέτρει καὶ εκατερος 
~ « , τε ΝΣ 
τῶν Ky A ἑκάτερον τῶν Β. Γ. Οσάτις δὲ 0 © τὸν 
σ᾿ ~ ᾿ ΓΗ » ~ 
A μιτρειῖ, τοσαῦται μονάδες Ἰστωσαν ἐν τῷ 1" 


€ ’ of ~ « . ~ 
καὶ επατερος apa Ter Ky A ἐκάτερον τῶν Bok 


Si autem non; sumatur ipsorum A, B, T 
maxima cominunis mensura A, ct quotics A 
ubumgzenique corum A,B,T metilur , tot 
unitates sint in unoqueque eorum E, Z,H; ct 
unusquisque igitur E, Z, H unamquemque eo- 
rum A,B, IT metilur per unitates quz in A; 
ips! E, Z, Higitur ipsos A, B, Τὶ wqualiter mee 
tiuntur 5 ipsi E,Z, H igitur cum ipsts A,B, Γ 
in eadem ratione sunt. Dico ulique ct minimos. 
Si cunn non sunt£,Z, H miniimi corum cam- 
dem rationem habentium cum ipsis A,B,r, 
erunt aliqui ipsis E,2Z, H minores numeri in 
eidem ratione exislenles cum ipsis A,B, Γ΄ 
SintO, K, Δ; xqualiter igilur © ipsum A me- 
lilur ac ulerque corum K, A utrumque eorum 
ΒΤ. Quoties autem © ipsum A metilur, tot 


uuilates βίη! in Με ct ulerque igitur corum K, A 


premiers enur’cux, ils seront les plus petits de ceux qui ont la méme raison 
τὸς cux (29. 7)- 

Sils ne Ie sont pas, prenons la plus grande commune mesure 4 des nombres A, 
ΒΓ (5.7), et quill y ait dans chacun des nombres Εν, Z, H antant d'unités que Δ 
mesure de fois chacun des nombres A, B, fr. Chacun des nombres E,2Z, H mesurera 
chacun des nombres a, B,T par les unités qui sort dans 4; donc les nombres E,z, 
H mesurent cgalement Jes nombres A,B, T; donc 165 nombres E, Z, H sont en méme 
raison que Jes nombres a,B, Ff (18.7). Je dis de plus qu ils sont les plus petits. 
Car si E,Z,H ne sont pas [05 plus petits de ccux qui ont avec A,B,T la méme 
raison, il y aura quelques nombres plus petits que E, Z, H qui aurout 14 méme 
raison avec A, B, [3 que ce soient ©, K, A; le nombre © mesurera 4 autant de fois que 
chacur des nombres Καὶ, A mesure chacun des nombres B,t (21.7). Quil y ait dans 
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μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας. Καὶ ἐπεὶ 0 © 
τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας" καὶ ὃ 
M ἄρα τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ty τῷ Θ μονάδας. 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 6 M ἑκάτερον τῶν BST 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν ἑκατέρῳ τῶν K, A μονάδας" 
ὁ Μάρα τοὺς A, B,T μετρεῖ. Καὶ ἐπεὶ ὁ © τὸν 
A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας" ὃ © dpa 
τὸν M “πολλα-τ ατ:άσας τὸν A πεποίηκε Ata τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὃ E τὸν Δ πολλαπλατιάσας τὸν A 
πεποίηκεν" ἴσος dpa ἐστὶν ὃ ἐπ τῶν Ε, Δ τῷ ἐκ 
τῶν ©, Μ' ἔστιν ἄρα ὡς δῈ πρὸς τὸν Θ οὕτως 
ὃ Μ πρὸς τὸν ἃ. Μείζων δὲ ὃ E τοῦ Θ᾽ μείζων ἄρα 
καὶ ὁ Μ τοῦ A, καὶ μετρεῖ τοὺς A, B,T, ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. ὑπόκειται γὰρ ὃ Δ τῶν Α,Β.Γ 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον" οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες 
τῶν Ey Z, Ἡ ἐλάσσονες ἀριθμοὶ ἐν τῶ αὐτῷ λόγῳ 
ἔντες τοῖς Α. Β. Τ' οἱ E, Z,H ἄρα ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A, D, T. 
Οπερ ἔδει δεῖξαι, 
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ulrumque corum B, TP mctiltur per unitates que 
in M, Et quoniam © ipsum A metitur per uni- 
lates que in M; ct M igitur ipsnm A melitur per 
unitates que in ©. Propter eadem utique ct M 
ulrumque corumB, Γ melitur per unitates que 
in ipsis Κα, Aj; ipse Μ igitur ipsos A, B, Γ 
metitur ; et quoniam © ipsum A metitur per 
unifates qux in M ; ipse © igitur ipsum M mul- 
tiplicans ipsum A fecit. Propter cadem utique 
ct E ipsum Δ multiplicans ipsum A fccit ; xqualis 
igitur est ipse cx E, A ipsiex ©, M ; estigitur ut 
Ead © ita Mad A. Major autem E ipso ©; major 
igitur et M ipso 4, cl metitur ipsos A, B,T, 
quod cstimpossibile ; ponitur cnim A corum A, 
B, Γ maxima communis mensura; non igitur 
erunt aliqui ipsis E, Z, H minores numeri in 
eadem ratione in qua A,B, TT; ipsi E,Z, H 
igitur minimi sunt corum camdem rationem ha- 
bentium cum ipsis A, B, T. Quod oportebat 


ostcndere. 


M autant d’unités que © mesure de fois 4; chacun des nombres Καὶ, Δ mesurcra 
chacun des nombres 8,1 par les unités qui sout cn M. Et puisque © mesure 
A par Ics unités qui sont en M, le nombre M mesurera A par les unités qui sont 
en ©. Par Ja méme raison , M mesurera chacun des nombres B, Ff par les unités 
qui sont dans chacun des nombres K, A; conc M mesure 4,8,1r. Mais © me- 
sure A par les unités qui sont en M; donc © multiplani M fait ἃ. Par Ja méme 
raison, E multipliant 4 fait A; donc le produit de E par 4 est égal au produit de © 
par M; donc Ε est ἃ © comme M est a 4(19.7). Mais E est plus grand que © ; 
donc M est plus grand que 4, et M mesure A, B,i, ce qui est impossible; car 
ou a supposé que 4 est la plus grande commune mesure des nombres A, 8,1; 
donc il n’y a pas de nombres plus petits que E,Z, H qui ayent la méme raison 
que A, B,r; donc E, Zz, H sont les plus petits nombres qui ayent la meme raisen 
avec A,B,r. Ce qu'il fallait démontrer. 


τ 
Co 
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MPOTAZIZ )ς 


Aft Sere ~ Sf at ᾿ ee ae ys fF 
U0 ἀρμῶν OCIEI TO 4 SUpiIy CY tARYISTOY 


μετροῦσιν ἀριθμόν. 


Ἑστωσαν οἱ δοδί:τες δύο ἀριθμοὶ ti A,B δι 


δὴ εὑρεῖν ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριβμμέν, 


A 


= 


PROPOSITIO XAAAVI. 


Duobus numeris ditis, invenire quem mini- 
? 
mum metiantur nuaicrum. 
Sint dati duo numeri A, B; oportet igitur in- 


Veuire quem mivimum mctiantur pumerum. 


B 


|= 


t ‘ ἢ A 3 ν᾿ om, 
O1A, Bap ares πρῶτοι πρὸς ἀλλύλους εἶσιν» 
* Da , ~ Ἂς 
1 οὔ, Ἑστωσαν πρότερον of A, Β πρῶτο! πρὸς 
ΠΝ ΄ ν ε \ ΄ x 
ἀλλήλους. καὶ ὁ Αἱ τὸν B πολλαπλασίασας τὸν 
΄ . « " τ ω 
T ποιειτῶ" καὶ o B ape τὸν A πιλλατλασιασας 
X ΄ Mi Xx be, 
vor T πεποιηπεν" ci A, B ape τὸν T μετρουτσι. 
Ω Δι ν» , x a Ξ: 
Λεγὼ δὴ ὁτι καὶ ἐλάχιστον, Ei γὰρ μή 5 μετρη- 
Ω > ἢ 4 « > ’ a ts 
cours vive apsiuoy chA, B ἐλασσονα crta teu T. 
t oak Ἐ ’ ε \ n 
Μετρείτωταν τὸν A. Και όζακς CA τὸν ἃ μετρεῖ, 
“ ᾿ a + Aer + « ΄ τὰ 
τοσαῦται μονάδες ἔστωταν ἐν τῷ ἘΠ ὑσάκις δὲ 
ἦρι ΝΣ κι - ΄ w > 
oB τὸν A μετρεε, τοσαυται Μοιαδες ἐστωταν ἐν 


~ e ᾿ Ὡ A ’ A 
waZ* spy A apa tor E ““ολλαπλατίασας τὸν 


Ipsi A, Benim vel primi inter se sunt, vel 
non. Sint primum A,B primi inter sc, ct A 
rpsim B ynnltiphicans ipsum FP faciat; et Bigitur 
ipsum A muluplicans ipsum I fecit; ipsi A, B 
igitur ipsum T metiuninr. Dico utique et mi- 
nimum. Si enim non, metientur aliquem 
numecrum ipsi A, B minorem existentem ipso Γ΄ 
Metiautur A. Et quoties A ipsum A metilar , tot 
unitales sint in E 3 quolics auicm Β ipsum A mee 
titur, tot unilates sint in Z ; ipse quidem A 


igitur jpsum = mulliplicans ipsum A fecit , ipse 


PROPOSITION XXXVI. 


Deux vombres étant donnés, trouver le plus petit qu’ils mesurent. 
Soient A,B les deux nombres donnés ; il faut trouver Ie plus petit quils 


mecsurent. 


Car les nombres 4, Β sont premicrs ent’cux, ou ne tec 


sont pas. Que Ics 


nombres 4, B soiert d'abord premiers entr’enx , ct que A multinlient B produise Τὶ; 
Je nombre Β multipliant a produira r (15.7) ; donc les nombres A,B mesure- 
ront I; je dis quer est le plus petit. Car si cela n’est pas; les nombres 4, B 
mesureront quelque nombre plus petit que τὸ Quils mesurent 4. Quil y ait 
Cans E autant d‘unités que A mesure de fois Δ; ct qu'il y ait dans z autant d’unités 
que B mesure de fois Δ; donc A multipliaut E produira 4, et B multipiiant 2 pro- 
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Ἢ Ε εἶσαι 3 : 
Δ πεποίηκεν. ὃ δὲ Β τὸν 2 πολλαπλασιάσας τὸν Μοτο B ipsum Ζ multiplicans ipsum A fecit ; 
Δ πεποιημεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν A, Ἑ τῷ  xqualis igitur est ipse cx A, E ipsi ex B, Z; est 


ἐκ τῶν By Z° ἔστιν ἄρα ὥς δα πρὸς τὸν Β οὕτως igitur ut A ad B ita Z ad Ε, Ipsi autem A, B 
ὃ 2 πρὸς τὸν E. Οἱ δὲ A, B πρῶτοι οἱ δὲ πρῶτοι pruni, ipsi vero primi δὲ minimi, miuimi autem 
καὶ ἐλάχιστοι. of δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσε τοὺς meiiuntur xqualiter ipsos camdem rationem ha- 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοιτας ἰσακῖς, o Te μείζων τὸν _ bentes , et major majorem, et minor minorem; 
μείζονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλέστονα" ὁ Β ἄρα rey ipse B igitur ipsum E metitur, ut consequens 
E μετρεῖ. ὡς ἑπόμενος iarcucroy. Kal ἐπεὶ @ Α Consequentem. Et quoniam A ipsos B, E multi- 
scusB, Ἐπολλαπλασιάτας τοὺςτΤ΄ Δ πεποίηκεν. plicaus ipsosT, Δ fecit ; est igitur ut B ad E 
ἔστιν cpa ὡς oB πρὸς τὸν Ἑ οὕτως or “πρὸς wey A* ilaT ad A; metitur autem B ipsunt E; metitur 
μετρεῖ δὲ ὁ Β τὸν Ἐ" μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Τ τὸν Δ.’ ἰδιίαν οἱ T ipsum A, major minorem,, quod est 
ὃ μείζων Tor ἐλάσσονα. ὅπερ ἐστὶν aduretes* οὐκο  impossibile; uon igitur A , B metiuntur aliquem 
Ὁ 3 Ρ Ῥ ᾽ δ q 
ope of A,B μετρήσουσί" tise ἀριθμὸν ἐλάσσονα uinerum minorem existenteim ipso I, quoniam 
ὄντα τοῦτ΄, ὅταν of A, B πρῶτοι “πρὸς ἀλλήλους A, B primi inicr se sunt; ipse I igitur minimus 
eos o T ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν A, Β exisicns ab ipsis A, Β mensuratur. 
μιτρεται. 

Μὴ ὕστωσαν δὴ οἱ A, LB πρῶτοι πρὲς ἀλ)ε- Non sint autem A, B primi inter se , ct suman- 
λους. καὶ εἰλύϑτωσαν ἐλάχιστοι ἀριῦμεὶ τῶν τὸν tur iniuiml rumeri Z, E eorum camdem rationem 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A,B, οἱ Z, Ἐ’ ἴσος habentium quam ipsi A,B; sxqualis igitur est 
dpa ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν A, Ε τῷ ix τῶν Β. Ζ. Kak ex A, Eipsies B, Z. Et A ipsum E muluplicans 
OA Toy E πολλαπλατιάσα: τὸν ΓΤ ποιείτω" καὶ ipsum T facial; et B igitur ipsum Z multiplicans 


cB ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν Τὶ πιςπτοίηπεν" ipsum F fecit. Ipst A, Β igitur ipsum Γ' metiun- 


duira 4 ; donc Je produit de A par E est égai au produit de B par z ; donc A est 
4B comme Z est Ε (19.7). Mais les nombres 4, B sont premiers entr’cux ; les 
nombres premicrs sont Ics plus petits (25.7), et les ples petits mesurent éga~ 
lement ceux qui ont une méme raison, Je plus grand le plus grand, et le plus 
petit le plus petit (21. 7); donc le nombre B mesure E, cesi-a-dire le 
couséquent le couséquent. Mais A multipliant B,E a fait r, 4; donc B est ἃ E 
comme Γ est 44(18. 7) ; mais 3 mesure E ; donc r mesure 43, le plus grand le plus 
peut, ce qui est impossibie ; donc les nombres A, B ne mesureront pas quelque 
nombre plus petit que r, puisque A, B sont premiers enu’eux ; donc r est le 
plus peut nombre qui soit mesure par A, B. 


Que les nombres 4, B ne soicnt pas premiers enu’cux. Prenons Ics plus petits 
nombres de ceux qui ont la méine raison avec A,B (55.7), et que ces nombres soient 
z,£; le produit de a par E sera égal au produit de B par 2 (19.7). Que A multi- 
plant fasse Fr; donc Ρ multipliantz fera r ; donc 4, B mesurent τ; je dis que r cst le 
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οἱ A, B apa zor T μετροῦσι. Λέγω δὴ ὅτι καὶ 
ἐλάχιστον. Ei γὰρ mn, μετρήσουσὶ τινα ἀριθμὸν 
οἱ A,B, ἐλάσσονα ὄντα τοῦ ΓΤ. Μετρείτωσαν τὸν 
Ἂς Καὶ ὁσάκις μὲν δ΄ τὸν Δ μετρεῖ, τοσαῦται 


, F Hee ἘΣ «. Noe \ 
μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Hy, ὁσῶκις δὲ o B tay Δ 


tur. Dico utique ct minimum. Si enun non, 
meticntur aliquem numerum ipsi A,B, ninorem 
exislentem ipso T. Metiantar ipsum A. Et ({uo- 
ties A quidem ipsum A metilur, tot unitates 


δῖ in H, quoties yero B ipsum A melitur, tet 


A R 

Lae E 

r 

A ----.-. 
Η [2] 


ao ~ , of 2 - e 
MiTpth, τοσαυτα: μονάδες ἔστωταν ἐν τῷ Θ᾽ ὁ 
’ a 4 δ: ΝΥ ᾿΄ 
My A apa τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν Δ πετοιη- 

eon \ , XV 
ney 6 δὲ Β τὸν © “πολλαπλασιάσας τὸν A πεν 
’ 8, aw 2 xX φ -- -ψ-1΄ ~ 
Tolnder* σὸς ἄρα eoTiy ocx τῶν A, Η τῷ « τῶν 
al Tt ε * Vv = a . 
B, Θ' ἐστιν ἄρᾳ ὡς 0 A πρὸς τὸν Β οὕτως 6 © 
ι ἢ x Δ 4 ΕἸ Ἀ -“ ε i 
πρὸς τὸν Ἡ. Ὡς δὲ δὰ πρὸς τὸν Β ουτῶς ὃ Ζπρος 
ἣ, ? > € © oY τ “ ε A 
τὸν E° aaa woo A πρὸς τὸν Βουτως 6 O wT pos 
\ f Ἄς ἃ i? ε \ .Y oe « 
τον Hie καὶ ὡς ἄρα oZ πρὸς τὸν Ecutas ¢ © 
\ ν ε ‘ ε μι > La 
πρὺς τὸν H. Os δὲ 2. ἐλάχιττοι. οἱ ὃε ελά-- 
~ ᾿ Ν 3 4A ΄ wo 
χίστοῖ μετροῦσε τοὺς τὸν αὐτὸν Aczoy EYErTas 
3 ᾿ iva x δ ἊΣ ἂν ᾿ 4 
ἰσακιξ) OTe μείζων τον μείζετα καὶ ὃ ε«λασσων Toy 
3 c Μ[ a) [ων τ ὁ ΩΝ 4 
ἐλάσσονα" cE ape τὸν H μέτρει. Και eres o A τοὺς 
Ve QA f wv 
Ἐν. πολλαπλατιαάσοις tous Τ A wecrosnner® ἐστιν 


ἄρα ὡς δ Ὲ πρὸς τὸν Η οὕτως eT πρὸς τὸν Δι 


unilates sint in ©; ipse quidem A igitur ip- 
sum H iulliplicans ipsum A fecit, ipse vero 
B ipsum © miuiliplicans ipsum 4 fecit ; equa- 
lis est ipse cx A,H ipsi ex B, ©; est igitur ut 
Aad Β "4 Θ ad H. Ut autem A ad Bita Zad E; 
sed ut Aad B ita © ad H; οἱ ut igitur Z ad 
E ita © ad H. Ipsi autem Z,E minimi, ipsi 
vero minimi metiuntur aqualiter rpsos eam- 
dem rationem habentes, ct major majorem , 
ct minor minorcem ; ipse E igitur ipsum H 
mehitur. Et quoniam A ipsos E, H multiplicans 
ipsos ΓΤ, A fecit; est igitur ut E ad H ita T 


ad A. Ipse autem E ipsum H metilur; et P 


plus petit. Car 511 ne Vest pas, les nombres A, B mesureront quelque nombre 
plus petit quer. Qu’ils mesurent 4, et quil y ait dans H autant d’unités, que A 
mesure de fois 4, οἱ dans © autant d’unités que B mesure de fois 4. Le nombre 
a multipliant Η fera 4, ct B multipliant Θ fera 4; donc le produit de 4 par H 
done A est 4 B comme © est ἃ Η (19. 7). Mais 
AestaBcommeZ estaE; et A esta B comme © esth H; donc z esta E comme 
© est ἃ H. Mais z,E sont les plus petuts nombres, et les plus petits nombres 
mesurent également ceux qui ont la méme raison , le plus grand Je plus 
grand, ct Je plus petit le plus petit (21.7); donc E mesure H. Mais a mullti- 
phaut E, H fait T, Δ; donc E cst ἃ Η comme IF est ἃ Δ (17. 7). Mais E mesure H; 


est €gal au produit de B par ©; 
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A i ae ‘ “Ὁ - 
Ὁ δὲ Ε τὸν Ἡ μετρεῖ" καὶ oT apa τὸν Δ μετρεῖ, ὁ 
, Cue. ΣΟῚ εἶ > N τι > 
μείζων τὸν ἐλάσσονα , ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον" οὐκ 
5“ t > Ἂν 3 τὰ 
ἄρα οἱ A, Β μετρύσουσί τινα ἀριθμὸν ἐλάσσονα 
~ © 3] τ x ε A ~ 
tou Teo T ape ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν A, B μὲ- 
δ: 1 ae 
τρεῖται, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
SIE 4 
TPO TASS λζ΄, 
A , 3 Ν 3 a “ +e 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ ὠριθμὸν τινα μετρῶσι, παὶ ὃ 
3 “ee Ἔ “ὦ, re εἴ 3 \ 
ἐλάχιστος UT αὐτῶν METPOULLZVOS τὸν αὐτὸν με- 
; 
τρήσει. 
, A 3 Ν Li ΑἹ 
Δύο γὰρ ἀριθμοὶ of A, Β ἀριθμὸν τινα τὸν TA 
, γ..» ἄς ἡ ͵ τ \ 
μετρειτωσαν ἐλαχιδτον δὲ τὸν Ἐ" λέγω ors καὶ 


δῈ τὸν ΓᾺ μετρεῖ. 


1 . « 
Εἰ γὰρ οὐ μετρεῖ ὁ Ἑ τὸν ΤᾺ. δῈ τὸν ΖΔ με- 
τρῶν λιπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν TZ. Καὶ ἐπεὶ 
‘ ~ « raul 
οἱ A,B τὸν E μετροῦσιν. ὃ δὲ E τὸν AZ μετρεῖ" 


ἈΝ ε a ἣν ~ ~ Δ 
καὶ οἱ. A, Β ἀρὰ τὸν ΔΖ μετρουσε', Μετρουσι δὲ 


igitur ipsum 4 melilur, major minorem , quod 
est impossibile; non igilur A, B metientur ali- 
quem numerum minorem ipso T ; ipse T igitur 
minimus existens ab A, B mensuratur. Quod 


oportebat ostendere. 
PROPOSITIO NNXVIL. 


Si duo numeri numerum aliquem metiantur , 
et minimus ab illis mensuratus eumdem men- 
surabit. 

Duo enim numeri A, B numernum aliquem TA 
metiantur , minimum autem ipsum E ; dico ct E 


ipsum ΓᾺΔ metiri. 


Si enim non metitur E ipsum TA, E metiens 
ΖΔ rclinquat se ipso nunorem ΓΖ. Et quoniam 
A, Bipsum E metiuntur , ipse autem E tpsum 


ΔΖ metitur; οἱ A, Bigitur ipsum AZ metiun- 


donc r mesure 4( def. 20.7), 16 plus grand le plus petit, ce qui est impossible ; 
donc les nombres A, B ne mesurent pas quelque nombre plus petit quer; done 
T est le plus petit nombre qui soit mesuré par A, B. Ce qwil fallait démontver. 


PROPOSITION XXXVII. 


Si deux nombres mesurent quelque nombre, le plus petit qu’ils mesurent me- 
surera ce méme nombre. 


Que les deux nombres A, B mesurent quelque nombre ΓΔ», ct que E soit le plus 
petit nombre quils mesurent ; je dis que E mesure ra. 


Car si E ne mesure pas TA, que E mesurant ZA laisse ΓΖ plus petit que lui- 
meme. Puisque les nombres A, Β mesurent E, que E mesure ΑΖ», les nombres 
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καὶ chor τὸν TAs καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΤΖ μετρή- 
΄ w “- ov 2 x‘ a . 

Gruen, (Axcacva Orta τοῦ E, ὑπερ ἐστὶν advra— 

τον" οὐκ ἄρα οὐ μετρεῖ ὃ Ε τὸν TA, μετρεῖ dpa. 
͵ 

Οπερ ἔδει δεῖξαι, 


TIPOTASIS 2a. 


~ ’ et. © 
Ἰριῶν ἀριθμῶν δούειτον., εὐρεῖν ov ἐλίχιστον 
- ? 
μετροῦσιν ἀριθμκῖτ. 
Ἐστωταν οἱ δοθέιτες ἀρεῦμιος τ: A,B Τὸ δὲ 


ΤΡ oat ie ene eet cyber 
ἡ εὐρειν OV ἐλοχιστον μετρισουτν cep (Loe 


Δ 


Se 


Εἰλήφθω γ)1ρ ὑπὸ δύο τῶν A, B ἐλιίίχιστες 
μετρούμενος ὁ Δ. O da? T τὸν Δ ὅτοι μετρεῖ, ἢ 
οὐ μετρεῖ, Μετρείτω πρότερον. Mespabet d: καὶ 
ci A, B toy Av ch A,B, Tapa τὸν A wepH- 
coves. Λέγω ὅτι καὶ ἐλάχιστον. Ε: γ):} μῆς pee 
τρησουτσί τεῦς ἀριθμὸν οἷ ἃ. Β.:. Τ, ἐλάσσονα 

tora, 


. τ Lo: ” a 
D,T τὸν E μιετρουσ!,) vat ch A,B apa τὸν © 


a! me Fe: 4 
ovTa Tsu A. Μετρεέτωσαν τὸν BE. Evi ovr 


DEUCLIDE, 
tur. Meliurtur autem et totum TA; et reliqaum 
igitur ΓΖ meticntur, minorem exisientem ipsoE, 
quod est impossible; non igitur non metitur Eip- 


sumla, nictiturigitar.Quod oportebatostendere, 
PROPOSITIO XXXAVIIL 


Trilus numeris dalis, invenire quem mini- 
mum inclicalus numerum. 
Sint Jali numeri A, B,T; cporteligitur inve- 


nire Gucm mininum mekeriur nemerum. 


Τὶ 


Seunctur enim ἃ duobus A, B minimus men= 
sura'as ips. A. Ipse utique P ipsum A vel meti- 
iur, vel nea metitur. Metiatur primum. Mectivg- 
iur anterici A, 2 ipsum A; ipsi A, B, Vigitur 
ipsum Δ meticatus. Dico ct minimum. $i cnn 
Ron, meclientur aliguc1i numerum ipsiA, B, Σ᾽, 
minorem exisierlen ipso ἃ. Mehantur ipsum E. 


Et quoniam A, B, Tipsum E me‘iuntur, ct A, B 


A,B mesureront ΔΖ; mais ils mesureatTA tout cniier; donc ils mesureront le 
reste IZ plus petit que E, ce qui est impossible ; denc E ne peut pzs ue point 


mesurer Ts; donc il le mesure. Ce qu’il fallait démoutrer. 


PROPOSITION XXXVIII. 


‘Trois nombres ¢tant dennés, trouver ie plus petit qu’ils mesurent. 
Soient 4, 8,1 les nombres donnés; i} faut trouver le plus petit nombre qu’ils 


mesurent. 


Prenons le plus petit nombre Δ mesiuré par les deux nombres 4,8 (56. 7). Le 
nombre mesurera 4, ounce le mesurera pas. Premiérement qu il le mesure. Puisque 


les nombres 4, B θα. A, les nombres 4, 
ar s'il πὸ Pest pas , les oie 2s A, B,T mesurerent quelguc 


que Δ est le Bins petit. Ὁ 


B,T mesureront A. Je dis aussi 


nombre plus petit que A. Qwils mesurent E. Puisque les nombres 4, B,r me- 
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μετροῦσι" καὶ ὃ ἐλώχιστες cee ὑπὸ τῶν A, Β 
μετρούμενος τὸν ED μετρήσει. Ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ 
τῶν A, Β μετρούμενος ἐστιν ὃ Δ' ὁ Δ ὅρα τὸν E 
τροῖ, ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονοι, ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
μετρεῖ, ὃ μείζων τὸν ἐ > OEP 
τατον" οὐκ ἄρα οἱ ASE, ΓΙ ετρήσουσίθ THe ἀρεθ- 
μὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Δ' οἱ ASB, I ἐρα ἐλά- 
χιστον τὸν A μετρησουσι, 
Μὴ μετρείτω du πάλιν ὃ T τὸν Δ. καὶ εἰ- 
λήφθω ὑπὸ τῶν Τ, Δ ἐλάχιστος μετρτύμενος ἀριθ- 
pcs, ὃ E. Ἐπεὶ οὖν οἱ A, Ε τὸν Δ μετροῦσιν, ὃ 


δὲ Δ Τὸν μετρεῖ" καὶ οἱ A, B ope τὸν E petpi~ 


ἪΡ 


igitur jpsum E metiuntur; et minimus igitur ab, 
B mensuratus ipsum E n:etielur. Minimns autem 
ab A, B mensuratus est 4; ipse Δ igitur ipsum 
E melitur, major minorem, quod est impossi-~ 
bile; non igitur A, Β΄  metientur aliguein 
numerum minorem cxistentem ipso 4; ipsi A, 
B, Tigitur minimun 4 meliuntur. 

Non metiatur autem rursus Γ ipsum A, et su- 
matural, A minimus mcnsuratus numerus E, 
Ei quoniam A, B ipsum A metiuniur , inse autem 


4 ipsum E metitur; ct A, B igitur ipsum E me- 


N 


Δ ae x ε wv 
cover’, Μετρεῖ δὲ καὶ ὁ TS καὶ οἱ Ay B, Τὶ ἄρα 
, ΄ ‘ « xa? ΄ 
τὸν μετεησουσεο, Λέγω δὰ" ὅτε καὶ ἐλάχιστον, 
> » © read 
Ei γὰρ μα. μετρήτιυσε τινα οἱ A,B,T, ἐλάσσονα 
" ~ i A . 3 Ν - 
ὄντα Tou E. Μετρείτωσαν τὸν 2. Kai ετ εἰ οἱ A, 
ν ΄- . wv ‘1 
Β.Γ τὸν 2 μετροῦσι" καὶ ch A, Β ἀρα τὸν Z με- 


= ree aga sores 
τρουσε" καὶ o ἐλάχιστος ἀρὰ uO τῶν Ay B pte 


tentur. Metitur autem ct ipseT; ct A, B, Pigitur 
ipsum EZ metientur. Dico et minimuin. Si enim 
non, metientur aliguem ipsi A, B, I, miuorem 
exislentem ipso E. Met:antur Z. Et quoniam A, 
B, Tipsum Z meiiuntaz; et A, Bigitur ipsum Z 


melivatur ; et minimus igitur ab A, B mensu- 


surent E, ics nombres A,B mesureront &, ct le plus petit nombre mesuré par 
A,B mesurera E(57.7). Mais 15 plus petit nombre mesuré par A,B est 4; done 
4 mesure E, le pius grand le p'us peiit , ce qui est impossible ; done les nombres 
A,B, Tne mesurent pas un rombie plus petit que 4; donc 4 est Je plus peti 
nombre mesuré par les nombres A,B, I. 


Que r ne mesure pas 4. Prenons le plus petit nombre E mesuré parr, 4 (36. 7). 
Puisqne A,B mesurent A, et que A mesure E, les nombres A, 2 inesureront £. 
Mais r mesure E ; donc ies nombres 4, B, T mesureront £. Je dis que Ε est Ie plus 
peut. Car sil ne Vest pas, les nombres a, 6, T mesureront quelque nombre 
plus petit que E. Qu’ils mesurent z. Puisque les nombres a, B, T mesurent Z, 
Jes nombres a, B mesureront 2, et le plus petit nombre mesuré par 4B me- 
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\ , , ΕΝ ~ 
προύμενος TOV Z μετρήσει. Ἐλάχιστος d: ὑπὸ τῶν 
, ’ » ε © w ᾿ 
A, Β pstpouperce ἐστιν o AS 0 A ἀρὰ τῆν Z 
fo nt x, ε a ε a 

μετρεῖ, Μιτρεῖ δὲ καὶ ὁ Τ τὸν Z* ch A, Τ apa 

~ ‘ ε a ΕΣ c ~ 
τὲν Z μετροῦσιν" καὶ ὁ ἐλάχιστος apa’? ὑπὸ τῶν 


A, T μετρούμενος τὸν 2 μετρήσει'ἧ, Ο δὲ ἐλά- 


ε t ~ a, , » e . 
ἱστὸς ὑπὸ τῶν AST μετρουμέενος ἐστί cg ἘΠΟΈΕ 
x 3 Ἢ 
5» nw c , . » , Ca 
apa τὸν 2 μεέτρεε, ὁ poy τὸν ἐλάσσονα. οτερ 
? 4 ? ᾿ ἊΝ, wv c , 
ἐστὶν ἀδυνατον" οὐκ ἀρὰ ob A, By, T μιτρη- 
a ε 
το ΕΛ ΟΕ 


᾿ > eS, Ὁ Ε 
ἄρα ἐλάχιστος ov ὑπὸ τῶν A, Β. T petpestase 


mh 3 Yous i 
Goust' 1 tie ἀριθμὸν ἐλάσσονα ora 
ἴ as 
Οπερ ides δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ λθ΄, 


A Ls ‘ ε [2 3 ~ . ϑ 
Ἐὰν σριῦμος ὑπὸ τινὸς ἀριθμοῦ PET pitas 5. 0 


e « ΄ ΄ ei Se “ tad 
μῆτρουμενος ὁμώνυμον μέρος εζεῖ TH μετρεύντις 


ratus ipsum Zmetietur. Minimus avtem ab A, B 
meusuratus est 4; ipse 4 igitur ipsum Z mectilur. 
Metitur autem et Τ' ipsum Z; ipsi 4, Γ' igitur 
ipsum Z metiuniur; ct minimus igitur a A, Γ' 


mucnsuralus ipsum Z metictur. Ipse autem mini-~ 


mus a 4, F mensuratus est E ; E igitur ipsum Z 
πλοία πε, major minorem , quod est impossibile ; 
non igilur A, B, Γ metientur aliquem numerum 
nuaorem esistentem ipso E; ipse E igitur mini- 
mus existens ab A, B, Γ mensuratur, Quod opor- 


icbat ostendere. 


PROPOSITIO XXXIN. 


Si numerus ab aliquo numero mensuratur , 
nicusuratus dcnominatam partem Labcbit a me= 


licnic. 


surera Z. Mais }e plus petit mesuré par A,B est Δ; donc Δ mesure Z. Mais Γ 
mesure Z; donc Δ, Γ mesurent Zz. Donc le plus petit nombre mesuré par 4, Tr 
mesurera Z (57.7). Mais le plus petit nombre mesuré par Δ, Γ est E; donc Ε 


mesure Z, le plus grand 16 plus petit, ce qui est impossible. Done les nombres 


A,B, ne mesureront pas quelque noubre plus petit que E; donc est le plus 
pelit nombre qui soit mesure par A,B, Tr. Ce qu'il fallait démonuer. 


PROPOSITION XXXIX. 


Si un nombre cst mesuré par quelque nombre, le nombre mesuré αὐτὰ une 


partie dénommeée par le nombre gui le mesure. 
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Αριθμὲς γὰρ 6 A ὑπό τινῖς ἀριθμοῦ τεῦ B 
μετρείσϑω" λέγω ote co A ὁμώνυμον μέρος ἔχει 
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Numerus cnin: A ab aliquo numero B mensu- 
retur; dico A denominatam partem habere ab 
ipso B. 


τῷ Be 
A 
Β 
T 
ΕἾΝ 


; 1c 5 a - 
Oszzse γὰρ 0 Β τὸν μετρεῖ» τοσαῦτοι μο- 
e al 3 ~ Lae Ae \ 
vad’s ἔστωσαν ἐν TA T* καὶ ἐπεὶ ὁ Β τὸν A μὲ- 
A ἀπ τ΄ ae SS ne) ἢ 
τρεῖ κοτὸ τὰς ey THT μονάδας. μετρεῖ de καὶ a 
A x 3 § ᾿ Ρ a \ τ 3 ~ ἘΩ͂Ν 
A μονὰς τὸν Τ ἀριθμόν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ pore 
᾿ ay © A ‘ > A ~~ 
δας" ἰσαπις ἄρα a Δ μονᾶς tov T ἀρεθμον μετρεῖ 
. Ὁ τ Ἅ ἢ ε ‘ 
καὶ 0B τὸν At ἐναλλὰξ ape igazig ἡ A μονὰς 
x 3 ‘ a ee τ ἃ νἱ , 
tov B ἀριθμὸν μἄξτρει καὶ ὁ T tov Aco ἀραὶ μερὸς 
2 Ν ε 1 “ 3 -οῸ ΑἿ 3 a7 ΄ 
ἐστὶν ἡ A μονὰς τοῦ Β ἀριθμοῦ. τὸ αὐτὸ pees 
© ~ 4] \ ~ % ~ 
ἐστὶ καὶ oT τοῦ A. Η δὲ Δ μονὰς τοῦ B ἀρεθμοῦ 
Ψ > ‘Y € , > ~ me a Lcd 
μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον αὐτῷ" καὶ oT ape τοῦ A 
> Xx ς ᾿ ~ GT € ΄ 
μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ Β' ὥστε ὃ A μέρος 
a 5, Li ’ ul ~ ww 
ἔχει τὸν T ὁμώνυμον crta τῷ By Οπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


Quoties cnim B ipsum A metitur , tot unilates 
sint in T; et quoniam B ipsum A metitur per 
unilates que in IT, metitur autem ct A unitas 
ipsum I numerum per unilates qu in ipso ; 
xqualiter igitur A uuilas ipsam T numerum mc- 
litur ac B ipsum A ; allerne igitur zqualiter Δ 
unilas ipsum B numerum metiiur ac Τ' ipsum A; 
que igitur pars cst A unitas ipsius B numeri, 
cadem pars cst et F ipsius A. Ipsa autem A uni- 
tas ipsins B numeri pars est denominata ab co ; 
et Pigitur ipsins A pars cst dcnominata ab ipso 
B; quare A partem habct © dcnominatam ab 


ipso B. Quod oportebat ostendere. 


Que le nombre A soit mesuré par le nombre Ε; je dis que A a une pariie 


dénommée par B. 


Quw’il y ait dans r autant d’unités que 8 mesure de fois A. Puisque B mesure 
A par les unités qui sont en T, et que l'unité 4 mesure ΓΤ par Jes unités qui sont 


en Jui, Vunité a mesurera T autant de 1015 que B mesure a; donc, par perme- 


tation , Vunité A mesurera B autant de fois que T mesure 4 (15. 7); donc r est 
Ja méme partie de A que l'unité 4 Pest de Β. Mais Vunité a est une partie 
de B dénommée par lui; donc Γ est une partie de A dénommée par B ; donc A 
a une partie r dénommée par B. Ce qu'il fallait demoutrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ yw, 


᾿ > ry , » iy ~ e ue ’ 
Ἐὰν ἀριθμὸς μίρος xn CTIOUY, ὑπὸ ὁμωνύμου 
“ ᾿ “ον 
ἀριθμοῦ μετρηθήσεται τῷ μερεῖ. 
, ἜΝ πὰ. Ὁ ΩΝ 
Αριϑμὸς γὰρ oA μέρος ἐχέτω oTsour τίν By 
Ἂς, Ὁ ᾿ ε ’ »' I - ᾿ 4 « 
καὶ τῷ Β μέρεα ὁμώνυμος τστὼ ὁ T* λεὼ creo 


Ira μετρεῖ. 


» 


PROPOSITIO XL. 


Si numerus partem habeat quamcumque , 
mensurabitur a denominato a parte numero. 

Numerus enim A partem habeat quamcumque 
B, cla B paric denominatus sit Γ 9 dico Γ ipsum 


A meliri. 


Lert [lsh 


Ἐ 


i’, i ee ~ ’ 2 Ν ν᾽ Ἐ , 

Ἐπεὶ γρ Β τοῦ A μέρες ἐστι καὶ ομμῶτυμον 
~ a \ ι © ‘ τω ’ = ‘ 
TOT, ἔστι δὲ καὶ ἡ Δ μονὰς τοῦ T μερος ὁμω- 

“- ᾿ w 3 Ἂ c αἱ Ἐπ 
τύμον αὐτῷ" ὃ μέρος ape? ἐστιν ἢ A proves TOUT 
= ~ uf >? ’ 2 Ν Ἂ ~ eee 
αριθμιῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστε καὶ OB τοῦ Α" scanss 
a Ld X x 2 ‘ o Ne \ 
ἄρα ἡ Δ μονας τὸν T ἀριθμὸν μέτρει καὶ ὁ Β τὸν 

5} « x 2 ‘ 
Ar ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ A μονὰς τὸν B ἀριθμὸν 
n \ ς ay ι oa 
Mevpzs καὶ ΟΥ τὸν Ato T apa τὸν A μέτρε!. Οσερ 


adea δειξαις 


Quoniam enim B ipsius A pars est ct denomi- 
nala ab ipso F, est autem A uuitas ipsius P pars 
denominata ab co; que igitur pars est A unitas 
ipsius T numeri eadem pars est ct B ipsius A; 
wqualiter igitur A unitas ipswin F numerum me- 
tilur ac B ipsum A; alterne igitur aqualiter Δ 
unilas ipsum B numerum metilur ac T ipsum A ; 
ipse T igitur ipsum A metitur, Quod oporiebat 


ostendere. 


PROPOSITION XL. 


Si un nombre a une pattie quelconque, ce nombre scra mesure par le nombre 
dénommé par cette partie. 


Que le nombre A ait une partie quelconque B, et que le nombre T soit dé- 
nommé par B; je dis que fT mesure A. 


Puisque B est une partie de Α dénommée par r, et que Punité Δ est une partie 
de r dénommée par lui, Vunité A est la meme partie du nombre Tr que 
B Vest de A; donc I'unité A mesure le nombre Γ autant de fois que B mesure A; 
done par permutation lunité Δ mesure le nombre Β autant de fois que FT mesure A 
(15. 7); donc F mesure 4. Ce gu’il fallait démontrer. 
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MDOT ALIS ope. PROPOSITIO XLI. 

Αριθμὸν εὑρεῖν. ὃς ἐλάχιστος dw ἕξει τὰ δὸ- Numerum invenire , qui minimus existens, 
θέντα pep. habeat datas partes. 

Ἑστω τὰ δοθίντα μέρη τὰ A,B, Τ' δεῖ δὴ Sint datz partes A, Β. Γ; oportet igitur nu- 
ἀριθμὸν εὑρεῖν. ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ δοθέειτα  mcrum invenire, qui minunus existens habeat 
μέρη τὰ A,B,I'. datas partes A, B, YT. 

A ae 
B pha | 
Γ Ζ 

Η 

Θ 


Ἑστωσαν τοῖς A,B, Γ μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριϑ- Sint ab ipsis A, B, I partibus denominati nu- 


μοὶ as οἱ ΔΕ 2. καὶ εἰλήφθω 63 ὑπὸ τῶν Δ, meri, A, E, Z, ct sumatur ab ipsis A,E,Zimi- 


Ἐν ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριθμὸς ὁ He oH _ bimus mensuratus nunicrus Η ; ipse Η igitur de-~ 
ἄραϊ ὁμώνυμα μέρη ἔχει τοῖς Δ. Ἐ, 1. Τοῖς δὲ Δ. nominatas partes habet ab ipsis Δ, E, Z. Ab ipsis 
autem 4, E,Zdcnominatz partes sunt A, B,P. 


E, Z ἑμώνυμα μέρη ἐστὶ τὰ A, Β. ΤΊ oH ἄρα 
Ipse H igitur habet A, Β, Γ' partes. Dico ct mi- 


ἔχει τὰ A, Β.Τ μέρη, Λέγω δὴ ὅτι ἐλάχιστος 
Ove Εἰ γὰρ μὰ. ἔστω τὶς τοῦ H ἐλάσσων ἀριθ-- 
μὲς ὃς tke τὰ Ay B,T μέρη. ὁ ©”, Ἐπεὶ ὁ © 


wv X ᾿ « w Ἐς. ἃ “Ὁ ᾿ 
exes τῷ AY BLT μερη" ὁ Θ cpa ὑπὸ ὁμωνυμὼν 


nimumn esse. δὶ cnim non, sit aliquis © ipso H 
minor numerus qui habeat A, B, Γ paries. Quo- 
niam © habet A,B,V partes; ipse © igitur a 


PROPOSITION XLI. 


Trouver un nombre, qui étant Je plus petit, ait des parties données. 

Soient A,B, I les parties données ; il faut trouver un nombre, qui étant le plus 
petit, ait les parties données A, BT. 

Que Ics nombres Δ, £, Z soient dénommeés par Ics partics A,B, T; prenoas le 
plus petit nombre H qui est mesuré par A, E, Z (58. 7); le nombre H aura 
des partics dénommées par 4, Ἐν Z (39. 7). Mais les partics dénommeées p.r 
A, E, Zsont A, B, ©; donc Ha les partics A,B, T. Je dis que H est le plus petit. 
Car si ccla n’est pas , soit un nombre © plus petit que H qui ait 165. parties 
A,B, Te Puisque @ a les parties A, B, T, le nombre © sera mesuvré par Ics 
nombres dévommeés pat les partics A, B, T (40. 7). Mais les nombres dénommes 


μιθμῶν μετρηθίσεται τοῖς A, BT μέρεσι. Τοῖς 
e- A,B, T μέρ:σιν ομώνυμει ἀριθμοί εἰσιν οἱ Ay 
Ἑ. Ζ᾽ ὃ Θ ρα ὑπὸ τῶν Δ. Ε,2 μιτρεῖται, καὶ 


” 2, 7 x a 2 ἊΝ ree > 
eetiv ἐλυσσων τοῦ H, ὑπὲρ ἐστιν ἀδύνατον" tux 
5 af x > a 3 ν a as 
ape ἔστα; τὶς τοῦ H ἐλάσσων ἀρεβμὸς. ὃς εζει 


τὰ A,B,T μέρας Οατρ ἔδει δεῖξαι. 
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denominatis numcris ab A,B, VT partibus nicn- 
surabitur. Ab ipsis autem A, B, Γ partibus de- 
nonunali numeri sunt A, E, Z; ipse © igitur ab 
ipsis A, E, Z mensuratur, el est minor ipso H, 
quod est impossibile ; non igitur erit aliquis ipso 
H minor numerus, qui habeat A,B,T partes. 


Quod oporicbat ostendere. 


par les partics A, B, Tsont 3, E,Z; donc © plus petit que H sera mesure par 


A,E,Z, ce qui est impossible ; il n'y a donc pas quelque nombre plus peut 


que H qui ait Jes parties 4, B, T. Ce qu'il fallait démontrer. 


FIN 
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COLLATIO 


CODICIS i900 BIBLIOTHECE 
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CUI ADJUNGUNTUR 


LECTIONES VARIANTES ALIORUM CODICUM EJUSDEM BIBLIOTIIECE , QUECUMQUE NON PARVI 


SUNT MOMENTI. 


Littera @ antecedente designatur codex 1yo; liltera ὦ, editio Oxonia ; litterad ce, codex 
1038; litterad , codex 2466; litera e , codex 2344; litier’a £, codex 2345; litera g, 


codex 2342 ; litterA A, codex 2946; litera &, codex 2461; litteral, codex 2531; 
5 ‘ . Η͂ QF * a 
littera me, codex 2547; litera n, codex 2343 (ἢ). 
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EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER PRIMUS. 


DEFINITIONES. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDTTIO OXONI £. 


θ᾽ (1) εἰρημνένην . 2 2 . 2.) demas... .. deest. ὦ, d, Co) ἴδ, ἢ, ἔν τῆς ἢ: 
“Ἥ (3) ἑκατέρα τῶν ἔστων γωνιῶν Id.a,d,m... «.« ἔστιν ἑκατέρα τῶν ἴσων γωνιῶν" 
ἐττι" bie sie ἦι, ἦς Tle 
at (3) πρὸς τὴν τοῦ κύκλου πε- Td. a, d, e,h,k,l,m. desunt. Pe ὩΣ 
ριφέρειαν 
πῆς ς΄. Ποὺ Owe ἢ, τ La. deest. ᾧ. 
(9) αὐτῆς 2... 2 - Ζάώ, a,d,e,h,m.. αὐτῆς τῆς ᾧ, ἢι- 
εθ' (0) σχῆμα 2 we ww) 7ώ. α, ὦἰ,.6,0.1, 1 πη,τι., acest. ὦ. 
(7) ἢ μείζονος ἢ ἐλάσσονος Td. a - d, 6, h, k > desuut. oo: 
ἡμιπυνλίου, 7,11, Pe 
x (S)Sxapare εὐθύγραμμα “Ὁ Id. ἃ 3 iL Mes « « Evbu9 βάμμα σχήματε b, ef, A, 
hy b, Mi, Te 


(ἢ Initum codicis 1038 deest usque ad propositionem octayam secundi libri clementorum, 


el imtium codicis 23,2 usque ad propositionem trigesimain secundam primi libri. 
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 100. EDITIO OXONIE. 


κδ' (0) τὰς 2 2 2 ee ee) Mdeadesih,kimn. deest. ὦ. 

xs (10) ἀνίσους Id.a,d,e,fihjklm. ἀνίσας ᾧ,, n. 
WGA) TE ek ae we δι. ee τὸ de, ἢ 1 
Id.a,d,e,f,h kyl. dees. ὦ, 


eo 15) τας ος 


λέ (15) εἰς 0. τὸν τ. Mage f Ahn. ἐπὶ ὁ. 
POSTULATA. 
¢ (1) ἐπ εὐθείεις κατὰ τὸ συν Id. a,d..... κατὰ τὸ συνεχὲς ἔτ εὐθείας b, e, 
εχῖς ἢ, ἢ. 
δ΄. καὶ πάσας τὰς ἐρβὰς genes 1}. a,d,e,f,h,k, Aeest. ὦ. 
ἴσες ἀλλήλαις eh: abe VA WL, ie 
ἐν Kai ἐὰν εἰς δύο εὐθείας εὖ- [{. agd,e,f,h,k, deest. ὦ. 
θεῖα τις ἐμπίπτουσα τὰς ἐντὸς lee rit. ie 
καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη γωνίας Nota. Verbum τὶς primz line, quod adest 


δύο ὀρθῶν ἐλάσσονας Tom, ἐκ- IN codice 190, deest in omnibus aliis codicibus. 
ζαλλομένας τὰς δύο εὐθείας ix Uluimum verbum 3zere: adest in omnibus codi- 
ἄπειρον συμπίπτειν ἀλλήλαις, cibus; in codice 190, verbum αὐταὶ vicem verbi 
ἐφ᾽ ἃ μέρη εἰσὶν αἱ τῶν δύο ἐρ- γώτιαι implet. 

Gay erdocores γωνίαι. 


ς΄. Kes δύο εὐθείας μὴ περιέχει. Id.a,e,h,k... deest. d,d,f,h,l,m,n. 


Hoc postulatum in codice e exaratur cadem manu in postulatis, et aliena in 
not. com.; in codice f aliena in postulatis, et cadem in not. com. ; in codicibus 
h, k in post. et in com. not. eddem manu exaratur. 


NOTIONES COMMUNES. 


O (τὴ εστὶ- a Sls ae a ENG se 4 San τ 
‘.deest.. .. - ee ee Lad fh, kl myn 0. καὶ πᾶσαι ab ὀρθαὶ γωνίαι ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσί, Oe 
«ὦ, dees. ae 2. 2 es s) Ld bi, die fig, h, τὰς Καὶ ἐὰν εἰς δύο εὐθείας εὐθεῖα 
ἀ, ἐ, Wty I ἐμπίπτουσα τὰς eros καὶ ἐπὶ 
TL αὐτὰ μέρη γωνίας δύο ὀρθῶν 


"ον ~ 2 , 
ἐλασσόναις “ΤΟΙ , ἐκξδαλλόμειαι 


if ees 
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EDITIO PARISIENSIS. 


Evbicics ες 6 « ς 


vues ee. es Pee es 
Προσδεερισμὸς. a & 6 
πεπερασμένης 6 « - 
Karaczivile 2 6 a 
Απεδείξις, Καὶ ἐπεὶ  . 
ὑπ πτσιν: 
Συμπερασμα. ... 


συνίσταται 5 «. « 


ca 53 Ω 

τὴ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ET 

© 

] “ee © © © 5 @ 
Ἂ ’ 

τῷ Δ. καὶ διαστήματι 

TlaAsy 2 


ι 
Tap oe . 2» © 8 © @ 


πο: τ 55 
σημεῖον ᾿ς 6 ww ς 


rN 
toThy 7 8 © 8 & © 


CODEX 190. 


deest. ἃ... 


PROPOSITIO 


idee τς δ: - 


dd. 
fd. 
fad, 
dd. 
Id. 
1ω. 
1:1. 
id. 


Id. 
dd. 
Id. 
Id. 


a,d,e. 


a,d,e. 


a,d,e. 


Gi, es 


PROPOSITIO 


PROPOSITIO 


ld. 


PROPOSITIO 


deest. . 


Id. 
Id. 


EDITIO OXONIE, 


- , - 3 - > D> Ff 
αἱ δύο αὗται εὐθεῖαι ἐπ᾽ ἄπειρον 
2 ΄ τ 
συμπεσοῦνται ἀλλήλαις. ἐφ᾽ ἃ 
, a e ~ i 2 ~ 
μέρα εἰσιν αἱ τῶν δύο cpbwy 
> ce re 
ἐλάσσονες γωνίαι. ὦ. 
RS ae. ee es 
“δ΄, Καὶ δύο εὐθεῖαι χωρίον οὐ πε- 


μιέχουσιν. ὦ, εἰ, Κα ἢ, ἢ, 1ν, m,n. 


Ι; 


deest. b,f,h,k, l,m, γι. 
deest. 

deest. ὁ, f,h, kh, m,n. 
deest. 

decst. δ, f, hk, m,n. 
Ἐπεὶ οὖν b,f,h,k,m,n 
ἐστὶν» ἔτη" 


deest. 6, f,h,k,m,n. 


CviesTatas 


Ei. 


τῇ ΒΓ εὐθείᾳ 


deest. 


μὲν τῷ A, διαστήματι δὲ 


πον id 
Kas παλιν. 


111]. 


deest. 


ye 


ταὶς 
deest. 
deest. 
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PROPOSITIO Vi. 


EDITIO PARTSIENSIS. cOoDEX 1go. EDITIO ONONI f. 


1. AB πλευρᾷ τῇ AT «es Pho ss a es sw AP πϑεῦρθ' τῇ AB 
ἃ. ΑΒ τῇ ΑΓ, pias ww ee Ld woe ee ee AT τῇ AB ἑτέρα 
. ABI τρίγωνον τῷ ATB . . - Id. 6 6 0 6 © e+ © ABD tpiporsv τῷ ATB 


he τὸ ἔλατσον τῷ μεῖζον . - TAS oe we ee) τῷ ἐλάσσονι τὸ μεῖζον 
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En ἰσηπλεῦρον 2. 2 ww ew) Ad ww wt οτος στιν ἰσίπλεῦρον 
€ 
vu 


LUTON . ueep eed eaeencinie, [ΡΠ δ 


φ 

5. ἐστέ ey 0.9 ἄτιυ {{66π|5. τ ρος ὦ ς ἰστὶ" 

Upmee FICO, eas ea ve Fs ge we νὸς HOOF Ea, 

Ἐς ἔσονται. 6 τς τῆς Lie ςτὸν εν 

6. διπλῇ ἐστιν ἡ ὑπὸ TAE τῆς Ide 2. . ..«.. . ἔστιν ἡ ὑπὸ TAE τῆς ὑπὸ TAZ 
ume TAZ, διπλῆ, 

Gatpie ss 6 +e + {τ᾿ τ ε- - ὐρθὴ 

δ re ee mete ξοι-. .. ΄-. τὸς 

9- BURAOE a) τος ews Be) (see LUN PD Seep eee decst. 


PROPOSITIO XIV. 


Te ὁ ee @ © © @ © δ & @ Td. eo 7f * @ «© ws @ ὅπερ 
Ze αἱ ee © © «© &© © © @ e@ Id. e 8@ © *® 8 #8 @ deest. 
62 


490 EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER QUARTUS. 


FDITIO PARISIENSIS. 


‘ i 
5. καὶ διαστήμαᾳτε . CC. 


Ae περιγεγραμμέος. » οὖς 


we ἄτα τὸ δοθὲν Pas . 


i. ion ἐστιν" oe - 
De Giles o> ee gears: ret Ge 
ὥς ZABG Avs: πον ς ς - 
4» EATBA. .. 2 «- 
5. περιφερείας ale ὁ κα ἃ 
ΟΣ τ τς, ςς ees 


>. κ ~~ 
ὃ, Kas ἐὰν διὰ τῶν A, B, 


E, Z σημείων 


O. τε καὶ περιγράψομενος 


1. Ἐγγεγράφϑω . «.. 
ὧν ἴαται 2s ἐπ οτος 


» , 
PE CULPTE (een τ κὸν ὁ 


5 
4. εἰρημένοις, τ᾿ ἄρ ΣΙ 
5 


CODFEK 190. 


ἤτον: 
πες Ὁ δος 


Ids a3 ee ἀν ἢ 


PROPOSITIO XV. 


Wild 2s ks Senne ne 
ἄπει εἰς τς 
Tae ees Ge 
TSE ὩΣ ΕΞ καὶ 
lds ς τὸ τς 
Ἰὰς τῶν αν 
MUS, ce. eh en ae 


EDITIO OXONI2. 
διαστήματι δὲ 
περιγεγραμμέτος περὶ τὸ ΑΒΓΔΕ 
πεντάγωνον. ὁ ἔστιν ἰσόπλευρον 
καὶ ἰσογώνιον. 


τὶ δοθὲν ἄρα 


ἐστὶν ἴσῃ" 
deest. 

ΖΑΒΓΔ περιφερεία 
ΕΔΙΒΔ περιφερείᾳ 
deest. 

δὲ 

deest. 


COROLLARIUWM. 


ΓΙ, Δ, O ἑμοίως δὲ τοῖς ἐπὶ τοῦ 


Ω aS A 
πενταγώνου ἐὰν δια 
eS ἮΝ 
τῶν κατὰ κύκλου διαι- 
᾿ 
peor ar 


Οπερ ides ποιῦσα!, 6 


concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO XVI. 


TUE care a eae 
Toke. uae oe 
δεξί: - & és: 6 & 


δείξεων -.,͵΄φςο». @ 


a ᾿ ͵ ἢ 
. ὅ στιν ἰσύπλευρὸν τε καὶ ἰσο- eest. . ον. 


, 
yorvlor, 


6. deest. 


περ ἔδει πτοιῆσα!. 5 


Γεγράφθω 

ἌΜΕ 

ἐστὶ 

εὐθείας. 
eee: 

εἰρημένοις 


concordat cum edit. Paris. 


deest. 
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LIBER QUINTUS. 


EDITIO PARISIENSIS. 
7. (1) πρὸς ἄλληλα... «Ὁ 
δ΄, (2) ἀναλογία δὲ, ἡ τῶν λέγων 


ταυτύτης, 


ς΄. (5) ὑπερέχῃ, ἢ ἅμα ἴσα t, ἃ 
ἅμα ἐλλείπῃ 

ζ΄. (4) λόγον μεγέθη. 2 wwe 

θ΄. (5) fARYIOTH . gw τς ς 

αν, τοις τς ςτὸν ς 
(7) ἐμοίως ὡς. ..«.... 

iB. (8) λέγεται, πῶ Ὁ 

το. Ὁ 


“ἡ, (10) αὐτοῖς Ha ἢ. τς: 


, ros > 
0, (1 1) Τεταγμένη ἀναλογία ἐσ- 
v μὴ ὯΝ δ Ls τ 1 
τιν. OTAY H ὡς Ἡλούμενον πρὸς 
er “ ει \ 
ἐπομενον οὕτως ἡἩλούυμενὴν πρὸς 
ἈΠ £ e > Ἂ \ - « , 
πὸ ἑπόμενον. ἢ δὲ καὶ ὡς ἐπό- 
᾿ af ‘ cd ε if 
μένον πρὸς ἀλλὸ τι ουτῶς ἐπο- 
᾿ ΝΜ 
μενον πρὸς ἀλλο The 
͵ > ow 
κ΄. (13) αὐτοῖς ioov 2 2 ww - 


(15) μετέθεσιν 2 2. we 


Te picyedecy are fois ule tears 
ἃ. torw ἐν τῷ ΑΒ μεγέθη ese 


3, ΑΗ, ΗΒ τῷ πλήθε τῶν ΓΘ, ΘΔ. 


DEFINITIONES. 


cODEXK 


decst. . 
Id. a,c. 


71. ὡς. 
Doe ς 
deest. . 
The 
Ὁ. 
deest. . 
Lda 
deest. a. 


dae « 
deest. . 


PROPOSITIO I. 


1ὼῳ 
lds 
Id. s 6 


«go. 


EDITIO OXONIE. 
concordat cum edit. Paris. 
hec definitio, quae est oclava 
in edit. Oxoniz, ita se 
habet : Aradropia δὲ ἐστιν 4 
τῶν ὑμοιότης, ᾧ. 

ἐλλείπῃ, ἢ ἅμα ise ἢ, ἢ ἅμα 
ὑπερίχῃ 

μεγίθη λόγον. 

ἐλαχίστοις 

τὸ 

rk πλείον., ὡς 

λίγεται cites, 

δὲ 

ἴσων αὐτοῖς 


concordat cum cdit. Paris. ὦ. 


ar ν᾿ a 
σῶν QuToig 


concordat cum edit. Paris, 


deest. 

μεγίθη ἐστὶν ἐν τῷ AB 

TQ, ΘᾺ τῷ πλήθει AH, HB 
62. 
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX Igo. EDITIO OXONJ2. 


3. ἴσα dpe καὶ τὰ AH', TO τοῖς ἔἴτον ἄρα τὸ AH τῷ E, concordat cum edit. Paris. 


E,Z. διὰ τὸ αὐτὰ δὰ ἰσοι ἐστὶ καὶ τὰ AH, TO τοῖς his tantum exceptis : iu 
τὸ HB τῷ E, καὶ τὸ OA Ta Z° FE, Z. Ate τὰ αὐτὰ δὴ edit. Paris. legitur ἴσον ἐστὶ, 
ἰσα ἄρα καὶ τὰ HB, ΘΔ τοῖς ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΒ τῷ E, in edi!. vero Oxoniz legi- 
E,z καὶ τὰ HB,OA τοῖς E,Z° tur core ἴσον. 


PROPOSITIO IE. 


ΤῊ MARCO ως a. = a ἀ|δ8ξῖ: τς Sy τος: μεγέθη 


Baek SS Ge ay Πα 10... ον Se «ἄρα τὸ 
PROPOSITIO III. 


i. ἰσάκις cots “πολλαπλάσιον. « ἐσαπλέσιον we we concordat cum edit. Parise 
3, τοσαῦτα ow ww Hw tw τοσαῦτα δὴ 

BM a eee oe ee, ORE 2 a See Sees 

WON” goatee aoe Ee WAT) ee i SS el 


» ἣν ᾿ a e A ~ 4 39 ν 
Te ἐστίν ὡς TOE προς τὸ Ἡξν Td. ὦ eo αὶ Soe Mee ὡς TOE πρὸς τὸ H ἐστιν, 
ot ‘oy 
2. σλλα eTUYeY . 2 2 6 6 ς This ρος Mee deest. 
wt Ἂν Ν = Ἂς VN ¢€ ’ ᾿ ᾿ ν᾽ A 
3. ἔλλαττων, Καὶ ἐστὶ ea) os ἔλαττον, Καὶ ἐπεὶ ὑπερε- ἔλαττοις Καὶ ἐστι 
on ~ voA 
χε to K του Μ, nase 
~ » 
A TOUN, καὶ εἰ ἴσον, 
we ‘7 ΕΣ ᾿ 
(COV, καὶ εἰ ἐλαττονς 


ἔλαττον. Καὶ ἔστι 
COROLLARIUM. 
ποτέ. wee. Sta ees deest. . - » « « . ὅτε 


PROPOSITIO VY. 


Te καὶ TO EB τοῦ HY’ ἰσάκις ἄρα Dla gu 2 κε ons GLCESE: 


> QA e ~ 
ἐστὲ πολλαπλάσιον TO AE τοῦ 
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PROPOSITIO VI. 


EDITIO PARISIENSIS. 
΄- la 
¥. Tw Zisey 2. 2 6 © 2 = ὁ 
Ν 
Be PEE ee τ τ τὰ τόν Ὁ 
ind ~ 1 
Be Τῷ Ζ ΤΟ ΚΓ « 2 « 2 © © 
> ἣν 3) 
ἢ- -οτιβιτον σέ 


© 2 2 6 © ws © © © we © 


PROPOSITIO 


Yo Té ων © @ © © © @ @ . 

3. μὲν se ὁ ἃ ἀν ὦ ὁ αν 

. τιῦ Γ πολλατλάσιον" . « « 
3 

. STM" « «@ © © © 2 © 2 
ἄς 

Sedu. wee el me ee ere 

on ee . . e ee @ eo. . 


‘ 
- TOL αι α« © © ἃ ἃ we ας 


Wh 
Grdeestae . ee ame ss 


CODEX 190. 

TIE A) Chama σὺ 
CECE... gee we as we - 
Uy eee oes) “Sense 
ld sto 2 


1} a Gy τὰ 


Tideh > 02 4, Soe 
eG. fs eye, 2 ue 
| nad ee ae Se 
ΠΕ ες. a. + ee 
Ti Poa. er. 
Hide Me το ὡς τ ἡ 
Πίρισμα. Ex δὴ τούτου 

Φανερὸν ὅτι ἐὰν μεγέθη 

τινὰ ἀνάλογον #, καὶ 

ἀναπάλιν ἀνάλογον ?o- 


ται. Ovep ἴδω Sei Ear. 


FDITIO OXONIE. 


concordat cum edit. Paris. 
καὶ 

τὸ KT τῷ Ζ 

ἴσον ἐστί:. 


CTE 


VII. 


deest.' 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 

deest. 

δὴ 

deest. 

deest. 

deest in omnibus aliis coci- 
cibus. 


PROPOSITIO VIII. 


Ie AB, oe ee e@ © © © © 8 @ 


Now 
Qo καὶ στὸ Ὁ ew ew ew lt lle 


“ 
5. OU ee @ ©» © @ & ο ee 
A 
4. Te « _ « we & wo © me 
’ i - 
5. ἐπειδήπερ το Μ τοῦ Δ τριπλά- 
᾿ » * A % 
σιον ἔστι, συναμφύτερα δὲ τὰ 
~ ? ἣν Ἂ 
Δ; Μ τοὺ Δ tors τετραπλασια, 
Ἂ Loan x \ “ 
ἐστὶ δὲ καὶ τὴ Ν τοῦ Δ τετρα-- 
’ ‘ 
πλασιον" συναμφότερα ἄρα τα 
~ a 3 4 ’ 
M, Δ τῷ N toa ἐστίν, AAAa τὸ 
~ πο , 
Z© τῶν Δ. Μι μείζων ἔστιν" 
\ Δ ~ 
0. τὸ δὲ Ν τοῦ Z0. . 2.» > 


Jel Pet σον 
ΤΟΥ Te 


Tae ας |, 8,2 


AB tour 

[2 » - ι [Δ ΄- uw 

κτῶς Tou Fo ive perce μεῖζον eST as 
τοῦ δι Καὶ ἔσται 

af 

ay 

deest. 

desunte 


τοῦ δ 16 
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FDITIO PARISIENSIS. 


7. τοῦ EB μεῖζον ἔστω , 


.w y 
8. μὲὴ ἔλατσον civar, . 


ε ΄ 
> ἀσαυτῶς . « «© « 


10. ἐκεῖνα soa ἀλλήλοις 


O os 


I. 
25 


Tov « « © @ 


‘3 ‘ “ ΄ 
τὸν ἐλασσον:: ceive λογον 


“ 
Ὁ fg «© © ε .- 


λόγοι “...ε 
‘ 
MY « 2 2 «@ 


REY τς τὸν ὁ 


yo ‘ 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλᾳ- 


πλάσια τὰ A, Μ’ 


2 »ὕ 
soov, σοι: 2 aw ε 


w ν΄ 
ἐλαττον. ἐλάττον. » « 


᾿ 
ες τ tah a ase, 


2 


wa H, ©, K, τῶν A, M, N° 


uw ν 54 μὲ 
ἐσα" καὶ εἰ ελᾶσσον. ἐλασσοναο 


a 

Aves 2 2 «@ ς 
i 

πολλαπλασια,ς 


\ 
Th ων. we ε 


a 

ATEP © © 2 8 
τ : 

ἩΠῈΡ ες © ve 8 © 
1 

ἌΣ ον 


a 
UTEP . 7 8 2 @ 


, ‘ 1 Φ ἃ; 
πεμῆτον TOE πρὸς exTOv τὸ Zo 


PROPOSITIO 


CODEX 190. 


Wad, ς τ. 
TAR se. Soe ae | 


2 ~ Μ 
CHESFA σᾶς ᾿ς © . ὁ. 


deest.. . . 2... 


> - , 
ἐλάσσονα εἶχε λόγον ς 


EUCLIDI3 ELEMENTORUM LIBER QUINTUS. 
PROPOSITIO ΙΧ. 


EDITIO OXONIRA. 
δ » = 
μεῖζων ἔστω τοῦ EB 
᾿ ἂν κ᾿ w 
οὐκ ἐστιν cAazocy, 
eo. 
οσαυτῶς 


» ρῸῸ we " , 
κακεινα «σὰ ἀλλήλοις 


X. 


τ 
Tov 


᾿ ὦ ΄ Ψ 
Tov sAatocra λγ)0ν εὐχ εν 


deest. . . 2... 0 ὅτε 
PROPOSITIO XI. 
λύγῳ «τς ew ew λόγοι 
ἄδοθῖο . 2... ee) μὲν 
1.1,. ee 2 ww ἄδεβι. 
ἴσακις πολλαπλάσια ἃ ἔτυχε τὰ 
ἌΝ" 


Μ » Ἁ tid 

ἔσον ἐστὶν. ἰσογ" . ων 
> 2 ΄ 
ἐλλείστει. ἐλλείπει . ὁ 


Td este 6 tee 6-8 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
deest. 


PROPOSITIO XII. 


72H, ©,K τῶν A, M, N* 
» ν »ΚΜ'ὶ ΝΜ 
ἐσον" καὶ εἰ ἀλασσον. ἐλασ- 
Cove 
Id. e e ry . . e Φ 
f 
πολλαπλασιίον, 6 2 © 


x 
The w ε ee a ® @ @ 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


ἐὰν! 
concordat cum edit. Paris. 


\ 
τὸ 


PROPOSITIO XIII. 


Li) Ene <a c 
1 ἄπο ς Se es ee 


τὸ Ἐπρὸς toZ . * ee ¢ 


ἧπερ 
ἥπερ 
deest. 
wv 

auarep 


concordat cum edit. Paris. 
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EDITIO PARISIENSIS. σον 199. 


EVDITIO OXONIZ. 


6. τὸ T πρὸς τὸ δ μείζονα λόγον (ees 5 6 6 ome concordat cum edit. Paris. 


ἔχει ἥπερ TOE Z pes τὸ 2" 


is ~ “ « « ᾿ ͵ “ , 
7- τοῦ τοῦ Δ πολ) απλασίου ὑπερ- SIG pe. Oe υπερῆχει seu Δ πολλαπλασίουν 


ener ? 


8. μὴ ς:ιοιονυ © @ #@ «© @ Id. 7. 28 » 8 © 5 @ cox, 


PROPOSITIO XIV. 


1. μεῖζόν ἴστι τὸ τοῦτ, . 2 Ld... 0 ee ee) τὸς TOUT μεῖζον ἐστιν, 

ἅτ μεθα πο νν.. deest. -: eo 8 8 oe eo μέγεθος 

3. καὶ a © κ᾿ © = s # ὦ Tid. 7 20© © © © © © cleest. 
PROPOSITIO XY. 

haf ae 6 te ates Rests ee) ow a ean 
PROPOSITIO XVI. 

I. ἀνάλογον ἐστὶν, ἐστὶν ww ew ew we ἀνάλογον tetas, 

2. ληφθέντα κατάλληλα » » . Geesl.. . .. + « concordat cum edit. Paris. 

eo a ae ee | a ee  γῶς 

he καὶ εἰς ΄ο ee @ © @ » dees ee ©¢ © @« « κἂν 
PROPOSITIO XVII. 

Pe Chel ae gk ge ws, A ee eee erst: 

ἃ. τὸ HK τοῦ AB καὶ τὸ AM τὸ AM τοῦ TZ καὶ τὸ concordat cum edit. Paris. 

τοῦ TZ. HK τοῦ AB. 
3. ἀλλα ἃ ἔτυχεν s » » » » eest.. . . «~~ eoncordat cum edit. Paris. 


\ 
ταις. - 


τὸ ΔΒ πρὸς τόΓΔ. 


" 
apa e 2« 2» © @ 8 


«ναλλὰξ 


. se @ Id, » ® e . -ν ο δὲ τὰ 
PROPOSITIO XVIII. 


cme [dates 0 ne se, meg, eests 


PROPOSITIO XIX. 


oe ΤᾺ Βὲ 16 ae ἕλον τὸ AB πρὸς ὅλον τὸ ΓΔ 
τ πἰρδοριν α΄. ὑπ 


Td. 6 0.0... . ναλλὰξ ἄρα ἐστὶν 
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COROLLANRIUM. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. 

4. Καὶ ἐπεὶ ὡς τὸ ΑΒ πρὸς τὸ Γὰ 
οὕτως τὸ ΔῈ “πρὸς τὸ ΓΖ" καὶ Oxonie. 

ἐ"αλλαξ ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΔῈ 

οὕτως πὸ ΓΔ πρὸς zoTZz° συγ-" 

κείμεια ἄρα μεγίθη ἀνλογόν 

ἐστιν. Ἐδείχθη δὲ ὡς τὸ ΑΒ 

“ρὺς πὸ EB οὕτως τὸ AT mpeg 


“ὸ ZA, καὶ στιν ἀναστρέψαντι. 
PROPOSITIO 


nea 
Be μαι τῶν « 2 © © © © © @ Td. 7“ e «© @ # @ 


᾿ ουτῶξ ιν « «0s «@ ame SGl@eSts οὐ 6. 2 aso x 


δὲ τὸ T πρὸς τῇ Β co k= Wek πρὸς ΒΒ - ες 


ῃ ᾿ x ͵ i ow 
τὸ τον μείζονα λυ} or To μείζονα 6} ὃν EX CY 


PROPOSITIO 


1. mepiOn sw ow ew we) μιεγίθη ἀνάλογον . . 

ονισπὶ τατον τ. Bde ee ee 

3B. HTC ATEN, ἴσον ἔσται καὶ τὸ Id... 2. + 
Δ τῷ 2" 


concordat cum edit. 


EDLTIO OXONIA. 
Καὶ ἐπεὶ ἐδείχη ὡς τὸ AB πρὸς 
πὸ TA οὕτως τὸ EB πρὸς τὸ 
2Δ" χαὶ Eraraake ὡς τὸ AB 
πρὸς τὸ ΒΕ οὕτως τὸ ΓΔ πρὸς 


a i a 4 
τὸ ΔΖ" συγκείμενα apa ey On 


aradrozey ἔστιν. Ἐδιίχθη δὲ ὡς 
τὸ ΑΒ πρὸν τὸ ΔῈ εὕτως τὸ ΤΆ 


᾿ ι 4, δ᾿ 2 
πρὸς τὸ TZ, καὶ tots ατα- 


στρέψαντι:- 
XX. 
. deest. 
a 
. κἀν 
a 
᾿ς κῶν 
ΩΝ 
. ὃ ἔτυχε 
- εὕτως 


- concordat cum edit. Paris. 


.« τὸ τὸν μείζονα λίγον ἔχον ἐκεῖνο 
XXT. 


. μεγέθη 
. deest. 
. ἴσον" δηλονότι κἀν ἴσον ἢ TOA τῷ 


y w ‘ 4 ~ 
T, tcoy cotas αὶ τὸ A τῷ 7. 


PROPOSITIO XXII. 


Td es ἃ, ἥδιον ἃ 


3, 
OTA ος © @ @ ο 


ι 
Te 428 . oe ee 8 8 @ e e @ 
ΠῚ « LY Ni 4 
2. toTat, Ws τὸ A πρὸς to 
q ᾿ 4 ΠῚ 
cuTus τὸ Δ πρὸς τοζ. 


ad ᾿ 
2. Τὸ Le 


A? , ¥ oy ἊΝ . 
Καὶ craaAdag apa ἐστὶν ὥς 


. deest. 
. concordat cum edit, Paris. 


deest. 


4 ‘ ι a 
τὸ A πρὸς τὸ A ουτως 


A i A 
760 πρὸ τὸ Zo 
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PROPOSITIO XXIIL 
EDITIO PARISLENSIS. CODEX 100. EDITLO OXONIE. 


Nos ε \”, “ὦ - ἢ 
1. καὶ ἐναλλὰξ ως 70 Β πρὸς τὸ Td. a, Cy α΄... .«.. καιεεληαται των By, Atoanig woa- 


A οὕτως τό Γ πρὸς τὸ E. Καὶ AamAagia τὰ Θ, Κ, τῶν δετ΄. 
ἐπεὶ τὰ Θ,Κὶ τῶν Β, Δ ἰσάκις E ἄλλα ἀΐξτυχεν ἰσάκις σολλα- 
ἐστὶ πολλαωλάσια" τὸ δὲ μέρη πλάσια τὸ A, Μ᾿ ἔττιν ἄρα ὡς 
τοῖς ἰσάκις πολλαπλασίοις τὸν τὸ © πρὸς τὸ A εὕτως τὸ Κ προς 
αὐτὸν ἔχει λύγον᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Μ, ᾧ. 


τὸ Β πρὸς τὸ Δ οὕτως τὸ Θ 
πρὸς τὸ Κ' ἀλλ᾽ ὡς τὸ Β πρὸς 
τὸ Διοῦτως τὸ Γ τρὸς τὸ Ε΄ καὶ 
ὡς ἄρα τὸ Θ πρὸς τὸ Καὶ οὕτως 
70 T mpes τὸ Ε. Πάλιν. ἐπεὶ 
τὰ A, Mav Vy Ε ἰσάκις dati 
πολλαπλάσια" ἔστιν dpa ὡς τὸ 
T πρὸς τὸ Ε οὕτως τὸ A πρὸς τὸ 
Μ. AAA’ ὡς TOT πρὺς τὸ Ε οὕτως 
700 πρὸς τὸ Κ᾽ καὶ ὡς ἄρα τὸ Θ 
πρὸς τὸ K οὕτως τὸ A pos τὸ Μ, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ Θ πρὸς TOA 


οὕτως τὸ K πρὸς τὸ Μ. 
PROPOSITIO XXIV. 


Wo ener: 5! ae rr ee a τ» 
MEV Cosa sure mee Ele we. oe Sees OSE: 


+) ORs CR τ΄ -τἦἕὄα........ὕὔὧἦἦν τὸ πρῶτον 


“- WN 


Per aM ἀραὶ ὡς. Gta ng wate Jit. & fee ceo ὡς ἄρα 
PROPOSITIO XXV. 


ἰδ ρει... ἡ ὕπο... ΞΕ {5 

Fi fee So egeees IE ss eae ee ees 

3. Cle woemoee i ΠΡ estos. {ων 

ἡ. top Ετῷ ΑΗ, τὸ δὲ τῷ ΓΘ Td... 1... +. s+) TH pe E70 AH, τῷ δὲ Ζ τὲ TO 
5. ἄνισα ἐστίν" 2. ee Me fds ess 2 ee ἐστὶν aviga 


Megha «se ee Le eee Gos ees ει 
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LIBER SEXTUS. 


DEFINITIONES. 
EDLFLIO PARISITENSIS. CODEX 100. EDITIO OXONIT. 
ζ΄. (1) λόγων. - 2 -. ea eee ae EPO 
γι οι τ See eee ἄεξεβε. 2.562206 ἡ 
gant) τ τ᾿ . heee definitio , quae in Λόγος ἐκ λόγων συγκεῖσθαι λέγεται, 


Euclide nullum ha- ὅταν αἱ τῶν λύγων πηλικότητες 
bet usum, Im mar- ἐφ᾽ ἑαυτὰς πολλαπλασιασθεῖ- 
gine tantum exa- cat, τριῶσι twats. a, ᾧ, c, d, 
rata est. @,J, 8, he ἢ, ἐν πὶ, τι. 


PROPOSITIO I. 


1. ὄντα τὴν ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ tiv BA τὸ AT... +. +. + concordat cum edit. Paris. 
κάθετον; ἀγομένην" 

ἃ. ὁσαιδηποτοῦν. »- . ~~... Gees. ....... concordat cum edit.Paris. 

3. ion, ἴσον καὶ εἰ ἐλαττῶν, ἴσον, ἱτον" καὶ εἰ ἔλλαττοἑ CONcordat cum edit. Paris. 
ἐλαττον" Tov, ἔλαττον" 

i, MRP τ. cee τὸ νῶν μετ ςτὸν τς ἡϊμὲῖ 

ἢ. τριγῶνον., 2 ss το - πρὸς Ζῶ. a bak a ss δέει. 

Ὁ, τρίγωνον Ὡρὸς τὸ ATA τρίγωνον Id... ..- 6 5 πρὸς τὸ ATA 

ἥ: παραλληλόγραμμον. πως Lave oiseaux ν eest 


PROPOSITIO IL. 


ἢ. εὐθεῖαι Soe reve wea geste soe εὐθεῖα παράλληλος 
ὅν πλέθρον, τ a: ee ere ++ 2 5 πλευρὰν παράλληλος. 
δ δὴ εἰς πῶς τ ee Seah ee 1 τ τος ΡῈ : ἄρα 

Ί. τρίγωνον. Saas ἀπ προς sees oy εξ. τ τς τὺ τρίγωνον 

δ ΔΊΑ τς ς cee ον rem PONE Sime chicken eae δὴ 

ec a ς- τριγῶνον -. «- ε--ς deest. 

7 τρίγωνον" ππσέΠσψρΠΨΠσσἔΠΕΠππἔἘΕΠπσἔἘΕοὌπΠἔΠρέήπὴῆππ---.-ο--. deest. 

GRE TIIQACONOVermaeiten (et clin) 5) cee Lhe ον τς δεξί. 
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EDITIO PARISIENSIS. 


Qg- τρίγωνον. ss ee wa oe ee 
γὼ. τριγῶνον . 6 ck ew = 


Mi eee sae on ee ks Oy eer 


TigeTne these eda) okie ss eae 5 
Dodie. soy) Ξ ΕΠ 
3. ἐνέπεσεν. ὅτ ΣΕ 

A. ἄρα γωνία : Se Se: 
5. ὡς Obes -. ἐς Seer oe 
Omg: sae elds a eee 
ya eo ee ἤν ΘΝ. 
ὃ. ἧκται .. wee ΠΥ ΩΝ 

9. ἴσῃ, ἢ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ATE τῇ 


Ἂ x ἊΝ ar 
ἐναλλὰξ τῇ ὑπὸ ΓΑΔ ἐστὶν ἴση 


τὸ. γωναῦ το τ νος. eee 


1. πλιυρσ wa ee 


2. Esta <n. 


e x « Ὁ“ La x 
Ὁ. μὲν ὑπὸ BAT γωνίαν τῇ ὑπὸ 
ΓΔΕ, τὴν δὲ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ 
ΔΕΓ, καὶ ἔτε τὴν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ 
ὑωὸ OTE" 
πλευραί. 
ἜΣ 
Size: c. Gab oreo -- 
wt 
Sipe oes ee 
τῶν πλευρῶν δος να ς 
4 wt 
ἐναλλὰξ dpa. . 2 eee ees 
Nos Ν > ᾿ Ly A εξ 
O. Καὶ ἐπεὶ ἐδείχθη ὡς μὲν ἡ. . 


εῖς thle ον τ κ᾿ ὦ ες Con oe ous 


CODEX 100. 
Ld: ae 

id tes. eee 
πε 5 ee 


deel 


PROPOSITIO IV. 


deestys το 
HI ek τ τ τ 
Id. . 


LIL eh, Cee es 
(Gest =... Sa. s 
Mesunt . . 2... ss 
καὶ ἐναλλὰξ... we 
Καὶ ἐπεὶ ἐδείχθη ὡς ἡ μὲν 


ἢ ees 
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deest. 
deest. 
deest. 


deest. 

deest. 

ἐμπέπτωκεν 

deest. 

ἔστιν ἄρα 

deest. 

deest. 

ἥται παράλληλος 

ἐστὶν ἴσῃ, ἴσῃ δὲ καὶ ὑπὸ ATE τῇ 
ἐναλλὰξ τῇ ὑπὸ ΓΑΔ’ 

deest. 


πλευραί 

Eotwoay 

ὑπὸ ABT γωνίαν τὴ ὑπὸ ATE, τὴν 
δὲ ὑπὸ ΑΤῈ τῇ ὑπὸ ΔΕΓ, καὶ 


Peis Ξ τιν ie 
ἔτι τὴν ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ ΓΔΕ 


πλευραί. 

περὶ 

περὶ 

ἄρα 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
Επεὶ οὖν ἐδείχθη ὡς μὲν ἡ 
deest. 


5oo 


1. linea 4 pagina 302, πρὸς 


EUCLIDIS 


EDITIO PARISTENSITS. 


τῷ Δ λοιπὴ τρὸς τῷ H 


ELEMENTORUM LIBER SEXTUS. 


PROPOSITIO  V. 


CODEX 


Igo. 


DE 2 a ene oi vey cee ats 
3. οὕτως. deest.. 2.2.2.4. 
ἤπιε τ. οὶ Ἐπ ὦ ΕΣ, ΠΤ SE Ὁ 
στ τς τ cee  ἀϊέξεῖ. οὐ . 
(6. ἐστὶν ἴση" oe ee . tleest......, 
“μεν bee naan = DDE ean oe eee 
8. ἃ; ya Sods sete, @ eC een eee mee ire 
PROPOSITIO VI 
eke 7 a eee ear 1% 3. tcl S23 Ὡς wees 
2. γωνία. Al. oe © . Id. ; eas 
THD cs. 4a 3 ee facet; Geen 
iy. Recoum ate.) Se em ee 
ὃ, wae WHE τῇ ὑπὸ ΕΖ. - ἴω... .-- 
PROPOSITIO VII 
πες ς΄. deest. . 2... 2 
2. τὰς ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ, tag πλευς Ido... ee eee 
pas ἀνάλογον. 
a: γωνία τε wien ieee τς ΕΞ. ὐπὸ 
4. ὑπόκειται οὕτως - . wk. ie. δος ἘΠ ΤΣ. 
5. καὶ ὡς ἄρα n AB πρὸς τὴν ΒΓ deest........ 


0. 
η- 
3. 
9. 


οὕτως ἃ AB πρὸς τὴν BH, 


2X 
STW o 2 ew . « 


πρὸς τῷ T γωνία τῇ ὑπὸ ΒΗΓ 


~ 
TH « - 


ἐγ as <eiiv ier emeeenente 


΄ hd 
IU. ἰσωγωνιεόν ἐστι... «. 


Il. 


πο. 


EDITIO OXONIA. 
ἘΝ 
ὑπὸ BAT λοιπὴ τῇ ὑπὸ ἘΗΖ 


EAZ τριγώνῳ 
οὕτως 

deest. 

ἐστὶν 

ἐστὶν ἴσῃ Ἴ 
deest. 


. xX wv 
Δ εἐστὴν son’ 


γωνία ion 

deest. 

2 x 32] 

ἐστὶν bon" 

we ε é 
ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, 


πρὸς τῷ Ἡ 7H πρὸς τῷ Ἑ. 


τὰς 

τὰς πλευρὸς ἀνάλογον, τὰς ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΔΕΖ, 

γωνία 

οὕτως ὑπόκειται 

concordat cum edit. Paris. 


deest. 

ὑπὸ τῷ BHT γωνία τῇ ὑπὸ BTH 
τὸ 

oe 

ὀρθῆς καὶ 

ἐστὶν ἰσογώνιον 


δὲ 


ων" 


log 


"- 
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PROPOSITIO VIII 


EDITIO PAKISIENSIS. CODEX 190. 
pave: sane Ue Sener  AeeSE 

τῆν προς το τα το deest. 

ἐπα: νὸς τοὺ δος Saws « 
τῷ AAT τριγώνῳ ὅμοιόν este Id... ..... 
τὸ ABT τρίγωνον" 

ὅμοιόν ἔστιν ὅλῳ τῷ ΑΒΓ τρί- Id . ΟΝ: 
γώνῳ. a 
προσ al a eee i tik Re 

ὑποτείνουσα τὴν ὀρθὴν τὴν ὑπὸ πρὸς τὴν AT ὑποτείνουσαι 
ΑΔΒ, «ρὸς τὴν ΑΓ ὑποτείνουσαν τὰς ὀρθὰς" 

τὴν ὀρθὴν τὴν ὑπὸ AAT" 

COROLLARIUM. 

ἐστιν... ee ew ee Οπερ ἔδεε δεῖξαι. -. 


PROPOSITIO IX. 


Pen) Stee πὸ πρὸ τὰ. leas © 


: αὐτῇ ἤχθω NCAT ee πὸ" Id. 


PROPOSITIO X. 


πο: πῆρ ΠΡ aes Ge ddh ae = 


i ee Ὁ ὥσεχον. ΤΣ ἰδ ἶΣ ἃ 


PROPOSITIO ΧΙ. 


ρνρσροὭἋὌὸὭἅἉᾳ2Ἕ ΠῚ ὉΠ τ | ee : { 
Aap ees - oS > εὑρεῖν. . +. 
Agila & oq 5 ane SRR πη τ᾿ 


PROPOSITIO XIL 


Ee ee Ν oe, ee Ὑ 
ye ao oon eee deest. 
τῶν πλευρῶν. . . . .. ο-- deest. 


EDITIO OXONIE. 


γωνία 

concordat cum edit. Paris, 

ἐστὶ 

τὸ AAT τριγῶνον ὑμοιόν ἐστι τῷ 
ΑΒΓ τριγώνῳ 

ὅλῳ τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ ἕμοιόν 
ἐστιν. 

γωνίαν. 

concordat cum edit. Paris. 


> 
ἐστιν" 


καὶ 
ἤχθω τῇ ΒΤ ἧ ΔΖ. 


δοθείσῃ εὐθείᾳ 
δεῖ δὴ τὴν ΑΒ ἄτμητον τῇ ΔΙ τετ-- 
μημένῃ ἑμοίως τεμεῖν. 
Εστω τετμημένη ἡ AT O. 


δύο εὐθεῖαι αἱ 
προσευρεῖν. 


αὐτῷ 


Τ εὐθειῶν 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
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PROPOSITIO XIV. 


TDITIO PARISTENSITS. CODEX 100, EDITIO OXONIE. 
1. ἐσογωνίων. 2 i, Se eee ee ες μίαν μιξὶ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 
2. ἰσογωνίων παραλληλογράμμων. Td. .. ... .. παραλληλογράμμων μίαν μιᾷ ἴσην 
ἐχόντων γωνίαν, 
3. ve καὶ ἰτογωώνια.. : Id. deest . 
Gj: ΑΒ, ΒΓ ἄρα. ~. ae oe 214... ape AB. BT 
5. ἀντιπεπονθέτωσαν ab πλευραὶ deest. . .. + concordat cum edit. Paris. 
αἱ περὶ τὰς ἵσας γωνίας. καὶ 
6. παραλληλόγραμμον" wie: «hd: : deest. 
PROPOSITIO XV. 
I. TPP Urey 5 ee etn οὐ... deest. 
he ee ee oe deest. 2... 2... αἱ 
3. πριγῶνον. ecu ae s. Ui wes coy he - BEE. 
ΠΕ νος, ὡς τὸ γεν Ὁ ]1ὰ.... τ... EAS τριγῶνον 
5. ἄρα τριγώνων. ». Ad... 1. 1 1 2. τριγώνων ἄρα 
PROPOSITIO XVI. 
1. κἀν τ fs ued, eee ee Ida ae os . καὶ εἰ 
2. αἱ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογοναί Id... .. ~~. . πέσσαρες εὐθεῖαι αἱ AB, ΓΔ. Ε. Zz 
AB, ΓΔ. Ἑ, Z° ἀνάλογον. 
5. yz p- Bere » «tee a ραβδί. pee τς γὰρ 
ἡ. ἄρα παραλληλογράμμων... 72}ἃ....... . . . παραλληλογράμμων εἴρα 
Babs a. τ ρῶς ιν τς τ ἢ deest.. .. . ..- αἱ 
G. ἴση yop ἡ ΤΘτῇ Ε΄’... .. ἴση yepuETi TO: .. σοερμχόμενον ὀρθογώνιον, izn γὰρ 
ἡ ΓΘ τῇ E* 
ἡ. τοῦ ec ds πὰ τ τ . deest. 
ὃ. ἐστὶν ἡ AH τῇ Zt...) 1714... ow ee ee τὰ LH AL 
9: ion γὰρ iTOQ τῇ Ε΄ τὸ ἄρα BH deest. . . - - + concordat cum edit. Paris. 
ἴσον ἐστὶ τῷ AO’ 
10. καὶ ἔστιν. -. Moles 6 title 246 2 6 8 4 RE 
PROPOSITIO XVII. 
1. κἀν Pale. woke A Aces usted ils τ Ὁ νυν 


ὃ κ 
2. πὸ... eee eee Ld... ἀπὸ τῆς μέσας 
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EDIT1O PARISIENSIS- CODEX 100. EDITLO OXON E. 
3 ἐὐτοξ cs Seach τ ο σ-.- ἐἰεθι. .. --οὖς οὕτως 
f AP ey. τ > Ν ~ w~ > 7 
ἢ. τὸ ὠπὸ πῆς Β ἐστὶν. «2... Td vo. eee ees) τῷ ἀπὸ τῆς Β ἐστὶν ἴσον. 
ΓΕ ez ae Ἕ 
»% τὸ ὑπὸ TovB, Δ ἐστὶν, « Bo WLR eo aoe mers τῷ ἀπὸ τῶν B, A 


PROPOSITIO ΧΥΠΙ. 


Ty toposes Ab ses, 2 cs τὸς 7. ς΄, ὡς. ": . ἢ ὑπὸ HAB ion, 
2, ton eee rere ΠΟ ee oe - odeest. 
ὥς Aermye. - τ τ: ᾿ς ἂν MOLGESE νος τὰ λοιπῇ 
a es τ ee ee ee deest. 
Dt hale  “- QUTOvs «8 - = - . αὐτῷ 


PROPOSITIO. XIX. 


Ν 


ΤΡ... Vs -ἰ: εν Τὸ 
Oe ἄρα τριγώνων. ΤΕ; οὐ σον os, Soares τριγώνων ἄρα 
Ὄπ tive vel omee gee a 4 WER & ak deest. 
A. ἔχειν λέγεται. .....τ- ἔχῃ. «Ὁ ... + concordat cum edit. Paris. 
5. τριγων . «+ + Sukie 20s Tl sas Gs a deest. 

COROLLARIUM. 
ψΠσΠΕΠέῃηπσπσπΠπ΄ι. aon -Ω.Φ--.-.-- ---- κἀν 
8. τρίγωνον. . . - - See ke εἶδος. τς τὸς .... concordat cum edit. Paris. 
Q: AEZ - - eee eee ees ΔΕΖ. Οπερ ἔδει δεῖξαι. Concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO XX. 


Troe a ee ee Td ς Σ, τσὶ ..- deest. 

2 ROiay eens ee ee deest. .. . .. ον λοιπῇ 

ΞΜ  υ.-.-.. ieee) ee deest. 

4. tvs τὸ ἘΒΓ τριγῶνον τῷ AHO Id. ...... . . deest. 

τριγώνῳ. 

5. “Variceal: eo = ER? 2g gluten see ττεῖ: 

6. geass ee: COTE 2 eee concordat cum edit. Paris. 
ἢ: [ON ἐστ τ τ πιὸ: Ll, ΝΣ Ὁ ὦ ἐστὶν ἔτη" 


μὲν που See oe eae Td eee: eae deest. 
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EDITIO PARUSIENSIS. CUDEX 100. EDITIO OXONIE. 
ὥς OU i, si ha fo. aM we. Pega. cok Ὁ . deest. 
MO ese ΣΕ <6) (heen ee deest........ τὸ 
Tie Τριῶν. Ps Ce | Idea ee ee - --- 
1.2. τρίγωνον ροόο πΠ ool u 6 a ere - . deest. 
13. τρίγωνον... ee so τῶι Gea Bs ὡς deest. 
14. τρίγωνον Ἔτσ σὺν ἐν deest. 


TOW, ws τ τιν ese AY iy age de iam: στ - δὴ 
ΤΌΣ χαλοῦν ον ϑις κριὸς Tile ΤΣ: deest. 


τ. vel ss we as Beye Teme Hine: ἐς An tae FO ees καὶ 
10. AAA. 2 6 ce τς τὰν ΠΩ. aw ws ...  deest. 
ALITER. 
BOS πριϑώρους, οὐ ee es DR es tease τ 1 deest. 
δ. CeSt Hs: cadence fees ae ἰδεῖ... eee oe) καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς 


Ἂν mn ε es 2 
ἐν τῶν ἑπομένων οὕτως ἀτπταντα 
A ra iv τς a \ 
Ta ny Oupreva προς απαντα TA 
ta x δ y . 
ἑπόμενα, καὶ τὰ λοιπὰ ὡς ἐν 


τῇ προτέρᾳ δείξει. 


Nota. In demonstratione propositionis XX, codicibus a,c, articulus τὸν non 
ponitur ante litteras figuram designantes , ante quas poni solet. 


PROPOSITIO XXI. 


Tee ἐμέθεν Copan τὸ: {fees OG. eee cco ἐστὶν ὅμοιον 

2. deest. .. 2... ...-.. deest......-. ὥστε καὶ TOA τῷ B ἰσογωνιὸν τε 
᾽ 4 2) 
ἐστὶ καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 


’ x mf » 
vias πλευρὰς αναλογὸν exer 


PROPOSITIO XXII. 
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EVITIO PARESIENSIS. 


σε ι 
Lice σὸς τὸς πο Che. CG 
Ἂς 
fo (ia) Ge ee τὴν 
5. Ei γὰρ μὴ ἐστιν ὡς ἡ ΑΒ πρὶς 
σόν TA οὕτως ΕΖ πρὸς τὴν HO, 
ἔστω 
6. καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸν 
οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ’ 
Jo =P - we ee ew ew 


δ ἢ 6 = = « See 


yout 
9: ἢ καὶ OJLOIN, 9 2 0 2 © 


CODEX 


Lk. & = 
hile’ wae 
dds <. % 
hs -. 
lider. 
TUS 

AH 
Td xe 


190. 


Γοῦ 
EDITIO OXxONIE. 


deest. 
deest. 
Γεγονέτω 73 

deest. 

καὶ ΣΡ 


> x δ 
εστιν a 


ὟΝ Ἢ oy 
καὶ ὁμοιὰ κα 


PROPOSITIO XXIIf. 


Yo τοῦ τε ὃν ἔχει ἡ ΒΓ πρὲς τῆν TH 
καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ AT πρὶς τὴν ΓΕ, 
2. τὴν M λογος σύγκειται ἔκ τε 
τοῦ τῆς Καὶ πρὸς τὴν At λόγου καὶ 


ποῦ τῆς A πρὸς τὴν Me 


deest. . . 


L ’ wv 
M λογὸς συγκεῖται EX τὲ 


τοῦ τῆς K πρὸς A* λόγου 


καὶ τοῦ τῆς Δ πρὸς Me 


5. παραλληλόγραμμον" bee Ue oa 
4. παραλληλόγραμμον. ae ς-ὐν ἜΤ. 

PROPOSITIO 
1. αὐτοῦ se we we 00 6st. . os 
2. τῶν πλευρῶν Ὄπ ν ᾿ deest. . a * 
πο“ --ς«{ἰ---.- 
OL l,i  -νΌ---. τως 
5, συντεθέντι 7 8 @ -οο» @ Td. e e ee 
6. τὴν AH, Loe eee es AH « .ο ee 
7. τῶν ὅρα ΑΒΓΔ. EH. « . . Ide +. ν 
ὅ. AHZ γωιία τῇ ὑπὸ ΑΔΙ, ἡ δὲ ΑΖΗ γωνία τῇ ὑπὸ 


ὑπὸ ἨΖΔ τῇ ὑπὸ OTA, 
9. ἄρα to ΑΒΓΔ παραλληλόγραμ-- 
μὸν τῷ EH παραλληλύγραμμῳ 


Εν 
ἰσογωνεὸν ἐστιν" 


ὄρα deest. et reliquom 
concordat cum euit. 


Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 
deest. 


XXI1Y. 


ATA, 


αὐτῶ 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
deest. 

ourseCerte ἄρα 

concordat cum edit. Paris. 
τῶν ABTA, EH dpa 

concordat cum edit. Paris, 


ὄρα τὸ ΒΓΔ παραλληλύγραμμον 
ἰσογώνιόν ἐστὶ τῷ EH παραλλη- 


λογρομμῳ" 
64 
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EDITIO PARISUENSIS. 

« 
IO. h « «© © © © ΞΕ ΞΕ ΞὟἔἴἔ 
11. καὶ ee . oo 8 @ © # @ 


12. παραλληλοηρομμῷῶ 0 2 9 


cCODEXK 


ω.. 
deest. 
deest. 
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PROPOSITIO 


7. ς 
fd. 


deest. 
files 
The os 


PROPOSITIO 


I. δεῖ o @ @© © #* © @ # .ο 

Qe TEe oe © 20 © © © © © 28 

| ag a 

2. COTW we eo 2 6 6 eo 

a , 

ἡ. τριγώντον, 2 6 a ew ee 

5, τῷ Rea eos © © © © *& 

. παραλληλογράμμου γὰρ oe 

2. agupuofa . 2. we ew 

5. αὐτοῦ ἡ διάμετρες ἡ ΑΘΓ, καὶ 
ἐκόληθεσα ἡ ΗΖ διήχθω ἐπὶ 
770, 

Ge αὐτὴν 6 6 www ew 


e , > 1 ~~ > 

.« cuosoy sore TO ABLA τῷ KH, 
. 

καὶ 2 0 2 2 te © ew 
” 

.ρώ 2» @ © 7 ee 8 8 


> 
Gb «2 © © © © © @ @ 8 


deest. 
deest. 
Ids. 
deest. 
710... 


LIBER SEXTUS. 


100. EDITIO OXONIS. 
.« .  decst. 
eee καὶ 
- e » concordat cum edit. Paris. 


XXV. 


- «  deest. 
. -  deest. 
. 6) ἔστιν 

. .  deest 
. « Geest. 


XAVI. 


30p παραλληλεγρόμμου 


Φ ὦ ἀφαιρησθω 

. .« αὐτῶν ἡ διώμετρ:ς AGT, b, Cy d, 
Cf ἢν, ἀρ tas 

- « deest. b, 

. « concordat cum cdit. Paris. 

. « deest. 

τς ἄρα 

- . decest. 


PROPOSITIO XXVII. 


νιν 
αὐτὴν ee © © Ὁ. @ .ε "5 


Ὑ. 
2. ἀναγραφέντι ane ABs ss le 
ae παραλληλογράμμοις ἃ Mote 


᾽ ,“., 
᾿ προσκείσθω τὸ ΚΘ . ὁ. ο. 
> Σ ta 
2 b9%H coTiv® . 6 o 8 8 © 
>. 
εστιν σῦν. « e 2©« Ὁ @ . 
εἰ 
eo a&COTE ws ον © ὁ ὁ F&F © © 
. “ἔς e 8 @ @ @ © 5" ὁ 5 


tof 
. σπροφκεισθώ ὁ -.“ “la © “« ὁ 


τῆς AB ἀναγραφέντι 


lds 
deest. 
δι τὸ ZB 
71ώ.. 
Id. . 
dd, . 
lds 
Ids 


deest. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum cdit. Paris. 


. Φ 
- « concordat cum edit. Paris. 
ΝΣ ἐστὴν ion? 
7 e σεν ἐστὴς 
a ᾿Ἶ 
. ὁ ὥστε καὶ 
ee τὴν 
»" 
a 8 στῶ 
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PROPOSITIO XXVIII. 


EDITIO PARISIENSIS. 


εν ͵ 
1. ὁμοίῳ . 2 2 © 2 2 6.59 
~ ἢ ~ > 4 
2. τῶν ἐιλλειμματῶν TOU Te απὸ 
~ Pf ’ ‘ ~ “- tt 
τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ ᾧ O28 ὁμοῖον 
» 
ἐλλεέπειν. 
> , ’ . 
3. Ὡμισειας παραξαλλομένου, 0- 
΄ a ~ 2 ᾿ 
μἔοιὼν οἵτῶν τῶν ἐλλειμματων. 
eras Ξ "σὰν τ 
4. τὸ δὴ ΑἩ tres ἴσον ἐστὶ τῷ Τ, 
aA o > ~ 1 ἊΣ 
ἢ μεῖζον αὐτοῦ, διὰ τὸν ἕρισμιον. 


4 ὰ 
4. ἐστινο © © » © © © © @ 


AB ἀιαγραφομέίνου ὁμοίου 
τῷ ἐλλειμμάτι, 


desunm® < = 2 τὰς 


EDITIO OXONIA. 

€ ¥ w 

ὁμοίο ὄντε 

τοῦ τε ἐλλείμματος τοῦ ἀπὸ τῆς 
te ΄ x ~ -- ε ΄ 
ἡμισείας καὶ τοῦ ᾧ des ομοίων 
ἐλλείπειν παραλληλογράμμου 

concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


5. οὖν “,ο:.. 8s © © 
6. μὲν τὴ ἦν ἐν fo 
ἢ. τῷ ΚΜ τὸ ΗΠ. . . . . 


> he » 
9- tOTR §TOVe © 2 0 « ὁ 


PROPOSITIO 


1. ὅμοιον apa ἐστὶ τὸ HO τῷ ΕΛ. desunt. . . « 


Gove de sie eee «x a ee Re me ee EE 
οὐ MeCen a ak) ae Ὁ PORRBLS x νος 
Ae torvicces oe SO Td a 
5. τῷ EA ἐστὶν ὕμοιον τὸ ΟΠ ΠΣ ἌΜΕ: Ὁ 


PROPOSITIO 


1 Ἐπ  - 8s 6s woes “COGS. κοι 
2. ΑΓ, τουτίστι TE AB, « «2 ὁ 
2. τὸ ee “8 @ « © « * oe 


T 


Ge AB we ew we eh ew 8 


deest. ον Ὁ... ἐστὶν 

(ἰδδξι: - 2. « « τ οὖν 

τῇ ΔΚ uty. οὖν τ THA 
Pde Se ee a τὸ Ξὸ τῷ KM. 

Td. oe © 8 © .ω . ἴσον ἐστίν. 


XXIX. 


concordat cum edit. Paris. 


e e 

a 
ΓῚ e το 
ΣΎΝ οὖν 

3 3 Ν 

© 6 4π΄σος ἐστι» 

- 2 ν΄ ~ 
τ- To EA ἐστιν ὅμοιον τῷ ΟΠ. 


XXX. 


-- 73} 

« - concordat cum edit. Paris. 
- .  deest. 

- . AB εὐθεῖαν 


XXXII. 


deest. 
deest. 


64. 
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EDITYO PARISTEN SIS. CODEX 1go. EDITIO OXONS. 


Βι ὥρα poe we se τ ον CESS τς ον eee 


ἀὐο λἀφυς G6 2 ιν ως oe Be send. 


ALITER. 


» 


δοὺς τς Be ech ee ἀπο τόν τὸν ἰὴ 

Ό. ἄρα 086s πε @ eee Re ee ee 
ἡ. idee ee ee ew ee Ad we ee ees deest. 
Geert So aw we Xe ema os GeESts Ὁ Bo «ae oo “Tele 


Qe Οπερ ἔδεν da, «+ ps Ces - - « εὐ . Ἐδδεῖ. 


Hiec altera demoustratio in infima pagina codicis 190 exarata est, vocabulis 


contraclis. 


PROPOSITIO XX\XIL 


τ. rr ee ee ee eee τ a 


ες dd. ws se ss « BES: 


‘ 
SG ΣῊ τον wD 


5. Appa αἱ ὑπὸ BAT, AIT, ΑΓΒ deest. «ον - + « « concordat cum edit. Paris. 


ϑυσὶν ὀρθαῖς σαι εἰσι" 


PROPOSITIO ΧΧΧΠ 


te ὅτι δὲ καὶ οἱ τομεῖς, τε πρὸς ~hzecverbainterlineas concordat cum edit. Paris. 
σεῖς MENT ECIS τυτιστάμενοι» exXarata sunt mann 
aliena, et secunda 
pars demonstratio- 
nis, quae ad secto- 
res atlinet, nec- 
noncoro}larium,in 
margine manu alie- 
naexarata sunt, vo- 
cabulis contracts. 
2, καὶ ἔτι ὁ HBT τομεὺς πρὸς τὸν desunt. . . - . . concordat cuin edit. Paris, 
ΘῈΖ τομέα- 
3. κατὰ πὸ τξῆς πραιδηπεπεῦν. Ide «-~ = « © « = ὁσαιδηποτοῦν κατὰ πὸ ἑξῆς 


ε 5 no 
ὁσαιδηποτοῦν 551 


ἊΣ ἴσαι ἑσαιδηποτοῦν ἜΣ τον Td. es © « © « @ 
5, Te. τῷ τὰς τῶν οὐ Κάλει 


BR. Εἰ ἄρα ες . © δ) « 5 « 
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EDITIO PAR«S!IENSIS. 

(0. serdace 

2 FONAS «9 « e 28 &© « @ 

Me BOITRATIOV « lis «collie We 
© ν᾿ 

ὃ. υπὸ.- e oe ee os ee @ 
᾿ x 

9. EGTB ει. © © © © δ »5 »5 

’ 3 3 ἃς ~ 
10. euxrov πιρεφερεία σὴ ESTE TH 


τ » 1% . a 
λοιπῇ TH εἰς Tay CAcy RUNASY 


11. UBS ee ew a se 

12. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ CEZ, 
@ZM, ΘΜΝ τεμεῖς σοι ἀλλύ- 
λοις εἰσίν" 

13. Εἰ ἄρα ἵτη ἐστὴν ἡ ΑΔ περι- 
φέρεια τῇ ἘΝ περιφερείᾳ, 

14. ὑπερῖχει καὶ co HBA τομεὺς 
τοῦ ΘῈΝ τομέως" καὶ εἰ ἐλλεί-- 


ἘΠ τὴ 
Tel, ἐλλείπει, 


ΟΟΡΕΧ 


decst. . . 


διπλασίας 


deest. . . 
(Ce 
Td. e s * 
desunt.. . 
Id. . . Φ 


desunt... 


190. 


50) 
EDITIO OXONIE. 
γῶνίας 

concordat cum edit. Paris. 

ὑπὸ 

deest. 

ΑΒΓ κύκλον περιφέρεια ion ἐστὶ τῇ 
λοιπὴ τῇ εἰς τὸν αὐτὲν κύκλον 
περιφερείᾳ" 

TSP γωνία 


concordat cum edit. Paris. 


i 1 2 ry . t 
καὶ εἰ ign cotey ἡ BA Tepe pera 


71 EN, es 


concordat cum edit. Paris. 
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LIBER SEPTIMUS 


EDITIO PARISIENSITS. 


G.()eptese « as wee ς 
b. (4) Περισσάκις δὲ ἀρτιός ἐστιν, 
ὁ ὑπὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ μετρού- 
μένος κατὰ ἄρτιον ἀριθμόν" 
“ἃ, (3) ὀριθμὸς tory. «ως 
ἡ} δὲ τς τς ον ς ες 
Beal 7) δα! ὦν «τς ς τ ὼς 
(8) τοσαυτάκις .« «. «ὁ 
«ἥ, (Q) καλεῖται" πο. 
"δ᾽ {τὴ τ τὸς τς ν 
x (11) ἀριθμῶν ἔστων... «. 


΄ 2 ~ > ’ ν , 

Te Avo ἀριθμῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, 
: : ne ἘΠΕ 
ἀνθυφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τουελεῖσ- 

» Ἀ ~ ‘ a. 
σονος ἀπὸ τοῦ μείζονος, ἐὰν 
ΕΣ 

Ze ανὐισῶν ον. © © © @ ec .6 

ae μετρεῖ. e 2© © «© © © & © 

4- ββετρησεῖ * © «© © @ @ @ 

5, μετρήσει. ee 2 © © ee @ "5 


8 μετρήσει. eo e© © ee « & @ 


DEFINITIONES. 


τς τ΄. 
deest. . .. 
ile oo ὡς 


did. ἃ... 6, ey ἢ 


A,l, πὶ, τι, 


Ζτ ας τς 
χῶς BS 
ὅσαι .« « .«,. 
{2 ςς 


ἐστίν. 3g et 
deest. . .. 
“εἶν. ρος 


PROPOSITIO I. 


Ieee wh ον 
deest. . .. 
τ ee 
ADE Nae cs: cae ἢ 
Ii 3 


EDIIIX OXONIE. 


4 
4} 
ἃ 

o 


deest. 
deesi. ὁ, d. 


> ᾿ » « 
ἐστὶν ἐριθμὸς, 
deest. 

oe 

ὁσαι ἰσαι 
ποσόώκις 
καλεῖται" 

ε 


o 


3" δ» 
σῶν afl. por 


1 ᾿ ᾽᾿ ~ 3 rd 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν ἀνίτως ἐκκειμένων 
+8 : 3s ae ee 
ἀνθυφαιρουμένου as τοῦ ἵπαάσ- 
᾽ A ~ 4 
Ceres ἀπὸ τοῦ μείζονος, 
ay 
αὐτῶν 
μετρῇ. 
. ε 
ετρήτει ὁ Ἐς 
© 
Μετρησει 0 E. 


μετρήσει, 


PROPOSITIO II. 


Ie καὶ ἔστω ἐλάσσων oTA® . . 


5: ΑΕΓ. & ame 


gine ὅδ0 μετρεῖς 


desunt. . . 


Ee i oe 
5. lineasecundaettertiapa- AST... ee ee 


concordat cum edit. Paris. 
Ta, AB 


μετρήσει, 
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511 


COROLLARIUM. 


IDITIO PARISIENSIS. 


4e petpases e232 © © © 8 © @ 


A " , 
1. μέγιστον κοῖλον μιτροι, . . 


CcCODEX 


100. 


EDITIO ΟΧΟΝΙ 


μετρήσει, Οπερ edes δεῖξαι μετρήτει. 


PROPOSITIO III. 


2. μετρήσει, “ska κ ie ἃ ἃ Id. . 28 @ ee 
5. μειρήσει pilav τοῦ Ae, 2 Ade . τ: 
ee Sa a ee ae ς .Ξ ς Β5 8: 
5. ape ee © © «© © © 8 © @ Id. . «© @ e 
6. Perpet. « . we @ He, Midayean. spo 
To ROIs 6b eh we , δεῖξαι. a mei 
COROLLARI 
r. Hoc corollarium deest in codice 2. 
PROPOSITIO 
te ORASED eae sal 2 TU ες ane 
2. πρώτερον οἷ, ΒΓ. - . . Hd. es ἢ eee 
Git WED ae ᾿ς το: eae we eS 
4p δὴ ἑκάστῳ τῶν BE,EZ,ZI°. Jie . 2 « Ξ ὁ 
PROPOSITIO 
I. ἀριθμοῦ oe «+ ὦ «© © © @ deest. ee ee 
a. εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ ἀριθμοὶ. . . Id... a 
3. καὶ οἱ ΒΗ. ΕΘ apa A, Δ. Διὰ Tid. 2. ee 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ HT τῷ A ἴσος 
ἐστὶν, ὁ δὲ ΘΖ τῷ Δ' καὶ οἱ HY, 
ΘΖ dpa Tig A, Δ ἴσοι εἰσίν» 
4e τοῦ .οο @© «© © © © @ @ Id. δυο -ο5ου 


κοινὲν μέγιστον μέτρον, 
μετρήσας 

τις μετρήσει μείζων ag τοῦ Δ᾽ 
ou 

deest. 

μετρεῖ 

concordat cum edit. Paris. 


UM 


lV. 


οἷ A, ΒΓ πρώτερον 
desunt. 
desunt. 


δὲ ὁ Δ ἑκατέρᾳ τῶν BE, BZ. 


concordat cum edit. Paris. 

ἀριθμοὶ ciow ἐν τῷ ΒΓ 

6 ΒΗ ἄρα καὶ ΕΘ τοῖς A, A ἔσοι 
εἰσὶ. Καὶ διὰ ταῦτα ὃ HT TOA 
ἴσος ἐστὶ, καὶ ὃ ΘΖ τῷ Δ' καὶ 
οἱ HT, ΘΖ ἄρα τοῖς Ay Δ ἴσοι 


εἰσίν" 
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PROPOSITIO VI. 


EDITIO PARISLENSIS. CODEX 199. EDITIO OXONIZ. 
1 OO a at Oe a = Glee τε lees, 
De ἐστὰὸ ας ete we om ORES Ge ee) errs 
Se τὸτότο ow τ «unk « G wee © a Ae αὐτὸ τὸ 
A. καὶ ὁ CE τοῦ 2" ὃ ἄρα μέρος Id, , 2. 6 6 6. τοῦτ᾽ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ 
ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῦ Γ 


PROPOSITIO VII. 


ε 


so 28 = © © © © © © 6 deest. . .... es ὃ 


I. ὃ 
2. 0 AB ἄρα ἱκατέρου τῶν HZ, heec verbaaliendma- coacordat cum edit. Paris. 
TA τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν" nu in margine exa- 


rata sunt. 
ἘΞ; ἐστιν ἴσοις τς τι | dile cme Meme. τ πο ἐστὶ: 
Ae tem iy ees eS MCs ws τ ee ὑἰπὶ 
τω Coe Ge . ς cate « Ula eee, OU 
6. capa μέρος ἐστὶν ἘΒ τοῦ ZA, desunt... ». . . . concordat cum edit. Paris. 
TO αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ o AB 
τοῦ ΓΔ" 


PROPOSITIO VIII. 


te τῷ ΛΕ σὸξ sce ee ee FM a wi ee REAR 


2. ἐστὶ - e e . » Φ . . .Φ Id. ΕἸ Φ ΓῚ e ΓῚ Φ . deest. 


PROPOSITIO IX. 


1. ἢ τ oie ΤΟΣ ρος ΟΣ ὩΣ deest. 


2. λάσσων NéotwoATouAs, desunt.... .. - concordat cum edit. Paris. 
3. καὶ eo 2©« © © © δ ες νυ ὁ deest. - = εκ «ἃ ἃ » ues 
4. on «- «+ «© © &@ ®© © & 6 714. - ®@ «© «© «© w@ ὁ δὲ 


PROPOSITIO X, 


Te τὸ αὐτὸ e ee @ @ © «© « © Id. e 26 © «© «© & © desunt. 
2. ἴστω δὲ δ᾽ AB τοῦ ΔῈ ἐλάσσων" desunl .. « . « « cancordat cum edit. Paris. 


EDITIO PARISLENSIS. CODEX 199. EDITIO OXONIE. 
5. τὸ αὐτὸ... eS dR OE .  deest. 
ἡ, OO eye te CNC ws WR ONG tees 5. oc τῷ 
Sdn & She 6 6 GG) Cl ee  - τῷ 
6. καὶ ὃ dpa μέρος ἐστὶν ὃ AH Te oo. a nt ee ἘΠ ΠΣ 


onl 
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~ a ΄ > 4 e 
Tou AO # pny τὸ αὐτὸ μέρος 
> x x « ~ a , 
ἐστε καὶ ο. AB τοῦ ΔῈ ἡ τὰ 

>. 7 
αὐτοὶ prcpue 


Higa .. 5 bal ee = a ees 


Sapa ce es co een Eat a a 2» hae MUEeSL 


PROPOSITIO XIII. 


eTelecare ce τ. 
PROPOSITIO XIV. 

Te yep; ss es ee eee Gees Ea ep 

ca eee @eCLEeSts τ se ΠΡ ὄτι 


PROPOSITIO XV. 


BNO π΄ ak bs. HOO vane & = ab oe Meese: 
[Son AO ME ΠΠΠπτοι:..-:- τ᾿ 


eee Gn. eee ee. Es os ge ee τὴ 


. ἀριθμὸν ss 2 ee ee deest. . . . . 0. ἀριθμὸν 


nA μονὰς τὸν Δ ἀριθμὸν “π᾿ τ ἈΑπουὰ.. 


PROPOSITIO XVI. 


. εἴριθμὸν «. 2 ee τὰ it: a Se eee deest. 


PROPOSITIO XVII. 


ἐξουσι PV ee Gee GG c Ij oe ee eee λέγον ἔχουσι 
ἀριθμὸν «.. ee ee deest. . . τὸν. ἀριθμον 

καὶ ὡς apa ὃ Β πρὸς τὸν Δ ο- desunt... . 
τως ¢ Γ πρὸς τὴν Ee 


65 
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concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 
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PROPOSITIO XVIII. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX igo. EDITIO OXON] #&. 


: vee. αὶ 
I. Ter auTer zYOUGE 61s A oy Id. Ss « «a τὰ ee καὶ αὐτὸν eXcuss 


PROPOSITIO XIX. 


1. τοῦ πρώτου καὶ τετάρτου «, πρώτου καὶ τετάρτου. τού πρώτου καὶ δευτέρου 
ἃ: BRB OE εὐ RO meee he AO ee ee 

ope. 2 ee a re Ce a ae ae ἄρα 

ἡ τῶν erie Ws ον τ ΠΝ. fa ery 


PROPOSITIO XxX. 


1. Hiec propositio in margine codicis 190 e4dem manu exarata est, vocabulis 


coutractis. 
ἣν tates. ὦν ἃ Se ene καὶ ἐὰν a! ewe ek we iav δὲ 
5. ὑῶν ee ΑΝ eo 
. $6SNTan sc πριν -- eights Beck oe oe ἔσονται 


,ὔ 
4 
ἢ. ὑπὸ. . Πα τ τ ἘΣ τοτρ 


PROPOSITIO ΧΧΙ. 


. TE a a ἔχοατας αὐτοῖς 


I. Ξχοῖτας -.-ε . » . 
Id. 2 6 6 1 4 a . οὗ ΤΗ, HA ἔσει ἀλλήλοις itiv, 


ἃ. test οἱ TH, HA εἰσὶν ἀλλήλοις, 


ἀριθμοὶ ἴσοι ἀλλήλοις, «Ὁ. ils 1 Ce, ea ἀλλήλοις ἴσοι; 


4 
4. τὸ αὐτὸ ὃ ἀν τ Yd ΟΣ αν ἐδ ΤΣ αὐτὸ τὸ 


PROPOSITIO XXII. 


1. Hac propositio in margine codicis 190 aliend manu exarata est, vocabulis 


couluractis. 


. πλῆθες οἱ ASE, Z, σύνδυολαμ- Td. 2. «Ὁ. 2 0 πλῆθος curdvo Σαμξατνέμενοι καὶ ἐν 


΄ 1.3 ~ - ~ , ~ ® ~ Ll « 
(ανόμενοι HAE EV τῷ αὐτῷ A939, τῷ αὐτῷ AczH, 66A,E.Z 


PROPOSITIO XXIII. 
Id... ww ww) εἰσιν οἱ BL B ἐλάχιστοι τῶν πὸν 
αὐτὸν λίγον ἔχ τῶν οὐτοῖς, 


ες ἐλάχιστοι 
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PROPOSITIO XXVI. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. ED MnO οὐχ Ὁ TE: 


I. πρῶτοι ἔστωσαν, .. .«- Id. ἔστωσαν πρῶτοι, 


2: τοῦ ἀφ ee « eee ee ee ὠτὸς 
BecOW ne se ἐς I eee eee ee δὲ 
WERE ig. Ne ae ae ὩΣ SR ce ene τξὶὶ 


PROPOSITIO XXVII. 
1. δι. 6c ss & Sue ἡδεῖ τς ΠΥ 


PROPOSITIO XXVIII. 


‘ . ~ nF ι ᾿ 
I. πρὸς Τοῦ Γπρωτος coras ee Td. e= © © © © © «© πρῶτος ἐστί προς τον ΙΓ. 


ΝΟ ΣΕ rege  ς Πα See 5 


PROPOSITIO ΧΧΙΧ. 


τας, τ τ oem: ΤΠ US ee, ee a ees 
Be apse due οὖς τς «Sw ae = | SURO; 
BEE Ses eda <e ee. 7s apa, RNR ees othe τ 


COM tts as se se oe ee 


“Ὡς OY 
on 


PROPOSITIO XXX. 


ao ee το enna T OVE το τὺ τ τοὶ 
Dee rcucsAseAB em) a 2) ἄρ. ye Se αὐτοὺς 
%. Ain ta αὐτὰ δὴ καὶ οἱ AT, Id. .... =. ~~.  #£zdesunt. 
ΓΒ πρῶτσι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
Ae πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους". , 14... ww ee «0. πρὸς ἀλλήλους πρῶτοι 
5. οἱ ΑΒ, ΒΓ πρὸς ἀλλήλους, Id. . . . . «0.0. πρὸς ἀλλήλους οἱ AB, ΒΓ, 
Οἱ τους AB, Γ΄ oe. ως Eds . «6 s « « « αὐτοὺς 


PROPOSITIO XXXII. 


vow ε Soy ε , 4 
Peer τσ τ΄. oF ns ld. - © = 8 © © «@ καὶ ἐστω o T* ὃ Tapa Οὐκ εστο 


μονάς. 
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PROPOSITIO XXXII. 


EDITIO PARISIENSIS. cCOoODEX Ifo. EDITIO OXONTE. 
I, ἀλλήλους . 2. es ss) ας. 2 wwe ee) 6 este 
sO A) eet ee ee ta = ble whe CLCeSE « 4 sea off 


PROPOSITIO XXXIII. 


Ν a ” , 2 ia ~ * wv . Τὰ 
Te γεγονὸς ay es TO ἐπιταχθέν" Id. * © © © © © e@ δῆλον ἂν th TG ξητούμενον 


a ν 3 a ” \ τὰ 
2. γεγονὸς κεν ein το ἐπιταχθέν" Id. τον. # 8 δῆλον ay thy Τὸ ζωτούμενον, 


5.0: τς rsa ULC CS lenmne es os een ae 
A. πρῶτος ἀριθμὸς... . fds τς «- kim = Capit. 
ALITE R. 
deest. dees!t.a,c,d,e,f, Estw σύνθετος cpibcs ὃ At λίγω 
o, hh, i. ὅτι ὑπὸ πρώτευ τινὸς ἀριθμοῦ 


μετρεῖται. 
\ \ ’ ro © 

Ἐπεὶ γὰρ συνθετὸς στιν ὁ A, pe- 
: ΤΑ τς es 
τρηθήσεται ὑπὸ ἀριθμοῦ, Καὶ 

“ Η ~ ’ 
ἐστω ἐλάχιστος τῶν μετρούντων 
oT ε ΄ a e ~ ΄ 
αὐτὸν ἡ Β' λίσω ὁτι δ Β πρῶτος 


᾿ 
ἐστη". 


i γὰρ μὴ, σύνθετός ἐστι" μετρη- 


in 


; A toe Ἔ 
θήσεται ape ὑπὸ ἀριθμοῦ τινος. 
τὸ πὶ : 

Μετρείσθω, καὶ ἔστω OT ὃ με- 

πὸ > 8 € » - > ᾿ 
τρῶν αὐτου oT ἀρὰ τοῦ Β ελασ- 

Sh) oe κοΐ τ τ ᾿ 4 
cov ἐστί. Καὶ ives 0 Τ ἄρα τὸν B 

2 A ᾿. ι 

μετρεῖ, ἀλλὰ καὶ ὁ Β τὸν A pes 

- Ν e 2] . ~ 
Tpee καὶ oT ape τὸν A peztpzs, 

ΕΝ mn , 

ἐλάσσων ὧν τοῦ By, ἐλαχέστου 
: π᾿ E 3 
ὄντος τῶν μετρού; των A, ὅπερ 
a . re ε ’ 
ἁτοπον" οὐκ ὥρα ὁ Β σύνθετος 
> ΄ > ΄ ww 
ἀριθμές ore? πρῶτος apa. O7-p 


τὴν δειξαι. ὦ ᾽ h, ds 
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EDITIO PARISIENSIS. 


PROPOSITIO XXXIV. 


ἃ fe. Q 
1. γεγονὸς av ein τὸ ἐπιταχθέν. Led. 


> 

Te Ve 2. 2 oe 
2 é 

2. ἐχοντῶν ᾿ς 2 . 


3, τινξξ eo οὐ. .ο 


ΤΞ ΟΥΑ τὰ ae See 


ie ‘ 
2. μετρήσουσί . - 


5. ὅταν οἱ Α.8Β πρῶτοι πρὸς ἀλ- 


ληλους wriv® 


EDITIO OXONIE. 


~ a 3 i 
δῆλον ἂν εἴη τὸ ζητουμένον. 


PROPOSITIO XXXV. 


. deest. . 
5 + eee 
. deest. . 


2 
=v 


> 28 yon 
εχοντῶν αὐτοῖς 


τινες 


PROPOSITIO XXXVI. 


neas aliend manu 


exarata sunt. 


4» ἀλλ᾽ ὡς δὰ πρὶς τὸν Βοὕτως Ld. 


ὃ © πρὸς τὸν He 


1. μετροῦσι, .« « 


1. μετρήσουσιν - 
“ae, δ soe 
3. οὐ Δ. Β: Γ ἄρα 
σουδε. 

ὡς ΡΠ δ τς 
5. tw E.. 

G. μετρήσουσί . . 
7. μετρήσουσι. 6 
8. μετρύσουσι. 

ο: ὅπ τ 


10. μετρήσουσι- « 


τὸν Δ μετρῇ - 


. 


τ Lh. eae 
- old: ‘ 
deest. 
- .  deest. 
. deest. . 
sels? = 
5 γῆ: 
5 thee 
χὰ: 
Td: 


hiec verba inter li- 


μετροῦσί 


concordat cum edit. Paris. 


desunt. 


PROPOSITIO XXXYVII. 


΄ 
Metpusoucs. 


PROPOSITIO XXXYIII. 


μετροῦσιν 
δὲ 


οἱ ἄρα A, 


οὖν 

τὸν Ε 
μετροῦτι 
μετροῦσι. 
μετροῦσι- 
ε ry 
oT tet Ee 


ε:τροῦτι. 


Β.Γ tev 


τ UtT ps Fi? 
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τας δῆς ὦ ὦ: 

12. vege ἐλάγιστος ope Ξ 

153. τὸν Ζ μετρήξσει. 


ly. Μετρήσουσί 
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CODEX 1g. EDITIO OXONIE. 
Td. deest. 
id. wore καὶ ὃ ἐλάχιστος 
ld big. δ᾽ κα .ν μετρήσει Tor. 
Tle as aa wip. ἃ τ μετροῦσι 


PROPOSITIO ΧΙ. 


1. τὰ δόθειτα μέρη τὰ A,B, I, 


ΗΝ ἀριθμοὶ ΟΞ © =» © 
ΜᾺ ey" sega aoe 
4. c¢Hace. . Shes & 


4), ἔστω τὶς τοῦ H ἐλάσσων ἀριθ- 
, a a 1 , 
μος ὡς ἐξει τὰ AJB, Γ μέρη. 


ὁ Θ. 


LOE, τς eae OP tere ἀριθμὸς 
Id. . ἄρα μέρος 


PROPOSITIO XLI. 


ταῖς B,Tmepn. . . τὰ δέθειτα μέρη τὰ A, BST. 
eesti ces <2 
deest. . a : a 


Hilewe: (Sg Mee ee: 


ἀριθμοὶ 


ἐπεὶ cur co Hume τῶν Δ.Ε. Ζ με- 
τρεῖται, δ Ἢ 

ls «ἃν. oH ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ. Β.Τ' 
μέρη, ἔσται τοῦ Ἡεἐλείτσων ἀριθ- 
μὲς ὃς ἔξει τὰ A, B,T μέρη. 


Erte ὃ Θ. 


FINIS TOMI PRIMI. 


a PS 


ERRATA. 


Signo * indicantur correctiones in textu facienda ; qué autem hoc signo carent, 


nullius fere sunt momenti. 


Littera 4 indicat lineas ab infima pagina esse computandas. 


Cum in mea editione litterz circa figuras incisas sint mobiles, non mirandum est 
si qua in aliquot figuris operis impressi deesse potuerit. 


Pagina linea 

xij et xiij*, 7, 1808, lege 1807. 
bie aro. τι ]οσ τιοῖ 
x, 2,6. qurias’, lege γωνία! 
cae Pio. pat, lege μὴ. 
8*, a ἐστὶν lege? ἐστὶν. 
* 5, ion wait » lege ion ἐστίν, 
8, 5, ὦ. εὐθεῖᾳ, lege εὐθείᾳ. 

10, littera B deest in figura. 
t4, 5 5 be περιέχουσιν, leg. περιέχουσι. 
ά ? ὦ. ἐστὶν > lege ἐστὶ. 

20%, 1, quidem, /ege autem. 

20, 1,5. triangulo zequilatero, ἢ. 
triangulum vequilate- 
rum. 

15 8, ἡ. lege a. 

a 1,5. πεπερασμένην. lege πεπε- 
pacuerny'. 

255, 5, triangulo zequilatero , 
leg. riangulum vequi- 
Jaterum. 

25 5 ts ἐπεί. lege ἐπεὶ- 

ae a δύο. lege δυσὶ. 

46* 10, ionvo, lege ion. 

62, 3,5. καί εἰσιν, lege καὶ chore 

66, 4, preter AB; Ad, lege 
AA; AA. 

71,5 2,5. ἐστὶν ἧς lege ὁ ἐστιν He 

43,5 igh. aeons; lege ὦ ὥστε". 

70}: 1, τῇ BA! , lege τῇ BA. 

78k, — litera © deest in figura. 

79* 16, αἱ AB, OA, lege ΔΒ. BA. 

* 15,  ulique 4B, ΔΑ, lege ΔΒ, 
BA. 
* 11, droites 4B, aA, Icge 


ΔΒ. BA. 


Pagina 


84x, 


87, 


88*, 


100*, 


101%, 


152*, 
154, 
163, 
179» 
1o1, 
185* 


-~ 
ζε 
- 
Ἃ 
ΦῸ 


linea 


3 


? 
τὴν 
5, 


Il, 


ht 
7] 
ὃν 


“ 


a 


wwe WV Vw VY wy 


ere τοι RQ οἱ 


in equalia, lege in. 

τὸ δ᾽. lege τὸ δὲ. 

ΕΝ » lege ὀρθογωνίῳ, 

litera M deest in figura. 

gnomonon quadrupla 5 
ses nomon quadru- 
pla. 

δὲ, lege δὲ, 

igitur SHE, /ege igitur 
ΔΗΒ. 

στοιεὶν 9 lege σποιεῖνῆς 

point,/eg.d’aucun οὐϊό. 

ταῖς HA, ΔΒ, lege ταῖς 
AB, HA. 


duabus Ha , , lege 
duabus AB, aA 
droites HS, AB lege 


droites AB, ΗΔ. 

in figura in ἴδε ἢ litte- 
re A ponatur B et in 
locum livers B po- 
natur A. 

littera B deest i in figura. 

τεμνεῖν ὀρθὴ a ἄρα 5 lege Tipe 
νει» opén ἄρα. 

τέμνεϊ. ὀρθὴ a dpa’, lege vp. 
νει ὀρθὴ ἀ ἄρα. 

ἐστὶν. lege ¢ ἐστὶν, 

γωνία, lege γωνία, 

ἐπεὶ τς lege ἐπειδήπερ. 

ἄρα >» lege ἃ ἄρα. 

ἑκτος, lege % ἐκτὸς. 

εἰσὶν. lege εἰσὶ. 

κύκλου lege τοῦ κύκλου, 

litera B deest in figura. 


linea Pagina linea 


δὲ lege de! 3 “τῶ 
3 εἴς - 900 I, semb] 
8 > ὁμοίως » Mere ὁμοίως 582 d ἀξ aly lege 15 
Ἔκ, : 585, 2 πρῶτως. lege πρῶτος. 
e ° ἡ 
; 2 ne ahs 582, 4> ipse bifari: iam divisus , 
q ; eo aie se aest. lege qui bifariam di- 
7 F ἜΣ Z viditur:ctsimilimodo 
es εἰ ie ᾿ς emendentur defini- 
7 Pe > De ] Υ 
5 ? b. ἘΠ atte lese περι- cant ee a 
κα μὰ Be rep cabulo qué in locum 
littera a dees in figura ἔμεν “νι 
‘ ne ἘΣ gura. indicativo autem in 
Ἂς τ “1s ege μεγέθους. Ε locum participii. 
Σ “Εσι o ἐξ FTF OO 
8, sumer ee : cal » 1,5. μετρήσει, lege Hae 
Ε : un ἃ} 5805,χ,χ 2,5, μετρεῖν lege μετ 
π᾿ ἿΣ f a J 
ao lege surpas- 4 10*, 0» αὐτὸν ἔχουσι Tov, lege τὸν 
τ Coen . αὐτὸν ἔχουσι. 
5,6. div ivisio au- 5 ji ; 
j aaa lege divisio au 425* ae πλῆθως, lege πλῆθος. 
: «ἦι a fee ent oe 79> ema ber, lege emer ay Ser. 
a τι a 86 ΕἼ γ 4 4777), 7, col. 1.ἐφαπάπτωται, leg. 
HS . ἐφάπτηται 
Ὶ ἃ Lad 3 -ο > ᾿ 
ae ae a lege zeque er » 14, col. 5. εὐθεῖαι, 1. εὐθεῖα. 
. cet jen 480%, 3,6. col. 5. οὐ μία, αὐτῶν, leg. 
5 5 Ξ οὐ, μία αὐτῶν 
δὲ τὸ ἘΞ δὲ το! ἽΚ ᾿ : ay 
2 Εν less : : es ae Noa Ite SeTag Ale 
" τῷ ἐν i i 017) 5 ὦ. col. 1. μετεθεσιν. lege με- 
᾽ > a . ἐθεσ' 
£ γεθεσεν, 
oe restant 4, lege restant A. | 492%, 87, Οὐ]: τ ἀλλὰ ἔτυχεν, lege 
τ P oporoverrilege (κοι ον Eats ἄλλα ἃ ἔτυχεν. 
γθε Tar AB, lege τῶν AB. * 18 col. 1. ἔλλαττων. leg 
Oey aan 5 1. » lege 
οὖ. ipsarnm AB, lege ipsa- ἔλαττον. 
rum ΑΒ. 1Κ iti 
5,5. AB, Br autour, lege Ab, se a ral emer a 
positio VHT. 
Br i * - A 4 
a Te tae a AOT 6, καὶ 5. τὲ A, lege τὸ A. 
Fae » lege # AH. 7» col. 3. τὸ A, lege τὸ A 
1,5. ΑΗ 86, lege ad an. oF 5. Ἐριόρνεῖς. τ 
Se ani is tek in te 49° ᾿ 9> ; col. ὃν τριῶσι, leg. ποιῶσι. 
ὦ adhe ad. eAH. 499. τον, ὦ. Ὁ} 3. ATE, lege ΑΓΒ. 
Ἶ ry lege 4. oo 0]. τ. Δ σι 
10, ἀπὸ, lege az. x” ᾿ 1. 5 π᾿ 
: ro g ᾿ ; col. 5. EAZ, lege HEz. 
: » lege a. , 5o2*, 6, col. 1. AB, lege AB, 
4,6. τῷ ΚΗ, lege τῷ EH. Seq? ὦ: col. 5. ὁμοίων Ἵ. Gpeosove 
- . ᾿ Ἵ ' 
4, ὁ. ipsum ΚΗ, /. ipsum EH. RET Os, col. 1. Δ lese ἐν 
«Δ. lege KA. 
ἃ, ὁ. “KANE peuvent, lege EH ποι; col. 5. A, lege KA. 


ne peuven t. 


᾿ K ; 


+ Debs oias A ᾿ 


τι 


